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MATHEMATICA. 

Ikfethodus   inuemendr  infihitas   curuas: 

ifbperimetricasu  communi  proprietata. 

praeditas. 

AuQore:  Leon:.  Eufero'  pag,  j.. 

Quaedio  bic  noa-  paninr  ardiia^  euoliutur  ,  qua  intir 
datos.  temunos;  infinitae  lioeae:  coruae  y  vel  eius- 
^  demi  lon^tudihis  y  Tel  aliai  quadam'.  pioprietate 
cDmmnni:  praeditae^,  requiiunnir;  Occafionem  huius< 
ifiuefiigationis.  fiippeditauit  &mofifl[iiiiaiir  illiid^  problema 
Kbperimetcicum  ,,  quo*  iiiter  omne»<  lineas,,  qua»^  quidem 
intra.  datos.  terminosi  concipeir  Iicet>  qnac  fel:  fint 
eius^m>  Kw^tudiiiB-,.  -veB  ali»  qnadam^'  communi:  pro. 
piieute  g^udeanr».  eam;  determinad  opoitet  ^,  quae  yeV 
imsRiitam  aream*  includat  ^,  Yel!  alia:  quadam^  maximi'. 
minimiue-  proprietater  leliqu».  antcceUar^  Hic  igitur 
manifefto)  aflumitun.  daiB  Ttiqne:  intrai  propofitx»  termi^ 
Dos  in^nitos'  doAus.  cumilineos^  qua  omnes  fiat  eius- 
dem  longitudinis ,  Tel'  aliam  quandam  piopmetatem  ha^ 
beant  communem ,  qnod  quidem  mimTPc  eft  dubium  ». 
com  quaefiio  non  fi>Ium  ciica  lineas  iuruas  continuasy. 
fed  etiam  difi:ontinua$ ,  feu  quocunque  manus  dudu; 
deicribendas ,  Terietur.      Veluti  fi  intra  datos  duos  ter* 
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(o) 

mioos  afci»  circularis  proponatiir,  noti  (blum  innume- 
labiles  aliaruoi  curuarura  oootiniuiiufn  afcus  intra  eos^ 
dem  tcrminos  aeque  longi  aflignari  poflunt  ^  fcd  fi 
etiam  tndus  curuilinei  irregulares  admittantur,  eorum 
numerus  multo  magis  in  infinitum  augetur.  In  pro- 
blemate  quidem  ifoperimctrico  non  ojAis  eft  bostraftus 
curuilineos  omnes  noflCi  ftd  metliodus  fingulari  ariificio 
ita  eft  comparatfi ,  rt  inter  eos  omnes ,  etiamfi  fint 
ignoti,  is  cui  maxjmi  minimiue  quaedam  proprietas 
conueniat ,  inueftigari  poflit:  eledionem  fcilicet  inftitae«i 
re  licet,  ctiamfi  omnc§  res^inter  quas  eft  eligcndum, 
neutiquam  fint  cognitac ,  quod  certe  infigni  noftro 
.comnK)do  tccidit ;  fi  enina  ad  haiK  eleAionem  reqoi^ 
leretur  p  yt  omnes  Imeae  itlae  eiusdeqi .  lon^itudinis 
^fflent  perfpedae  ^  rvlunmu^  .  adhuc  a  folutionc  iftius 
.pulcherrimi  profalematis ,  qiKxl  nomine  ifoperimetficj 
Jnnotuit,  eflemus  remoti.  liiterim  tamea  haec  (peca^ 
iatio  ^  qua  intra  <lat<)s  terminos  iofinitae  qoaeruntur  \u 
neae  ouruae ,  quae  vel.omnes  }ongitudine  fmt  aequales^ 
vel  alia  quadam  cofnmum  indole  praecytae ,  maximc 
eft  iiotatu  <]1gna  ^  cum  ob  alk)s  \fiis  m  Geometria 
fublimiori  liaud  contemnefidos^  tum  vero  praecipue.  • 
quod  haec  ipfa  inueftigatio  maxknis  difficiiltatibus  eft 
obpoxia.  lam  olim  enim  Geometrae  kigeiui  ftudio  iii 
1k)c  t^borauere ,  vt  .propofita  linea  curua  alias  etdsdein 
JongitudiavR  cxplorarent  ^  ne^ic  tat^en  ipfis  icopiim  at-* 
tingere  licuit*  In  hac  autem  iMTcrtationc  Cel.  Audoc 
omnia  huiiKmodi  probleiBata  felicifljmo  fncceflu  refob 
Yit,  idque  ope  muhodi  omnino  fingularis^  quam  quafi 
methodp   Diophanteai^  anaiogani  ,  ,  iaai .  pridcm    ia 

?   .  Analyfin 


AanlffttT  (hbKniiorem  introduxeiat ,   ckisqae  tttn   |^ 
jima  iafignia  ediderat  fpecimiQa, 

IT. 

De  integratione  aequatioms  dif£rentiafe 


♦  »• 


Auftore  LeoiL  Eulero.  p.  ^T- 

II  bac  drfTertationfc  et  nonnuni»  feqaemibuSy  quf'- 
bus  (imile  argunientum  pertradtitur  ^  qnafi  nooi» 
piane  campus  in  Analyfi  aperitur ,  incegralia  diueriarum  * 
fi^nnulanim  j  quae  per  (e  oronem  iiitegirationi&  folerciain 
jrefpuunt  ^  inter  (e  comparandi.  Cum  emm  ope  notae 
(compararionis  angplorum  relatjs  inter  binas  variabile» 
»  et  X  huic  aequationi  diflferentiali  ^/^^^^^  rr  ^(,1,1^1 
conueniens  alg^braice  exbiberi  qioeat  ^  et  li  ^traqucfor^ 
mula  per  fe  algebraice  integpri  nequit ,  fed  angplum ,. 
feu  arcum  circularemy  exprimit  ^  haec  relatio  ex  ea 
tantum  fonte  petita  ^idetur ,  quod  aogploruro  datam  ee 
jquidem  ratiooaiem  ratioaem  tenentium  ^vm  alg  braice 
inter  le  compacari  pofluntr  Neque  talis  comparatio  lo- 
mn  babere  vtdeturi  niil  ambae  ibrmutae  ^  fiue  per 
jingulos  ,  fiue  per  logarithmos  ,  intcgraii  ^ueant.  Qi>ck 
ties  quidem  ibluck)  cuiusquam  problematis  ad  hdusmodi 
aeqoationem  diflferentialem  XdxzzYdjy  m  qiia  X 
fit  iundio  jpfius  X ,  et  Y  ipfius  j  tantum  perdiKitur  , 
ca ,  qjaia  vaiiabiles  (iint  a  le    inuicem   (eparatae  y   taa« 

qpaoi 


»  ^(  o  )  «^ 

quam  peoitus  abfoluta  (peAari  (olet,  cum  ope  quadA* 
turae  duarum  cuniarum  ,  quarum  alcerius  area  per  pHdx^ 
alterius  per  JYJy  exprimitur ,  coDftrui  pofler.  Verum 
fi  pro  dato  guouis  vdore  ipfius  JC ,  nralor  irpfius  y  «on* 
Teniens  4i(IIga»-i  debeat ,  id  irtramque  'qoadratucam  io< 
▼cluere  videtur ,  fme  qua  relatio  inter  *  et  y  minimt 
•exhiberi"  qucat.  Muko  tnagis  igttur  roiram  Tidebitur, 
•cum  talis  formulae  ^(,1.,!?»)  inte^lc,  neque  per  .aDgu- 
los ,  -ncque  per  logarithmos  ,  •«xpciml  poITit ,  «qnae 
quantitates  tranrGeodentcs  ad  •comparationem  foiae  ido* 
neae  putantur ,  <nihiiomiinus  pro  aequationo  diSerentlalt 
propofita  i«Iationem  inter  jc  ety  alj;ebcaice  exhiben 
poflTe;:  ita  m  .linea  cucua^  «cuius  arcus  indefinite  jiac 

romnfla  3meg«U  /y^^  «prhmmr.p«i  pmp6««e. 
;ac  xirculus ,  fit  praedita ,  vt  icilicct  omnes  eius  arcus 
jBter  fe  comparari ,  feu  ,  propofito  in  eo  aicu  qnocun*^ 
que,  :alius  arcus,,  qui  ad  eam  datam  teneat  «aiionein) 
geometrice  affignari  queat.  Vel  t]uod  «eodem  tedit^ae- 
quatio  integralis  aequarionis  ^ifl&seorialis  propofitae,qnae 
^eram  relationem  inter  x  et  y  exprimit ,  non  iblum 
Don  taic  integrale  inuoluet,  fed  adeo  erit  algebiaica. 

Atque  hoc  xjuidem  non  tantum  pro  rafu-qoodam 
parricidairi ,  irerum  -adeo  iinregrale  compdetum  ^  <quod 
quanritatefn  «confiontem  :arbitrariam  <ompleditur^  eric 
algebraicum.  I«2eque  irero  talis  ^adiniranda  ict^ratio  io 
jpla  tantum  :aequatione  >difierentiali  locum  habet.:  fed 
fimili  omoino  tRodo  Cel.  Aulftor  <0(lendit  hanc  'aequa- 
tionem  diflerentialemmultolatius  patentem  v>A-«-Bx»-f-cx*) 
—  ^AH-^^HhC^t    P®^  aequationem  algebraicam  complete 

inte- 


(o  ) 

integrari  pofle^  (i  modo  numeri  m  et  n  fint  rationales ; 
quin  etiam  eandem  integrandi  methodum  ad  hanc  ae«» 
quationem  multo  generaliorem  extendic : 

^ mdjc ^ ndy 

y(  A-hB  x-*-Cx«-*.Dx »-4.E**J —  'V(  A-HBjH-CjnfrBjy  «^Ej^^J 

irbi  in  denominatoribus  radicalibus  omnes  poteftattf 
ipfarum  :i:  et  ^  ad  quartam  vsque  occurrunt.  Hinc  fufpi* 
cari  liceret ,  etiamfi  hae  potedates  altius  afcenderent  t 
integrationem  tamen  algebraicam  adhuc  locum  effe  ha« 
^ituram  :  fed  praeterquam  quod  fiiethodus  Auftoris  jn 
ipfa  potedate  .quarta  tterminatur  ^  facile  oftendi  potefl: , 
10  poteflate  certe  (exta  algebraicam  integrationem  in 
generc  excludi.  Si  *enim  xoefficientes  ita  accipiantur ,  vt 
radix  quadrata  extrahi  .queat  .ex  hoc  folo  xafii :  7ij:t7 

rz  ,'Li-^t  euidfins  eft  ,  jrelationem  inter  jc  et  y  Jiequa* 
quam  algebraice  exprimi  poile,  tcum  vtriusque  iormulae 
integrale ,  tam  angulum  ,  quam  logarithmnni ,  inuoluat; 
anguli  autcm  et  logarithmi  xerte  inter  fe  algebraice 
xomparari  ^fion  patiuntur.  Interim  tamen  peculiari  mo« 
do  integrario  huius  quoque  aequationis:  ^(x^Bx^^^vxti 
zz  y(AH-By-»^-»-4-D>6)  algebraice  exhibetiir ,  vnde  patet, 
hanc  diflTcrtationem  multo  plures  inueftigationes  conti« 
jiere  y  quam  titulus  quidem  prae  &  ferre  videtur. 
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Obferuationes  de  comparatione  sffcuunu 
curuarum  irieftificabiliunL 

AuSore  Leon»^  Elulero  p»  ^g^ 

Haec  Diflertatio  ez  eodem  ibnte  eft  petita  atque- 
antecedens.  Vtraqoe  enim  innititur  methodo  for* 
mulas  iotegrales  ,  qirae  neque  algebraice ,  neque  peran» 
gulos ,  Tel  logarithmos ,  expediri  queant ,  algebraicer 
ioter  fe  comparahdi.  Methodos  autem  ip& ,  qua  to* 
tum  hoc  ncgotium  congcitur ,  ita  eft'  comparata  ,  Tt 
non  ^ca  opera  fit  ihuenta^,  ft^  potitis  fbrtnito  quaii  do« 
teda ,  ex  qua  cum-  ad  ihuentihnes  alias  abflradiflSmas 
peiduxerk  ,  lyiaviww»^  digna  Yidetnr.,  -  «*•  rmnl  fludio 
Tberius  excoktur.  In  fuperieri  qtndem  diliertatione  hoc 
km  efl>  praeftitum^  Tt  omnium  curuarum ,  quarum  axcus 

indefinite  huiusmod!  formula  integrali  /v(A.»BS4.c»4ft»»-«-»«*> 
exprimuntur-,  arcus  quicunque  intef  fe  compailri,  ac  dato 
arcu.  quouis  alii^  arcus  ad-  eon^  datam  rationem  teaentes 
geometrice  aflignari  qneant ,  fimili  (Hnmno  modo  quo 
arcusi  circnlares  inte^  fe  comparari  folent.  Tali  autem 
proprietate  gaudee  curaa  lemniftatar  Tooan  folita,  cdas 
arcus  indefinite  hac  formula  /^(,.»47  exprimitur,  buius^ 
qne  arcuum-comparatio- in  hac  diflertatione  prolixius  ex^ 
plicatur.  Praeterea  Tero  Cel.  Audor  inueftig^tiones^ 
fiias  ad  arcus  eilipticos-et  hypecbolicos-ffittendit,  in  quo 
«xia  omnino  Tis  illios  mocfaodi  cemitor ,  cum  redifi* 
catio  ellipfis  et  byperbolae  nuUo  modo  ad  toaulam 
iateg|:alera.  aote  comioeiQOiatam.:  lenocari  pofiit.    Neque 

isco» 


.  ^ro  edam  in  his  curuis  comparatio   arcuum,    vti    in 
cifculo ,  iafiitui  poteft :  fed ,  quod  iam  pridem  in  ar- 
cubus  parabolicis  eft  fii&um ,  id  nunc  etiam  iftius   no- 
Tae  methodi  beneficio  in  eilipfi  et  hyperbola  praelbitur. 
Scilicet  dato  in  altera  curua  arcu  quocunque  a   pundb 
•etiam  dato  fempet  alius  arcus  in  eadem  turua  abfcindi 
poteft ,  cuius  ab  illo  differentiam    geometrice    aiTgnare 
Jiceat:  tum  Yero  etiam  negotium  ita  confici  poteftyTC 
Bon  ipibrum  arcuum ,  fcd  quorumuis  eorum  muItipIo< 
fum  difierentia  fiat  geometrice  aiTignabilis ,  idque  ita « Tt 
arcus  quaefitus  a  dato  pundlo  incipiat.      Omifla  autem 
hac  conditione ,  Tt  arcus  quaefitus  in  dato  pun^o  termi- 
netur ,  effici  poteft ,  Tt  di&rentia  tcI  ipforum  aicuum» 
Tel  quorumdam  multiplorom  eorundem  euanefcat,    fic" 
^c  arcos  afligcrarr'qncanr-,  «jui  «brujunj   Oarum-  imcr  fe 
teneant  rationem.     Atque  hinc    iftud   problema  maxi- 
me  notatu  dignum  refolui  poteft ,  quo  datus  <|uicunque 
arcus ,  fiue  ellipticus ,  fiue  hyperbolicus ,    ita  iecari  iu- 
betur,    Tt    partium    difierentia    geometrice    aflignabilis 
euadat.     Sub  finem  animaduertit  Audor ,  quam   infignia 
incrementa  in  Analyfi  infinitorum  fainc  expedari  queant, 
cum  inde  eiusmodi  aequatlonum    difierentialium ,   quae 
nulli  alii  methodo  cedant,    inteigralia   adeo  algebraica 
«f^goari  poflint. 
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IV. 

De  problematibus  indeterijiinatis,  quae 
videntur  plus  quam  determinata. 

Auftore  Leon*.  Eulero  p.  85.. 

Argumentam  huius  diflTertationis  omnino  eft  nomini%^ 
atque  infignem  promotionem  analyfeos  indetermi* 
natae  ,  quae.  yulgo  methodus  Diophantea'  appellari  foiet)- 
polliceri  videtur,  Gquidem  fummi  EMleri  ireftigia  pre-- 
mendo  omni  ftudio  Tberius  excolatur.  Primum  autem' 
accuratius  hic  definitam  cernimus  indolem  problcmatum> 
indetemuiiaeDium:,,  qualia-  quidem  Diophantus  perttaAa- 

Tit,  qww-  vulgo"  pwycam^iawBtwcraPUca^  Iblationes  ad* 

mittere  Tidentur..  Natura  fcilicet  cuiusque'  quaeftionis- 
ex  fua  ipfius  indde  potius ,  quam  ex  Iblutione ,  quae^ 
initio  nondum  conftant ,  diiudicari  debet.  Ita  dantui' 
quaeftiones  nullam  plane  folutionem*  admittentes,  quae 
tamen.  nihitbmiois:  ad^  indeterminatas  funt  referendae  ^ 
Teluti  G.  quaerantur  duo  cubi ,  quorum  liimma  fit  cu- 
bus,  Tel  quatuor  quadrata  ,  in  arithmetica  progreffione. 
Foftquam  enim.  diu  multumque  in  his  foluendis  fiierit 
elaboratum  ,  tum  demum  agnofcimus,  nullam  folutionem 
dari ,  quod  antem  non  impedit ,  quo  minus  iffiusmodi 
quaeftiones  pro  indeterminatis  habeaEitur.  Simiii  modo 
dantur  etiam  eiusmodi  quaefiiones  indeterminatae ,  quae 
plures  Tua  iblutiones  noa  admittunt ,.  Teluti  fi  quaera- 
tur  cubus ,  qui  Tuitate  audus  efficiat  quadratum.  Me-^ 
lius  ergo  probiemata  indeierminata  ita   definiuntur,   Tt 

dicaiK 


dlcantur  circa  numcros  rationales  tantum,  ac  faepe  nu« 

inero  iotegros  tancum  verfari.  Ita  H  quaeri  debeant  duo 

biquadrata ,  quorum  fumma  faciat  quadratum  ,    quaedio 

Omnino  eft  huius  generis,  cum  radix  quadra(a  »fum< 

o;ia  biquadratorum  debeat  efle  numerus  rationalis^  etiamfi 

iblutio  ip(a  fit  impofijfctilis.     Saepe  numero  plures   con* 

ditiones  fimul  proponi  (olent«  Teluti  fi  quaerantur    tra 

dusmodi  numeri ,  vt  binorum  produdum,  fi  tertio  ad> 

datur,'  faciat  quadratum,  vbi  Ttique  tribusconditionibus 

efti  (atis&ciendum  ;  hoc«que  adeo  infiaitis  modis-  piaeftari 

{gKeft.    Sin  autem    in^per  aoua    conditio    adiiciatur, 

fine  dubio  numerus  folutionam  refiringetur,  atque  adeo 

smerdum  fit  impoffibilis^     Veluti  fi  quaerantur  duo  qua* 

drata,  qucMTum  (umma^fit  quadratum ,  id  Ttiqu?  infini- 

tis  moOto  fi«»»^}>wMpa  ^^!.^  adifi^..tn(iij;ves..  hac  condido' 

0^',    Tt   etiam    eorundem    quadratorum    dififerentia   fit 

quadratum  ,  quaefiio  fubit)^  fit  impo(fibilis.      Ica  plera- 

que  problemata,  quac  Diophantus    tradtauit»    ita   funt 

comparata,  Tt  noua  adieda    conditione-  fiant>  impo(fi* 

bilia ,  hocque  ca(u  pWquam  determinata' Tocsf^-folentr 

Nunc  igitur  Cel.- Audbr  ofiendit  ,>  infinita  dari  buhis* 

modi    problemata  y^  quibus    et^  fi<  adiidantur '  non  Tnaj 

fed  plures  nouae  conditioneffv<  folutionum    tamen    nu- 

merus  re  Tera  roaneat  infinitus.-    Neque  Tero  putandum 

eft,  tales  conditiones^  pro>  lubiti»  adiici»pofle  ,^  (ed   eas 

certo  modo  ad  ipfam  qdae(fioni8>  indokm  ad(lridas  efle 

oportet ,  alioquin  certo  plus-  quam   determinata    effent 

eua(iu:a.    Ita  in  quaefiioiie:  memorata  de  tribus  numeris, 

Tt  binoram  produdiim$  •  lertio^  additnm  fkdtt  quadratum , 

infuper  hae  cooditiones  adiici  pofiiint ,  Ttbinorum  pro- 

B  3  dudum> 


U  ^m (  o  ) 

4a€tutR  iiifimiae  eorundem  iHnoram  addham  ^ciat  qiuh 
dratom ,  quae  tres  nouae  conditiones  adicdae  non  im* 
{>ediunt ,  quo  nrinus  adhuc  innnmetabiles  foluticnies  lo< 
cum  4iabeant.  Si  praeterea  poftuletor ,  vt  etiam  fim- 
ina  produdornm  es  bino  iat  ^adratnm  *  qnaeftio  tA* 
hnac  infinitas  folutiones  admittit ,  neqoe  i(dutionum  mi' 
meius  minuitur,  fi  iBfuper  fiimma  ipfonim  mimeiormii 
fummae  produdomm  ez  binis  adiefia  quadratum  effice^ 
le  debeat;  quia.  etiam  AaStot  oflendtt,  piures  adhoc 
conditiones  acKici  potfe ,  manente  folutionam  numero 
infiniio.  Tales  quaeftiones ,  nifi  conditiones  certa  k^ 
inter  (e  ^eat  connexae ,  qoae  connexio  autem  tn  ipGi 
propofidone  aon  peripicitur ,  merito  tanqnam  plos  qnam 
dettrmkiatae  leiidendae  Tidentar ,  ac  ttmere  quisquam 
comm  iblmioucm  fafeipMfat-y  ^mtcqoam  prbbe  perfpexe* 
ric ,  fimid  atque  aUquibus  certo  modo  Iktisfecerit ,  le- 
Uqnis  onmibus  ipoate  fitisfiep.  In  Diophanto  adMiam 
eiosmodi  quaeftiooes  reperiuntur ,  <]uarom  (blutioaem  cx 
eertis  potismadbas  deriuauit,  quorum  inm  commentato- 
les  minus  agaouerant.  Hoc  ergo  argumenmm  ibUicite 
hic  euokiitur ,  ac  noo  folum  pcurismata  ,  qurbus  Dio' 
phantas  eft  y(as,  dilucide -explicantur  et  ex  fimplicifli« 
rois  principiis  deducunrur ,  fed  etiam  indidem  multo  ab> 
flrufiora  eUciantnr ,  qtxmim  beneficio  innumerabiles  qnae- 
IHones .  quae  alioquin  omnes  analj^eos  vires  fiipeiafe 
Tideantur,  ftciii  negotio  f^lui  qHeunc 


V. 


V. 

De  expreffione  integralium   per 
fiiftore& 

Au££ore  Leoiu  Eufero  p.  115J. 

Quemadmoduin  oronis  g^neris  ihtegraHa,  quamnr 
integrationem  abfi>late  perficete  non  Ucet,.  psc 
feries  infinitas  euoioi  foient,  qqae  fi  fuerint  cenueigea» 
tes,  ad  vfum  aeqvie  funt  accomnuxlatae ,  ac  fi  integra- 
tia  in  gotefiate  fiiiflet,  atqiie  adeo  faejjte  numeio  multo' 
maiorem  Tliim  praeH^t :  ita  iam  pridem  GiBometrat 
sigQoueirUttt,,  haud  minoris  Ttifitatis  fore  ,  fi  eadem  iiitO'* 

gCafia  pet  prodwfbt  «&  infiniri^  Fiif orilMia  -  wtprimj     pOI- 

fentf  Tfumque  adeo  prae(&nriorem  efle  fiitunim ,  G 
fogaritBmis  fiierit  Ttendum.  Verum  talis  conuerfio  ad 
paucifiimos  cafiis  cfi  adfiri^ :  neqqe  enfm  iii  aliis  fiMT- 
roulis  iiicegial!bu&  locum  fiabet ,  nifi  quae  Ut  alteci  ha- 

ram   formulanim  jfy"</jif(t— *")*  et  /'    j'^  y   fiut- 

coatentae,.  neqnc  etiam'  in  hi»'formttlis  negotium  ia 
genere  fiiooedit,  ita  vt  pro  quouis.valore  ipfius  ».yaLat  * 
Inr^ralis  pet  eiusmodi  produdttm<  exprimi-  queat^  (ed 
tantam  ad  eum  cafiimlimitatiw<,  quo  iif  pri(Mi  formu* 
Ja.  iiataitur  x^i,  in  poficriori  rero  xrro»»  Hi  aii- 
tem  cafus  etiam  cakulo  prae  reliquis  ita^  exceUnnt ,  vt 
eonun  Tfiis  fit  ao^pUfiiaius,.  et  pulcberrima  fobfidiet 
£io  tota  analyfi  inde  deducantur.  Hoc  igitur  argomeik" 
tuai  tametfi  CeL  Auto  iam  olim  pertiaSaueiit,   hic 


%6  ^l^  (  O  )   ^^ 

denuo  refumit ,  ^atque  cx  principiis  multo  clarioribu» 
fbrmationen)  illorum  produdlorum  in  infinitum  excw 
rentium  docet.  Frimum  quidcm  elegantem  harum  fbr" 
mularum  transfbrmationem  exponit  ,  indeque  cafus^ 
quibus  eae  fiint  algebraice,  Yel  abfblute,  integrabiles ,  fa- 
cili  negotio  expedit  Caeterum  hic  monendus  efl 
ledlor  ,  ob  calculos  maxime  intricatos  .nonnullos  errores 
typographicos  irrepfifle  v.  g  p^  124,  ,.et  (eqq.  frequcn- 
ter  litteram  i  cum.Tnitate  .1.  itemque  litteram  graecam 
K  cum  litina  x  effe  permutatam  :  ,cum  autem  hanc 
differtatipnem  nemo  Yacild  fit  Jedlurus ,  nifi  qui  calcu- 
lum  jipfe  ;Cuoluere  xonflituerit ,  ifti  errpres  .eius  foller- 
tiam  'non  .remorabuntur,  praecipue  cum  hinc  inde  iftae 
litterae  ^redle  fint  exprefTae.  Jta  p.  124..  in  CoroU.  « 
notetur  tantum,  poni  ^  irzfc,  feu  wzr  fcw,  et  reliqua  fien^ 
fatis  perfpicua.  Deinde  Cel  Audtor  hoc  argumentu(9 
inueriit ,  ac  propofito  huiusmodi  produdp: 

1£/  (fl-l-i?(g^i)(/^^)   (a-4-»)(c-4-af)(/.-f-«) 

h eg    (6 H-  i)  \e  ^  t)(g  ^  lY  \p  ^  2)  {e  -#-  2)  (g-f- 2)"  ^^ 

Tbi  fingula  ^nembra  ^x  yna>^el  ^uabus,  yel  tribus  .fr|p 
dtionibus  xonftant «  ^(^uorum  iingiiiprum  tam  numerato* 
rcs,  quam  denpmjnatbres,  in  fequeDtibus  membris  conti* 
nuo  vnitate  augentur.  Propdfito  lcilicet  huiusmodi  pro« 
duiflo  in  Jnfinitum  excurrente,  inquirit  in  formulam 
inrcgralem,  cuius  yalor  cafu  xczi  fpfi  huic  produdo 
fit  aequalis ,  quod  cum  pluribus  modis  iieri  queat  f 
hinc  egtcgijs  comparationes  huiusmodi  formularum  in- 
tegralium  adipifcitur.  Obferuat  auicm  in  genere  talis 
produAi  valorem  infinitum  effe  non  poffe  ^  nifi  fit 
^^f-i-f—^^e^g.     Deinde    cum  finus  et  cofi- 

nof 


nw  angalonun  per  ^smofji  psodniljta^spiaau  qneaat^ 
fios  hinc  per  formujas  iptegrales  expotiic.,  vnde  inG^c^ 
Xbeo^ceoiata.  ppc  yt^u^da^  ^o^y^a  inaxlsni  nnoinwfi^ 

Solutio    generalis    problematum    quo 

xm^xa  Diopb^n^nepnii^i^  «quae  vulgo 

fsfm  mCi   ioUitiones  <pemle$  ad- 

.mittere  yjdentur^ 

Au&ore  l^epnj.  Eul^ro  pag.  155, 

Quanjta  Ttilttas  a  mecbodo,  Diopihantaea  didz,  fi 
yi^rius  e^^colatqr,  in  yniueifam  Analyfm  fit  rc» 
(dundatiira ,  a  Cei.  Autflore  jiuius  dUTertationis  iam  laer 
pius  efl  jcommexnoratuim ,  vnde  ipfum  in  hac  AmlyleQS 
parte  .4iu  P^uliwnque  defiidaiTe  minime  poenitet.  Hic 
autem  inpnm.is  .ob^ruat,  omnia  huius  genexis  probler 
piata^  pfouti  adhuc  Hint  Q:adata  »  -quafi  iponte  ia 
(duas  /cla0e$  diftribui.  Vel  enim  pcoblemata  ita  funt 
(ompamta ,  Tt  omnes  omnino  fqlutiones  in  iisdem  fbr« 
piults  i^nerafijbus  contiQeantur ,  fijcque  |ota  fplutio  yna 
quafi  operatiooe  ajbfoluaturi  cuiu«xiodi  prol^kmata  iQ 
foam  clalBGbm  fioniicieada  Tidentm;:  vel  pcobkmata  eius 
jlint  namrac^  Tt  omnes.  ff^nticmes  non  in  yna  expres- 
iSone  generaU  comprehendi  queant ,  fed  tanmm  ex  fo- 
lutionibus  iam  inuenjtis  condauo  nouas  alias  elicejce  liceat, 
2^on.CQiimi.Tom.y|.  p  /etiamfi 


«tiatnfi  forte  eiusmodi  formolae  exhiberi  queant^  qtne 
infinitas  quidem  folotiones»  attamen  non  omnes,  io  & 
compleAantur ;  talia  proUemata  altecam  claflem-  con- 
ftltuent.  Ad  clafllem  prioiem  peninet  exempli  caufa; 
probrema,.  quo'  duo>  qua(toit»  quaeruntur^qiroxum  fumma 
itidemt  fit  quad^catunry  Ybi  conidat  y.  omniumt  Imiusmodi 
qnadtatonimi  ladrces  fi>rmulis>  generalibus-  exprimi  pofie. 
Ad  claflem  vero  pofferiorem'  ex.  omnium  Au<3:orum> 
iententia.  refecendum:  eOL  probliem»  dc  tribusi  cubi»  inuei* 
niendi»y  qjiocum^  lumnur  fitquoque  cubuFy  vbv  qpidem^ 
fbrmurae:  pro>  raJicibus>  honnn  cubocuai!  darii  po^unt 
innumerabiles  forutiones-  ■fuppeditanres^,.  verum^  tamea* 
iemper  iis  aliae  innumerabilea  lolutiones  excluduntut 
acqne  (atisfiicrentes ;.  at  ex  iniKntis-  iam)  tribu»  quibuS' 
que  builismodii  cubis,.  fonumeKibiles''  aliac-  DooBe  (brutio^ 
nes-  dcnuari  poflunr.  Dilcrimcn  imer  has-  duas-  clafl^ 
etiam'  ita*  eflentiale  eff  -vifunv,  vt  nuUiusi  quaeflionis< 
ad'  poderibrem  pertincntis  iblutio^  g^enrii»  exhiberf 
pofle:  putaretur;  Haoc  igitur  opinionem  A\i£tor  la  ifla 
diflertatfooe  cuertit,  dum.  oftendit ,  idem;  proWema'  de 
tribus  cubis,  quoruny  fumma  fit  cubiis  ,  ita'  per  for. 
mulas  generales-  relblnl  pofle  ^  in  qtiibus!  omnes>  omnino 
(blutiones  contmeamur,  medrodu»  autem,  qna  ad  has 
formulas  peruenit,  prorfiJS'  eft  fingularis,  ac  plorima 
alia  inflgnia  Incrcmenta  huius  Analyfeos  partis  polliceri 
videtur. 


VII. 


vn. 

Specimen    de    vfu  obfenmtionum   in 
Mathefi  pmsu 

J^u&ore  Leon.  Eulero  p.  185. 

Haud  panun  paiadozum  Tfdebitur  eriam  in  Maiihe^ 
,  feos  pafte ,  quae  puid  Yocari  folet ,  mnUum  ob<^- 
feruatioaibus  cribui ,  quae  tulgo  non  nijli  in  obiedis 
exterais  ienfiis  nodros  afikientibns  locum  liabere  Ti-r 
dentur.  Com  igitnr  «uimeri  pts  fb  Tnlce  id  Intdlc^m 
pamm  sefenl  4ebeant ,  quid  idbferuationes  «t  quafi  ez* 
perimeatt  in  «orUm  natura  explorattda  Taleant ,  'vix 
perTpicere  licet.  -  inteiim  tamea  hic  fididiffiniis  latio* 
Hibtis  oftennim  eft ,  plerasque  numerorum  |voprietates , 
quas  quidem  fldhuc  agaommus^  primum  per  lolas  oiw 
feruationes  noibls  innotuiflfe ,  Idque  plerumqne  mnlto 
afiteqoam  vetitatem  «amm  rigtdis  demonftrationibur 
coafirmauerimus.  Quin  etiam  iidhuc  multae  numero^ 
imii  piO]^etate8  nobis  fiint  cognitae,  quas  tamen'non« 
dum  demcMifirare  valemus,  ad  earum  igitur  cognitiOi* 
nem  (blis  obferUationibus  funuis  perdu6li.  Ex  quo 
peiipicuum  eftj  in  (cientia  numerorum ,  quae'  etiam  nunc 
maxime  eft  imperfeda ,  plurimum  ab  obferuationibus 
tEk  expe&andum ,  quippe  quibus  ad  nouas  proprtetates 
numeiorum  continuo  deducimur  j  in-  quarum  demonftra* 
tione  ddiiceps  fit  «ktboiandum.  Talis  cognitio  folis 
ob&niatioDibas  innixa ,  quanndiu  quidem  demonftratione 
deftituitur,  a  'veritate  foilicite  eft  difcerneDda,  atque  ad 

c  A  inda- 


indudionerh  referri  Ibkt.     Noo'  defiint  autenii  txetnptstjf 
quibus  indudiofola  in-  errores    praecipitauerif.       Quas-- 
cdnque  crgor  nimfierorutn  proptietates    per    obferuatibne» ' 
cognonenmas ,  quae  idoirco  (bla  indudtione  innitUntur  ^ 
probe  quideiti  cauenduoi  eft  y   ne  eas  pro'  veri^  habea* 
mus^,  ii^jes  bbc  ip(b  oco-afioHeilci  naneiftimuF,'  eas  ac^' 
euratins  e^tplorandi ,  eahimque ,  vel  Ycritatem ,  Tel  &.W 
fitatetn ;    oftendendiy  quorunv   'vtrumqu&  ytilitate  nbn' 
caret.'    Tali^  igitur  inHituto  Cel*  Euierus  emnes  auoie-^ 
t»t:&  qpadrato'  et'   dupla   alius  quadi^ti  compoCtor 
conteinplatur,   quibus  ad  500  Tsque  expofitis  pluce»ki-' 
fignes  eanun'  pK)priftate&  obieniat  y   Teluti  quod  bi  bu-' 
meri  ;■  iiquidem    fiierint  cbmpofiti  ^  alio»^  diuifores  noa^^ 
Jklmittauif^  idfi  qui  ip(i  fint  eiusdem  ind(^s^  tum  yeco,* 
£•  fueriat  pruB*  f  gob  (emper  nHiitipknti  Dftonavii-,     y^ 
tnitatiB  y  tei  teniar|o  r   Ibperare  ^   Hinc  autera  viciffiitv^ 
eon(;:tbdeFe  licety  omttesi  duitieros  pnmoBy-  vel'  'vnitate^ 
'Vel  tem^tib^  iHukipluiii^  o^bnarii  fupeiantes,'  femper  efib' 
fiom^bfitbs'  ex  qpadtatb-  etf  duplb  quadratay  fen  in  fiw^ 
Baa  aa-^sCbB  contineri,  quae  poibwma  obferuatio'  bos' 
fi>luin  in  numeris  minoribu^  ad  $<  6  vsque  ioeum  faabet^ 
fid,  iiodUdUbnem  longe  yltia  looo'  contipnjiDda,»  ixnM 
tfceptio-  fe  pitodidit^     Etiamfi  autem  itliquas  obierB»^' 
iiolie»  pti^i  Xadtoa  firmifr  demcxiflrarioDibus'  eo^mn^ 
nfre  HcUeri^y  w&-  £iac  poftrienia  tamen  aqu2m'ipfi'baefi(Ibr 
cDn&^tUt;  litcga^  i^iikn  mioiis  eam  pra  tcm  habef,'  &b 
quo'  harunlr  ^cUktionuni   fiudiofii   pidcerriflaft'  occafiiy 
fiippeditatut ,  yite»  fiiasr  in  ea  demonftn»dffe  e^terceod^ 
Demonnradbiies^  iRiteid  buiii^mocfi  aridbmeckae   geoiD#' 
tricis  Ibng^  praeilaat>  oaulcoqn^  QWtt».  jngrau?  acisAeo^ 

jl^ii»- 


foSaiMt  V  quare  cum  demonfli^donefi  geomctrkrae  ad* 
iim  ingienii  acuendam  tantopere  commendari-  (blent  ^ 
dtemonflratioQes  certe  arithmeticae  i(lo  honore  multor 
Ithagis  digoae  (unt  iudicandae  ;.  ^oqne  magts  eos  laudarr 
oportet ,  qui  ia  hoc  g^nere  demoodcatioQum'  operaoir 
fiam  colioeaa^ 

tHYSICOMATHEMAtiCA.  . 

1 

fi^  ifri^one  corporuiif  rc^antiiiifl^ 

AufikMre  Leonw  Eulero  p^  a^i^g* 

IQ  corponir^  iboia  a  fridionie  kxipeditor  Aomiulltr  i^ 
h'ttc  |)hfleni6men3  fi»  Q&ruift  ^  quorum-  KtpUcacio^ 
notiduih  perfpicitaF^  Quando  eokn^  glbbus  fiipes^ 
labtda  ii»  prouelultury  it  i»  pund^o  tdntadus  dhMu^ 
pkne  attritte  exeratufy  cuiusmodi  noofus  prouolntio  p«-' 
h^  vOcari  folet  ^  oly  deficientem  attritum'  nulk  etiasli 
iSridia  ade^  eft  eeafeikkr ,  intecim  tamea  motn»  cor-> 
poris  mo^'  penitus  e:ttinguituF,  qui  eS&&m\  etram  oer 
ieMetitlae  (^idem  aeris  trii>i|i  poteft  /  quippe  q«a-  nuk 
hn  nltdtus  Toqpam  ptane  ad  nihikim  redig^tur.  Onrnfi 
^tinr  atten&one  digoa  efl:  quaeftioh:  quaeBam  fit  eaufir^ 
<fja  g^obi  l&per  pkoo  horixoo^i  piottolutioad  per&^ 
liigitedieatu»  motus  tandem  peoitus  eltinguatur  l  Cek 
Sjtkhts  igitur  primum  ia  bmc  cau£im  kiquifeas  ^  pl»* 

6  ^  pmtk 


num  pAOQO  inllofo  obdudum  confiderat »  atqne  oftendk, 
depreffiooe  honim  villonun  mocum  globi  vtique  retar- 
dari ,  ac  tandem  penitus  extingui  debere.      Vbi  autem 
tides    YilU  .deiiQt ,   jaullum  i:orpu8  tam  eflfe  durum  ob* 
feruat ,    quod  noa  a  pondere  incumbeute  quandam  im- 
preifionem  accipiat.  Hinc  condudit ,  dum  glotnis  fuper 
plano,  lam  poUtifiSmo,  quam  iiuri0imo,   prouolQitur.«, 
iUquaotiUum  sam  in  Jbioc  planum  quafi  immergi ,   ex 
•quo  idem  xfieAus  jitque  .a   ^ilUs  oriatQr  necefle  eft. 
Tum  vero  aUa  quaeftio  occurrit  circa   defcoiltim    globi 
juper  plano  indinato ,  cuius  jnotus  JG  prouolutione  per- 
fc&si  iat^  jiuUam  KlifteQtiam  a  JSidione  pati  pofle 
«A  ipotaQdus.    Ex  hoc  piiQCipio^  quod  in  prouolutione 
perfejfta  inulla  denir  firidio  ,  Audor  iam  olim    ( Com* 
jnent.  Tom.  XllL)  de&CQfiim  corponan  iDper  planoia- 
cUnato  determinauerat^  jnuencratque  prouolutionem  per* 
iedam  ia   hoc  jnptu  •QUQqnam  Jocum  habere   pofle. 
.Coatra  vexo  Cel  DjinieJ  BerntadlHi  qxa.  idem   atgo- 
meamm  ibidem  <ierat  piototQB^  m  ivouolutioae   per- 
feAa  periude  ih&ioQem  aflbmeas ,  ac  fi  globus  repeQ< 
do  iogrederetur ,  iaueait ,  gjbbum  prouolutione  perfe<3;a 
delccndere   debere  ,   ^uamdiu  plani  iacliQatio   certum 
terroiaum  qoo  roperaiiet.    £tJiaec  «qaidem  determiaatio 
poftmodum  .experimeQtis  sk  CL  'Kn^tb  inftitdtis  appri- 
me   coofocmis  *&  jdeptehen£u      Quo    circa    bic  Cel. 
Eulerus  errorem  in  praecedeote  fiia  jdi&rtatlone   com- 
^iifllim  ingeaue  i&tetnr^  iimnlque  caufam  eius  fcrutatur, 
qtiam  in  eo  fitam  £fle  ^ieprehendit,  quod  etiam  in  pro> 
itolutione  perfeda  efie<lhis  fridionis  non  fit  nullus ,  nifi 
fnotu&  fiient  foifennis ,  'vel  Tteique  motus ,   piogreffi- 

TUt 


Yi»  icilicet  et  rotatioois ,  a  Yuritnis  (bUidtaDtibas  aeqoc-' 

liter   acceleretur.      Cum  igitur  in  defceofu  globi  fiipec 

plano  indinato  vis  grauicati»  folunr  mocim  progreffiuum 

afGciat ,,  rotatorio   vera  ab  ea*  nuUa  miitatio'  afiferatur , 

fiatim  certe  proooliitia  perfeda    turbaretur ,   et    orto 

attrito  tiota  fridiionb  vis  &  ex(ereret.     Huic  erga  efie- 

^ui  ipfi,  anteqoam  eoeniat ,  ftl&io  iam  aduer&tur ,  idqnB 

etiam    minori   yi ,.  quam    in  motu  reptorio  cemitnr, 

fiqqidem  m  minor  prouofotionr  perfe^ff  conleniandae 

fufiiciar.-      Frobff  eninnp  oblenrandum  eft ,.  fri^oneia' 

non  femper  tota  fua  yd  agere :  namque  fi  corpns  plano* 

liorizDi|tali  incumbens    protialiatur    minore   fi-.    quam 

ioret  fii<5tio,  fi  moueretur ,.  hoc  corpus  fine  dubio   io 

quiete  manebic ,.  er  quo>  haec  regula  ,   indolem  firiAio- 

n»  baudi  mc^iecMtor  tUti&«aftv  dalucitur,<   quod'  omntf 

eorpus-  tamdio  ur  qtiiete'  per(eoerer,<  quamdiu'  vel   ipft 

firi^o ,  vel  etiam'  mioor  ti8>  motor  coercendb  (iiffidc. 

Atque    hoc'  etiam  in<  prouobitione  perfi:<f{a;  vfii  venit , 

Tbr  pondum^  conta^os^  piinter  qoSBfcir::  fcilicer  fi    vit 

fiidion«r   non>  maior  fofficiar  ad  repriboenr  impediea- 

.  dam  ,.  vel  prouoroilonenr  perfe^am'  con&roandam ,  tum 

^idio  hanc  rpfam'  vim-  exeier.     Qoare  com  in  defted* 

fn  gjbbr  fuper  plano  incUDato<  graoitas>  motom    progre&. 

ftuum^   accefererr  ad  conieroanonenr  proooliiribnis  per* 

^Aae  reqoiritur,<  vr  mofus  g)rraToriusi  piKta  accelera* 

tionero  acclpiar,  qoodir  a  fridione  ,•  vel  adhnc  vi  mi« 

oori  ,  prneflari  quear ,  id  re  vera  eoeniet ,  et  prouolu* 

tto    perfcda    mancbit.       Statim    autem    ac  maiori  vi 

opus  fiierit  ad  eam  conferuandam ,  qujm  fi:iAio    foppe- 

ditare  valet,    tum  globos  paitim  ix)tando,    partim  re« 

pendo, 


pendo ,  defcendere  ineipiet ,  ftiftlone  totum'  cfTeiStim 
Vxferetjte.  Ptior  cafiis  lociun  baber,  quamdiu  inclinatio 
l>lani  certam  Meuationem  aon  fuperat,  prorfos  vti  ex* 
•perimenta  declarant.  In  iiac  antem  diflfeitatione 
'Aul5i:or  iftam  quaeflSonem  in  genere  pertVaAat,  ac  cb 
omnibns  corppribt»  cuicunque  fuperficiei  incumbentifeus  ^ 
^  iufuper  a  Tirtbos  quibuscunque  Mciteotur ,  omncs 
«afus  foUicite  diftinguit,  quibus  yt\  folus  motus  pro» 
greffiuus  ^  vel  mixtus  ,  atque  adeo  prouolutio  pe^^ 
oriri  debet ;  ac  formulae  qttidem  >  vnde  has  conclufio- 
iies  peti  oportet ,  tam  fimt  intricatae ,  tc  laciie  appa* 
veat ,  hanc  quaeftionem  muko  jefife  difficilio^jBm  ^  <^uai9 
jprimp  intuitu  Yideatur, 

Prtncipia  moto  fluidorum,     v 
A«£k)re  LeoB,  Eulero  p.  2^1, 

Hic  theoriae  motus  flindornfn  etemeata  in  geaeiy 
tradunrar  ,  ¥bi  tonim  negocium  huc  reducitur , 
.  ^t  propofita  fluidi  fliafl& ,  fiue  libera ,  fiae  vafibus  ia* 
dufa  ,  cum  ei  motns  quicunqiie  fiierit  imprei^ ,  ea^ 
que  deificeps  a  Tidbus  quibascanque  feiycitetur ,  motus^ 
quo  fibgutae  «ius  pardculae  finc  progrefiivae «  decermi- 
■eiur ,  finMilque  prefiio ,  qaa  fingulae  partes ,  cam  ia  (9 
inatuo,  quam  ia  lacera  vafis  agunt,  definiatur.  Ante*^ 
^nm  antem  Cel.  Audor  faunc  viriam  efifedlum  inue-  - 
^i|;aiidua  fuipipic ,   io  prioil  iftiu»  4iilejR9tioais  parte 
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«mnes  motat  poflilules,  qm   quidem  in    fltiido   locutn 

(habere  pofllmt ,  diligeiiter  expeHdrtT    Etiimfi  enim  fio- 

rgolae  fluidi  particul^  a  (e  inmcem  fint  foiiitae ,    tamen 

«iusmodi  motus  penitus  exdudiHitur ,    quibus    particulac 

.ifi  (e  mutuo  penetr»ent ,  quandoquidera  faic  de  eiusmodi 

^uidife  tantum  eft  lermo  ,  quae    nullam   comprelfioDein 

in  acdius  i^tium  jpacfuntur.     £x  que  perfpicuum  efl:  ^ 

qcfamlibet  flmdi  porriudculam  afium  fnotum  recipere  non 

|)aflk,  iiifi  -quo    perpetuo   idem    volumeii   cotiferuet; 

«tiamfi  interea  figura  Ttcunque  variemr.    Sufficeret  qut*, 

dem  \  dum  ne  i^lla  portiuncula  ynquam  in   minus  Q>a. 

^um  compingeretur  ,  ver um  quoniam  ,  fi  tn  maius  fpa« 

-CiDm-expanderetur  y  contiiiuitas    particulanim  tolleretiir^ 

«eaeque^di(fiergereatar,  nequeamplius  inter  fe  cohaerereiK^ 

fauiusmodi  motns  nou  anipUu»  nd   UoChiiiani    -de*'  motu 

-fluidafbm  pertjneret ,  J3d  fingulae  guttuhe  (eorfim  1116« 

4US  luos  ablbluereot.      Hdc  fgitur  cafu  exclaib^    motus 

iluidoram  ifla  reg«da  efl  reflringendus ,  Tt  fingulae  por- 

ttunculae  perpetuo  eiusdem"  maBeaut   vduminis;    atque 

«X  hoc  principio  generales  motus  expreffiones  pro   fia« 

•gulis  fluicti    elemencis    iimitantar.     Confiderando  fcilicet 

<]u;imcnnque  fiuidi  poftiunculam ,  fingula  eius  punda  taU 

motu   ferri  debent ,  ft  cum  pundo  temp^s  in  locum 

f>roximum  peruenerint^  eciamnQm  ▼olumefi   ptiori    ae« 

^uale  adimpieant ,  vnde  fi  -cu  usuis  ininAi  motus  in  ter- 

iias  celeritates^  fecundum  direiftiones  fixas  inrer  ie  nor* 

males,  refoluacur,  (empercerta   qaaedafn    relatio    inter 

lias  ternas  ceieritates  fubfiftat  necefle  elt^  quam   Audor 

in  prima  parte  definiuiL 

Nou.  Comm.  Tonu  VI.  d  In 


ta  akerii  paite  ( pag.  a8S.  )  «d  motmii  takU  « 

Tiribus  quibuscuoque  produdum  determioaodiiin  progreditqr 
Audor^  io  quo  oegocio  Tiiiuer&  iQueftlg»tio  eo  redit  Tt , 
preOSk} ,  qua  partes  ftiidi  io  fiogulis  puo^  io  fe  umu^ 
cem  aguot ,  de^gpiiw ,  qnae  preffiot.  comuiodiflfflne  • 
Tti  io  aqoa  fieri  iblet,  i^todioc  qoodam  iodiottur,  quae 
ita  eft  inteiligeada ,  ^t  fingida  elemeota  &ii^  psrem 
prefllonem  it^ioeaot,  ac  0  a  cotUQiaa  giaui  «uadiem  fluidiv 
«oius  altitudo  illi  eft  aeqoaKs»  premereofiiir.  lo  fii^ 
B»  eigo  fltudi  punfti»  (emper  dabitor  eioimodi  aHiiudo 
ftatom  preffionis  refeieas,  qoae  quateous  oeo  circum* 
qiiaque  eft  aequalis^  mooim  eiipmeotiorom  pefturlMbit. 
Haec  aocem  preito»  pendet  tam  a  YinbuSy,  qiiibiis  0o- 
iMs  fliwli  elenwQta  Bi»M($alft<9ltMiwr„  qvwpi  aft»i% 
quae  io  toc»a»  bmOm»  ftsonfr,  itai  Tt  Ift  tils.  vlrUbo»  d4* 
ti»  prelBo  in  ftogplis  pondis ,  biocqne  fiagulQfam  do- 
.jnemptiim.  icceleisatio,  vei  leiKdatio,  moto»  tSoiSfm.  qoeat^ 
qoae  dctcHnioAtiooea  omoiQ^  ab  AoiftoKf  per  ftvniulai 
4itfQreotiak»  «xpinnootiir.  At  *«€«>-  plenwRqHe  eoobiti» 
lorum  fbrnHibro»  maiimisi  difficaltaitibas.  implicatnc 
lotcrim  taimii  foioer^  ba«c  tibeori»  ad  Analyfio  ponun 
«ft  redqda^  et  qjood  io  <a  perficieodoo^  icftat,  voiee  al> 
.iFkerioi»  AaaiijflKis.  proin^timt^  peodet^  Taotom  igitw 
abeft,  n  rpeculMkiiie»  mm  aoaljticae  ociUom  vfiim  im 
JMaiibefi  appKfita  praei^ofi ,  vt  potiua  adbniC 
«iw  wxmKm  defidereniot. 
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m. 

De  mota  et  rea£Uoae  aquae  per  tu- 
bos  moUIes  tran^uen^is. 

AvLQoFe  LeoA.  Eiilero  p.  ^12. 

QMBdMtofh  difficfle  fit  Tbeorijim  geoeiafcm  motdi 
fiuidoram  ad  quoson  aafin  {iirdcalaiei  accommo- 
4iie ,  tameo  fi  «qm  per  tobos  ooo  oimis  amplos  fluit, 
fiogalkris  accedic  ciicomftaotia ,  qoa  mctus  determioatlo 
ttmlto  fit  facilior  ^  atque  «deo  ad  cbodoiiooes  piadicas 
^rdod  poteft.  Hoc  comfnodoro  iode  oaftitor  ,  qood 
pef  lotam  tjoamqQe  ubi  le^ooem  traosoedam  aqoa 
Ibre  io  omoibos  pooais  pati  Teioicttaie  tleftrtnr ,  ia 
tt  baec  l^pot  faefo  fitb  toto  io  cakolom  iotroduci  pos* 
fic  y  etiamfi  o«gari  oequ^t,  qma  aliqois  crror  calcuhnn 
iAqaioer ,  t^ui  eo  maior  erit ,  quo  tobi  liieriot  amplio* 
«es,  Te/  fiiltem  qoo  magis  telodtas  io  fingufis  culnsque 
feClioaife  poadii  ab  aequalitate  recedat ;  quare  etiam 
oiniies  cooclofiooes  tx  hac  hypothefi  dcdodae  pro 
jlioxime  taotum  Teris  enmt  habeodae.  Hoic  autem 
piindpio  ftre  omoia,  quae  adhoc  de  moto  fiuldom^ 
detenniBata  liabentur ,  inoituntor ,  cnm  tbique  motoi 
taotimi  per  tubos  tradari  ibl«at,  qui  etfi  pleruolque  oon 
«kiDodum  aogofii  aflumaotur ,  tameo  iis  ante  memo- 
foia  ptoprietas  trftoitor ,  qoa  per  totam  quamqoe  io- 
€t  fxiem  quoois  tempore  in  omnibos  fondis  aqua  ae* 
qna&  celeritate  moueri  ponitnr ,  ex  quo  deteimioatiooei 
coQclofie  toodo  magis,modo  iniaus,a  reritate   ab* 
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msae  depretienduntur.  N(^(blum  autem  itt  hufusmod^ 
tubis  ipfe  moOB  aquae ,  (ed  edam  pselfio ,  (jnam  ind«' 
ipfe  tubus  fuiiiner  *  definiri  folet  ;  Tnde'  cognQlcitOr,  nift 
tubus ,  Yel  vas>,  ^tis  firmiter  retioeatUF ,  itf  eo  ipfo  ab 
adtione  aquae,  quae  quatenus  in  latera  Yafis  agit,  readio- 
appeilatur,.  motum  genecari.  debae;  Qixn'  etiam  talis» 
readio  quoties  aqua  perforameneffluit,  experientia  dilu*^ 
cide  confirmatuc.  Namqpe  CeU  Segferus'  iam  pcidem'  de' 
eiusmodi-  mactuna  cog^tauit  ^.  quae  Ibla  effluentis  aqoao 
lea&ione  ad  motumconcitaretur:  hanc  aotem  machinaai; 
ita.  inftruxit ,  vt  ipfi  tubi  aquam^  deferentes  circa  axran» 
Tercicalem  fixum  ia  gfrum  agerentur;  Hinc  quaefliior 
aon  minus  curioia ,  quam  difficilis ,.  efl:  nata-,  qua  1^^ 
aqiia  per  tubos  moblles  promoueatur,  (|aod  argumea*. 
tum  ia  hac  dlfiUtdtioutt  xnpoi  circumlJ>e^CN3e'  ad  to(^ 
tamque.  n^arias  circumftantias  adhibita  a-  CeL  Bdmf&ti^ 
tcadatum  ¥idemus.  Ac  primo  quidem  pr|ncipium;TniT- 
Ter&lifiimum  ,  pra  omni  readione  determinanda-  hicu^ 
knter  exponit ,  ynde  a&io  Yirium  non  mediocrit»  ilki<^ 
ilratuf :  fcilicet  fi  omnes  vires  aquam  in  Ta{&  cqnten*! 
um  foUicitantes  littera  P  indicetuur ,  Yttes  autem  ad^ 
accelerationem  fingularuro'  particularum  impen&e^  iittenir 
Q^;  tum  diflferentia  P-Q,  perpetuo  dabit  readtionem  v* 
Ynde.  perlpicitur ,.  eatenus  rantum  readionem  exifier&„ 
quatenus  non  .omnes  Yires  fc^iicicaates  ad  acceleiationfxn* 
motus.  impenduQtur.  Hinc  reguU  illa;  notiifuna',.  {q^ 
plerumque  perperam  iatelleda ,  egregie  illiifiratut^  quod 
omnis  cauli  efieAum  'fibi.  aequalem  producat  ^,  hic  enin^ 
P  exhihet  caufam,  cuius  e£fedus  duabus  partibu»  conih.% 
alteca  ad  motus  produdtionem  ,^  fea  accelerationem,,  iau- 

pcnkr 


|icti6' )  qoanY  UtXeta  (^  idditat ,  altefa  Tero  ijpfiiis  yafik 
ktem  -vrgente,  feu  rea<%ione,'quae  fi  poaatur  R,  eritf 
iFtiqae  P  2r  (^-4-  R.  Huius  principii  ope  ab  Audlorc 
Bioti»  ee  readio  aquae  per  tubos  mobiles  fiuentis-  (atisi 
eoncinne  et  expedite  determinatur ,  bincque  machma 
illa  Segneriana  ad  fummum  perfe(91onis  fiatum  proue<^ 
kitor:  quae  tum  »  data  o^ia^  aquae  per  datam  altitu* 
dioem  debpfii  sA  motum  impul&  maiemm  efie(3umt- 
fiisducere  T^et ,  qnam  pleraeque  machinae  hydraulicae 
ffa  receptae,  ex  qao  hoc  nouum  machinarum  genu» 
dSgniffimum  Tidetur ,  qiiod  omnt  cuta  ad  cemmiineoBf< 
vfiim  ttMB^tUI^ 

TehtamenL    Theoriae     de    fri£done 
fluidorum. 

Auftore  Leon.  Euiero  p;  jjg;. 

Puida',  dum'  per  canates  ^rUtitur ,  friAionem  qbanl 
dam  parF«  plurima-  experimenta  teftantnr',  atque^ 
adeo  Pbffiologi  non  dubttant ,  calorem  animalium  fir- 
^iont  motum  iaoguinis  afikienti  tribuere ;  quod  autem^ 
elfi  neutiquam  f^tis  adhue  e(t  euidum ,  tamen  certunt' 
e(V,  fi  aqua^  per  longinquos  canales  ad  fonres  falieotes' 
deritaetui*,  ehis  motum-  ob  fi^tdiiunem  non  mediocriter 
Ktardart ,  propterea  quod  altitudo  iadhis-  eo  magis  ab^ 
altftudine  ilquae  ia  cafltello  deficit,'  qtto  trafllis  cana- 
Uum  fiierit  lOngior,  ipfique  canales^angufiiores:  Nultunf 
ctiaar  ^Q^  dubium,    quin  haec  ftidio  fimiles  leges- fe<' 
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qaatati  ttqoe  (ridio  corponim  Mdofmn ,  cmn  iniolliiii» 
fluidi  paniculae  ,  ad  latera  canalium  praeterfluentes ». 
tanqaam  foHdae ,  fpedari  queaot ,  ex  quo  friftio  feni* 
per  preflioai  ptoportionali»  cenlenda  t idetur*  QaooiaRi 
Tero  particuhe  fluidorum  maxime  ftnt  lubricae,  eimiii 
fridio  fiae  dubio  nralto  minor  eft  (latiieBda ,  tgaam  fat 
folidis  t  >d  9P^  ®^'^  ^  dilcrimeo  accedit ,  qood  fai 
jBuidis  extimae  taotam  particoke  iatefa  loborum  tie- 
gentea  fri<!liooem  patiaotur,  dnm  interion  inxu  hai 
libere  defiueie  po0bnt ,  -vnde  hnini  fiidioiiia  efledui 
multo  mioor  euiidat,  necefle  eft.  <^eous  mitem  Iioc 
modo  eoeoit,  Tt  io  qualibet  tubi  feAioiie  particBla» 
ioteriores  celerius  moueotur,  quam  quae  lateribiis  funt 
contiguae ,  eatenus  faypothefi» ,  cui  theocia  motiB  fltti« 
d<ffam  per  tabos.  fiaentiuai  fupeifituittw ,  «Mscitw ,  itt 
tt  iam  conclufiones  ex  calado  deduAae  magii  a  Teii- 
tate  aberreot.  Quae  igitur  in  hac  diflTertatiooe  circa 
fri<ftioaem  aquae  per  cubos  decuneotis  a  CeL  Eiden 
traduntur,ea  iple  Audor  mioime  taoquam  certa  et  Te- 
ritati  codentanea  Teoditat;  fed  potius  totam  tndAio- 
oem  pro  teotamine  habet ,  ^o  nacune  icrutatoribus  06> 
cafionem  fiippeditare  Toluit,  oun  p»  experimeitta,  qoam 
per  calcnlosaccuntiores,  io  mtunm  biuos  firidioois  ioqol* 
reodi.  Afiumit  igitor  hypotbefio  TuIgarem,qaaioqoa- 
libet  tubi  fedione  aqoa  commuoi  motu  proferri  pooitor^ 
iniupeirque  fii<ftionem  prefiioai  aquae  ad  latera  tdbi  pio» 
portiooalem  llatuit»  quam  autem  pro  eadem  preifioot 
ex  cnf&anbos  qwbusdam  experimentis  plus  millies  mi- 
oorem  colligit,  quam  in  (blidis.  Primum  antem  oh* 
feniat  io  tubis  cyUodricis  efiedom  fiidionis  duplo   eflb 
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0iaotm »  tc  Hi  tOth  «iosdem  «nplMiiiiit ,  i|iioniiii 
Ssdaoaet  (mt  <|ttdratae,  Tum  Tero  diiiitiiutionein  hio> 
«1»  ai^  per  qvQSiiis  tiAm ,  fioe  fsrcicaks,  fiee  ad  ho- 
filBoaisiB  inclioaiaa ,.  deteriBifwt ,  et  ia  omaibi»  cafibw. 
taainot  tUm  m  ioiigitiidias  iiibo|iiiii ,  ^oam  eonun 
gracUicate ,  definic »  Tbi  mocui  a<|iiae  ob  friAioncm  pe-^ 
oicui  coercecur ,  qui  iidem  tetmioi ,  cum  per  expeii* 
meota  fidle  «Kploiaii  qneant,  Isoc  maame  ideoneai 
modaa  obctQetur  tbeoaim  faOiomk  ftiidiinmi  per.expe* 

Hanc  porro  cheoctam  etiam  adhuc  impeifeftam 
rp^g-  372'}  ad  corfum  ftimiaunv  accommodat  Audtor, 
vi>i  obfemac ,  oiil  pro  data  fiumial»  profiiDditate  alvei 
decliuttas  cettum  texmtaaa»  (nperet  ,  aqpam  eflb  fiagaa« 
toram  :  ita  fSL  fiiiSiom»  meofiira  aflRimta »  q»Mn  expe- 
titxieata  oooaulb  crafiiora  fuadere  Tidebaotur  r  (equitur  ^ 
fluuiam  cuius  ptof&adita»  fit  25  pedum  ^  fiuere  cefiare, 
ftatim  atqae  aliiei  decliuitas  {«o  di&antiii  voqo  pedum 
mioor  fit  qt^  ^  poIKcum  i  fia  aut^m  profiioditas  iit 
«5  pedum  ,  ad  fiueodum  fiifficit,.  Tt  pro  difiaotia 
1000  pedum  decUuitas  femifiem  pedis  &peiet:  hic 
sutem  fiiftiooii  efl^;du&  oimi&  nu^us  efie  tidetnt.. 

Addita  efi  rpag>  379  appendfx  de  faatiba»(aBeif> 
tibaS)  eidem  huic  theoriae  accommodats,  et,  quantum  ex 
illa  fieri  poteft,  dilucide  mooftrans,.  ad  quam  altitudi- 
oem  aqua  io  huiusmodi  fontibus,  cognita  ekuationo 
caftelli  ct  amplinidine  «ec  aon  loagiwdine  canalinm  , 
fiirfum  proijcienir.  Caettram  hic  niDtara  maxime 
dignum  potamus,  efie<3wn  huius  fiiftioois  etiam  a  pres- 
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iiofie  iLtinc^rphfleiae  pendeK ,  ka  Tt  aufta  «toiO(|)haefae 
{^reifione  tffe6ku%  fridtionis  pariter  augeatnr  :  quare  ^ 
^qua  per  canales  ad  fontes  lalientes  da:iuatur , '  fiogulare 
iioc  phaenomenum.  iocum  habere  debet ,  nt  aqua  eo 
.iikius  pioiicjatiir ,  quo  liuaiilior  flet  inercucius  la  l^re* 
jnetro. 

Deaique  (pag.  3^2.)  proiixs  tabola  fabiungitur  ex 
qua  pro  data  canalium  longitudine  et  amplitndine  ad 
.quamuis  aquae  in  callello  akitudinem  &CTAfi  definiii 
poteft  akitudo  ,  ad  quam  aqua  fit  afcenfura ,  vbi  ia 
genere  notafie  iuuabit^  quo  longiores^  fimulqu^  aoguflioi' 
xes,  fuerint  canales ,  per  quos  aqua  deriuatur ,  eo  piuOf 
ftm  j^uram  in  akitudine  fontium  ejOe  fiitur.ani^ 

Ad,  fbntes  ergo  i&lientes  inftruendos  plurimum 
intereft ,  vt  cadellum  quam  proixime  conftituatur  ^  fii* 
mulque  tubi  quam  ampliffimi  adhibeaotur.  Verum,  Tt 
iam  eft  monitum^  haec  Theoria  adhuc  emendatione 
indiget ,  qunm  vix  ante  cum  fucce/Tu  fufcipere  licebit  ^ 
qu;im  plurima  noua  expcrimenta  (uiT^ma  cura  fue^ 
lint  indituta ,  quae  vkerior  inusfiigatio  omnino  eft 
jdigna  ,  in  qua  tam  Phyfici ,  quam  Geometrae ,  omni 
Audio  vires  fuas  exerceant. 


V. 


V. 

Explicatio    experimenti  paradoxi ,    de 
afeenfu  coni  duplicis  fpontaneo. 

Au£lore  G.  W.  Krafft.  p.  589. 

Etfi  alceofiis  apparens  rotae ,  axibus  conicis  praeditaet 
aut  coni  dupiicis ,  duobus  planis  inclinatis  dtuer- 
gentibus  impofiti,  mirum  videatur  phaenomenon  ad 
primum  intuitum,  peritioribus  tamen  et  attentius  rem 
ccHifiderantibus  parum  negotii  creare  potuit  perTpice- 
fe,  incerea  dum  conus  aut  rota  eiusmodi  Terfus  partes 
eleuatiores  afeendere  Tidetur ,  totius  aggregati  centrum 
grauitatis  Tere  defcendere ,  et  inferiora  petere.  Aflere*- 
re  interim  Tix  dubicamus ,  mancam  fiiiCfe  phaenoroeni, 
cnius  in  phnscfx  Philolbphiam  naturalem  explicantibus 
Vtom  ioiicitur  mentio ,  explicationem  ,  antequam  eam , 
qoam  hic  orbi  erudito  fifiimus,  difquifitioiiem  b.  Audor 
kiftituerat.  lure  enim  meritoque  talis  huius  phaeno* 
meni  explicatio  defiderari  poterat ,  quae  non  (blum  ge- 
*Beradm  ofienderet ,  fieri  debere  ,  quae  fieri  aAu  expe» 
rknur,  led  etiam>  cur  et  quomodo  ita  fiat ,  diftinAe 
ezplicaret. 

Praeftitit  hoc  Kraffiius ,  et  in  expediendo  hdc 
aegotio  fequenli  ratione  proceffit.  Supponit  plana  <£> 
Teigeotia  ,  quibus  impofita  eft  rota  ,  aut  coous ,  hori- 
zootaKa  ,  atque  tum  ioquirit  io  cau&m  ,  cur  prouolui 
kun  debeat  coous ,  eam'  regionem  Terfus  ,  Yerfus  quam 
|>laoa  diuergunt.  Concipit  ea  propter ,  traofire  per  redam 
Nou.Comm.Tom.VI.  e  boo- 
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horizontalein  ,  cui  incumbit  conus ,  planum  verticale , 
atque  demonftrat,  coni,  per  planum  hoc,  fedione  , 
produci  eilipfin ,  caius  axis  maior  horisponti  parallelus , 
cuiusque  ceatnim ,  pundo  contadus  ellipleos  et  redae 
horizontalis ,  cui  incumbit  conus ,  verticaliter  irominet. 
Quodfi  itaque  diameter  grauitacis ,  fiue  axis  coni .  per 
cllipfeos  centrum  tranGret^,  fuffiilmm  cenfendum  eflet 
coni  centrum  grauitatis.  Hic  autem  res  aliter  le  hai* 
bet.  Conftat  nempe  ex  geometricis  confideratiooibui 
in  diflertatione  prolatis,  centrom  ellipfios  in  axiaconi| 
ex  quo  (ecatur ,  non  cadere  \  vnde  liquet ,  eo  qoem 
confideramus  cafii ,  centrum  g^uitads  coni  noo  fiifiiil* 
tum  efie,  mi^mque  non  eft,  quod  ada  piouoluatur 
conus ,  eas  partes  verftis ,  Terfus  quas  centrum  gniuitatii 
ipfius  a  Ubero  defcenfu  non  impeditur. 

Poftquam  ita  generatim  ofkalEk  haec  fimt,  di« 
^dius  experimenti  theoriam  difqoirit  AuAor ,  mo* 
mentum,  quo  ad  defcenfiim  fi)Uicitatur  centnun  grauiuio 
tis,  aut  conus  ad  niotum  rotacorium,  inuefiigat,  lineae- 
que,  per  quam  durante  proaolatione ,  centnim  granitatis 
coni  deftendit ,  indinationem  ad  horizontem  determinat. 
£x  his  tandem  immedi<ite  deducitur ,  quanmm  tedae 
horizontales,  quibus  incumbit  conus ,  ekuari  qneant,  an* 
tequam  rotae  pronolutio  et   apparens    afi:enfi»   fifl^tnr* 

Plena  fic  omnibusque  nameris  abfiduta  fiippedi- 
tatur  huius  phaenomeni  explicatio,  quam  eo  mag^s  Ia« 
ce  publicadignam  exiftioianimas,  qiiod  aliqoi  Phyficorom* 
interque  eos  perffMcacifiimas  Defa^uUBerkts ,  in  eodem 
hoc  negotio ,  infeliciter  ver&ti  fint ,  piouti  fiib  difleitft* 
tionis  finem  Kraffiius  demoniliac. 

yi. 


VI. 

Se£lor   Catadioptricus. 

Auftore 
loh.  Andr.  de  Segner  p.  ^pp, 

Ex  qiK)  lU.  Segnerus  Acadeiniae  noftrae  nomen  de^* 
I  dit »  merito  gratulamur  Commentariis  noftris  >  a 
tXD^x  Tiri  claritate  laudes,  ab  acumine  autem  eius  et  in 
publica  commoda  peraigiU  diligoitia  bonanim  artium 
incrementa.  Deftnptio  Sedoris  Catadioptrici ,  qpim 
luc.  damus ,  ordine  prima  ab  ipib  cum  Academia  com" 
nlUQicata  lucubcatio  eft.  Suttat  c{uidetn  non  dicit,  quod 
bi<;  de(cfibit  inflnimenoim ,  conttadione  tamen  molii 
illiid  eo  ledegit,  Tt  vix  commodius  aliquod  cognitun 
fic  ,  ad  peragendas  varias  operationes ,  quae  alias  noo 
fin«  labore.  ac  difficultate  perficiunmr.  Defcriptionem 
inilruaienti  hic  noa  (iiicipimus^  quia,  niG  ad  detinea* 
tiones  recurrere  Telimus,  Tix  intelligibilis  foret.  Hic 
fokim  annotamus  ,  getere  hunc  fedtorem  arcum 
drculi ,  non  nifi  decimae  fextae  parti  totius  circuli 
periph^ae  aequalem ,  quo  non  obftante  oorines  anguli 
eios  ope  dimetiri  pofliint.  Perutilis  erit  (edor  hic 
Catadioptricus  peregrinatoribus  eruditis  ,  tc  infirumen- 
to  hoc,quod  absque  iacommoditate  (ecum  portare  pos- 
fiint,  admodum  expedite  pofitiones  locorum  ex  lon* 
g^nquo  confpicuoram ,  capiaiyt ,  ficque  g^graphicam 
c^ionis  alicuius  delcriptiooem  perficianc. 

c  a  PHYSICA 
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PHYSICA. 

I. 

Obferuationes  botanicae  et  vna  Iridis 

multiplicis. 

Au£k>re  G.  B.  BiilfSnger  p.  40/, 

Heroieis  tancam  idgeitiis  datQOi  e(t,  limites  cogni* 
tlonis  humanae ,  certis  obieAi»  all^tos  pemim- 
pere ,  et  in  pluribus  dodtrinis ,  quae  nihil  inter  fe 
commune  babentj  eadem  &cilitate  yeriari.  Non  diffi^ 
teor  equidem,  ftruiSkaram  et  Yegetationem  {dantanim 
multa  ofierre  Philoibpho  non  indigoa  ,  nec  mitor,  6 
namrae  fcrutatorem  cnpido  incedit ,  ea  •  quae  in  cof> 
pore  animali  fieri  yidet  y  ia  plantis  quoqoe  experiri. 
At  qnot  non  alii»  ftudiis  diftentus  fiiit  Bi^^ertfsX 
Frofunda  Mathematura  fcientia  et  Phyfices  eKperimeo- 
talis  amplificatio  totnm  illum  ,  cum  hic  Petropoii  de* 
geret ,  occupauit.  Reuerfiis  in  patriim  Tbeologiam 
profefllis  eft ,  Arcbicedi  fupremi  beilici  mnnus  per  ali< 
quoc  tempus  non  fioe  hude  fuftinuit,  tandem  in  coir» 
filium  trgimiois  Ducatus  Virtembergict  admifllER.,  eufa 
ie  g^ffit ,  vt  qm  toca  vita  fiia  ntttit  praeter  dodlriimnA 
politicam  exercuiflet.  Hoc  non  obflante  Vtr  illtidris  ^ 
quo  erat  ingenio  (eltcifTimd  et  nutlis  fimitibus  eiccQni* 
(cripto ,  quaodoque ,  fi  non  data  opera ,  fshem  rtcresf 
tionis  cau^,  ia  anoeai&mum  fUxie  campuBi  de&en- 

dit, 


(dit ,  et  Tt  olim  Academkus  Pettopotitanos  de  Tracfaeis 
plantarum  in  melone,  deC  non  de  radicibus  et  ibliift 
Cichorii  (t;  Tom.  IV.  et  V.  vet.  Comroent.)  com- 
Bientatus  erat ,  ita  paucis  ante  obitum  menfibns  opc^ 
lam,  quam  hic  damus,  cpnlcripfit  et  Academiae  noftrae 
confecrauit.  •  Damus  eam  hoc  fine,  tum  ne  quiditn- 
mortalis  Tiri  laborum  inrercidat ,  tum  Tf.  ii ,  qui  curk>- 
fis  obleruationibus  dele^ntur  ,  in  noflris  quoque  Coni* 
fiientariis  reperiant ,  quo  animum  palcere  poffint.. 

Obferuariones  botanicae  funt  lequentes:  i.  Fru€luf 
proVtferi  et  frondoji.  Poft'  colle<aa  ex  Tariis  AudtoFibu» 
fiuduum  prolii^ronim  '  exempla  ,  delcribnntnr  quatuor 
pira ,  nouis  ftuAibus  et  frondibus  ibecnnda.  2.  Mahts 
Jatiua  —  ctun  fru£iu  florijero..  Vt  ex  allegatis  piris  pro- 
djere  frondes ,  ita  hic  frondes  ex  malo  ortae  procrea- 
iunt  floces.  3.  Fbs  rofae  proUfer  rt  frondojus.  Huios 
generis  plura  exempla  ex  fcriptoribus  Tariis  allegantury, 
8t  difi;rimen  inter  iingula  notatur. 

'  Accedit  ( p.  420. )  obfematio  Iridis  multipKcis , 
cui  praemittitur  enumeratio  exemplorum »  ab  optimae 
notae  Phxficis  de  hoc  Phaenomeno  euulgatorum. 
Bi^^erus  Iridem  Tnam  quintuplicatam  Tidit ,  reliquas 
tres  triplicatas.  Notandum  autem ,  Iridum  loco  ipfi 
quoque  Zonas  coloratas  Tenire  ,  quae  quandoque  Iridi 
primariae  interius  contiguae  fubobfcure  confpiciuntur , 
et  fere  (emper  adparere  debent  ,  dummodo  ^tis 
clara  hice  iplendencis  (blis  radii  >  in  atram  nubem 
den&mque  pluuiam  incidentes,  Tiuldam  Iridem  efibr. 
inare  poffint ,  cuius  fufficiens  explicacio ,  principiis  a 
fiuumQ  Nevitm  Opt.  L.  11.  P>  IV.  euolatis ,  innixa , 

e  z  apoi 
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dpud  Audoies  Hiyficos  paflSm  occunit;  Tode  -qap^ 
dubitari  licet ,  vtniin  rede  (atis  de  his  Zonis  ^Kiat 
111.  Audor,  qui  iftas  pio  coionanun  aut  haloDnin  pos* 
doniiNis  haberi  poflfe  exiftimauit. 

Recordamnr  etiam  hic  Petropoli  aefiate  anoi 
1757.  Iridem  triplicem  diuerlo  tempoie  a  Vitis  CL 
Z^bero  et  Aef^  inteniallo  aliquot  hebdomadanun 
cmilpeSam  fuifle ,  irbi  tamen  tertia  Iris  leU^iis  qob 
foit  paraOela  ,  ftd  priores  duas  oblique  inteitooiL 
Tribnunt  autem  hoc  phaenomenon  do^ffiini  ot^ma- 
tores  cum  HMo  leflexioni  ndiorum  folis  %  qnieta 
Aperficie  (lagni  aut  fiuuii  ortae ;  fiib  bac  enim  coodi- 
done  Tterque  illud  fe  Tidifle  teftatur. 

n. . 

Obfenmtiones   Meteorologicae  in    di- 

verfis  Sibiriae  locis  £i£bie^  iii  oirdinem 

redegit,  animaduerfionibus  illuilrauit^ 

et  conie£kria  addidit, 

Au£]tore  L  A.  Braun  p.  425. 

Inter  fiiito  itineris  Sibirid ,  a  b.  Qmelitio  ezantlati  • 
non  pofitemus  cenloidus  eft ,  quod  Tbicunc^  loco* 
rum  aliquam  moxam  fecit  y  obleruationes  iVleteo* 
rologicas  Infiitoit,  et  inftitutas  in  praecipuis  Sibiriae 
locis  per  alios  oblinKKoies  cootinoari  cuiauit.  Obfer- 
Tationuni  ab  ipfo  GmeJm  coofignaianim  rationem  hoc 
loco   leddidit  Braums   V.   Q.  non  quidem  omoes  > 

quod 
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qood  oiinls  Idogmn  fiiiflet ,   lepeteodo ,  &d  oibteruatio* 

nes  fiDgdorum  loconun  inter  fe  iwiicem    compaiahdo, 

et  fiib  quibus  aeris  citcumAantiis    mazimae    minimaeuo 

altitudines  tNirometricae ,   nec  oon  calor   fiimmus ,    fii^ 

gusque  fiimmuffl ,  quolibet  tempote  et  loco  acciderunty 

excerpehdo.       Notatu  hk  digoam  iudicamus  c<»firma- 

tiondn    frigoris    fiimmi    fid>   initium    Anni    1735.   a 

GmeHno   in  Trbe  lenUeisk  obieroati,  quia  cum  b.  Vir 

in  praefttione  ad  Tomum  I.  Florae  Sibiricae    mentio^ 

hem  eius  iniecilTet ,   incieduU  nonnulH  cxtiterunt ,  tan^ 

tnm  frigoris  gradum  dari  pofle  dubttahtes ,  ideoque  ob- 

feruationem  vitio  laborate  fiifpicati   fimt.      His  autem 

nunc   leliquis  obferuarionibus  a   Cl.    Btamio  allegatis 

omnis  fcrupnlus  eumitur)    fidesque  CfmeUni  co  quoquo 

confirooatur)    qnod  praeterito  anno  1700.  fi  non  ma« 

jorem ,  &lrim  paiem,  fiigoris  rigorem  in  Suecia  obfer* 

Tatum  fiiifle ,  noua  poblica  nundarunt.    Deinde  notari 

mcretur  deprefios  barometri  flatos ,  iUi ,  qui.in  fiimmis 

Alpibus  obfeiuari  folet ,   non  abfimilis ,   qnem  patentes 

campi  Moogolenies  in  vico   Kjachu ,    Roflbrom    com 

Sinenfibus  meicatora  celebri  ,  6(lenderont.     Qnbd  com 

hic  k)ci  obtineat ,  qoae  non  eiit  fi)li  eleoatio  ad  fimteji 

fluoioium  Selengae,  Qtchonis  et  Tolae,  fen  in  mediis 

Mongc^enfiom   deleitis,   Tude  l^ec  flomuia  pn^unt? 

Hoc  ceitum  eft)  rudera  diluoii  Tniocifidis,  aut-  nulla,  aut 

dubia,  ibi  obferuari.    Et  defeftnm  aeris  denfioris  omnes, 

huic  adfiietos,  mox  fiib  ingieflhm  m  \Qss  r^ooes '(en- 

tiie   et   aegre    ftne ,    Gmelifm  in  ddcriptione  iti^iiqis 

Sibirid  Tom.  I.  p.  444.  adootauit.      la^hna    obfe^ 

Vidonnm  •  thennometiicaiam-  inur  Kmnoiaieofts   nak 
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273P  et  1740.  C0Drpicua>  ddenda  quidem,  ob  hiemif 
aipentatem  totam  tunc  Eumpam  occupaatem  ,  at  non 
irreparabilis  eft  •  quia  (uppetuot  obferuationes  eadem 
anoi  tempefiate  in  proximis  vrbibus  Tom^k,  lenifeisk 
et  Irkuzk  habitae,  tx.  quibus  cdiligitur ,  hiemem  plus 
fblito  rigidiorem  in  Sibiria  obferuatum  non  efle.  Dum 
obferuationes  Metewologicae  ab  aliis  obieraatoribus  pec 
Sibiriam  ioftitutae  jn  poderum  ab  Academia  publica- 
buntur ,  accipient  etiam  QmeUnianae  quaedam  iiipple- 
menta,  quae  Cl.  Braunim^  dum  has  euulgaret,  efiiig&» 
ruot.  £xtant  cnim  praeterc^  ab  ip(b  GmeUno  con- 
iignatae  obferuatiooes  Meteorologicae  annis  1733  et 
Z734.  in  icinere  a  Tweria  vrbe  Cafaniam ,  cum  naue 
in  Volga  fluuio  Teheietur ,  deinde  Calaniae ,  Cathari- 
nopoli  et  Tobolii ,  ct- denique  anno  1742.  Tumeoi, 
Tptioii  et  Werchoturiae  captae. 

ASTRONOMICA. 

loneftigatk)  Parallaxeos  Lunae,  obfer- 

vationibus  aliquot    1752   Petropoli   et 

in   Prdmontorio  bonae   fpei  ex 

compa£b  habitis^  innixa. 


AuGore  A.  N.  Grifchow.  p.  495. 


c 


um  in  prbmootodam  bonae  (pei  ad  capiepdfls  pto 
Vwjim  Liinae  chieiwitiooM  fiofc^  cfipt<^tei>* 

ooftti 


Boffti  temporis  Aftronomu»  Abbas  di  la  CaiHify  ex 
compoGto  fiiAum  eft ,  -vt  eodeoi  tempore  Clar.  quo^ 
que  Grifcbmtts^  quem  praematuro  £ito  fibt>  erepcum  lu- 
ger  Academui,  primum  PetropoU  y  po&nodom  in  Ii»> 
fiib  OefiHa  r  Lunam  fedulo  obleruaret.  Priorum  obfer* 
vationum  tic  rationem  reddere  iategtt ,  qnas  cum  qb^ 
femationibu»  Cel.  ^  ia  CaiUe  compacando ,.  primunni 
diflerentiam  meridiaiioram.  Ttriusque  CH>leruatorii,  deinde: 
Tero  ParaUaxeos  horauxicalis  Lunae  quaodtacera  ^  eraer& 
laborauit. 

Qno  primnm  attingat  4topum  y  ih  auxilium  to» 
catis  Tabuiis  Haikiams ,  ex  diflferentiis  arcenfionum  ie«- 
^rum  Lnnae  et  fixae  cuinsdam  paraUelo  Lunae  pro> 
pinquae ,  vtrobique  obfeinatis,  meridianonim  differentiam! 
quaefitam  deducit  ^y  lo''^^  quae  determinado ,,  et(i 
d>  metbodf  natnram  quodammodo  Ibbrica  fit ,  pn> 
piaefenti  tamen  fcopa  lati&  »a(5b  haberi  poteOL 

Inuefiigac  poftmodum  Claiv  Audtor,.  pavallaziai 
Lunae  horizontalem  ,,  qpalis  er  ob(ecuationibus  vtrobi* 
qjoe  infiitutis  profluit  y  duplici  autem  via  ,  in  hac  di6> 
quifitione  procedit,  qpod,  qpam  ob  cauGim  fecent,,bs&^ 
f  iter  ezponendum  eik^ 

• 

Etfi  generatim  fitfs  coniTet,  teirae  gfobunr  poi^ 
yj§  ▼eiiiis  comprefiunf  eflfe ,  kx  tameo  cuiuaturae,  quat 
gaudet  fphaeroidis  huios  fiipei^cies ,  nondum  ita-  cogni^ 
IB  eft »  vt  de  ea  ambigendis  fummi  \iri ,  locum  noa< 
inneneriBr.  Sequuntur  qoidem  pferique '  fiewtmum  ^, 
qui  meridianis  phinetae,  qnem  hatHfamus,  eHipticam  figu;^ 
nm  sKdlcribit,  aft  fiint  qooque,  qui  eum  fiimmo-  Ge»* 
Noa.  Comm.  Xom.  VL  f  mctai 
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metra  et  Aftroaomo  Btm^em  ^  talem  aflumunt  ci^va- 
turam  ,  Tt  meridiani  gradus ,  traofeundo  ab  aeqQatoie 
verfus  polos  y  increfcant  fecuadum  rationem ,  quae  bi- 
quadrata  fiauum  btitudioum  intercedit ,  cum  in  hypo* 
thefi  eUiptica  baec  incrementa  ia  dupUcata  circiter  prae« 
didlorum  iinuum  ratione  fiam. 

Ma^s  ell  h&rum  hypothefium  in  difquifitiones 
a  Clar.  Au<%ore  inftitutas ,  influxus.  Aflumta .  enim 
alia  curaatuiae  meridiani  lege ,  alia  prodit  ratio  reda^ 
^rum,  €X  obieruatoriis  ad^errae  centrum  dudarum ,  alia^ 
que  anguli,  quem  Terticalis  linea  cum^  radio  terreftri  in- 
cludit  y  menfura ,  vnde  oecefliario  quoque  alia  aliaque 
prodire  debet  parallaxeos  lunaris  quanticas. 

Vtrique  itaque  bypothefi  9  .  Nwtmanae  nempe 
atque  Bayguerianae  ^  (emendato  prius  aliquo,  qui  incal- 
culos  analyticos,  a  CeL  Botffiero  inftitutos,  irrepferat,  er- 
rore  )  inueftigationes  fuas  adaptat  Clar.  Audlor  ^ 
quod  negotium  ,  qua  ratione  perficiat ,  qui  fcire  cupit , 
ad  ip(am  diflfertationem  ablegandus  eft.  Nos  hicfoium- 
modo^  monemus  ex  prolixioribus  Clar.  Collegae  difqui« 
fitionibus  et  calculis  elucere  tandem  ,  fub  parallelo  Pe* 
tropditano  rationem  parallaxeos  horizontalis  Lunae  et 
diametri  ipfius  vti  270  ad  i^pcirciter  (latuendam  efle; 
atque  paralkxin  Lunae  hoiHzontalem ,  ex  tabuiis  HaU 
Jeianis  deduAam ,  parte  fui  x(^8  augendam  eflfe ,  vt 
theoria  cum  natura  ad  confenfum  reducatur ,  quod  qui« 
dcm  cum  conclufione,  quam  in  Tomo  V.  Commenta- 
xiorum  Academiae  noftrae  ^  ex  coofideratione  edip&i^ 

ibla« 
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fblariuin  An.    1748   «t    1750   deduxerat»   apte    latis 
coalent».  • 

Obferuationes  Clar.  Grifthmii  in  Infula  OtfiUa 
inftitutas ,  operam  dabtt*4Vcadeinia ,  \t  qUaQtocyas  lu- 
cem  publicam  adfpiciam. 

II. 

Obferuatio    Eclipfeos    lunaris   partialis, 

quae  contigit  d.  ^  Martii  1755.  ^^^- 

ta  in  Infiila  Oefilia  ab  A.  N, 

Grifchouio.  p.  ^/^2. 

\\\. 

Obferuatio    Eclipfeos  lunaris  Petropoli 

in  Obferaatorio  aflronomico  A 17.  Mar- 

tii    mane    temp.   civ,    1755.   11.   vet. 

inftituta  a    N.    Popowio  et 

A.  Krafilnikowio.  p,  54.5. 

Etfi  obfemationes  EcUpfium  lunariam  ad  peificieiK 
dam  fcieatiam  afironomicam  Tix  aliquem  habe- 
ant  vfiim  ,  immo  et  non  nifi  radioribus  adminiculis,  loo- 
gitiidinem  loG(Hiim  determinandi ,  annumerandae  finc , 
pro  hoc  vhimo  tamen  fcopo  >  vbi  fiimma  non  qua&> 
ritur  accuratio,  vtiliter  aliquando  adhiberi  pofliint  Hac 
itaque  meftte  fupra  indicatos  Eclipfeos  huios  obfeniatio- 
nes  cum  ledtoribus  communicamus. 

f  ft  IV. 


44.  m^i  0 ) 

IV. 

Mercuriiis  in  fbfe  vi(lis>  Lipfiae  d.  tf.  Mait 
ft.  nov.  A..  i/^sj^  hor^  mat.  temp.  civ.. 

a  Godofredo  Heinfio.  p.  54;^. 

Verlabatur  in  eo  orbitae*  lliae  loco-,  quinodb  de(ceii>< 
deati  pr<^inquu9  e(l;  Mercurius ,  cum  An-.  175^3 
mter  folem  terramque  trahfibat ,  vnde  obferuationes  cir- 
ea  hunc  tranfitum-  inftitutae ,  ad  eraendandara  planetae 
huius  tfaeoriara  apprime  Ytile»  eflfe  poflTunt;  Qtiid  Clar». 
Audor  cicca  hoc  phaenomenoa  oblecuauerit,  ex  (cr)pto> 
ipfo  haurire  debent  le(^res ,  de  methodo  tamea  quanci. 
adhibuic ,  a)iqua  monere  opecae  ptetium  iudicamus. ' 

Elabet-  haec  methodus  infigncm,  cum  confiietoper 
tubum  ,  quadranti  aftronomico  affixumvphaenomem  talia- 
obieruandi  modoy  (miilitudinem ,  eademqfie  hac  gaudet 
praerogatiua  ,  quod  a  refiadionum  effedhi.  immunis  fk. 
Tota  j.  quae,  locum  habet,  difiTerentia.,  ea.  eft ,  quod  4«. 
fila  fub  angulb  (emtredo  ad  (e  iiiuicem  inclihata  ,,  in^ 
cxuiaris  Titd  foccy  exteadat  Cki'.  Autftor  ,  cum  tnbi  qna^ 
drantum  ordinarie  non  nifi  &  fila,.normaliter  (e  decuflao» 
tia » gerere  (bleanf,  (femde  vero',  quod  tubu»,  quem:  ad« 
hibet,  quadranti  non  affikus  fit ,  fed  ope  libelbe  ipfi  ap« 
pen(ae  ita  dirjgatur ,  yt  aliquod  filum<  reticuH ,  dum 
ob(eruatio  infticuitur ,.  horizonti  parallelum  fit  )  prouti 
hoc  in  prios  dida  methodo,  plano  qiudrantis  fitum  ex* 
ade  yerticalem  conciliando ,  obtinetur.  Fhira ,  qtiia  afthv 
noinis  ftnbimu»,  ia  medium  aflerte  fiipemacuum  fbret. 
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METHODVS 

INVENIENDI    INFINITAS 

CVRVAS    ISOPERIMETRAS    ALIAVE 

COMMVNI    PROPRIETATE 

PRAEDITAS. 

Au<floce 
l.    EFLERO, 

Ixk  celebri  lUo  piobletnate  Kbperimetrico  qaaerifi)Iet, 
iotor  omoes  liiieas  cunias  per  data  duo  punda 
traoseuntes  ^c  loagltudine  aquales,  ea  quae  maximi 
nuoimiue  cuiusdam  proprietate  gaudeat.  Hoc  igitur 
probkma  innititur  iHti  hypothefi,  quod  datis  duobus 
puQ^is  infinitae  exiftant  lineae  cuniae  longitudine  aequa- 
les ,  quae  omnes  iotra  haec  puada  tanquam  terminos 
coQtineantur.  QP^nquam  autem  nuUum  eft  dut»um , 
quln  per  data  duo  puoAa  inoumerabiles  duci  queaoc 
lineae  ctttuae,  quae  omnes  longitudinem  eandem  ba* 
beant,  tamcn  fi  omnes  iftae  curuae  exhiberi  debeant, 
vel  aequatio  generalis  defideretur  eas  omnes  compledens, 
qBaeftio  non  parom  ardaa  Tidetur.  Atque  fi  ad  folo- 
tionem  problematis  ifoperimetrici  id  opus  fnlffct ,  vC 
omnes  curuae  ilbperimetrae  intra  datos  terminos  coo* 
tentae  exhibereotur,    et  ad  eledtionem  maximi  minimi- 

A  a  w 
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\t  quafi  ptopooetentur ,  Dondum  fbrtafle  adttus  ad  hoc 
problema  patuiflet. 

Remota  autem  huius  problematis  mentione ,  ipfa 
quaeilio  de  inueoiendis  infimtis  lineis  caruis  iibperime* 
tiis ,  quae  intia  datos  terminos  fint  defcriptae,  omni 
attentione  digna  iridetur ,  et  quoniam  eius  folutio  pecu- 
iiaria  calculi  artificia  poftulat ,  quemadmodum  cuique 
tentanti  mox  patebic ,  pro  An^yfi  inde  non  (pernenda 
incrementa  expe^are  licebit.  Praecipue  autem  multo 
maiorem  firudum  hinc  percipiemus,  fi  problemati  longe 
ampliorem  extenfionem  tribuamus,  ita,  vt  nonfbium  cur* 
Tas  eiusdem  longitudinis ,  fed  quae  alia  quacunque  in* 
dole  communi  fint  praeditae  ,  definire  doceamus ,  quae 
intra  eosdem  terminos-  fint  contentae.  Quousque  igitur 
mihi  in  cra(5buione  huius  problematis  latiori  fenfii  ac- 
cepti,  pertingere  licueric,  hic  diiucide  explicare  con- 
fiitui ,  atque  Tt  ordine  procedam ,  a  quaefiionibus  fim» 
pticioribus  huc  pertinentibus  exordiar. 

Problema    i. 

X.  Inuenire  aequationem  generalem  '  pro  omni< 
bus  curuis,  quae  per  data  duo  pund^a  tranfeant. 

Solutio. 

Referentur  omnes  hae  curuae  inueniendae  ad  eun- 
dem  axem,  easdemque  coocdinatas  orthcgonales ,  fitque 
abfcifia  =:x,  applicata  zz:y.  Bina  aucem  punAa  data 
re(pondeant  his  duobus  ipfius  x  Talorihus;  xz.oetxz:a\ 

SLC 
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«c  pro  illo  quidem  fit  j/zz^,   pro    hoc   vero  y  —  e. 

Qiaeftio  ergp  huc  redit,  vt  eiusmodi  relatio  in  genore 

ioter  X  ^Hy  definiatur,   quae    pofito   xzzo'  praebeat 

yzz.b,   pofito  autem   xzzuy   det  yzzc^    fin  autem' 

abfcifEie  x  alii  Tabres  trU)uantur ,  refpondentes  applica-» 

tae  y   -valoies   in   infinitum    irariare  debent,  propterea 

quod    fingulae   curuae    inter   ie   debent    efie  diuerfae. 

Sit  X  eiusmodi  fiindio   ipfius  x,    quae    pofito   x=:0 

vel  xzza  fiat  vel  zzb  vel  zzcy  atque  manifefium  e(^ 

aequationem  j^ii:^  vnam  praebere  curuam  per  propo* 

fita  ambo  punda  transeuntem.     Denotet  iam  F  ihnAio^ 

nem  quamcunque  ipfius  xindefinitam,  ac  ponatur  j^zrX 

^x{a—x)  P,  vbi  manifefium  el^  fiue  fiatuatur  xzzo^ 

fiue    xzza^   altemm    membrum    x{a-x)'?  in  nihiium 

«fiEe    abitunim;   dummodo  P  neqne  per  Xy    neque  pei 

n—x  fit  diuifiim,  ficque  alteruter  £idorum  ^  ct  a-x 

tollatur.    Idem  eueniet,  fi  ponatur yzzX -hx^^a-x)* P, 

dummodo  exponentes  m  et  n  fint  nihilo   maiores,    ex 

quo    peripicuum    efi ,    omnes    curuas    hac  aequatione 

yzz:'X.-\-j^(a-xY?  contentas  ita  fore  comparatas,    vt 

fiue  ponatur  xzzo,  fiue  xzza,  iidem  pro  j'    prodeant 

Talores,  quaecunque  iiiuAio  ipfius  x  loco  P  iubilituatur. 

£rgo  omnes  liae  curuae  per  eadem  duo  pnnda  abicifiis 

xzzo  et  xzzia  reipondentia  tranfibunt,  per  quae  tran- 

£t  curua  aequatione  j^^rX  contenta:    et   quoniam   as- 

iinntio  iiindienis  P  latiiTime  patet,  perfpicuum  eft,  faaDC, 

aequationem  omnes  omnino  cumas  pei  arabo  propofita 

punda  tranieuntes  contineie. 

A  3  CorailL 
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Coroll.     I. 

s.  Data  ergo  curua  hac  aequatione  j^rzX  ex«' 
prefla,  Tel  fiiltem  eius  portiooe,  quae  refpondet  abfeifTae 
zna,  cuius  propterea  ambo  termini  erunt  noti ,  omnes 
cnniae  hac  aequatione  generaliflima  cootentae: 

per  eosdem  terminos  tranfibunt,  quaecunque  pro  Pfiib* 
hituatur  fundio  ipfius  x,  dummodo  exponentes  m  tt  n 
fint  niiiilo  maiores,  neuterque  horum  fedorum  Ar^et  {a-xf 
per  diuifionem  deftruatur.  Quippe  qui  ^ftotes  fuQt 
neceflahi  ad  haoc  proprietatem  producendamt 

Coroll^    2. 

3.  Scilicet  fi  curuae  hac  aequatione  yzzX  ez- 
preflae  punAum  abiciflae  x^o  refpondens  fit  A,  ab^ 
lci^e  Tero  x=:a  refpondens  fit  B ,  quae  pua^ 
A  et  B  in  figura  notata  fiint  inteliigenda ,  tum ,  omnes 
^curuae  hac  aequatione  jfz^X^^-x^ia—xf?  cooteotae 
jpot  eadem  duo  pundta  A  et  B  tranfibuot. 

Coroll.     2' 

4.  Si  in  curua ,  cuiiis  aequatio/rzX,  notentiir 
tria  punda  A,B,C,  quae  ttibus  abfciflis  Azro,  xzza^ 
x-zz-b  conueniant ,  firoili  modo  infinitae  aliae  curuae 
exhiberi  poterunt,  quae  per  eadem  tria  punda  A,B,C 
tfanfibunt ,  omnes  enim  hac  aequatione  gcnerali  conti* 
nebuntur  j^rz  X-\-3^[a-xf{J)'XfV. 

Coroil, 
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Coroll.     4. 

S*  Siiiiili  diodo  &cile  erit  infinitas  curuas  inue^ 
taie  y  quae  per  quacuor  piurauc  punfta  data  aatae  cur* 
Vae  y-^X  tranfeant»  (1  enim  haec  punda  (int  A,6^C,D>etc» 
quae  refpondeant  ablcinjs» 

arzro,  *~<jr,  arzr^,  xzzCy  etc* 
Cnniae  quaeiitae  tiac  coanprehendentur  aeqoadon&^ 

yzi^lL-^-a^^a-xfib-x^ifi-xY  etc.  P 
dummodo  exponentes  tn^n^p^q  etc.  fint  nihilo  maiores^ 
nullusque  &dorum  per  indolem  fimAionis  P  defhnatur» 

CorolL    5«. 

€.  Si  ergo  curua  data  fit  cirailus,  ia  eiusque 
fjfciipheria  pundta  quotcunque  uotentur,  aliae  infinitae 
cnrtiae  d^crihi  poterunc ,  quae  per  omnia  haec  pun^ 
tnmfeant. 

Scholioti     i. 

7.  Sr  coordinatae  cumae  datae  per  fiin^ODef 
qaasdam  nouae  vatiabilis  h  dentur»  ita,  vt  fict 

iP=U  et  j=V 
fauiusque  cumae  doo  pun<5hi  A  et  B  reperianfur  (1  pO' 
mtur  «==/  «t  u=zg^  itai  it  pofito  uzzif  fiat  xzzo 
ct  polito  u:=:g  fiat  ^=tf;  tum  infinitas  aliae  inuenied* 
tur  cumac  per  eadem  duo  pun^  A  ec  B  ttanieuntesy 
9tf^  harum  forrotdarum: 

•  •^ji^=-yH-(/-»rte-«)*e 

qoae* 
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quaecunque  foniaionfis  ipfius  u  loco  P  et  Q^  fcribantut 
dummodo  fidorum  nullus  deftru«ur,  exponentesque 
u.,v,OT.«  nihilo  fint  maiores.  Perfpicuum  eft  enim,  fiup 
ponatur  «=/,  fiue  »=:^,  coordinatas  a:  et  y  prodire 
plane  easdem  ,  quaccunque  fiindiones  litteris  P  et  Q, 
*  tribuantur.      Simili  etiam  modo  folutio  adoraabitur ,   fi 

curuae  quaefitae  per  tria  pluraue  punfta  data  curuac 
propofitae  tranfire  debeant^  atque  etiam  patet  hoc  190- 
do  non  folum  curuas  algebraicas,  fed  etiam  traolcendea- 
tes  cuiusque  ordinis  exhiberi  poflc ,  cum  nihil  impediat, 
quominus  pro  P  et  Q^  etiam  funtones  tranfcendcates 
ipfius  u  accipiantur. 

Scholion    2, 

S.  Cuique  patet,  fiindionibus  P   et  Q_  dnsmodi 

adiundos  efie  fai^ores,  qui  \troque  cafu  propofito  uzif 

et  u:z:g  euancfcant,   ita  vt  his  cafibus ,    quibus  oriua- 

tur  abfcifiae  x=io  et  x=<ar,    pofteriora  vtriusque  for- 

mulae    membra    euanefcant ,    indeque    pro    coordinatis 

iidem  prodeant  valores  xz=.l3  et  A*=rV,  qui  ipfi  cur- 

Tae  propofitae  conueniunt.     Haec  ei|;o  condiMo  Tt  iffl« 

pleatur,   haec    iftorum    ^dorum    fijiina    (f-ufi^-uy* 

fimpliciflSima  et  commodiffima  eft  yi&;    ioterim:  tamm 

pccurrere  poflunt  cafus,  quibus  haec  %qnii  ^daticos  non 

fuppeditat   ^(ftores,   yeluri  .jli  aJt)^rqn]i  aimae  punjbttn 

obtineatur   pohendo  »=co,    ita  yt  fiti^zzoop  tiiiii 

enim  huius  modi  ^dor  (f-it)^  oo^u)*tfdm\imttKaitfit 

perturbaret.      Hoc  autem  cafii  aon  crii!  .4fificife  eius- 

modi  formas  excogitare  in  te]:mioi&  fini^ »  jqnteitam 

»  cafii 
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«caltt  uzrfx  qiiam  cafu  «=00  enanelcant:    fcilicet   buic 

(f—u)^ 
condittoni  ifatisfaciet  baec  forma  -i dummodo    >fit 

ik-{-U)* 

11  ^m,  qHO  caru  uzzoo  numerator  prae  denominatore, 
.  etiamfi  vterque  fiat  infinitus,  euanefcat ;  k  autem  ita  capi 
debet,  irt  numerator  et  denominator  xommunem  noa 
adipifcantur  diuifbrem.  Ita  fi  ambo  punifta  data  pro- 
deant  ex  waloribus  uzzo  et  uzzoo^  fiiAores  idooei 
-enint : 

•»  j       u  j  tf*   

.{k-hi^        .k-\-u*  ^*    A+BM^+CaP+Dft-^ttc. 
dummodo  in  denominatore  ^altior  occucrjt  poteflas  ipliai 
.«,  ^quaro  «eft  mumecator  u^. 

Protlem^     2. 

9.  Infinitas  inuenire  lineas  Kniruas ,  quae  Don  Ib- 
lam  per  data  duo  punda  tranfeant .,  fed  etiam  ia  liis 
jHUKSiis  ^ommuni  ^udeant  «angente. 

Solu  tio. 

Sit  Tt  ante  yzzX  aequatio  pro  ^na  curua,  quae 
•datam  habeat  proprietatem,  atque  duo  punda  data  ori- 
aotur    ex  valoribus  abicifiae  .x=:o  -et  vzza. 

lam  Tt  oronescuruae  quacfitae  per  eaderopunda 
tranfeant,  irideTnas  -eas  hac  ticntincri  aequatione; 

cxiftente  P  fun&ione    quacunque  ipfius  x,    Turo  Tero» 

T t  ib  his  pundis  omnes  cuiuae  communi  tang^nte  gan* 

ToiD.VLNoa.Com.  B  deant, 
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dcant ,  necefle  eft ,  Yt  caft  vtroque  *~o  et  x:=:af 
Talor  si  i^em  plane  ptodeat, '  qiii  oritur  ex  acquatione' 
j^irX,  feu  vt  is  flt  rrj^.     Fiet  autem  inde: 

vbi  manifeftum  eft  huac  valorem  redigi  ad  j^  cafibus' 
x^o  et  x-n^a^  fi  non  folum  exponentes  m  et  «,  ki' 
etiam  m— xet  »— r  fueriot  nihilo  maiores»  Qjiamobiein^ 
aequatio 

jz^X-^x^^la-xYf 
etiam'  in  propofitis  duobus  pund^is  ^andeiti    ifangenduiiV 
pofitionem  praei>ebit  y  fi  exponentes  m  et  n^  non  fplum' 
nihilo,  (ed  etiam  vnitate  fiierint  maiores. 

Simili  modo  fi  ambae  coordinatae  x  et  y  per'  ncf- 
fam  variabiiem  u-  dentur ,.  cuios  valords  uz=:f  et  «  =:^' 
data  duo  pnnAa  exhibejnt,  infinicie  curuae  quaefito  foK 
tas&cientes  in  hi^  formulis  continebuntiu. 

ttj=V+(f-ung-ur(l 
quaecunque  funAtones*  ipfius  u,  fiue  afgebraicae,  fiue  tran^' 
ccndentes,.  pro  P  et  Q^  fubftituancur,  dummodo,  quae  cau- 
tio  (emper  eft  tenenda,  netitira  faftorein  fibi  adiundum' 
deftruiit.  Infupdr  veio  ad  communionein  tangentium' 
inhi^  pundis  requiritur,.  vc  exponentes  m,  n,  ^^  v  ^Tn- 
guli  fint  vnitate  maiores.  Qiioniam  enim  tum  vtroqiie- 
ca(u  u  —f  ct  «~^  fit  jf  =  5^  et-  %_z=.  U,.  crit  etianl' 
%  =;  %.y  qpi  valor  a  fonaiooibiis  P  ct  Q,  neutiqiiam 
pcndet- 

~~        ^jCoiiolL 


A         .^. 
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CorolL    I. 

10.  Data  ergo  curua  quacuoque  intra  duo  punda 
A  et  B  defcripta,  coius  aequatio  inter  coordinatas  xtx.y 
eft  vdjzzX,  vel  iiis  forxnulis  continetur  x-=zl}  et 
/  =r.  V,  infinitae  aliae  curuae  exhiberi  po0unt,  quae  noxi 
ibluoi  per  eosdeqa  terminos  A  et  B  transeant,  fedetiam 
in  his  pundi^  communi  tang;ente  ga.udean.t. 

Coroll.     2, 

IX.  Quodfi  exponentes  in  formiilis  inuentis  ad- 
liibiti  non  fblum  vnitate,  fed  etiam  binario,  fiierint  ma- 
jores,  tum  etiam  vtroque  cafii  .rrzo  et  xzz:a^  vel 
«=/  et  uzzgy  hoc  eft  in  anrbobus  terminis,  differentiaKa 
fecundi  gradus  interfe  conumient.  Scilicet  in  his  pun^ 
^is  non  .foium  omnium  curuarum  inuentaru.m  eaden? 
^rit  diredio,  fed  etiam  eandem  curuaturam  habebunt> 

Scholion. 

«a.  Quemadraodum  ergo  ante  vidimus,  fi  habea* 
^ur  variabilis  cuiusdam  u  talis  funAio  Zj  vt  fit 

z-{f-uT{g-ufV 
vtroque  cafu  arr/  et  »=^  fieri  z^o^  qiiaecunque  P 
fuerit  ftndio  ipfuis  »,    dummodo    exponeotes   m  ct  « 
fiierint  nihilo  maioj-es:  ita  nunc  porro  patet: 

11.     Si    exponentes  m  et  n  fiierint  vnitate  maiorcs, 
ibre  vtroque  cafu  «irr/  et  «rr^ 


j&L  «=:oet  3^i^o 
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III.  St.  exponeates  m  et  n  fiieriat  biaario^  maiores,, 
<bre.  vtroque  caiG:  «zz/  et  »i::j: 

cis  ddz 

et  a=o„  et  sr;=o^  et  515=0 

IV..  SL  exponentes.  m  et:  «•  fint  teniarioi  maiofes,, 
fiirerTtcoqueL  cafu  «  =/  et  u=g: 

ct  «•— o,  et  3il.=o  «^=ai  et  ;nr»-=  ^-  etc.. 

Perfpicuum-.  efl:  „  quae.  hic  de.-  duobus>  cafibus^  u~f 
et;  uzzg   funt  aanotata ,    etiam;  ad:  cafiis  treSi  nempe; 
u=:fy  u::=Sj.  ^  u—by  exteadi ,.  fi  aequatio:  fuerii.  hu/- 
iusniodi :. 

:zz=(f-u)*(g''uyib-'U)^?' 
Q^odfi  autem    in  caiu  duorum  puatftbrum  fuerit  j:=ro»> 
tum.  loco  fedoris.  (/*-»)  "*(^.-tt)'  capi;  debet.  &^ot  hu- 

ius^^  fb^rmac:  •  ,  ^  1[^',^,^^^   i^  ▼t  W'  denominatore:: 
.  «+ ^if^+-  y,  u  -\-  etc. 

fiimmaer  poteftacis.  expoaens.  fit  maior.  quam;  m-^  atque^ 

tunt  ex.  foio  expoaenter  ma  definietur^  ad.  quemoam  ts» 

quc*  otdinem:  diffitentialia.  ipfiu&.  z  his.  duobus  cafibut> 

cuaoefcant... 

FrobreittJt    5*. 

13.  Pfer  data;  duo-  punAa  infinitas  ducere  lineasi 
cnniasv  quae:  omoesi  cunr.  axe.  d  applicatis^  extteouss 
aequalesh  areas  indudanr.. 

Sorutio. 

RefpondeantL  pundA>  haec.  datai  tbfciffis-  rrrot  eCr 
X=«'.».  ac  pofiukcoinsqueecunM^applicatajzrjp,   eric: 

aeqisb^ 
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aequatio    generalis    pro   <^nit)us   curuis    per  haec  duo 
|ua:^  tianieuntibus-:. 

dummodo'  curuaij^crX  per  haec  duo  pun6b  traDfeat. 
Cum:  iam  area.  huius  curuae  fir 

^ia  ea*  euaoefcere.-  debetr  po0tof  jr=o  ,  pofito  antem' 
x::zL»  aequalis-  efle  d^bec  fXdx^,  manifeftum  eft;  inte- 
grak  /x^^a—xYVdx  euanelcere  debece;  Ytroque  cafii 
»3=0  tt  x:^a-    Sit  fg^tui^' 

qinm'  ^rmamr  fdeo-  aCumo,.  tt  iode  P  fine  fradlioi^a»' 
determinetur^    Hino:  ergp  fiet- 

P=:(»+i)(<r-*)<e-(»H-  i)x(l^x{a-x)^,  feu 

P=((«+  i)*-(i«4.«-4-  «)*)q-i-^^^ 

^aie  pn»  curui&^  quaefiti&  aequatio>  g^n6taU&  eric 

j!crX+((i«^iJiv(fli+ii+afc)*)Jif(tf-*)"Q,4^ 

quaecanqne  enim-  pro^  (^  affiimatur  fimdio  ipfius  Xy  dum- 
inodo=  exponentefr  m:  et  m  fint  nihik>  maiores,  omnet 
curuae  per  data<  dao>  pundsv  tiassibunr  et  com  axe  et 
applicatis^  cxtremiSj.  quac:  icilicet  aUcffiis  x^o  et  xz.a' 
Rfpondent ,.  easdem  includeot  aieav  atqoa  cnnia.  aequao^ ' 
lione  jf=X.  cootent^. 


B  f  All- 


f  4    METHODTS  INFENIENDt  INFmiTM 

Aliter 

Sk  fydxz=»  erkj'  — J^..  lam  VJ:  q«ae(ito  fatis» 
fiat ,  pro  ^9  eiusmodi  fiinftionem  ipfius  x  quaeri  opor? 
tet,  vt  Ytroque  cafn  \srrro  et  x^a  y  tam  "valor  ipfiu$ 
£  quam  ipfius  ^  pro  omnjbqs  cuniis  prodegt  idem,  i4 
quod  euenit,  fi  fiatuatur 

zzz^Z-hx^^ia-xY? 

^jummodo  ^xpoqeates  ;»  et  »  fint  Taitate  maiores, 
quaecunque  enim  pro  P  afiujnatijr  fun(iiio  jpfius  x^ 
woque  cafu  xzpQ  et  xz^na^  tam  pro  ;?,  qiiam  pro^, 
iidem  prodibunt  valores.   Sit  Z=zJ%dx  ^tlt 

dz-Xdx-^-  ima-im+n^x^x^^la^x)"-'  Vdx+x^ia-xYdP 

Fro  curuis  ergo  quaefips  haec  habebitpr  ae^uatio  gene- 
ralis: 

jf-X-ViMa-im+rfjx^xf^-^ia-x^^^^V-^x^ia-xf^ 
dummodo  numeri  m  et  n  fint  vnitate  maiores ,  qua^ 
folatio  cum  praecedente  congniit.  Pio  numcyis  e.nim  mttn 
ibi  vfurpatis  h;c  pofuimus  fn—i  et  »-^i  ,  at(jue  O 
pro  P. 

CorpIJ.     I. 

14.  ■  Data  ergo  curua  qaacDnqiie^zuX  eiusue 
fakem  portione  imra  abfciffas  xcz^o  et  xz=a  contentai 
aequatio  inuenta  infinitas  alias  proebebit  curuas ,  quaa 
non  folum  per  eosdem  terminos  transibunt,  (ed  etiam 
intra  hos  terminos  aequales  areas  compledentqr. 

'         ^  '•  CoroH, 
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Coroll.     2. 

i$  Si  In  folutione  pdfterioii  exfpon^res  »»  et  »' 
(Geriot  iK)a  (blum  vaitate,  (ed  etiatn  binario,  inuiores,> 
^um  omoes  hae  curuue  etiam  ia  vtroque  termioo  com* 
HHiaem  habebuat  taagentem.  Quia  etiam  iafupercom» 
l^uaem  habebuat  curuaturam,  &  expoaeotes  illi  m  et  tt 
^oque  cerama  eiuat  fnaiores^ 

Coroll.    ^.- 

iS.  Si  curua  data  ^^X  fiierit  algebraidi,-  nbn^ 
iblufli  iafiuitae  aliae  curuae  algebraicae  eiusdem  areae-' 
!iinc  reperiieatur ,  fed  eti^m  infiaitas  curuas  tfeafcea- 
dentes  eiusdem  pirOprietatis  exhibere  licebit ,  liquidenV 
j^ro  P  fuadioaes  traosceadeates  ipfius  X  aflui^antur. 

Gorolf.     4/ 

^7*.  $i  i^ro*  V  fumatur  quaatit^  coaWas  quac* 
tuhque  C ,  hiac  iani  pro  infiaitis  ipfius  C  valoribus^ 
infiaitae  reperieatur  curuae,  dun  dkta  j^zrX,  tain  eos^ 
detri  terminos,  quam  eaadem  areahi  habeates*,  quae  ih' 
liac  aequatlbne  cohtihebuntur  : 

j—X-^  C  (wtf-  (otW-  njxjx  "-*  (a-xf-^ 

ftxiftentlbus  munens  »i  ec  tt  vMtate  maioribiiSi' 


itf    METHODyS  INVENIEKDI  mFINITAS 

Coroll.     5. 

18.  Si  ambo  termini  A  ct ^,  qui  abfciins  orro, 
et  xzTdT  refpondent  reda  AB  iungantur,  erit  haec 
reda  omniuni  curuarum  inuentarum  corda  communis. 
Atque  etiam  areae ,  quas  'omnes  .hae  cunme  cum  ifta 
corda  continent,  inter  fe  erunt  aequjles ,  quatenus  qiii- 
dem  ad  eandem  cordae  partem  tfiierint  fitae;  quae  enim 
portiones  forte  in  partem  '.qppofitam  «cadeat ,  eae  ]pro 
negatiuis  fiint  liabendae. 

Exemplum    j, 

ip.  Vropofito  .circuli  ^irante  ^  inuenire  snfihinu 
alias  tcuruas  intra  tosdem  iernmos  Ae^iptas^  quae  ean^ 
dem  Mfeam  inehdaia. 

Sit  «dius  circu1i=:0,  ciusqueaequatiojc:V(<9!<7-arx} 
prodibunt  quadrantis  .termlni  fi  ponatur  xzzo^  et  x=« 
et  pofita  1 :  ^  ratione  (diametri  :ad  penpheriam  erit 
area  quadrantis  zz^l-naa,  cui  laequales  efle  debent  areae 
omnium^uruarum  per  quadrantis  terminos  dudarum. 
Omnes  eigp  i(bie  curuae  hac  continebuntur  aequatione: 
y  =r  V{a a-xx^-^-lma-im+nyic)  x^'  {a  xj^' P4-*'"i a-xf  5; 
Tbi  m  et  71  debent  efle  numeri  vnitate  maiores. 

Ut  hinc  curuam  quampiam  fimpliciorem  eliciamus, 

s 

ponamus   wrra;    »=:|  et  P  =  C(<?-hA')*   erit    d? 
zzlCdx^al-i-xff  Tnde  fiet 


tvnrAs  isapmmiTRAs  etc.       xy 

^zz  y(aa-^xx)  ■^Ciia-lxyxia-^xyV^aa-xx) 

•+-lCx'{a-x)V{aa'-x3^ 
Ita  jfzzV(aa—xx)^C^2aa—xx)V{aa—xx) 

Ad  homogencitatem    conferuandam  fit  C—  ^^t^  yt  fiat 

„ . (tt  a*^  taa.x  —  5  x*))f[aa  —  «ar) 

/'— «a»       " 

.4i  ponamos-«=r3,  »=r|,  P=-C(<?t1-*)<  ct  <:— -^ 

Exemplum    2. 

^o.  Trtipofaus  fa  Jcmictrculus  terminos  ^shidia-' 
mietri  ttrmttts  bubens  ^  atque  inuenire  oportet  irtfinitas 
ajias  curuas  per  terminos  diametri  tra^euntes ,  quae 
emnes  eum  diametro  areas  Jemicirculo  aequaks  includant. 

Sit  diameter  rrrf,  cdt  aeguafio  j'— y(<?:e— ^rj^), 
▼nde  cum  fiat  yzzo^  pofito  tam  x—Oj  quam  ^rr/?, 
ideixi  quoque  in  omnibus  curiiis ,  quae  qnaeruntur  ,  eue> 
riire  debct^  deinde,  quia  etiam  areae,  carum  diametro 
infiftentes,  ipii  (enlidi-culo  aegualcs  efle  dibent,  huic  con- 
^itioni  fadsfiet  1iac  aequatione  generati  -. 
.y-Viax-xx^-^-^ma-im-^n^x^x^^—^la^xf-^V-^-x^Xa-xyj- 
xjuminodo  pro  m  et  n  accipiantur  numeri  'vnitace  nia* 
iores.  Quoniam  igitur  etiam  pro  P  fiindtionejn  quam- 
cunque  ipfius  .:i'  a0bmerc  licet .,  modo  ne  inconuenienti 
aliquotics  memorato  fit  obnoxia ,, .  patet  onuies  omnino 
curuas  quaedioni  fatis&cicntes  in  hac  aequatione  conti- 
oeri  debeje, 

Tom.VI.Comm  Nou.  C  Vt 
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,     Ut  ciinMR>  quampiar»  rHnpiicioremi  erHafnWr  po^' 
mmus-  m—  l  tt  nzzlr  vt  fit 

Fdnatwr  P==^5  fietquet 

(Tt^rrvel  yizii^^V(<?x-ar*> 
pro  linea  quartr.  ordinis. 

Si  iam  fit  ^zr— <r,  erirj^3:V^yc<K«r-jrjir); 
Ifaec    crgo.  curua,    fuper  dijmetro  femicirculi  de(criptavt 
aream.  habebit  femicirculu  aequalem*.    £adem<  curua.  (itut 
iouedo  prodit,  (i  ponatu]i^.=:<x;. 

Scholion;. 

»r»  Priorr  hniiis.  probkmatiS'  (blutio  et(i  magis'> 
HAturalis  videtur ,,  tameo'.  Iqj  problanatibus  difficilioribuS' 
locum.  noa  inueait;  Hiac-ob  cautam-  adiecL  alteram  folu- 
tionem,  cuius  fundanoentum.  in  eo  eft  pofitura ,  quod: 
expreffionem:  areaei  integ|;alem'  Jydx:  ante  ad  expjreino* 
nem.  fini^m.  reuocauf  rim^  Haec  eninx  redu<ftio  omnino< 
neceflaria  depreheniituc ,.  (i^  (ormulae:  integrales,  quae 
toco>  areanim<  (iint  coafflecaiidae.- ^  magis.  fiierint  compli'- 
catae>  Velurr  (!',  omnes.  curuae.  per  data  duo  pundU- 
dttcendae:  etusdem.  longitudinis.  elTe.  debeant,.  ita.  vt  lam: 
non  fydx:  led  jy{dx^-^dy^);  datum:  varorem:  inter  ab- 
fciflas  x—z(t.  et  x~a:  continere-  debeat ;;  tentanti=  mox: 
patebit,.  formam'  aflbrtitam  jr—X-irA''"^'!^— .x)"P  parum» 
iuuare  ad>  idoneas-  (undtiones  pro  P  eniendas.  QuaiK. 
^m  enin»  arcu»  /V\//x*-t-//j*).   (imilL  exprelfione 

con» 
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comincri  dcbet,  fcilicet/y(</ar'-4-j/X»)-4-A*(tf-jry'Q, 
ita,  Yt  hoc  poftarius  membnim.  pjnter  «troque.  cab 
:xzzo  et  x-zra  «uanelcat,  tamen  inftitutD  calculo  ad 
4ieqiiationem  tantopere  implicaram  pernenitut ,  'vt*  inde 
nuUo  modo  relatio  inter  fundiones  P  et  Q^^nirpofle 
tideatur.  floc  «rgo  incommodnm  Tt  emietur^  <oordi* 
natae  x  ^t  y  primum  ita  per  alias  ^ormulas  «runt  -ex^ 
priraendae,  vt  inde  arcus  per  Iformulam  finitam  ex- 
preflus  prodeat ,  id  quod  praedari  poterit  per  inetho<- 
dum  Diophanteae  ^nabgam  in  ^nalyiCi  infinitorum ,  cn- 
ius  nuper  ^uaedam  tlpeciAina  in«aediuiii  «ttuU. 

Problemu    4. 

'%& .  Infinltas  inuemre  xnraas  per  data  duo  punSl 
tranfeuntes,  ita  tc'  onmiinTi  drcus  inter  Jiaec  duo  puoQl 
coniprehenfi  iiat  inter  ie  ^ieqaailes, 

Soliitia 

Pofiti5  •coordioatis  4;  et  j'  iit  «rcus  /V(</i^4-«?y) 
zzs\  iam  vt  hae  tres  •quanticates  per  nouam  variabilem 
^rmulis  a  iigno  integrali  Jiberis  «xprimatur,  iit  djzipdx 
«ritque 

y-fpdx-px-Jxdp  .         l^^^fx^J^ 

s^j4xV{r-^-ppnxV(t^pp)M&>^''^Jv(^Fr 

erit  x=:f;p^^^\  vnde  fit  ^rVU^pp^z^^  «t  pz:^^^ 

fbi  r  <ienotet  fundionem  quamcunque  ipfius   q.     Cum 

iS^tui^  lianU)  «kmento  -^g  conftantc,  ifit  ^p — ^^ife,l 

C  a  pet 
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per  hanc  nouam  variabilem  q  coordiftata»  X  cb  j^  cutrf 
arca  s  ita  exprimctKur,^  yt  fit 

^  —     d»f  d  d  r 

^  jqJdr     "■         y 

dj*—dr* 

^--dd^         -*-^- 

Slnt  iam  f  tt  g  valores  ipfiiis  ^\  qiii  prad^eatit  pro  pun^' 
ftis  daiib  ablciflas,  liempe  xzzo  et' *n:4f  j  ac  ponatur 

Vbi  Q^  fit  fanvflio  data  ipfius  q  ^  2  vero  ftndio  quae^ 
cunque  indefinita^  ita  vc/hac  variabilitate  non  obftante^.* 
haec  formuk  quaeftioni  aeque  (atisfaciat^  ac  fi  efiet  Z=:o. 
Nunc  manifeftunri  eft,  fi  exponentes  m  t%r  n  fuerint  bi- 
lijrio  maiores,  tunH  vtroqiie.  cafu^rr/  tt  q:=zg^.  noa' 

folum  pro  r,  (ed  etiara  pro  j^  et  5^  eosdcra  prodir^ 
valores,  quaecunque  fundid  ipfius  q  pro  Z  fubftituatur.- 
Hittc  vttoquc  cafu  xzno  et  a>zr^,  tarar  applicata  f;^- 
quam  arcus  j^  eosdem  quoque  nancifcentur  valores  > 
atque  ideirco  omnes  iofinitae  euruae',  qdae  c^  dliicrfitate' 
ftndtionfis  Z  nafeuntur,  non^  (blum  per  ciata  duo  pun<£{iir 
transibunt ,  fed  etiam  omnium  arcus ,  inttr  haec  duD^ 
punda  intercepti»  ititer  &  erunt-  aeqyai^^ 

Atiter: 

Poflunt  ctiam  aliae  fonahulae  a  figno  integrafi  ff- 
berae  pro  Xyy  et  s  inueniri,  quae  ad  (blutionem  finr* 
fliciorcm  deduceot*     PooatUr  icil^et,.  nmojjxdp-q^ 
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tt  fit  Ariz:j|;,    bicque  mlor  iii'  alteia  fofmula  integrati 
fobditutui  dabit : 

Xam  pbriatui:'  (.^pp)l=:r,eritque^=:--^"p2L,  vW 
^  fignificat  fundiioaem  quamcun'que  ipdasp.  Sumto  ergo 

dp  conftknte,  crit d^  =  ^'^-pM^ ZpdrV[x^pp), 
ideoqiie-  x±z%  =  '-^'^-^^^  ^  *JLitv|^i. 
tum  verahabebitiirj-pA^-fzi''^^^^-^^^* 

ci   J  —  dj,»  -t~  ap  dp         -T-  r. 

'Evsp  pef  liiac  noliam  Variabilem  p,  cuius  r  eHfiindio' 
quaecunqiie',  coordinatae'  A:,y  cum  arcu  s  ita  emaj^ 
•xpreflae : 

**  —  dp*     '         •  •  df 

y  =     l>'4.dr(.-H-^)i  (*»»— 1)1(1  rVfi'-»-  ff^- 

Sint  iam  /  a  g  vdorcs  ipfius  ^,  qui  praebent  pro  datJi* 
duobus  pun<flis  abrdiTas  xzii^  et  x-^y  ac  ponatur:' 

tbi  P  dttnotet  fiin^^oneiA  ipfids  p'  datam  ,  2  vero  in^ 
.definitam  ;  fiatqne  exponentes  w  er  n  bihario^  riiaiores. 
Cum  igitur  quaecttnque  2/  fit  fimctio  cafibus  x  =r »' 
etxzzaf  tam  pro  r,  qoam  pto  .J|  et  Tpr  iidem  piodeaiit 

C  3=  vak>- 


tta 
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^akwes ,  ac  fi  effet  2=i«  «t  r  =  ?,  |>erQ)ioiium  <ct 
€tiam  cafibus  p—ftt  p^^-Z  pfO  -*>>*  «  -^  eosde» 
prodituros  «fle  valores ,  lcilicet  pro  x  valcnres  o  et  4e. 
Confequenter  omnes  iflae  curoae  per  data  duo  punda 
tr^nfibunt,  eniDtque  omnlum  nrcus,  inter  Jhaecduo  puoSa 
intercepti,  eiusdem  iongitudinis. 

CoroTL    I. 

«3.  Si  10  folutioile  priore  (^,  in  pofteriori  Tcro 
F,  fit  fundio  algebraica,  atque  pro  Z  etiam  fundiones 
algebraicae  capiainur,  (omnes  curuaednde  orinndae  noa 
folum  «runt  iilgehraicae,  ied  «tiam  rediiicabiles.  ^inau- 
tem  pro  Z  fumantur  iim^tiones  tran(cendentes ,  iplae 
curaae  £ent  tranfcendentes ,  earumque  redtificatio  inde* 
£nita  a  quapiom  quadratura  pendeblt. 

CorolL    2. 

24.  Sin  dntem  in  folutione  priori  pto  Q,  m 
pofteriori  vero  pro  P,  «iusmodi  capiantur  fiinaioaes 
tranfcendcntes ,  vt  ibi  jy"»  ^»c  vero  ^-J,  iiant  funftiones 
^gebruicae  ,  Infiipcrque  Z  fit  funAio  algebraica  ,  tum 
cuiuae  (yiidem  firuot  algebraicae,  ied  non  ledificabiles. 

CoroII.    5. 

25.  Duo  punda,  per  quae  omnes  cuniae  iniief^ 
«iendae  tmnfire  debeot,  reperiuntur  ex  binis  valoribts 
/  et  .^,  fi  ii  ia  folutiooe  priori  prp^  inpoticriori  vem 

pro 
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i^py.  fubnituaatiir.    Vnde  patec  eaadem  foiutioaem.  locuin: 
biiberei.  vbicunqu&duailU  puniAa- aitigaeutur. 

CorolL    4. 

25.  Aflumtifr  auteav{»o  lubitu  his  valoribus  /  etj^; 
ficiffim  duo  illa  paada'  onfUiibu&-  curuis  commuuia  re- 
perieotur  \  atquey  quo'  hoc  &cilius>  expediaciir,  fuodio' 
Z-  pro  Dibilo  habeaturv  quoniam',  quaecuuque  fuerit  baep 
fiifi^o^  eadeov  feargti:  pua<flai  reperiuntuK 

CoroIL    5*.. 

27«  Si  Ibco  membrorum  (/— ^)*(i:--^)*2  in  priorf,. 
ver  (/— p)'"^^— p)"  Z  io  poftcriori,  adhibeantur  huius- 
moii  {S-qTig.-qTib-^y  Z  ia  priori,  vel  {f-pT*- 
{S-p)"  {^-"PT  2  itt'  pofteriori  (blutione ,  tum  omnet> 
curuae  in-  fbrmulis  inueotis  cooteatae,  per  tria  data 
punda  A,B,C  tranffl)unt,  atque-  non^  folum  omnes 
atcuS'  A  B^  fed  etiam  omnes*  arcus-  B>C,  ac  proinde^ 
etiam  A  C,  erunr;  inter  fe  Ibngitadine  aequales ,  dummo-^ 
db'  exponentes*  fingiilii  w,»,.  et  (jl  fueriat  binari» 
aBaioies^ 

CorolL    (5l 

28'.  Simiir  moda'  infiaitae  curuae*  inueniii'  pote*- 
mnr  <^i;ie  per  quatuor  pluraue  pun<^.  data  tranfibunt^ 
et:  quarum  omnium  arcusj  inter  bina  quaeque  pun(fta  lo^' 
lEa:epti>  fucuri:  iiac:  iouicem'  aequales^ 

Scfio- 


*+ 
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S,cholion. 

ftp.  Formulae  {f-qT  {g-qT  2.  ita  debcnt  efft 
xomparatac,  vt  vtroque  calii  ^qzDf  ct  qzzig  non  foluni 
iplae  in  nihilum  abeant,  fed  etiam  earum  difierentiab> 
prima  et  lecunda ,  quod  Ytique  enenit,  fi  exponentes 
m  ^t  n  fuerint  binario  maiorcs.  Atque  Q  f  et  g  fint 
quantitates  finitae,  in  afltimtione  huiusmodi  fbrmularan» 
nuHa  ineft  difficultas.  Verum  fi  alter  valor  g  fiat  in*^ 
finitus ,  idem  remedium  erit  adhibendum ,  quod  iam 
fiipra  efi  indicatum  y  fciljcet  tuip  formnla  ita  .debe^if 
infirui : 

Tt  fummac  potcilatis  ia  denominatore  exponens  ftiaior 
iit  quam  m ,  ,hinc  vero  m  binario  maiorem  efle  opor^ 
tet.  Atque  vt  hoc  cafu  conditiones  pfoblematiA  adim'- 
plcantur,  yti  2  mn  diuifum  efle  dcbet  per  irllam 
potcftatem  ipfius  f-q ,  ita  etiam  in  numeratore  ipfi  q 
aequalem  vel  altiorem  potenatem  inducere  iion  debet , 
quaiin  in  denomin^tore.  Nifi^rgo  Z  fit  quantitas,  con^ 
flans  debet  e(]^  eiiismodi  fi-ac^io ,  in  cuius  numeratoi^ 
\ariabiiis  q  non  ad  ^ltiorem  poteftatcm  exfurgat,  quam 
in  dcnominatore.  Sin  autem  eueniat ,  yt  ambo  valores 
/  ct  ^  fiant  ^nfiniti,  veluti/iroo  et  ^rrr^oo,  tunj 
manifeftum  eft,  pro  illo  altero  membro  affumi  poffe 
fradionem  quamcunque  ,  in  cuius  denominatore  variabi» 
lis  q  altiorem  habeat  foieftaiera,  qiiam  in  numeratore, 
Huiusmodi  cnim  funcflio,  non  folum  euanefcjet  pofito 
jTzoo,  fedetiam  eius  difFerentialia  omnium  graduum. 

Pruble^ 


Probletna    5. 

30.  Data  curna  <]uacuoquc  mueoire  ioiinitas  :9lias, 
<quae  eam  in  jdatis  duobus  puQ(Sbis  interfeQent ,  ita  Tt 
.omniiun  arcus,  interlia.ec  duo  pundU  intercepti,  aeqi»les 
fia^  arcui  ^uruae  data^  intejr  ^adejxi  punda  contenta 

SQlutio, 

Pro  cunuL  data  j-efpQndeat  ablci^ae  _x  applicata  =:<r, 
^uae  eigo  fuoAioni  cuipiam  ipfius  x  aequabitur.  Pro 
.curuis  inueniendis  yero  fit  applicata  abfciflae  x  refpon* 
jdens  -j'  et  arcus  =f.  Quoniam  nunc  ex  praeceden- 
jtis  ptoblemat^  folution^  priore  fequentes  ^rmulao 

.*•—    •  dqd4r  ' 
drjdqr-dr*) 

/'—     ddr^  / 

^  ponatur  r:=Qrh(/-.^r(^-^y2,  pro  ¥arlis  ftndio- 
nis  Z  detenninationibus,  jn^nitas  praebent  curuas  per 
duo  pund^a  transeuntes , '  arcusque  inter  liaec  pundta  ae- 
quales  jc^ntinences ,  qirae  duo  puEiidita  ex  valoribtis  qz.f 
et  q-=ig  xie^iunttBr,  fi  modo  pro  m  et  n  numeri  acci- 
piantur  binario  maiores ;  tantum  opus  eft,  vt  curua  da- 
ta  in  his  formulis  generalibus  reperiatur.<  Effiqiamus 
ergo,  vt  hae  formulae  cafu  Zii^b,  cuniim  datam  pro- 
ducant ,  et  ii|uei^gefnii8^  qufdis  fuadio  ipfius  ^  pro  Q^ 
ad  hoc  obtinendum  fubditni  debeat ,  feu  quia  hoc  cafu 
e(l  r=Q,  quaeramus  qtsitis  fiuidio  r  ipfius  q  efl^  de- 
*Td|n.VI.Nou.Com.  D  .    beat. 
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beat.  Cum  igitar  prcr  curua  data  fit  v  applicata  re- 
Q)onden8  abfciflae  Xy  erit  filum  folutionis  praecedentis' 
euoluenda  p=-J|  ct  qznjxdp—px—v,  ideoque 
q  —  -^-  V,  ex;  qua  aequatione  valor  ipfius  x  per  q  defi- 
nitur;.deiPde  eft  r^f^^Jf^xVii-^ppJ-fdxVli^pp) 
feu  r:='-^^^^^fyidx'-i^dv'),  vnde  fit,  fr 
clemeutum  x  conilans.ac€ipiatur,  ^rzzj^r^^^^  i  atque^ 
fi  hic  pro  X  fiibftituatur  eius  -valor  per  q  iain  iouentu»^ 
apparebit ,  qualis  fundlio  ipfius  q  fit  r,  quae  deinceps  pro  Q^ 
fcribi  debet.  Ambo  autem  punda  data  ior  curu.i  pro- 
pofita  reperientur,  ponendo  q-f  et  f-^,  vnde  vicifiiin 
cx  datis  pundtis  vatores  litterarum  /  et  ^  «liv'ieQtu& 
Quibus  definitis  fi  pro  Q^  fcribatur  iUe  valor  pro  r 
kiuentus  ac  per  q  cxpreflus,  pro  Z  aurem  fun<aionc» 
^ecunque  ipfius  q  fiibfiituantur^  infinitae  prodibunt  li»- 
aeae  ci^iuae,  per  eadem  duo  punda  transeuntes,.  et  intcr 
ca  parc*  cum  curua  propofita  arcus  interceptos  habentes. 

AUter. 

Si  aTtcram  fblutionem  spneralcm  probrenfwt&  f&pe^ 
liocis  kv  fiibfidiura  Toccmus ,  quae  pto  curuis  quacfitvi» 
lequentes  fiippeditauecat  ibrmulas  r 

*  —       ip*       -+-  ~^"d — 

J  ' —  ap*  -1-  "~ Jf —  — *- 
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IxmeDdo  r-zzV-^-^f-pY^g—pfT.^  exiftentibusw;  et  n 

aameris  biaario  maioribus :  efiiciendum  eft,  vt  hae  formu- 

iae  cafu  Z=:o  curuam  propofitam  exhibeant.    Cum  igitur 

hoc  cafu  fit  p=:J|  hinc  valor  iplius  x  ^t  p  definia- 

tur.     Deinde  ob  qzzz/xdpzzpx—vwtqzz^—Vy 

qdp 
et  r— /        ■        ;    quodfi    ergo    ia  q  k)co    x    valor 

eius  per  p  inuentus  fubQituatur,  habebitur  pro  r  fundio 

ipGus  p,  quae  ciiruam  propofitam  producit.    Haec  iara 

fim<5tio  ipfius  p  pro  r  inuenta  loco  P  fi:ribatur  ,  ita  vt 

■qdp  — 

fit  Vzzf7—~f—r-  ot  qnaecimque  fiinaiones  Utterac  Z 

tribuaotur,  (emper  ciusmodi  valores  habebuntur 

pro.  r=rP-f-(/-/,)'"^-p)«2 
quae  infiuitas  praebebunt  coruas,  datam  in  duobns  pm* 
■ftis  fixis  interfecantes ,  et  cum  data  inter  haec  duo 
punifia  aequales  arcus  interceptos  habentes.  Quomodo 
autem  fi  iHa  pun<^  pro  lubitu  dentur,  inde  valores 
4ebiti  pro  f  tt  £  fint  eruendi^  ante  efi  expofitunk 

Coroll.     I. 

31-  Cum  in  folutione  {Miore  fit  q-iz-^-v^  crit 
^q  ~  ^4r3r  >  h»oc  -cum  <^  aequalis  Ct  valori  ipfius  r 
inde  orto.  «rit  q±:/;^^^.  At  oh dv=z  '-^J^ 
erit  quoque  Q^— /^£t|^j^  ^y  tantum  opus  eft, 

vt  pio  X  ttv  Talores  ex  aequatione  '^=:  t^-v  vct  q 

D  it  expiefii 
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exprcffi  fubftituantur;-   hocque  modo  pro  Q^^  obtitfebicai? 
debita  fundlio  ipfius  f  ia  fbrmuli»  fubftitueoda. 

Coroll.     2. 

31.  Pra'  folutibne*  altera'  valor  ipfius  a:  per  p  quatf» 
ri  debcf  cx  hac  aequatiorie  p  —  ^\>  Yode  fimul  ob  ae- 
quatiottem  inter  «f  et  x  datam^,  elicitur'  valoE  ipCim  if 
itidem  per  p  exprtefltis.  Tum  veroi'  elabifur'  qubque? 
gzzpx-v  per  p ,  ideoque*  etiam  fiindbici'  quaefiu  i 
p  _  r ££P_  _  Apx-vW, 

Corofl.     p 

33.  Si  linea*  propofita  efl*et  redia,  j^et  in  (bfu^ 
tione'  priori  ^,  in  pofteriori-  vero  p  quantitas  conftans^- 
hincque  etiam  ibi  (^,  hic  vero  Pj  quantitates  confUntes. 
Quia  ergo  hoc  calii  .v,  f  et  s  per  p  definire  non  li- 
cet,  mani^rtum  cft,  folutiionem  non  fuccedere.  Hoc  au- 
tem  per  fe"  eft  per(picuum,  quia  linea  re<Sta'  eft  breuis» 
(ima'  intra  (iios  terminos,  neque  propterea  inter  eo$dem' 
ccrminos'  iineae  cuhiae  reftae'  aeqsKiles  exhiberi  pollunt.- 

ExemplumV 

34«  Si(  curua  data  circulus  hac  aequatione  etT* 
preflKi»:  v=:^Viaa-xx)y  erit  il=:^JT^y.  et  pro 
fohitioiic   priorfc  g  =:  7(57!^}  -V{aa'Xx}z=: ^^. 

Hiflc 
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flinc   *  zL  £Jflii=£2L   et   v=z  =^.       Vnde   reperitur, 

Quare  fi  ftatuatiir  r-/~^y(^^-«<7)+(/-^)"(^-^)"2, 
exinentibus  m  et  »   numeris    binario   maioribus ,    quae^ 
Cu^qu^  fundtio'  ipfii^  4  Pi^^  ^  poHatur  ,^   requeotes   for«- 
&u]ae; 

X —     dqddr      'Ct   y —       d^ddr  9 

iofinitas  exhibebunt  lineas'  curudb,  cifculuih  in  duobus' 
pun^is^  lecantes,'  quarunfi  oniriiuni'  afcus'  inter  haec  pun* 
dta  contenti ,  ipfi  arcui  circnlari  ftituri'  fint  aeqiiales. 
Haec'  aut6fli  *  duo'  punda:   iti  cifculo'  definiehtuf  ex  ab« 

lcifife  xzz'^'-^'  ci  x=i  '-^^.  Viciflim  autem' 
fi  hae  abfciflae  dentur,  erit  /  veV  gd::^~~-y 

Pro  altefa'  folutione  erit  p  =:  y(a71«x) »  ideoque  x 
-  vT^JF) «  «^  v(7^^-  Vnde  ^i qz:px-v±ay{i+pp)y 
ita  yi  fiindio  qiiaefita  P  hlnc  prbdeat'  Pit/t^^  at- 
quc'   rzzji^^-if-pfig-pf^y   et  ambo  punda 

felpOhdeljunf  ablcifliis  x~  vG^h/J)  ^^  ^—  virfe) »  "^^ 
ta  datis'  6is  abfciffis'  litterae  /  et  g.  elicientur  ex  ae- 
quatione/ii:  ^^(^^7)5  .  ., 

Sit"  breuitatis  gfati» (/-/>)•» (^.-/>)^-Z=V,  vt  fit- 

r=/7SfpV,  erit 

dr.  ^    ■  g;  .     i'    1?  p^^ 

D  3*'  Omrics' 


3<5  METH0Dr5  INVEKlEmi  mFlNITAS. 
Omnes  ergo  ouruae  quaefitae  his  formulis  contiiiebuntur: 

*  V(i4-i>l')  "T-  V  (1-*-??) 'T'  ^f  "^  <<? 

« -    "-»''P<'     .    aUP^— ■)    .    »ddV('-^-fP)«    .    (LffrO^VJi+aj 
^—  V(,-j-j>|))-t-    v(.-^pp)   ■T"  dp*  ^  *P 

fiue 
^ «£.__   .    adv(,^p»)i   .    3»dvv(i-(-»OT 

^^_       —a      ^^pdJVt,.4-f»p)s      .    t»p»-0<<VV(i  4Pf) 
*y^V(i-t-PP)  "T~  dp*  "T-  dp 

S  c  h  o  1  i  o  n. 

35.  Pro  altera  hac  folutione  fi  valor  ipfius  p  ad 
alterutrum  pun<^um    datum    relatus   eft   infinitus^    quo 

cafu    pro    V    haiusmodi   valorem      ..-■.- — -7, — — 

accipi  oportere  Tidimus ,  Tt  maxiroa  poteftas  ipfius  p 
in  denominatore  maior  fit ,  quam  eiiis  maxima.  poteflas 
in  numeratore^  fequentem  obieruationem  adiici  conue- 
nit ,  quae  non  (blum  in  hoc  exemplo,  fed  in  genere 
etiam  eft  tenenda.  Frimo  quae  hadenus  de  hoc  cafo 
funt  tfjdita  huc  redeunt,  vt  ^o  V  aflumi  debeat  hu- 
iusmodi  fra<^io,  cuius  numerator  fadtorem  habeat 
(/— p)",  exponente  m  excedente  binarium.  Deinde 
vero  requiritur,  Yt  maxima  potefias  ipfius  p  in  deno* 
miDacore   iupecBt  maximam  eins  poteftatem   in  nume- 


catoie 
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fatorc.  Veratn  etft  hoc  tnodo  cafu  p-rr  esj  non  folum' 
ipfii  gusmtitas  V,  fcd  etiam  gj  et  -j^  euanefcunt;  tametr 
ad  ■  fun(ftiones  ipfins  p ,  per  quas  hae  quatRitates  iit 
noftris  formulis  fant  multipiicatae ,  fpedtari  debent , 
ne  ob  eas  haec  euanefcentia  tollatiTr.  Qliae  circumftan- 
tm  \t  probe  obferCietur ,  ponamus '  in  ea  fracftione ,  qme 
pro  V  aflumitur ,  fc  efle  exponentem  maximae  potefta- 
tis  ipfius  p-  'm  ttumerarote ,  inr  denomiimtore  Vero  eflo 
fjL  -4-  F  expoQcntera  maximae  poteftatis  ipfius  p.  lam 
carttpr=<x>,   quo   to&rioEes  ipfius  ^  poteftates  omnes 

A 

pmc  maxima  eusmefciaif ,   ctit  valor  ipfius  V  =:  --;;- 

<fV         B  i</V        C 

iioc  cafo />=<\9- euandeiiar.  Sed  quoDiam>  ia  noftc» 
£>rraulit  ^  pcr  {zpp—i^V^t-ir-pp)  ct  per  p{t-\-pp} 
hoc  eft  c^  p=:.o9  per  p*  reperttur  multiplicatum  ,  ac 

^  per  p(t  ^ppf  et  (i  -^ppY  hoc  eft  per  ;>♦,  nc 

cefie  e(t»    Tt  pouBo  prroo   etiam   ^^~  =i    -^ 

/>♦</</ V         C«' 
«t  -£---—  ::^  -^  euancfcanr.     Vtide  manifcftum  eft 

cxponentem  y  binario  imiorem  e^  debcre.  Hinc  crgo 
coQcludimus:  fi  duo  pun^  data  refpoDdeant  \.alpribas 
^=r/*  ct  p=:oo,  pco  V  afliimi  debcre  buiusmodi 
fiadUimenx ,.  cuius  numeracor  pcimo  &dtorem  habeat 
if—pT*  <a  9^  expoaens  m  fit  binaiio  maior,^  deiode 
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maxima  potedas  ipGus  p  in  denominatpre,  ^on  .foluqi 
maior  efle  ^ebe^  quam  in  nun>eratpre ,  fed  etiam  ^3[- 
ceflTus  maior  efle  debet^  .quam  quadra.tum  p';  ita  yt  0 
|x  fit  exppnens  .mayimae  poteftatis  in  numeratore,  ma- 
ximac  poteftatis  in  denoxninatpre  exponens-.maior  eilp 
debeat,  quam  jJi+a.  Simili  modo  fi  ambo  punda 
data  conueniant  valpribus  p^^oo  et  pzn— .co,  prp 
V  quoque  eiusmodi  fta(5kio  aflumi  debebit ,  cuius  de? 
nominator  yltra  quadratum  maiores  contineat  pote(latc$ 
ipfius  p  quam  numerator.  His  igitqr  notatis,  exempj^ 
propofiti  fequentes  eupluamus  jQafus  praecipuos. 

Cafus    h 

35.  Dato  circuli  quadrante  ivfinHas  a(ftfftare  fW» 
vas  per  eius  terminos  tranfeuntes ,  ita  vt  ftf^juiarim 
arcus  intra  bos  terminos  comprebenfi,  ie^uales  Jita  ftret^ 
quadrantis. 

Pofitp  radip  jgiiadrantis  ^za^  yt  fit  lo-zzy  iaa-xx) 
termini  quadrantis  pelpondebun^  a^lciflls  xzzp  et  xzza. 
Cum  iam  fit  p  :=.j^~^y  yalores  ipfius  p  «unt  pto 
ilio  termino  pz;zo  ^  pro  hoc  yero  ^ir.oo,  erit  ergo 
Jzzo;  ideoque  pro  V  £ius9iLpd.i  ^flbipi  debet  fiindio  fiada, 
cuius  numerator  fadorem  habeatp,  exiftente  exppnente  m 
binario  maiore,  denominatoris '  yero  maxima  potefias 
ipfius  p  (iipra  quadratum  .excedat  piaximam  potefiateni 
in  numeratpre.  .Qiiibus  praeceptis  .ob(enmtis  fbrmplae 
ante  datae  omnes  curuas  quaefiioni  (atis&cientes  exhibe- 

hiintl 
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bunt.  £x  quibus  -«c  fimpliciores  eliciamus,  ponamus 
VrTf^iif:^,  fit  enimexponens  roaximae  poteftatis,  ia 
denominatore  temario  fiiperat  numeratorem.    JBjitergo; 

qui  vdores  in  fotmulis  noftris  fubftituti-  dabunt : 
^a_         tjbppCi-vpp-^ip*) 

^  -  y(i+pp)  "*"       (i  h-/>ph 
__    tf^        bpje-i^pp-^^p*) 

Aliter. 

Obtinetur  etiam  arcus  po^,  fi  tecroini.coDiytUflil^ 
tur  Jrzr:^  et  xz=:  —  :^^,  vnde  fitprr  — i  ct^r+i, 
ita  vt  pro  his  terminis  fit/— -i  et  ^rr:+x.  Qua- 
re  V  eiusmodi  <(Ie  debet  fiindio  ipfius  p,  quae  fiidx>- 
rem  habeat  (i +/>)"(  t --/>)",  exiftentibus  exponentibui 
m  et  n  binano  roaionfbus.     Hiscque  pofito 

V  =  (l -+-/))•  (t-/»;«Z 

(brinulae   fiiperiores   onrmes   praebebunt   cnmas  quaefito 
iaii&^cientes.     SimpUciores  ergo  prodibnnt  ponendo 

V  =  *(.-!.;)■  «IV  =  '-^i5 

Alio    praeterea  modo,  idque   generaliter,  temiini  arobo 

ita  definientur ,  \t  inter  eos  arcus  90**  contineatur ,    fi 

Tom.VI.NouCom.  E  ponf 
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pofiitur  pro  altero  -f-=:finCl),  froalfeK)  vcro  -v^-r 
cof.0.  Cura  igttnr  pro  illo  fit  V  {aa--^  xx)  •=.  4  zo^.  (ji 
pro  hoc  vero  y(rftf-:rar)rr«fid.(|>  ernUt  ipfius  p  va* 
lores,  alter  />i=.— tang.C|),  altcr  p=:-+-cot.4>i  ficquc 
crit  /■=— tang.Cp  et  ^  =  cot.  Cj):  vnde  valor  ipfius 
V  erit 

V  z=  (taflg.^-+-p)"  (cot.ClJ^p)'' ^ 
ac  fi  !»=:»>  a,  poGto  cot.Cj>-tang.Cl)  =«,  erit 

CafuS      2.; 

37.  Data  Jetniclrcumferentia  circu^y  inuenire  iffi^ 
nitas  alias  curuas  illi  aequaks^  a$que  intra  ipfius  termi^ 
nos  exifietaes, 

Fofito  circuli  radio  z^a,  yt  iitv^Viaa—xx), 
termim  circunnlerentiae ,  quia.in  diaaietrt  extremitatibus 
iiint  fiti.,  orientur  ex^  valoribus  ab(cifi^e  x=za  et  st 
zz-a:  binc  autem  ipfius  ^  valores  prodibunc/rr-oo 
ec  g:=:oo.  Hinc,  vti  ante  notauimus,  fundio  V  eius^ 
modi  debet  efle  fi:adio ,  in  cuius  deDominatore  expo* 
aens  inaximae  potefiatis  ipfius  p  plus  quam  binario  fu. 
peret  exponentem  maximae  potefiatis  in  numeiatore , 
haecque  (bla  conditio  fufiiciec  pro  cafii  piopofito.  Cafus 
ergo  fimpliciores  prodUtunc  ponendo 

Notandum  aikem  hic  ert,  fbrmam  pit^ppj  non  conue- 
nire ,   quoaiam   ex  e^  coordiAatae  x  et  j^  ia  infinitpm 

eflent 


«flcBt:  al;>itD]^;  cafii  \^=0;f  ita  Yt  ctiruae  intia  datot 
-term^Qs  iain^oitisn  excnrrept;  quare  prp  V  eiusmo» 
di  fonntihs  accipi  opocter,  Tt.nnllo.cafa,  Tel  ip&  fbr* 
oiuk  V,  .vel  >cias  diflfeicntialia  •  in  B^OKn  jibeant; 
Sit  etff»  .        •  ; 

V  — (7$^-  critquc 

AP»   — .       .  <.-4-lip)* 

hiDcque  pro  confliudlione  .  coruarum  .requentes  obtine- 
buntur  formulae: 

yi«  -4-  i>f '  5 

■  •  ■  ;-j_ v-gap  •     s8f, —  ♦<>»)--, cf.(j  —  ,ft>)  • 

Omnes  Iiae  curuae  etiam  diametro  normaliter  infiilent, 
atque  ii  fit  b~o^  earum  applicatae  maximae  in  cen- 
trum  circuli  cadent,  quia  pofito  p^zzo  fit  x-=io\  ap- 
plicata  autem  maxima  crit  rri7-4-r,  atque  ad  vtram- 
que  parccm  «uraae  «mnt  fibi  fimiles.  Hae  ergo  cumae 
prae  ceteris  notatu  digoae  ex  his  formulis  conftruentur: 
__       "P  3cp(3-pp) 

yii-^-pp)"  (H-/>p)| 

^r_^ ZJPi^-^PP) 

^-^^x^pp         U+/>p)* 

E  a  Hinc 


3tf  MEfTHODPnS  mFM.  mFm.tyWAS  etc: 

Hinc  potto  inteiUgitnr  capi  debere  r<i4^,  ii  enini 
eflet  r>5«,  tum  fumto  p  Talde  pamo,  arcus  j  prodi- 
ret  negatiuns ,  arcusque  idcirco  alicubi  negatinos  Talo- 
res  nanciicerentnr ,  contra  naturam  quaeftionis.  Ferfpi* 
cuum  enim  eft,  fi  applicata  media  et  mazima  a-\-c 
certum  terminum  transgrediatur ,  fieri  ]^ne  non  poffe, 
Tt  curua  -vno  tradhi  procedens  iemicircumferentiae  cir- 
culi  eflet  aequalis.  Pro  e  interim  quantitates  infinicae, 
tam  affirmatiuae,  qusm  negatiuae,  accipi  poflunt,  dum» 
modo  latis  fint  paiiuae  et  quidem  minoces  quam  itu 
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AEQVATIONIS  DIFFERENTIALIS. 

twf  ag       _         •  ndy 

Audore 
t.    EFLERO, 

Cum  primum  occafione  inuentioaum  111.  Comitls 
Fagpani  hanc  aequationem  eflem  contemplatus, 
,ciusmodi  qmdem  leUtiooem  a^braicam  imer  yariabiles 
X  et  j  elicui ,  quae  huic  aeqiiationi  &tis&ceret ;  (ed  ea 
lelatio  non  pro  aequatione  integiali  completa  haberi- 
poterat,  propterea  quod  non  complederetur  quantita- 
tem  confhntem  arbitrariam ,  cuiusmodi  femper  in  caU 
culom  per  integrationem  innroduci  folet.  Hinc  enim> 
-vti  (atis  notum  eft,  integralia  incompleta  et  particula* 
ria  diftingui  folent,  quonim  illa  totam  vim  aequationum 
diflerentialium  exhauriunt,  haec  Tero  tantum  ita  £iti$« 
ficiuDt,  Tt.  aliae  infuper  expiefliones  aeque  latisficeie 
qaeant.  Criterium*  autem  aequationis  integralis  comple* 
tae  in  hoc  confiftit ,  quod  ea  quantitatem  conftantem 
inuoluere  debcat,  quae  ia  aequaticHic  differentiali  noii 
apparet.. 


^  DE*tNTn<^RATtONE 

$.  2.  Quae  quo-  ckrius  perfpiciantur ,  rufficiet, 
fleqmticniein  idifierentialem  rimplichrnmm  dx^^-dy  coo- 
iideVa(&',  cui  irtique  fatis^cit  haec  integralis  xzzy^  in 
rem  tamen  haec  integralis  minus  kte  patet,  quam  di(^ 
rentialis  dx-=:dy  ^  cum  huic-  aeque  fatisfaciat  baec 
integralis  xz=y^a  miilio  latius  patens,  fumendo  pro 
a  quantitatem  conftantem  quamcunque,  atque  haec  de- 
mum  integralis  totam  vim  aequationis  difierentialis 
dx:t:dy  exhaurire  cenletur,  ex  .qno  etiam  aequatio 
integralis  completa  appellatur ;  propterea  quod  in  e& 
ineft  quantitas  conftansw?,  quae  in  aequatione  difleren- 
tiali  non  occurrit.  Qiiodfi  vtro  loco  iftius  conQnptis 
Indefinitae  «  Taloies  determinati  fubftituantuir,  ex  inte- 
grali  completo  obtinentur  int^ralia  particuiaria,  quae 
ob  hanc  ipiam  rationero  minus  late  patent, '  quam  aequa* 

.'tio  difi^rencialis  propofita. 

§.3.    Saepe   numero  nutem  aequatibnls  difieren- 

'Cialis  integrale  particulare  algebraicum  exhiberi  poteft, 
cum    tamen  integrale  completum  fit  tranfcendens ; 'hoc 

•fcilicet  «ueeit,  fi  pars  tranf(:endens  per  confiantein  illaih 
arbitrari&m  fiierit  multiplicata,  quae  propterea,  conflahte 
itla  nihilo  aequali  pdfita,  ex  calculo  euanefcit,  et  iri- 
tegrate  algebraicum  particulai-e  relihquit.  Ita  hu!c 
aequationt  </y=r</ar-4-(j'— a:)</A:  manifefhim  eft^  fatis- 
torevalorem  yzzXy  quo  tamen  tantum  integrale  par- 
•  ticulare   continetnr ,    cum    completum  fit  ^ zr  x-^  a ^, 

»dehotante>  numerum,.cuius  ■logariihmus  cft  =fi.  Nifi 
igitur  conftans  arbitraria  a  euancfceus  poiiatur,  'ihtegrale 
lemper  erit  tranfcendens. 
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'  -^.  :4.  c  Cum  i§0tur.  eueoire  qneat  ^  \t  dequatid^ 
difierentialis  incegrale  particulare  algebraicmn  afdmittafji 
etiamfi  integr^e  complecuiti  fit  tranfceudeii^ ,  ita^etiam 
rationes  dubitandi  non  defunt ,  quod  integrale  comple^': 
tum  aequationis  difierentialis  propofitae  y^s?)  :==  VU^y^) 
quantitates .  tianlc^odent^s  inuoluat ,  etiamfi  pro  ea  in-^ 
te^^ale  particulare  algebraicum  exhibere  licuerit.  Cum 
eoim,  integrale  completum  fit: 

/dx         __        /• dy  ,     |-i 

y(,_— x*j  —  ^y  Vd  -Ky*)  "*»"  ^ 

haec  autem  integralia  nuUo  modo,  neque  circuU,  neque' 
hyperbolae,  quadraturam  in  fiibfidium  vocando,  afiignari- 
queant ,  minime  probabile  yidetur,  ifias  fbrniula^'  tantO'« 
pere  tranfcendentes  in  geneie  ,  ita  vt  confians  C  nia^- 
iieat  indeterminata ,  ad  relatiooem  algebraicani'  inter' 
X  ct  j^  reuocari  po&M 

$.  5.  Notum  quidem  efl*,  integrale  completum. 
huius  aequationis  differentialis  v(7-^)  =  5(^^  femper 
algebraice  exbiberi  pofie ,  dummodo  prpportio  coeffi- ' 
cientium  1»  et  »  fuerit  rationalis ;  fed  quia  vtriusque' 
fbrmulae  integrale  arcum  circuli  indicat ,  ita  vt  integrale ' 
compl^tnm  fit  «Afin.JrzrwAfin.j^C,  relatio  autem 
finuum ,  qui  ad  arcus  proportionem  jratioaalemvimeii-fe'. 
teneates  fpcdbant ,  algebraice  exprimi  potdll ,  inirum'^ 
noo  e(t,  aequationem  integralem  completam  his  cafibus^ 
quoque  algebraice  exhiberi  pofile.  Cum.  autem  huius-' 
modi  comparatio  in  formnlis  tranfcendentibus  /777—^  ' 
et  f^xr:^^j*y  locum  non  habeat ,  feu  faltem'  non  cori- ' 
.      ••  ftet , 
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flec,  inde  redudio  integralis  ad  qdandtaces  algebraica* 
peti  nQQ  poterit, 

§w  6.  Nibilo  tamen  minus  obleruat^ ,  0  propo* 
fita  fuerit  huiusmodi   aequatio  dififereotialis 

md  X  ..    _ndy^_ 

V(i— «♦)    —    y(c— ;>♦) 

«tiam  integrsile  completum ,  quod  firilicet  qnantitatem 
conilantem  arbitrariam  inuoluat ,  femper  algebraice  ex* ' 
primi  pofTe ,  dummodo  ratio  m :  n  fiierit  rationaiis : 
quod  mitii  quidem  eo  magis  notatu  dignum  videtur, 
quod  nulla  certa  metliodo  ad  hoc  integrale  fum  penlu-' 
dus,  fed  id  potius  tentando,  vel  diuinando,  elicui. 
Vnde  nuHum  e(l  dubium ,  quin  methodi  s  direda,  ad 
idem  faoc  integrale  perducens,  fines  analyfeos  non  me- 
diocriter  fit  amplificatara ;  cuius  propterea  inueftigatio 
Analyfljs  omni  ftudio  commendanda  Yidetnr. 

$.  7.  Completum  autem  integrale  aequationis 
iftius  differentialis ,  quaecunque  fiierit  ratio  rationalis 
coefficientium  m  et  »,    deriuare  mihi  licuit  ex  integra- 

tione  completa  huius  aequationis  yfrdi*)  ~  i^'Zy*)  •  ^^^ 
enim  concefla  methodum  certam  inuicabo,  ex  ea  quo- 
que  integrale  completnm  liuius  aequationis  multo-latius 
patentis  y^~~4j  :=  vttz:^)  condudendi.  Qiiae  metho- 
dus  etiam  in  genere  ad  huiusmodi  aequationum  mX4x 
zz.  ff  Y  dy  integralia  inuenienda  adhiberi  queat ,  fi  mo» 
do  integrale  conripietum  hnius  Xdx-Ydy  fuerit  erutum, 
atque  Y  talem  %nificec  iiin^ioDem  ipfiusj^,  qualis  X 
«ft  ipfius  X. 

f  8. 


AE^^JTlOmS  DIFFERENTULIS.       4.1 
^.  8.   Exordiar  igitur  ab  hac  aequati(M)e 

dx dy 

•  Wli  —  x*)  — -    V(.  — j*) 

cui  qnidero  prirfio  intnitu  iatisfacere  per(picuura  eft  ae- 
<quationem  xzzjf ,  quae  propterca  eius  eft  integrale 
particulare.  Tum  vero  eidem  aequationi  quoque  (atis- 
ficit  ifte  Yalor  algebraicus  ^—  —  V  |-^^  ,    cum  enim 

^'  ^*  J7  "^ •<'  -♦-i«)V(.— j:7X'-*-j'4')  €t  V(i  —*♦)=:  rqfe 

«rit  y  t.Jlie*)  —  yTT^p      Hinc    ifte    etiam  valor,   feu 

aequatio  x  xyy  -^xx  -^rjy — i  —  0  eft   integralis    parti- 

cuhrls  aequationis  difierentiaHs  propofitae.      Vnde    inte- 

grale  completum,  ^quod  conftantem  ^rbitrariam  inuoluat, 

jta  comparatum  iit  neceflfe  «ft ,   Tt  tribueodo  huic  coa- 

ilanti  certum  quendam  valorem,  prodeat  xzz.y\  finau- 

tenri  «idem  coaftanti  ^lius  qiudero   vsdor    tribuatur ,    vt 

prodeat  jr = — V  \^^  feu  xxyy-^ xx -^yy -tzzo» 

Theorema. 

^.  9.   DicO  igitur  huius  aequationis  di£ferentialis 

dx dy 

.  V(i  — «♦)    — •  VI'— >♦) 

aequationem  integralem  completam  efle : 

jex-^yy-^-ecxxyyszce-^-  a^yV  (i  -r^) 

Demonftratio. 

Pofita  enim:  hsc  aequatione,  eius  dif&rentiale  erit : 

xdx-\-y^y  -+-  ccxy  [xdy  '\^ydx)cz{xdy-\-ydx)'V{y.  -c*) 

ToiD.VI,  Nou.Com.  F  Tndo 
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tndc  fit 

dxix-^ccxyyyVi  i  -c^fj-^dyiy-^-ccxxy-xVij  -c*)}  =•' 
Ex  eadeirr  vefo  aeqiiatione  refolutar  coingitur  v 

xVd  -^-ct) -Kf  V ('  -'■*♦) 

y  —  i-i-cc  XX 

ei  .*  —  I  _(j.  CG-yj 

Si  erfim  ibi  radicali  V  (i— ^J  tribuitur  {ignum  -f-,  hic 
radicali  V  (i  -J*)  figauih  -^  tribui  debet ;  vi  pofitt) 
a;— a,  vtrinque  idem  valor  prodcat  jrrf-.     Erit  «rgo 

jf^-tf*-**^-  atV^i  — O  —  ^Vcx  -:i:*) 
quibus^  valoribud    ia    aequatione    di&rentiali    fiMitutisy 
prodit 

-cdxV{i  -X)  -h<7i^y(i!  -**):=::  tfj. 

/r ,    .  .     .4«  _. ^y 

iiue   .     y(,  ^x*)    —  y (!-->♦) 

Huius  erga  aequatioais  (UfEerentiaKr  integrale  e(f 

xx-^yy-^^ccxxyy^-cc-^^-ixvV^t^-e*) 

et  quia  confiantem  ^'  ab  arbitrio  noftro  ffend^ntem  coif' 
cinety  erit  fimui  integrale  completunr.     ^  £.  Y>. 

§v  lO.    Si  igttur  Iiabcatur  6aec  aetpiatio  y^T^rs^ 

rr  y  (T^-f^^^y  valo*'  integralis  completus  ipfius  j;  eft  ^ 

^>,y(i— c»)±cv('— 9'.*V 

*  — •  t  -j-  cc  jy 

Tnde  fi  conftans  airbitraria  ^' euancfcat  tst~xrizy-,  flj 
autem  ponatur  c:zi,  habemus  *=±^/y=V'^^ 
qui    funt  ambo  iUi  valotes  particukccs  imiv  iupra^  exbi- 

.  .     biti. 


JEQVJTfOmS  DIFFERENTUUS.      13 

Utu  Hinc  (enHmtur  alii  iralores  particulares  prae  caete- 
ris  fiaipliciores  I,  fed  qui  ad  ioiagioaria  deuoluuutur. 
Ita 

.|>orito  e-=:c>o  iit  jczz:  ~  ;    et 

poGto  ^f=— I.;  fit  xzizV^^^^, 
tpi  i^em  .^equatioiii  propoficae  fatisfjciuDt. 

§.  XI.    Quo    autem   ratio  huius  integralis  clarius^''**  '• 
|)eripiciatur,  coDcipiatur  cunia  AM  cuius  haec  fit  indoles,   '^  ^'^* 
vt    polita    abici^    AP=:» ,    iit    arcus  «i    refpondeas 
AMrr/y^tJlM»)»    JDeiude  eadem  curuadeDuo  defcripta, 
capiatur   abfciffa    apz=:x,  xrit   arcus  am-izf^^—^. 
i»umto  Jgitur 

wy(i^c-*)±c..y(.— tt*) 

'"     ""    I  -(-  cc  uu 

fiet  v^rlrir)  =  y(7~i<);  ideoque  arc.  amrz  arc.  AM+Conft. 
Pro  coDTtantis  autem  huius  determinatioDe ,  pofito  uzzo 
quo  cafu  arcus  AM  euaDefcit,  fit  xzz:c.  Quare  fi  ca* 
piatur  abfci^a  ahzzc.,  cui  arcus  ad  refpondeac,  erit 
arcus  iimz::aKu\  AM> 

$.  12.    Ope   huius   ergo  iDtegratioDis    complera 

aequationis  y(~r»i)  =-'  .vlT^li*)  >  io  curua  propofita 
arcui  cuicuoqDe  AM  ,  qui  abfciflae  AV—u  refpondet, 
arcus  aequalis  </m,  qui  a  dato  puodlo  d  iocipiat ,  ab- 
fcindi  poterit,  Pofita  eoim  'abfcifla  dato  puD^Hio  d  re- 
fpondcDte  ab-c ;  fi  capiator  abfcifla  ap-x-—-~rc^^^^ 
eric  arcus  dm  arcui  A  M  aequalis.  Simili  autem  modo 
cum  y  (x  -c*)  negatiuum  (latui  Uceat,  fi  capiatur  abfcifia 


cVj[i_~  Hl)  — iL'^'-=r.i.*) 


F  »  erit 
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erit  itidem  arcus  </fJL  arcui  AM.  aeqoalis  i  Gcque  in  hac 
curua  a  data  quouis  pun(fto  d  vtrinqse  abfcindi  poteft^ 
arcus  dm  et  </^,  qul  arcui  AM.  Gat  aequaies.. 

§.  13.  Hinc  ergo*  patet^  fi  arcu^-  adl  aequalis-  ca^ 
piatur  arcul  AiVly  (eit  clzzui^  fore.  arcnm  am-  duphm 
arciis  A  Mw  Hinc  fi:  flatoatuB  ap::zxz=.  ^^^^ifjir^ji  pn>- 
dibit  arcus-  /rmrrxarc.  AMi.     Simili-   modO'  fi  capiatur 

•rcns^  <7</r:aAM,  fen  cz:z*^\ ^fr^'\  flatuaturque  r* 
—  ''^t^-u^jtjai-e*).  obtmebitut-  arcus;  <nwr:  jarc;  AM- 
Ac  fi:  ifie  Yabc  ipfius  x  deouo  pro  c  fubfiituatuf ,  Tt: 
fit  ad~^kU  iterumque  ftatuatur x~'-^^f^li^' ''\ 
mfcetur  arcus  am  quadraplus  arcus  A  M ;  atque  \Xa\ 
porro  fu:cefliue  quaecunque.  multipla.  atcus^  AM>  g^^o^ 
Dietrice.  afljgpari:  potecunt.. 

$,  14-..  Sit  atcus»  adtizm  AM  ttah^Z'y\m 
Tt  fit/.'y;(,J^  zrw/^yTTrir/;,  atquc   ex    his   patet  fii 

capiatut  jriL r^inrr£ —  fore/vrr-'^^(''+' Vvrr-u*)r 

Cn.  autem:  ponatur  x.z=~~-^ — 7^«««"^ y  tum  fii- 

turum.  effe.  J^jr^)  ~  (>*"• ')  /itT^IF};  Si  igitur  haec: 
aeimiio  v(rri«).^  yT-^  '^^"•^  integrata  ,,  debitusqiie^ 
"valot    pro-  z  inde  erutus ,.   etiam^  integrari.  poteric  haec: 

aequatio'  vTTr**)  —  v (T-?r«  >  quipper  cuius.  integrale.  erit: 

x:=r        — TT^inraa ■•     Ac  fi  pro  «  aflumtus- fiic- 

rit  eius.  valbi;  cumpletus,  qui  fcilicet:  confl^intem:  arbi^ 
tiiriam  inuoluat ,  etiam<  pro  x.  grodibit.  ei\i&j  valoc: 
complecus.. 


JEQVATIOmS  VIFFEREKTUUSr.       455 

$  15.    Hiac    igkur  perfptcuiHn  eft,  quomodo  aev 
qpatio  iategralis^  completa'  inueDiri  debeat,  quae  coaue- 

oiat  huic  aequatipai  <|iflereBtiali  yijrriT)  ~  7^=5*) »  ^^ 
ties    ff   fuerit    numerus^  iateger.      Simili<  autem    modo 

iffignari  patericj',,  Tt  fit  riT^y^i^  vT^u^i)*'  ^^^  ^ 
diminaada  ity  aequatio'  inter  x:    et  j»  quaeratur;,  ea^  erit 

integralis*  huiu»;  aequatlonis*  tjtiLx *)i=^  ^^^i:  r  qni- 
cunque  Bumen:  rationa1e&-  pfa-  mi  et  n-  ii)bUituaatur :  at* 
que^  vt:  hoc^  Integ^rtle.-^odeat  completum,  iufficit  pro' 
altera  tantum<  variabilium:  x  et  j^  valorem  completunv 
per  u  determihafle ,  cum  hiac  iam  aoua>  conftaas  arbl- 
traria  ia  cakulum  introducatar: 

$;  itf..  Methodus  ,.  quaj  hic  iup  Tfieoiematis- deJ^ 
monfftaitioner  dim)  vHis-v  etd  noa  cx-  r«t  natura:  dH  pe* 
tita^.  fed  inditeiSe-  ad^  id,  quod-  propofitum  erat ,  perdii- 
xit;  tamen  multo  latius  patet :  (imili  enim  modo  coUi^- 
gjtur ,:  huiuS'  aequatioais^  difierentialis- 

■ dx' dy' 

ihtegrale:  completumt  efle  :: 

Vnde.'  idem>,  qood^  aate^,  ratiocinium*  adhibendo »  integrale^ 
qpoojyie  completltm  obtinebitur  huius  aequationis* 

jLi.*__ y^zi 

iiquidem>  litteris  {Jt  et  v  numcri  inte^ri.  defignentur. 

$.  17.  Ihueftigatio-  autem-  huius  integrationi»- 
jtx  fe  habet:  Fingatur  primo  pro  arbitrio  relatio  intctr 
wiabiles  x  et  j.  hac  aequatione  contenta : 

H  3.  (i)> 
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(i)  fiXX-\-^yyzz2^xy'-{-yvxyj^$ 

quae  difFerentiaca  dat : 

axdx+A^djzi^xjijT^-^ydx+YX^jdx-^-r/xxjdj 
Tnde  conficitur 

(a)  dx(ax-'^y—yxj^j)r\-dy(ay''Px-'YX^y)^^ 
Deinde  ex  aequatione  {i)  eliciantur  \aloi^s  Ttriusqne 
^varlabjlis: 

X  —  ^  —  y  yy 

Atgue    hinc  obtinemus; 

(3).  ax-^y-yxyy-y {(i.^M^^-(^(^'y$)yy+P'Yy') 
(4)-   (^y'i^x-yxxyzi-'y[(x$  +  {^^-aa'-y$)xx+9Lyx^) 

qiu  Ya:lores  in  aequatione  (2)  fubdituti  praebebunt 

f    \      dx ^  ^ dy    ^ 

Cttius  ergo  aequitionis  iute^rale  eft  acquatio  (i). 

$.  1$.  Quo  ifta^  fbrmas  fimpliciores  reddamus^ 
ponamus  aBzih^;^  .pp-rta-y^^izG;  («y=:J&  ' 

eritque  ^=^;  Y=  1  et  p  =V.(C-ri-a«-4-5|) 
^u^re  huius  aequationis  di^ceptialis 

l<\ i? 42 

i^;    V  (  A  H-  C  5c  X  tt-  £  3c > )  —  v  (AflhCy aH-E>*) 

aequatio  ij[itegralis  eft  haec  : 

(7).  ci[xx+yy)zz^^jxxyy+^jQ^V{Q,+p.a^'^^^ 
quae  fimul  eft  integraiis  conipleta : 

§.  ip.  Vel  ppn^mus  A:=:faa:  Czi^aa  ct  E 
:;izj?ag(,^  vt  habeamus  hanc  aequationem .differeotialcpi 

dx  dy 


cuius 
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iulus  proptefea-  aecpatio  integralis  cempleta  erit :- 

X  X  -{-yy  =^/-H  b  x  xyy  -»-  » jy  V  ( t  -^g  -^fh) 
qiiae  etfi  nouanv  con(hiatem  iauoluere  noa  videtur,  ta^ 
men  eft-  completa,  ciim  ia  diflTereiftiaU'  taiiftum  ratio 
quantitatum  /,  g^  et  b  Ipedatur^  ia  yt  pro  /,  gy  et  b 
ibribete  XvxanfcCy  gce  et  bcc^  Yode  aequatio  iu* 
fegralis  manifefto  completa  prodit: 

xx-^  yyzzfcc-^-hcexxyy-^^xy  V  {t-^-gce-^^fhc^) 
ft\f{xx-^yy)z:fee-^beex'Xyy-{-  iXy  Vfif-i-gee+Be*) 
pofiio  cc:zij. 

$.20.    Qiiodfi    «'go  propofita  (it  haet  aequatio* 

^fiereatialis^ 

<r'x  ■ Xy . 

^or  ipfius  y  per  fuadionem  algebraicam  ipfiiis  x    ex« 
frimi  poterit,  ita  irt  fit: 

7  ~~-  I  —  bc  c  XX 

«*1  «  —  *  V/(/  H--g e  t  -<-»>*)  ±  f  V/(/-f-gx*  -4-ftx*!f 
***  J'  —  j-heexx 

Quodfi:  erga  fit  g~.0',    vt    habeatur  haec  aeqii^ 
iio  difterentiaiis 

v{/-»-ft**)  —  y(/-*- *:)'♦) 
talor  integralis  completus  ipfius  y  eil* 

V -^  »yxt±=A'^±l?v:/i/j±:*?l) 

^  •—  / — beexx 

vode    ciOnrtaotemV  pro   livbitu    determiiiiuidb,  iohiimeil* 
iralb^s   particufares  pi?o'>  deduci  pbfluntv 
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$.21.  Methodi  autem,  ijus  fopra  wfiis  linn,  fee* 
neficio  etiam  huius  aequationifr 

mdx __  ndy 

V(y-t-g««-t-'i'**)  —  y(/-t-gJ'J'-4-fr)'*) 

ii  modo  m  et  ff  fint  numeri  rationales,  integrak  «om- 
pletum,  atque  id  quidem  algebraice)  «xhiberi  poterit. 

§.  22.  "Qiiemadmodum  in  ^acquatione  fupra  a^ 
fumta»  Yariabiles  x  et  y  inter  fe  permutabiles  liint  coi>- 
flitutae  ,  vt  ambae  formulae  inter  ie  £miles  «uaderent, 
ita  omi(&  bac  iimitatione  ad  £)rmularum  ^iiierentialium 
diiparium  comparationem  peruenlemus.    Ponamus  ergo: 

(i)  axx^^j^jjfzz^aLyxjf-^Sxxjj^s 
irndc  ^t 

luncque 

(3 ).  (3y-y^-jj**y— --y(j3e-|-(y y-^  e-ap):i:j:4-eiJ:i^) 

at  aequatio  (i)  difierentiata  ^t: 

dx  (<t*  -  yj'  -/<J  xjj)  4-  <u^  CpjK-  -y  * — ^  **>') = o 

^de  conficitur  haec  iiequatio  difierentialis : 

dx  d^ 

V((3e-«-iyy-««-i^)**rl-aff«*)  —  v(«-»-(yy— *«-aPlXH-P^ 

.cuius  propterea  integrali»  eft  ^equatio  aiTumta. 

§.  23.  Veram  haec  difparitas  &cile  tollitur,  loco j' 
ponendo  zVf,  cuius  rei  ratio  flatim  ex  acquatione 
afliimta  potuidet  efle  manifefta.  Sed  alia  patet  via  ad 
ibrmulas  difpares  perueniendi,  cuius  bic  exemplum  tra- 
^difle  fufficiat.  Afliimatur  aequatio  :  :^'i-2axxjj'-+2bxx 


JE(^ATIOmS  DIFFERENTIJtlS'.      49 

cr tf ,  ciHus  difierentiale  £&.  dx{pc'-+-axsy  •+-  b x) 
^axxydyzzo^  feu 

dx  ___        —ady 
xy  — '  xx-^-  ayy-^ 

lam  .ex  aequafione  affumta  primo  detcpminetur  xj  per  x 

ficqne  fiet  xy=::V  '^"°^~—  ;  tum  vero  xx-^ayy-^-b 
^tj,  at  ob  {xx-^ayy-^-bfz^c+iayy-^by,  erit 

xx-^-ayy-^-.bzi^Vic^iayy-^hy) 

X^KKirca    habebitur  aequatio  difTerentialis  ida 

dx^ia  .    a  dy 

y(c— -zfcxx-x*)  —  ^{c^Jib+T^y+aery*) 

cuius  propterea  integralis  eft  aflumta  {ta  yzz:^^^^^—^ 
i,  14.     Etfi    hoc    integrale    non  eft  completum, 
tamen  ex  fuperioribus  ^cile  completum  reddetur.     Po- 
4[iatur  enim: 

ady  .  'adz  

V(c.4.  &  6  +  2abyy-\-at^*)  —  y(cH-6t-+.2<j6z»-(-aa«*) 

<k)  f=.c-\-bb\  g—zdb\  h-zzaa^  erit 

, 8^V(c-4-^Xc-4-t6-t.2a6ff-H»a«*)±<V(i:-t-£6)(c-4-M4-«<>fegz-^aag*) 

y  -^  c-^4^>~aaetwi  ' 

hic  ergo  valor  aequalis  ftatuatur  ipfi  ^^7^—,  et 
aequatio  binc  inter  x  ^t  z  refultans  integralis  erit  com* 
ple^a  huius  aequationi  difierentialis 

dxylia  ___  ad% 

V{c-i*«*  — «*) —  V(c_f.F&-t-  ja6«z-j-ao«*) 

^uin  etiam  ex  allatis  patet ,  fi  haec  bina  mcmbia  ia- 
fuper  per  «umeros  r^tionales  quoscunque  multipUcentur, 
quemadmodum  integtale  completum  inueniri  oporteat. 
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$.  25.  Verum  miflk  membrorum  dtfparttate.foro 
matioaem  parium  membrorum  gcoeralius  concipiamus^ 
ponatur  ergo : 

H-ixxjjt 
imde  difierentiando  obtinetur: 

dxi^-+-yX'^$j-hi^exj^-\'eYj-{^^xyjf)-{-ify(^-{-yf 

H-  ^jc+  aejjy-t-  txx-i-  ^xxj):^:.» 
ideoque 

/_\ .  _  dy —    dx 

E%  reiblutione  autem  aequationis  afliimtae  elicitur. 

'""  1^-4-««*-+-^«« 

Ponatur  breuitatis  gratia 

«e— y^z=E     «Je-p^-yeirDi         '^  ^    t**— ^ 

eritque 

^-t-^x-+-a:;c-+"y^-t-  2exy-\-Zxxy^:^y(X-h^Bx-\-  Cxr 

P-rf-^  r-f-e^y-t-y^-t-aearjr-^^W^^-F^I^CA-f  2By-f-Qy 

aDy-t-Ej*) 


$.  a<;.    Hinc  itaqu^  conclndimus  iiuiu&  aequationi& 
difierentialis : 

dx * dy  __ 

y  (A  -+-  iBx-4-Cxx-4-aDx»-i-Ex*)  —  y(A-i-2B)'-f.Cj!y-f-jDy*-t-Ey*)t 

aequationem  integralem  eamque  completam  elfe 
•=tt+  a  p  («-*-/) -fy(*Ar-fjj7)-lr2%+2e;^(ji:+/H<;r:rty 

adhit' 
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adhibita  IciUcet  fiiperlori  horum  coe'fficientiutn  determi* 
mtione.  Primum  autem  definiatur  p  Tei  s  ex  hac 
aequatione 

BB(a-E)— PD(P3~.A)      ,       .M)t— jBEp f» 

tum  vero  erit: 

y B£— Dp»    <* y     »S-      y       " 

■V       A-  —  5P{«— E)~1)£(PP-A)     ,     ^^  /;,„   *. ^ .     1     IrH? 

$.  .27.   Hinc   ergo   perfpicuum   eft   etiam  hanc 
ae(^tionem  difiterentialem  ^ 

a*__       ,,^ iy  •  ' 

9{AH-,Di»)   —   V(A-».,Dy<) 

integrari  poffe;  nam  ob  Bnro,  Czr<>  et  Eiro  crit 

at  hinc  valores  nimisprodeune  complicati.  Faciiius  negodum 
abfoltietur»  lefolnendo  valores  litteramm  euauelcentium  B,C 
€eE;nftmEro  dat:  ^-^'y  lum  Biztfdat:  Jry+y; 
atquc  C—o  dat  ^S-yy-a^^-^j^ezz^^  ^  z^ezi^ 
•+-—p  cuius  faftores  funt  ^^-ay  et  «re4-2(3yez:(?. 
At  fi  eflet  0^—uy  foret  Azro,  fin  autem  cflfetero 
fbret  et  ^zro  et  D:ro,  contra  (copum.  Fieri  ergo 
oportet  «ezr  — !ipy;  vnde  fiet  «=:— '^;  ^=:  — y; 
ct  ^zr*^.  Denique  fieri  dcbet  (3p-H^j— =Aet-aye 
-^-^^zD.  Iflde  fit  «=:x?S;  et  ob^^-^rz-Cayy+pe) 
et  2yy-f-pe=:-p-,  erit  x=-Ti  ^*^^"*  «=-a'~ 
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$.  28.  Cum  autem  t^ntum  ratio  litterarum 
A  et  D  in  eenfiim  veniat ,  aequatio  Yltima>  valori  ab* 
ibluto  ipflus  A  inueniendo  inferuit,  quem  autem  nofle 
non  e(i  opus.  Manebuot  ergp  litterae  y  et  (3  inde- 
terminatae.  Ponatur  ergo  yzn-Ac  et  prrD^,  eric 
fg—DD^^:,  fea  gz=Dr,  hincque  $:=:Ac\  ^z:-^— ^ 
et  a.z:Z2.Ac.    Quare  huius  aequatibnis  difieteotiaHs : 

djt dy 

mtegraie  eft. 

e = 2  A  -f-  2  D  (x-^jt)  -A(xAr+jKK)-4-2Ajfy + tDxyix-^^) 

-^-fxxyy 
Hoc  autem  integrale  non  e(l  completum  y  tale  autem 
reddetur  ponendo  y  —— A  et  ^— Dc<r,  vnde  fit 
te—DDcc  et  ezrDfj  porro  erit  $:=iA;  4=-^^ 
az=izAc\  ita  vt  integrale  completum  fit; 
p  — 2A^+2Da-(:t+/)— A^jcA^-tyyj-i-aA^y+aDKKy^jjr-f-^) 

DDcc 

vbi  c  etl  conitans  ab  arbitrio  pendens,  vnde  fit 

___  Dcc-^-^x-^DfXX^VciiA-^- ^g')(A-t- gPyQ 
•^-^  A-iDcx-i-^xx 

A 

f.  29.    Hic  caliis  notari  meretur ,    quO    A  =;  * 
ef  Dr:i,  vt  habeatur  haec  aequatia  differentialis 

d  X        ___        dy 

V(i  _l_x*)  —  y(,  _f.y). 

vbi    ad    fradiones   tolkndas  loco  c  (cribatur  a^  eritque 

integrale  completum  : 

9z:z4.c-\-4.cc{x+j')-  XX  -yy + 2  xy-^  2  e  xy{x-^yy-ccx:PS!y 

n.  »cc-Hc.+-C3a!±  ,yc(,-H:*X.  -t-x») 

integra- 
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totegralia  ergo  particularia  erunt 

.   fi  ^=00^^^=-=-^ ' 

§.  30.  Ex  eodem  priacip>o  fi  iu  §.  ip.  loco 
fitteraram  A,  B,  C,D,  E,  eaedem  per  quantitatem 
quampiam  p  multipltcentur ,   nihilo  minus  ae(]^atio  diP> 

^rentialis  edt 

,.«<». ^_: ^  j: — 

kiifenieturque 

. BBec— DDfl?     ,      ^  (ADe— BEPXAg'— E|3P)        CtAes— TEffP) 

i' &£  — ADD  "t"  *    (B£— DPXBBE— ADD)  BBE— ADD' 

tum  erit  y  — 1^:^15^  >  ^' — — 7^»  S  —  ^r*  atque 
^-Y-t--'^-^:    ita    vt  litterae  (3  et  e  maneanfe  indeteU- 
fninatae,  fietque  propterea  aequatio  intcgralis  completa: 

tnde  fit . 

4;  31.  Notandum  denique  cft,  non  folum  bancae- 
quartionem  differentialemj  cuius  integrale  completum  mo^ 
do  exhibui,  fed  etiam  hanc  multo  latius  patentem 

•  tnda —ii^ 

VfA-»-.B*-f:5wl»-!«Dx»-HE**)    —    y(A-»-2Bj'-»-C:>3'-t.2Dy»-+.5y*) 

femper  algebraice  et  quideni  complete  integrari  pofle  / 
dunimodo  cocfficientiunrt  «  et  /f  ratio  fiierit  lationalis : 
hacc  enim  integratio  fimili  modo  inftituitur ,  quo  fupra 
vfus  fum  ad  aequationem ,  quae  mihi  hic  praccipuo 
U9X  propofita  ,r  integwndam.      Methodus  autem ,  cuiu» 

G  ^  hic 
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hic  fpecimina  attuli,  ita  mihi  tidetur  comparata  y  vt 
iodolem  eius  diligentius  excolcndo ,  ad  infignes  vfus 
ap  a  reddi  queat ,  vnde  haud  contemnenda  commoda 
in  Analyfin  fint  redundatura. 

§.  32.  Hic  autem  obfenio»  &rmulam  §.  29  al^ 
iiimtam  latius  extendendo .  eiusmodi  dififerentialia  inter 
fe  comparari  pofle,  quae  fint  difparia,  atque  adeo 
exemplum  difparitatis  $.  s,6.  dlatum  hoc  modo  obti- 
oeri  pofle;  ita  vt  omnia,  quae  hadenus  funt  tradita,  ia 
hac  generati  inueftigatione  contineantur.  Tingatur  ^cili" 
cet  haec  aequatio  integralis: 

ex  qua  fit 

/    .  — P3M--gic--i-W((pxx-t-?«— »)*— T«»f-l-i^x-N!ffJW-t-yg4^T> 

Ponatur  iam  bredtatis  gratia: 

App-  pp-aJ 
s.Bpp-i^-2  avj  -2y$ 

€pp=.  ^(^-\'2^$'ax-$e-^Yy\ 
aDppZiZ^^-s.  y  A^-^e-vj 

edtque  : 

{'^hpy{kx*-h-^'Bx''^CxX'-{'^DX'^E)=axxy 

-+■  iyxy  '+•  ty^  ^xx-j-^x^^ 

<5)..-^V(|{y-fa«Bij'-f Cjy+aS)yH-  (t)-  axyy 

;+  a  P;»y'+  Sx-^yyy-f^y-^-yi 

$.  33. 
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i.  33.  At  fi  aequatio  integralis  aflumta  differea* 
tietur  y  fiet 

{6) .  .(ix{otxj;y+  ^^xy+yjy  -i-Sx-^-iij+y^^-^-dyioa^xy-^-^xx 

•^2yxy-{-By-{-^x^^)—o 
vnde  (I  idorum  fadorant  yalore»  (4-)  et  ($)  reperti  (iib- 
flituantur^  orietur  ifla.  aequatio  dififerentiali&r 
/^x ii»; pd2. 

cuius  propterea  integralis  eft;  aequatio  aflumta  (i). 
Cum  autem  fiipra  babeantur  10  aequationes^  coefiicien- 
tium  autem  a,  ^  y,  S^  etc  numerus-  fit  9^  quorum 
vnus  pro  lubitu  afliimi  potefl:  „  oAo  remanebunt  litterae 
dcterminandae.  Porro  autem  infiiper  defioiendae  acce- 
dunt  binae  litterae  p  tt  qy.  ita.  vt  nunc  decem  quanti* 
tates  adfint  incognitae,  ex  quo  coefGcientes  Ytriusque 
formulae  A,  B^  Q  D,  B  et  %  35^  C,  S),  €  videntur 
pro  lubitu  afliimi  pofle.  Verum  perfpicuum  efl ,  cum 
akeri  iam  fiierint  ad  libitum  aflumti ,.'  ^lteros  non 
omnino  ab  arbitrio>  noftro  pendere,  alias  enim  quaeui» 
£>imula  ad  algebcaicam  reduci  poflec 

$.  34>  Hinc  autem  afiae  datae  fbrmutae  trans- 
mutationes  non.  inelegantes  obtineri  poflunt ,  fi  loco 
y  alii  iralores  fubflituantur.  Veluti  fi  ponatur  C=<'> 
feu  yiy\—^x^  flatuaturque  jfZZLzz.  lequens  prodibic 
aequatio  dif&rentialis. 
/• .  ytfy 9pd9 

V';  •  •  •    Vl'Vx*-|-2Bx«.+.Cx*-t-2Dx-HE>  —  VW*»-»-  ««B»*-*-  «:««-»-»©) 

cuius  propterea  integralis  eft  aequatio  afTumta,  fi  ponatur 
^^zizXf  ftatuaturque  >)>)  ;:qp^Jt^>  ac  leliquae  litterae  rite 

detei' 
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determinentur.  Integrale  etiam  complctum  nuUa  diffi- 
cultate  reperietur ,  para  etiamfi  fbrtafle  integralc  inuenr 
tum  nouam  non  inuoluat  condantem,  ponatur 

^ qdje qtttt 

V(Ax*  -+-  aBsc»  -*-  Cxxr^2Dx-+-E)  —  y(Au^-|.2Bu*-j-Cuu4.]Du-t-£) 

et  huius  aequationis  integrale  completum  ex  antecedea- 
cibus  affignare  licebit ;  atque  hinc  integrale  quoque  com' 
pletum  aequationis  ex  fbrmulis  difpribus  conftantis  col- 
ligetur. 

§.  35.    Quemadmodam    huius   aequationis   di^ 
rcntialiS;,  vt  a  fimpiiciffimis  incipiam; 

dx d^ 

V(/-i-gx)   —    V{/-Hftyi 

intcgrale  compietum  efl; 

Deinde  yero  huius  aequationis  difierentialis 

dx  -"^ dy 

i/if-t-gxx)  —  iU-^gyy) 
integrale  completum  efl; 

xx-\-yy-  2 xyV{i  -^fgcc)-^ccff:=:Q 

Tertio  vero  huius  aequationis  difierentialis 

d  X     . dy 

iJ-¥-gx*)  —  V(/-+-«:>'») 

integrale  completum  efl 

/(v^.-HKy)  -+-  ^■^xxyy-gcxy{x-\y)-ifxy'^c{x-y)^ifc=o 
Qiiarto  poCTO  huius  aequationis  difieiemiays 

dx    _  ,^      dy 

iDtegrale  completum  repertum  efl 
i^'^J'y)r-fcC'-gccxxyy'r-s.xyyf{f^gc^)z=o 

lu 


llta  .«tiani  integtaJc :  conipletoin  ihiiius  ladquationli 

dx  oy 

•reperiri  poterit : 

f.  ^tf^  'Determinehtur  .(pritno  ;in  >§..  ^j.  ^faloce^ 
ita  Tt  prodeat  .haec  aequatio 

dx d^       • 

■AJx-hgx*) — Mfy-f^ 
(Cuius  integralis  completa  r^ritur: 

Ponatur  nmicr  ,^zz.U  et  yzzuu^  cvt  ^iodeat  liaec  ae^ua^ 
tio  diffiMntialis 

<i a» 

,cuius  propteiea  integraiis  completa  erit 

[tt-^iat]-j-Jcc;z:jO 
trwte  notari  iperetnr  cafiis  ez  liypothcli  jc  1=^90  xf.^ 
Xaos,  qpi  ,<lat^i:«i«(//-:hi«)=:/. 
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ARCVVM    CVRVARVM 
:  IRRECTIFICABIUVM. 

Aivctore 
li.     EFLERa 

^pecutatibnes  mathematieae',  fi  ad  earum  ▼tflitateia 
M  refpidmas,  ad  duas  ck^es  «edtidr.debere  videntut, 
ad  ptiorem  re&cendae  funt  eae ,  quae  cum  ad  vitam 
communem,  tum  ad  alias  arte^,  infigae  aliquod  commo- 
dum  afferunt,  qparum  propterea  pretium  ex  magnitu< 
dine  huius  commbdl  fhtai  lokt,  Aftera  autem  cluflis 
eas  compleditur  fpeculationes  ,.  quae  etfi  cum '  nuflo 
inngtii  commodo  fhnt  comun^e^  tamen  iia  fimt  con>' 
paratae,  Tt  ad  fTnes  analyfens  promouendos,  Tiresque  tnr« 
genii  noftri  acuendas  occafionem  praebeaot.  Cum  enim 
pludmas  iouefiJgaHofies  y,  "vade  maiuma  Ytilitas  expeda» 
ri  pofllet  y  ob  fc^um  analyieos*  de&6um  deferese  cog»* 
mur,.  non  minus  pretium  iis  fpeculationibu»  fiatueodum 
Tidetur  y  quae  haud  contemnenda  analyfeos  ihcrementsk 
polficentur.  Ad  huoc  antem  fcopnm  imprifnis  aecoin- 
modatae  videntur  ehismodi  obferuationes ,  qoae,.  cunt 
quafi  caju  fTnt  B^t ,.  er  a:  pblferioitdete^ae ,  cati»  ad 
casdem  q  prion,  ac  per  yiam  dkt&am^  perueniiendi  mi- 
nuSj^  Yel  neutiquam^  efl   perfpeda^i    3ic  enim  cognka 

•  -  '         iaiB 
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iam  Teritate  ^cilius  la  «as  mechodos  toquitere  licebit , 
qnae  ad  eacn  direde  fint  perdudurae  ^  nouis  autem 
methodis  inueftigaodis  analylbos  fiaes  u(xi  mediocrlter 
promoueri  ,  'Hidlum  plane  «d  <lubium. 

Huiusmodi  autem  obieraationes ,    quae  nulla  -certa 

inethodo  Hjnt  &ftae,    quarumque  ratio  non  panim  tib> 

iixmdita    videtur  ,   nonnallas   <leprehendi    ta   opere  IH. 

Comitis  Fa^gni  Buper  in  lucem  edito  ;     quae  idctrco 

omni  attentione  dignae  funt  •cenfendae ,    neque  ftudium, 

qnod  in  vkerion  earum  inueftigatione  coBfumitur ,    inu- 

dJiter   collocatum   erit  iudicandum.      Commemocantuc 

aucem  in  hoc  lihi»  quaedam  eximiae  proprietates ,  qui« 

bus  curuae  EBipfiSy  HyperMa  et  Lemnijcata  ffiQt  piae* 

ditae  ,    harumque    coraarom  arcas  dtnerfi  incer  fe  com* 

parantur:  cam  igitur  cado  lianim  proprietatum  maxime 

occulta  yld^tur,.  haud  alienum    fore   arbitror ,    fi    eas 

dil^gentius  examinauero,  et  quae  mihi  infuper  circahas, 

cunus  elicere  irontigtt,  cum  publico  communlcauero. 

Quod  igitur  primum  ad  has  curuas  atdnet,  nO' 
tum  efl;,  earum  re<9;ificationem  omnes  analyieos  yires 
traDfcendece ,  ita  vt  earom  arcus  non  folum  non  alge- 
bralce  exprimi ,  ied  euam  neqnidem  ad  quadraturam 
circuH,  vel  hyperbolae,  reduci  queant.  Quare  eo  magis 
mirum  videri  debet,  quod  111.  Comes  FagtmrA  inuemr, 
Ellipfi  et  HyperboTa  infinitis  modis  «iusmodi  binos 
aicus  «chiberi  pofle,  quoram  diflferentia  geometrice 
affignari  qneat ;  in  curaa  iemnifcata  autem  infinids  mo- 
dis  eiusmodi  dari  accds  binos,  qut  jntei:  fe  Tel  fint 
aequales^,  Tel  altef;  ad  9ltenun  latioqein  dupliUQ.,t^oeat^' 
«     .  ti  a  Tode 
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-vnde  deinceps-  modam  collig;it  in  hac  curaa-  etiam  eia8i> 
modi  arciis  affignandi,  qui  aliam  intec  fe.  ratibnem) 
teneant. 

Pro  Ellipfi  quidem^  et  Hyperbok  niliil  aidmodum 
miiii  praeterea  fcrutari  licuit;..  vnde  contentus  ero.  ^ci- 
Iiorem  conftrudtionem  eorum   arcuum  dedi^e  ,•  quoram  * 
difrerentia»  geometrice  exhiberi^  queat:     Pro  curaa  autem 
lemnifcata    iisdem;  TeAigiis^  infiUens^.  multo'  plures,  imo' 
infinitas ,  elicui  formulas-,    quaram  beneficia  non' folum 
infinitiSj.modis  eiusmodi  binos  acus  definire  poflfum,  qui' 
ioter  Ce  yel  fint  aequales,  Tel  rationem  teneant  duplam,» 
fed  etiam  qui  fint  i&tei  fe^  in  ratione  quacunqQe  niuneK 
J&-  ad  aumCrisn^ 

r.  DeEijipfi: 

X.  Sit  quadnins  eUipticus  ABC^  cuius  centnnri  iif 
C, '  eiusque<Jemiaxes    pibnslnttir  CA==:r,'er  CB=f  ;' 
fiimta    etgo    abfcifl&"  quicunque;  CPbri^  crit  ariplicata' 
el  relpoiidetts  ?M:=:y:=zcV(i—xx)\  Cuiusr  diflferentiale 
cum  fit  dy  =  -  If:^),  erit  abfciflae  Cpz=:;»r*arcus'  ei- 
lipticus  refpofldens^  B  M=:/^^^^^z:if^V.     Pbnatur ; 
breuitatis  gratia  i—cc-n^  Tt  fit  arcus  ^^^-JdxY'^' 
fiimtaque  aiia  quauis  abfeiflfa  CQz^»»  erit  finiili  n^odo 
afciis  ei  refpondens  BN  =///»  V',:^.       His    ppfitis- 
qweritur ,    quoroodo  haej.  duae  ablci^c  x  p^  tf  iptec  fe; 
Qomparatae^  tiC'^  debeant ,  vt  arcumi^  fiimnig', 

.  BM4-BNr/J*^yffE:2J?-#./<^«y:i^^  "' 

iac^bUiS^  fii^t  Jyfeu  ]g;0ofti*t!rieeP  eadiiberi:  qiicat.:      . 


M^FFMr  CTRI^ARP^M  iRkECtlFiCABIL.   6t 

a.  QiiaeftloJ  ergp'  huc    tedk,    vt    determiactur , 

^iiiiismodi*taiDdHD  ipfias  X  Iogo  u   fubftitui    debeat,    vc 

fbrmula    diflGbrfentiAlis-  <f a? VtE^  -^  duV  '-=z£-   inte- 

grationem  admittatl     Facile  autem  perfpicitur ,    fi  haec 

quaeftio  ia  genere  'confideretur  ,.-  eius  iblutiohem  vtrius- 

que  fi)rmii^ie'  JBtq^Uoae'  inniti  ;.<  ideOque  aeque    analy- 

f^os .  fiqes-^  trao^edi ,  >  atque '  ipiam  ■  ellipieos^  redificatio. 

liem.      Guin-:  igitur  (blutio  genemiis  nuUa  niodo  exp&* . 

dari  queat',    in  iblutioaes^particurares^^^erit  inquirendum,- 

quae  vti  aulia!  certa:.ratione  reperiri  poflunt  y  ita  etiam 

lllurimum'  cafui  et  coniediirae  erit'  tribiiendum  ;  ex  quo' 

ciarum  ■vemm-  ilindameBtum'  etiainfi^'  ipiae-  fiat>cognitae."~ 

3'.  Primuih*^quidem'  (latim  occurrit  caliis  «ri— at,- 

quC  forinula'  noilra'  diflferentiaiis  in  niliiium  abi^  j.  fbd' 

quia  hinc  duo'£llip(eos  arcus  aequales  et  fimiles  oiriun-' 

tur  ,  vti'  hic  cafiis  uimis  eft  obuius ,  ita  etiam  quaeftio* 

m  jprppo^tae' miaime' fitis^cere  eft-  cenieadus,  •    Cunn^ 

igitut tefttamihibWcdtijm'  negb^iiinni' aSfolui' debeat^  fia<^' 

gatur  y^^^~zzdu;  ct  ol'  ita  cohcipiatiir',  vt'  viCiflB(A> 

fiat     y~=:aar,    fic*  enim^habebitiir  BMh-^BNI 

:=: afudx-^afxdu rz  tt.ra-f- Conftl  orrihino^ vti  poftii-* 

latur.'  .    Pro    val9re:';autcni;  Ipfius    tt' fc^ 
i—fixx—oi ajiii'\^ itA liu xtzz 0'  cfyitsx. »'— « «i/ -^'a* a\F 
^aaxxwf^^^o:,  \t^(^  patet,  ftjrtui  debere  (Ktzzntvdti^n^ 
ita  Tt '«iy^j;'.et  BM^life  ^ 

i^,,  Etii    ar^^em    hoc  modo  quaeftionifatisfidum' 

vi3tturV'tameii-  irfid-  tleteraiihiiti<iafes 'la  Ellipfi  tocum' 

fiabi^e-toe^uciint;'   i>ia6i  ciim  iifc' « <  i  cjsin  nzz.t-vci 

'     -  H  3^  crit^ 
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erk  n—nxx-^i—nxx  ideoque  «^-x,  abfcifl^  crgo 
CQ  femi  axem  CA  fupenu-et ,  eique  prc^terea  arcos 
imagioarius  relpondecet  \  ita  vt  hinc  nuUa  conclufio  eoa- 
fbrmis  deduci  poflet. 

$..    Tentemus    eigo    alias   fbrmulas,    fitque  tam 

VjE^— -f,  qnam  V~S"— "J>  ^^  ^*>  ««-««** 
—uu~i-nxxuuz=.o  et  aa  —  aoLUU^xx-^nxxuuzzif 
ctJUigimos  ani,  ita  vt  fit  t^uu-xx+nxxuuzzo^ 
ideoque  uzziVjE^-       Hinc  autem  prodit  BM-4-BN 

-f-^  -\-Jt  =/ — S^-.  Venim  acquatio  uu-^xx 
:r:  I  -i-  nxxuu  differentiata  dat : 

xdx^udu::znxu[xdu->rudx)  (eu  *'' *,t" '"'- - « {xdu-^udx 
Tnde  concludimus  BM-4-  BN;=:n/<*^«  4-  a/*)  =r  nj» 
-i-C6nft. 

6.  Haec  folutio  nullo  iQcommodo  labotat,  cum  enim 
fit  ««<i,«it  i-«a:a:>>i-j:jr,  ideoijie  jB<<i;  Tti  na- 
tura  rei  podulat.  Sumta  ergo  abfciifa  quacunque  CP  z.Xf 
capiatur  akera  Qi^uzz.']/  r:Ji-||  \  critquc  fumma  ar- 
cuum  BM-t-BN±:/iA'«-l-  Conft.  Ad  quam  con- 
flantem  deflniendam  iit  ;r=o,  Yt  fiat  BM=:o;  erit- 
que  «^i,  et  arcus  BNabit  in  quadrantem  BMNA; 
vnde  fit  o-i~BMNA-o-i-  Confi.  ficque  haec  con- 
(lans  erit  z=BMNA,  Quo  valore  eius  loco  fubditutar 
habcmus  BMH-BN=r»ji*ttH~BMNA',  ideoque 
B.M-AN=»^«-(i -«)jr«=:BN-AM 

j.    Daco  eigo  io  quadrante  ^ltij^tico  ACB    pun- 
do  quocunque   ^i    aflignaie   Talemus  altenuji  puq^ 

r  ^um 
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Aam  K,  ita  Yt  dif&reotia  arcuum  BM-AN,  vd  quae 
huic  e(l  aequalia  BN— AM  geometnce  exprimi  queat. 
Quod  quo  &cilius  praeflHR  poflit,  ducamus  ad  EUipfin  ia 
puodbo  M  normalem  MS,  erit  fubnocmaUs  VSzzccx^ 
et  ob  PMrrfy(i'-jtjf)  ip(a  normalifr  MSr<'V(.i--jcjc 
'^ccxx^-.cV (i 'tix x)\  ideoque  pro  alteso  puiifto  N 
abfcifTa  erit  CQ:=«=:^.CA.  Vd  in  normalem  MS 
produ&am  ex  C  demittatur  perpendiculari&  C  R  »  quae 
prudocatur  in  V,  \t  0t  CVz=CAri,  et  ob  c~s—  Ss 
crit  CQ^rzJ-p.CV;  iQuare  ex  punaa  V  inaxemCA 
ducatur  perpendicubris  VQ,,  quae  pundlum  Q,.ec  pro* 
duda  ^fum  pnndlum  N  deflgpabk» 

8.    Cum  (it  VS-ccXf   crit  CStzx-ccxtin:^, 
kieix^    CKz:%^-:z^-^- =:^nux.     Hoc  ergp    ipfuni 
perpendiqilum    CR   dif&rentiam  arcuum  BM-AN  leu  , 
BN-AIVi  exhibebit      Arcuum    eigo   hoc  modo  ded* 

gnatonxD  diflibrentia  ewt  ^^znxV—^J^t  flu^e  igitur 
euanefcit  tam  cafii  x^Oy  qpam  xz:,i  ;.  quibus  pundda 
M  et  N  iA  ipfa  pun(fla  B  er  A  incidunt.  Maxima 
aatem  haec  diflerentia  euadit ,  ^  ffxl*-2xx^iz:o,  ' 
hoc  e(l  ft  iOri:  yj^^^j ».  quo  calli  fit  x—u,  et  ambo 
pua(5ba  M,  et  N  in  vnum  p»un(^m  6  coeunt :  eritque 
hoc  cafu  difierentia  axcuum  BO  —  AOz:nxxc:i-~c^ 
ideoquc  ipfi  iemiaxiuin-  dlfierentiae  CA  -  CB  fiec  ae« 
«jiMiliM  ita  Tt  fit  CA-f-A.O~CB-i-B0. 

^.  Si  puafhMii  Miia  ip(b  hoc  puoAo  O  cipiatur^ 

n  fit  CP=^=:  ^,-^Ty  erit  PM=  ^!^ ,  et  PS=  y^i^ 

hinc. 


iiincqueMSir^yr,  .ynde.jyauHft  wipdis  /itHS  piynai  # 
commode  definiri  poteric.  ,Cuni  .autem  fit  CMnrCO 
-  ij-^  rr y(  i.^H:-/0:=  V(-i  -i-.fir-afCoUo-), 
vndc  facilis  conftrudio  deduc^curt  .leqHeoda  ergo  Theo- 
remaca  fubiuogere  yifum  efi  ,  .'qflorum  ,demon(lratio  jex 
allatis  eft  manifefla. 

TJieorema     r. 

Tab.  I.  jQ      Jq  quadrante  jelliptico  ,ACB,  .fi  ad  punftui^ 

'^'  '^jquoduis  M  ducatur  tangens  :HM.K,-  quaecum^altero  ai^ 
CB  in  H  concurrat,  eaque  alteri  /emiaxi  C^  .^equalis 
capiatur,.  yt  fit  HK=:CAvtum- ycro  per  K  axi  CB 
parallela  agatur  KN  ellipfin  J(ecans  in  N;  arcuum  BM 
et  AN  .diflKrentia  BM— AN  .geometrice  aflignari  po- 
terit ;  demiflb  ,enim  ex  tCentfo  C  in  tangentem  per- 
pendiculo  C T,  erit  ifta  arcuum  .differentia  B  M  - A  N  =:  MT. 

rig3.et4.  Demonftratio  .e~x  figura  fponte"  patet ,  cum  tan- 
gens  HMK  fit  Tedae  illi  CRV  parallela  et  aequali^ 
tura  yero  per(picuiim  cft,  effe  JHTrrCR. 

Tiieorema    2- 

Fig.  5«  j\. .  Si  fuper  ijuadran^if  (elliptici  ACB  ^alfcrb  (pf 

miaxe  CA  ^triangulum  aequilaterum  CAE  ,conftituatiir^ 
ct  in  eius  latere  AE  portio  capiatui  AFrrCB ,  iun- 
daeque  CF  aequalis  applicetur  in  ellipfi  redaCO,  pun- 
dum  O  hanc  faat)elpit  proprietatem,  vt  fit  CA'-)-arcu  AQ 
==CB-Harcu  BO.  ' 

Demonftratio  ex  §.  9.  euidens  cft.  Cum  cntm  fit  CA 
~i,  A  F;if  et  ang.  CAFrtfo*  ciitjCFnyCi-fiv-^f  cQTdo*») 
idcoque=CQ.  .  .     / 
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II.  De  Hyperhola. 

12;  Sit    C    centrum   hyperbokc  AMN  eitis^pie  Tab.  I, 
ftmiaxis  transuerfus  CArrr,  lemiaxb  coniugatus  zrc;  ^'g*  ff« 
eric    fumta    abfciffa    quacunque    C?~x-^  applicata  PM 
z:zcV{xx—i)\    efusquc    differentiale  zz.  ^  3_  ,j ;    vnde 
flt  arais  A  M  =:  ^■^^■^^^r^-     Ptonatur  breuitati». 
gratia  i  +  rrrr » ;  erit  A  M  :^/dx  V  i^itt*'    Simili  cr- 
go    modo  fi  capiatur  alia  quaeuis  abfciffa  CQz=»>  erit. 
arcus  ei  rcfpondens  A  N  z/duy  inSzT' 

T^  His  pofids  ifta  nobis  propofita  fit  quaefiio  ,, 
tcr  diito.  pundo  M  altetum  N  ita  dcfiniatur ,,  Tt  fum- 

moi  Mcuum:'  AMH-A.N,,  fcu,  exprefljo/</jf,y^5^iEnr 
-f^/dit^^^^Er  «bfiJlnte:  iiitegfationero.  admittat;  qnod 
quidem^  eueniie*  eafir  «crr>;r  fponte  patet;  Terum  kinc 
Bibil  ad  inftitntum  nonrum  concludere  lice^ 

r^.  Ponamns  ctgo^  y^^^p=:«V«,  cum  hinc 
viciffiin  fiat  V^-^~~-=:xVn\  ytrinque  enim  prodit 
baec  aequatio  nuuxx—n^uu-^-xxy-^-izzLO.  Fada 
autem  bac  hypotbefi  prodit  lumma  arcuum  AM+AN 
=::/«^iry'»-f-/jc//ay»rr«jiry»-4-Conft.  Haec  ergo 
iht^abilitas  vt  locum  habeat,  oportet  fit  tt-y"*^~^ 
TJide  com  ob  »>-i  prodeat  quoque  »>»X).  ex  dato 
pundo  M  femper  alterum  punfhvo  N  afljgnad 
poteric 

X  5..  Ad  conftantera  definiendam  patet  cafum  x^zt^ 

qno    pondum    M  in  verticem  A  inciditr,,  nibil  inuare , 

com    inde  oriatus  uzz:oo,  pundnmque  N  in  infinitum 

Toai*VLNoa.Com.  X  remo- 


66    OBSERVATIOnES  DE  COmARjfTtmE 

remoueatur.  Quocirca  vt  baec  conftans  dcbite  determi- 
netur ,  alium  cafum  confiderari  oportet ;  potior  autcm 
OQn  occurrit ,  quam  is ,  vbi  punda  M  et  N  in  vnum 
CQalelcunt ,  feu  quo  fit  «z;:*,  et  nx*—^nxxr\^i-z=j}, 
Hinc  autertt  oritur  xx^i-^^^—^-^  ct  ^-V^i+^-^^^j) 

i6.  Sit*igitur  O  hoc   pundhim ,    in    quo    ambo 
gunda.M.et  N  cpale(cunt .  dudtique  apnlicata  Olerit 

^ifciffa.CI.wrCi-t-vTr^^?)  et  2AO=:c+V(i.-+r<-0 
-hConft.  Hinc  efgo  obmnemus  conftantem  quacfitam 
=:aAO— ^— V(i-+-<:0  ob  y«zry  (i-+-f^).  Quo 
valore  fubftituto  erit  pro  quibusuis  pundis.-  M  et  N 
diuerfis,  ita  (iimtis,  vt  fit  «r=Vj|f~-  fiimma  atcuuni 
AM-i- A'N=:tfjr  V«^-|-  2  AO-r— Ve  »  -F  c^ )  fsn 
ON-rQM::ittA^V»--^~V(i.-+*^r).  Sic  iglinir  doos 
arcus  nmOci  funnus  ONet  OAI ,  quorum  difieceDtia 
ON-OM  geometnce  a^nari-  poteflu 

17  Qiio  autem  &ciiius  patsfkt ,  qi|omodo  tam 
ig.  7.  pundun}  ^O ,  quam  ex  pup<$Q  Mi  pun^um  ■  N  defiDiri 
qtieat ;  erigatur  ia  A.  perpeodiculum.  AD=:^,  eritque 
rtda  CD  hyperbqlae  afymtota  ;  turor  ppfitis.  CP~  jc ; 
PM  :=zy ,  ducatur,  tangens  .  M  T,  erit- pb.  y  ■=€  V  (x jr - 1 ) 
«<y-^rubtang^s,P.T..^^-^-:^-.X:-'-  et 
CT— i;  et  ip(i  tangpnS:MT-^7~r~'.     Hincpro- 

,.      _/xx_t         PT      ..  MT __^CA».MT ^^ 

o"  7  rr^i  -  MT»  »o<H)qu©«=rry(rH::s5^^^€D:FT — CQ.' 

18.  Ducatur  ex  centro  C  tangenti  TM  paralleli 
GRrniCD,  demilToque  cx -R  in  axempetpendiCQloRS, 
erit  CS=z-^P,  ideoqueCQn^*.  Qiiare-CQ^'ca^ 
pienda  ctit  teitia  proportionaiis  ad- CS*et'CA.-    Cbm* 

modiufc 
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tfiodias  autem  res  (equenti  modo  fiae  tangentium  ad* 
miniculp  expedietur:  nam  cum  fit  QN  —  y^jj—jz::^ 
(;rit  PM.QNrr  y(,^jrr^  vel  demiflb  ex  A  ia 
afymtotam  pcrpendiculo  A£  erit  PM.  Q,N=:AD.  DE 
ob  D£=:  c3)  vnde  fequens  Theorema  conficitur. 

Theorema    ^. 

Tp.  Exifiente  AOZ  hyperbok  >  C  eios  centro,  Fig.  8. 
A  vertice,  et  CDZ  eius  «fymtota,  nd  quam  ex  A 
axi  perpendiculanter  duda  fit  re^  AD,  itemque  AR 
ad  afymtotam  perpendicularis ; '  fi  applicata  conftituatur 
lO  media  proportionalis  inter  AD  et  DE,  atqoe 
Ttrinque  applicatae  PM  «t  Q^N  ita  fiatuantur ,  Ttioter 
cas  (it  IQ  anuSa.  |m>partioQalis  ;  cum  accoiini  ON  et 
OM  differentla  ^eometrice  an[ignari.potent.     Erit.eniia 

ON  -  OM  =  £^^SZ, 

Demonftratio  ex  §.  praec.  eft  manifefta.  Cum  eniin 
punais  Met  N  in  O  coeuntibus  fit  lO.  TO=rAD.  DE, 
erit  lO  media  proportionalis  inter  AD  et  DE ;  hacr 
que  inuenta  effe  oportet  PM.  QN  =:  01  OT.  Tum 
vero  cx  §.  i6.  intelligitur  efle  ON-OM  =  (CP.  CQ 
—  CI.  C1)V»,  et  ob  y«— CD,  erit  homogcncita- 
tem  implcndo  ON-OM  =  (CP.  CQ-CI.  CT)^. 
At  eft  §^  n  C  E  ,  ficque  conftlit  theorematis  Yeritw. 

Ilt  De  Curua  Letnniscata. 

20.  Haec  curua    ob   plurimas,    quibus    praedita 
t&i  ii^gnes  propriecatcs.  int^  Geometras  dl  celebrata, 

1  ^  im- 


'^ab.  II.  imprimis  ailtem  quod  eius  arcus  afcubus  cunme  eladicae 
Fig*  !•  Ctibt  aequales.  Natura  autetn  huius  curuae  ita'eft  com. 
parata  ,  vt  pofitis  coordinaiis  orthogooalibus  CP  r=  *,, 
FM—jy  ifta  aequatione  exprimatur  {xx-^jyf^r^xx-yj» 
Vnde  patet  hanc  curuam  eiie  lineam  quarti  crdiais,, 
quae  in  C ,  quod  pundiim  eius  centrum  dicitur ,  cum 
axe  CA  angulum-feniiFedtum  conftituit,  in  A  autem 
fumta -CA  —  I,  axem  normaliter  traiicit.  .Figuia 
auteRi  CMNA  quartam  partem  totios  kmniscatae  .ex- 
hibet ,  cui  tres  ^  reliquae .  partes  circa  centrum  C  ■  aequa- 
les  iunt  concipiendae;  4d  quod  inde  liquet,  quod  -fiue 
abfcifta  x^  fiue  applicata  ^,  fiue  vtraquei  negatiuum  vakH 
'  mxx  induat,  aequatio  ^  eadem  jnanet. 

^2^i."Qu6d  jgittir  a^dexpreffioiiem  arcas  ciiiD^ue 
^CM  hiiiQs  coruiie  attinet ,  is  commddi(fime  excorda 
'XIJA  -defitiitur.  ^Si  t^nim  ^hanc  xordam  poaaiaaB 
^C  M^rasj^^tob.^AtcHTJ^^^^^^habebimus : 

''-itode  cUcimus 

<%t  dif&rentiando 

az  —  y,(.-t-a*r«  «^  — y7(7=^ 
'  Hinc  «igo  elementam-  arcus  CM  colltgitur 

•  V (dx*  -^d 'V^lzn  dZ V ti:z2»K'  -^^»i)*-44,-l.zz^h-^a» 

,  •  "v  /  ■2(t>^zxyit~-Jai 

^^*-iSi  t$cg(^^rda^uaecimqaectzeiBnB6Ct%dB. 
Maa;jpoBamr-XM.=i^,«.«it  «cus    ab  v&l  t^btst^ 

tiCM^: 
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'CM=r/y(f4^45r  Sitnili  ergo  mcido  IG  alia  qnacms 
<corda  CN  dicatur  =r»,  erit  arcus  ab  ea  fubtenfas 
(CN=::/y(,  1^114)  •,  cuios  complementutn  ad  totum  qua- 
.drantem  ed  arcus  AN.  lam  IIL  Comes  :Ft9^n<7m  do« 
^cuit,  cniusmodi  fiindio  ipfius  ;2;  capi  diebeat  pro  .«,  yt 
yt\  arcus  AN  aequalis  fiat  araii  CM,  vel  yt  arcus 
«jC  N  fit  duptas  arcus-C  M  ,  vel  etiam  •  vt  arcus  A  N  fit 
:aequalls  duplo  arcui  CM.  Hos  ergo  cafus  primoexpo- 
inam  ,  deinceps  autem,  quae  mriiii  circa  alias  huiu^modi 
."flrcuum  propo^ones.ejaKte.contJgit,  in  .meditim  ..fum 

TTheorema    4. 

".s^.  latrcomfl  lemniKata  ha^enas  defctipta ,  {*fi 
«3Q>p]icetut  corda  quaecunque  .  C  M  =  2  ,  aliaque  infuper 
sappiicetur,  quae  fit^CN=:»n:V|^^ ;  eritarcus.CM 
.ftequalis ..arcui  AN,  Tel. etigm  arcus  CN..aequaiis  arciii 
/AM. 

IDemonftratio. 

=  Cum  'fit  corda  C  Mrz «, :  erit  arcus.C  M  =1/7^71^, 
(«t.  ob  cordam  CN=:w  erit.arcus.CN=/*v:(rrir).  At 

tterea  vero  eft  u* ^\^\xx,^::^ , i ide^ue  1  -r tt*  =  ^,^^» 
,  et .  V  {X  -r-a*)  =  T-J^Ti-  .Quibus  sialpribus  fubftitutis  ha  ♦ 
<  bebimr  arcus'  C N.=:  -/^^izl^jrr^-sancrXrM  -H'Conft. 
.  ta  vt  fit  arc.  CN  -f* arc.  C M^lCoftft.  - Ad  hanc 
conftantcm -definicndam.perpciidahirccafus  quo  a  =r  0  , 
deoQue  -et  .attcus'.CM  =^0,  liocsffluem.  cafu  fit  c0rda 

il,3  CN= 
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CN=:«=:i=CA;  ideoque  arcus  CN  abit  in  qq^- 
drantem  CMNA,  ex  quo  habebitur  pro  hoc  cafii 
CMNA-+-0r:Confl:.  Hoc  eigo  valoie  fubllituto  pro- 
dibit  in  genere 

arc.  CM-i-aic.  CM=ai^.CMNA 
hincque  arc.  CM=:a(c.  AN^,  et  aicu^  MN   mini^e 
addendo  arc»GMN=rarc.  ANM.     Q.  E.  D. 

Coroll.    I* 

24.  Dato  cfgo.  quocunque  atcu  CM  io  centto 
C  terminato,  cuius  corda  eft  CMzr^,  ei  a.b  a).t;e]ra 
parte  &u  vertice  A  abfcindetor  arcu^  aequalis  AN ,  fii- 
mendo   cordam    CN=:tt=y|^|i,    fcu  CN  =  CA 

"^ct^Z^ivi   ^QKnqgeneitatcm   iliffikado  ^  jotm 
CA  =  x. 

Coroll^     2. 

25.  Cum  fit  tt=:V;-^,  erit  viciflim  «=^1-=^; 
ynde  cordas  CM  et  CN.  ioter  (e  permutare  licet,  ita 
vt  fi  ambae  cordae  CM  =  2  et'CN=«  ita  fterint 
comparatae,  vtfit  uuzz-^-uu-^-.zz—i^  etiam,  pun&a 
M  et  N  inter  (e  permutari  queant ,  indeque  prodeat 
taro  arcus  CM  =  arc.  AN,  quam  arc.  CN=:  aic.AM. 

Coroll.     5. 

2<J.    Cvm^  fit.  CNcr«:=:V  f=^,  erit  V  ^ 

=  V(r4s5)  «t  y  ^^  =  vr.fc^:     "Vnde    cum    ex   na- 
tura  curuae  lemni^atae  pro  pundo  N  coordinatae    finc 

Cq=«y^"  e,  <iN=i,V '-^ .;  cm  CQ.=  ^, 

ec 


et  Q_N  ir  yjT^^^j ,  fdebque  ^Q^rr£.  Qiiare  fi  in  A 
ad  axem'  tA*  tfigatnr  nbrnidlis  AT,  dfcntc  cordtfeCN 
pifbdudae  occiifrat  ia'  T,t  erit  A'Tr=*=iCM'. 

Goroil.    4u 

27.  Ex  dato  ergb'  i^ud^  M' alWrufii  pbndbih  ^J 
ita  facillinr.e  definitur :  capiatur,  tangens  AT  aequalis 
cordiie  CM,  duAaijde'  r^da  CT  ci/fuam  in  pundo 
^aefitoN  fedibit.  Ob  eandeni' adtem  ratidnem  patet, 
fi  corda  CM'  producatur,  donec  tangenti  in  A  occur^ 
lat  in'S,-  cfit  pariter  ASinCN; 

CdfolP-.    $► 

2S.  Mani^fium  etiam  eft  punda  M  et  N  in 
Tnum  pundum  O  coire  pofle ,  in  quo  'propterea  totus^ 
quadran»  COA  in'  duas  partes  aequales  diuiditur.  la* 
yenietuf  ergohoc  pundum  O,  fi  ponatur  uz.  z,  Tnde 
fic  «♦-i- a«2i=:i,hincque  aa-4-i=:V2;  prodit  er*. 
ffi  corda  COzz.V{V z—i)y  cui  fimul  tangens  AI^ 
crit  aequiUS)  vnde  fimul  pofitia  luiius  pun^  O  ^le' 
affignatur^ 

Cor^Il.     5. 

2p.  Notato  ergo  hoc  pundo  O ,  quo  totus  qua- 
drans  COA  in  duas'  partes  aequales  CMO  et  ANO 
didtdililr,  erit  qiioc|ue  pun<!ti^  M  et  N  pt:r  reguraiih  ex- 
pfififnm  definitis  arC:  MOiarc.  ON:  ita  vt  idem  hoc 
ptKK^him  O  omu]»'aA:u^  MN''iD  duas  pattes  aequales 
dtfpefeat.  > 

Theoie- 
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Theoretna.    5. 

Tab.  E  SO*     ^^   ^*""^    Icmniscata    coius  axis  CA=::i^. 

Fig.  2.  fi  applicata  (it  corda  q^aecunque  CM:=:2 ,  aliaque  ia« 
fuper  chorda  applicetur  CM'=:«z::  -*'S^'*' ,  erir 
titus  a  corda^  hac  »  fubtenfiis  CMf  duplo  maior  qoaiB'- 
arcus  9b  illa  corda  fubten&s.  CM* 

Demonffiratio. 

Cum  fit  copda  CM-sr ,.  erit  arcos  CM=/yi{7:ri»« 
fifniliterque  ob  cordam  G  M»  ra  erit  atcusiCM*  -/  vd^*) 
Qiia  autem  eft  u=:  Hqri^,  enr  ««=:  ^5^4:5^ 
ideoque  y(xi-««)- L^:±g^*  et.  V(;i.4^««^=:i=5^ 
vndfr  fit  y(j  -«♦)—•?  Xty^'^".     TunB  tckt  diflcreir. 

tiando  coUigitur  duz: ' — ^ fer^^yrvfriri») 

leu  au  ^       ,_^.i«)»v(,_a45      —  (i-f.s4)»v(« — »♦) 

Hinc  ergo  nancifcimur  y^.j^^j  =:  v(h.T7)  et  inte»^ 
grando  arc.  CM*-=ra  arc.  CM-l-Conft^.  Cum  autem? 
pofito  2r:o  fiar  ctiam  «z=o,  ideoque  ambo  arcusClVt 
er  GM"  euaoefcant,  conftans  qnoque  in-  nihiliim  abit;. 
Sicque  fumta  corda  CM"  =r«=.  ^^7^"^^^^  eiit  arcu» 
CM«=a;  arc,  CM,    Q.  E.  Di 

CorolT.    r.^ 

Sr.  Si  capiatur  corda  CNrr  V  ~5f  *  «"'^  "" 
CDS  ANzi:  arc.  CM,  hincque  etiara  arcus  CM*  crit 
=  »  arc.  AN.  Simili  modo  fi.  capiatus  corda  CN*' 
^'^^f^TS»  erit  arcus  AN*=:arc.CMV  ficque    etiam 

a  Tcr- 
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t  Teitice  A  frit  arc  AN*=:Aarc.  AN.  Hoc  eigo, 
modo  obdaentiir  quatuor  aicus  inter  fe  aequales  lcilicet' 
arc  CM ,  aic.  MM*«  otc.  AN ,  et  uc,  NN*. 

CorolL    5. 

3».    Cnm  autem  fit  tt=:'-^-^*^ ;  V{t-uti) 

=  — njii*—  et  y(i-f-««)=  ^=^-55 — ,  hac  qua- 
tuor  cordae  ita  habebuotur  expreflae  ti  (it: 

Coroll.    5. 

3.3.    Cpnueniant  ambo  punda  M*  et  N'  in  cnr-^  Tab.  IL 
vae  pundo  medio  O ,  pro  quo  fupra  vidimus  c0e  cor-  ^'f'  3* 
daih  CO-y(ya-i)  atque  boc  ca(ii  tota  curua  COA 
in  quatuor    partes    aequales  difpefcetur  in  pundis  M.  O 
ct  N.     Hoc  igitiii:  eweoitfi  fit  CM*rCN*=y<y2-r): 
ita  vt  pofito  breuitatis    gratia  ^(^4  — i)rra,    habea- 

Vnde  coUigimus  CM=:«±ry  ^i=^*^^p^«^  et  CN 

Coroll^     4^ 

34.     Coaldcant  arnbo  panda  M*  ct  N,  ct  pon-  ''^'S*  * 
fta  M  et  N*  piiriter  coibunt,  ficque  tota  curua  CMNA 
^n  puoifiis  M  ct  N  tnfariam  fecabinjr.     Pro  hoc  crgo  ca- 

fi.  habebitur  tel  ^^^^  =  V  i=||  yel  «=.|S£S 

quarwp.  poQferiqnr  dat  i— «•»»  ««^25;*— a*-t-ja;*=:o  , 

Tom.VI.Nou.Com.  K  haec- 
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hafecqiie  per  i-f-«  diuifa  i--2i>4^5?-f^i*rra;  coii» 
coiicipiantur    fiiftores   (;. r [X «-f  k 2)(x  r  J' « -^ a «) ±  o  ,  • 
critque  (jL+Y=:i  et  |jC»'z:- a,  vhcte  fit  fx-i^raV^,* 
hincque    jx  =:  i  -t-  V  3-    ei    y  zi;  i.-  V  3 .        Erit    ergo 
z-  i^-L^^^jLi  -CM,  et  ob  22=/-±-jL*^^^-^^-^ 

OTietur  CNxy.7qr^,-V-^  ,^ ..  -^.  ^^,^,^^-7  -^y^_ 

Eft.  itaqucL  CJil=^-^^-^^-^  ci  CN=.y?4.^, 

CorofL    5., 

Tab.  IL  35;.    Dato  cti;nn  qjiqcaiiqae'  ma  CM* ,  iaueniri: 

^lg-  2.;poteft  eius-  (emiflis  CM:.  fi  enirn  atcus  illius  ponatur 
" '  *;  corda  C  Al*  ±:: »,"  et.  afcus:  quaefjti  corda  C  M  zi:  js  ,  erit 
«^=>^^  etx--^>a«*+*^+«'=o,  cu- 
i^  fiiftorpsconcijpiaxJtur  (l- jxa«r-2*)^i--K«a.— «*}ro: 
Tiidc  ohtinctur  fi.  +kc:  jij.  ^.  .fx,K=: 4'i,«rit-  «»8'>  t». -k 
=4,>^(:^,:-t)3r-s*5  V(x..at)..hin«que-  ^1=  '-^^SiF^ 
ct  K=; ^'■^•^ :^ eigo, ;s.g--'-v(..-«*?Y..(..+vf.^4) ^^ 
vrJde.  pro  « ,  duplcx^  valoc.'  lealis-  cli<  iiur  : : 

alter  z^  vf-t-t-vxi-ttn-f-vid-vd-M^i)  -:V['-4-v(«-tt<t))(^.H-<{tt>-i^ 

CorolK.    5., 

F'g'  V.  ,  .  3<^f.  Duplex  hio  valor  reucra  locunT  obtinet, 
ciim  enfm  eadem  corda  C  M*  ct  C  m*  duos  arcus  di- 
yerfos  CM*  et  CM*«*  fubt^ndat,  altcr  valor  ipfius  z 
pniebebi^  cordam  arcus  CM,  qui  eft  fimiffis  Arcus  CM", 
«Iter.aatcm  valor  ipfius-^sr  dat  cdxdam  arcns  CM  *  qiii 

.  eft 
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>e&  (emiflis  aicus   CM' tii* :   ac  prior  quidem  Tdot  pio 
illo  cafii ,  pofterior  Tero  pro  lioc  locum  habet 

Coroll.     /. 

*  137.  Hoc  modo  edairi  lemnifiata  CA  ia  quinqae  pig.  5, 
-pirtes  aequales  diiudi  poteft.  Sit  enim  corda  partis  fim 
plids  Ci=r«;  corda  partis  doplicatae  Ca—^-Y^^T^ 
=«,  erit  cotda  partis  quadiuplic^e  ^C^^^-rf^TT' 
=  V7=-|f,  quia  «ft  A4=rCi ;  v»dc  coi^la  j?  dc- 
finitur ,  qua  inuenta  txm  fit  Cft^As,  t«rij:  cpr^a  C4 
Vi^^ 

— -  '     t  -t-ttH* 

Coroll.    8. 

•  i    .    .    .•  ' 

-38.  Cum  liinc  'pofita  corda  cniusinam  =?}e^ 
lepeiiri  poftint  cordae  arcuum  dupli ,  quadrupli ,  o&txfr 
pli ,  fedecupli ,  etc.  manifeftum  eft  iioc.  modo  etiam 
lemniicatam  in  tot  partes  diuidi  pofle ,  quaram  nume- 
ras  iit  e^H-ft"*  Id  bac  autem  -fiinnuk  cominentur  .. 
leqnentes  num^  >  .,:.... 

i,a,3»4»5>^,8>9»»Oii»,i^,i7»i«,»o,24,55^3.ctc. 

Veram  hinc  om  iemper   omtasL  diiufionum  pun^  as-' 
fignaie  licet. 

SchoJion.  ( 

39.  ,  Haec  i^tur.  ^nt ,  ^uoe  ^.  ^^pooc^.^^Sf^ 
de  curua  kmnifcata  Qbferuauit  ^  tcI  quae  .^x  eiiK  inuen« 
lis  deriuare  licet.  Et0  enim  taotum  ^ippofico  aiftu 
quocuoque  eins  duplum  aftignare  docott ,  •  tamen '  Imhc 
afcuRi  iterum'  c<»itiDiio  duplicanQfl^.eda»  cdvdaejaipiam 

K  a.  quadrapli, 
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quadrupK,  oAupfi,  fcdecupli  ctc.  inde  coUigeotiir.  'Nam- 
que  (i  corda  arcus  fimpli  ftatuatur  =2,  Atcm  dupli  -u » 
quadrupli  =:p\  oftupU  z::^,  fcdecupli  nr  etc.  erit: 

.. « g  V  (i  —  g*) 

»— — THr-i?-- 

^ — — TH-ft*  >'^—  .i-f..i*  ."*^* 
Aliorum  autem  arcuum  multiplorum  cordlis  ex  his  afti* 
gaare  noQ  licet.  <^madm0dom  er^  arctrum  quo- 
mmuis  mukiplomm  cordae  exprihiaQtur ,  hic  iuueftiga^ 
bo,  Tt  faoc  argaiiieatum ,  quantum  iimites  analyfeos  id 
quidem  permittunt ,  penitus  perficiatur.  Primum  quic 
^  dem  tentando  eticui  >  fi  arcus  funpli  corda  fit  zzz  ^ 
tum  arcus  tripli  cordam  foie  ==  ^^~i*^^^  Tetum 
pofiea  rem  fequenti  modd  geaeraliter  expediri  poflc  ia- 
teileki. 

Theorema    5-- 

Fig.  y.  40*    Si  co^  arcis.fimplicis    CM-fit  ::^z,   ec 

cocda  arcus  n  cupli  CM"=:«  ^  erit  corda  aocus  Oi-i- 1) 

aipu\.iu        —       ■^^.v(.-utt).(.-g»i 

1--«»»'   (i.t.ua)(i-(-»»I 

Demonftratio, 

JErit^cigo  ipfeaitus  firaplex  CMi=:/y^l^  f  ct  ar- 
cus»  cuplus  CM''c=/,^'^jrr»/y(7:^:  ideoque  ha- 
bcmos  du-  *^,1i*i^'  Ponamus  breuitatis  gratfa  zV  -^S 

s=P,  ct  «y  r^SI=:Qj.  "«'^&  cotda  pca.«ctt  (»+x) 
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ciiplo  exhibita  CM"-*-' =  7:^,  quac  dicatnr  =zs  at» 
qne  demonftrari  oportet,  efle  arcum  hoic  cordae  refpon- 
deateni/,-j^^=(«-f-i)/,-^)  ftu  ;^z:<^> 
Cmn  autem  fit  ir^T-lTp^  tnt.ds=:^^^: 
tum  Teio  reperitur 

*  —j*-       (TrioT        -  .  ■('  -  "•Q.j* 

«•{^o  V  r—  c*  \ v('-HPpy{.H-Q.a)(. -?p-aQ.~»pa-».?pQ.at 

cx  <po  elicitur : 

y(i  -i*)  -"  V(i-PP-QQ^4PQ+PPQ(|^ 
cirius  expieffionis  ergo  valorem  inneffigemus: 
Ac    primo   quidcm   eft    i  -4-  PP=  i-+JL«jt5±i±««» 

. ,  ^.^    _^PV7^-4-^QV  r^: 

«^x^u^  y(i-/*)  ""ni-PP-QQH-PP^^I^PQ;/ 
Deinde  vero  ob 

erit  i  • 

(i-ppxi-QQ.i- i-P'-Q''+pQ'r:  '?S'ltfr""^'^ 

ct  4-t^Q.-—  ■  ci-t- ««)(«-+- u  ax    »    nmcque  concluditur  de» 
nominator  ^(1 -PP-Q^Q-hPPQO-^PQ} 

—  y  (i  —»♦  —  «* -f  t««  gz-f-it*!a*— ^ugVj,  wg*)(i  --tt<)> 

^/         .4V  *,       V(.-f-»«)(.^«l0  

—     y(. -+.  a  »)(.  ^_  uTo- »  ex  quo  obtincbitur 

dj       <t  P(i  H-  «  «)-t-rf  d(.  ^  gg)     ' 

lam  Tcro  dififerentiaudo  elicimus 


—  «*      ,_,_««      (, -t-uu)  y(.-ii<) 
dOzz:duV  ■'  ~  "*  —  r-i5JL«'.«__ 

&    3 


qfttf» 


•7S  tmEBj^ATvjmsim^xmmMmm. 

quare -ob  ^«=:  ^-^^^  :erlt 

"^  —  "^  "^  =.^au  ".(i-f-auM.— «4) 

^i-v nfdjfcVc. . — a*)  ■   ,    'aazaa  '  r. 

vnde  couficitur  jnurherator  .</?.(  i  ^- a  «) -i- if (J(r -1-««) 

,i/P(i-^^«t<)+,iQ(i4-«a)=(«+:iW:8.V.(i-«*}-2^^ 

vnde  perfpicuum  ^,,  effe 

7(^7*1  =  '"yf-^  et.^rc  rM«^^(B4-3)MC  CM 
Q.  E.  D. 

Corall.   1.     .,  . 

']  Z:  :4jr.  ,^i  A  (rfcrdce  A  abfi^ndantDr  iivcvR  Afflii 
A«",  Afrf***'  vanaAus  CM,iCM»  CM»i"'  re(pcaiue 
aequales,  «ejdtiCf»  jCorda.«coinplen)eDti  arcu^  CM)C0i* 
corda  complementi  arcus  CM^jC  «".•♦"•  .corda  com» 
SJtewftmi JBteus-  <^"?*; '.  .  Emat autera  ob eordas  CMris; 
CM"ir:«;   <!!lA*^'r=:i,     complementorum     cordae 

^m=ymi  5  cn^=:yT^fu ;.  c/«"-+-  =:  y  j^: 

C-mimtem  Bt  >=_t±|^^,i^5|=-j3p^  erit 

^  _     L     C*      —       ' 


"(i-i-ppx.^f-Q.a)  "    —!-♦•«-♦•«»— «u»» 


qu;ie  ad  han<i  formam  reducitur 

V  —  *^  (Ttr»  8)77:4- ituj-^«g 

I  -fJJ         I  -t-«»  K  j^  _^ —^^. 


COROL. 


4«.  Si  i^tur  ponaturt 
corda  aicos  ^plicis  =  z  \  corda  coiqpiementr  =  2. 
corda  arcoti  n  cupli  ;=  u  ;.corda  compleineQti  =  V 
vt7fii}i2ap  vii^JI  et  V=  V.^^j  eiit... 
corda  arcus  C»-H^)  cupli  —  frji^  '       ' 

cotda  coropleihcntii  i^  tEI^. 

CoroIL    5.' 

43.  IuHefltio''  ergo*  cordaruin^  afcotim  ^uorumms 
multiplorum  Toa^  cum>  cprdis'  complementi  ita  (e 
habebit:  •  ■  •  »    '   ' 

M     CocdtiflKiB^  ;    corda' complementi 

fimpli  "•  3t  <i'  -^-  ^-    —     fimplf  rr  A^ 
dopU        rz^^nfixx.-     dupIi  =  f^;^'==:B     '■ 
tripU         -r=S.^r-     tripUz::^-^'.^C 
cpiadrupU  =  ^=.Srt^  V q«adrupU  -  ^i;-^  -  D 
qointupU  =  r  =r  ^f^  v  .quintupU  =  ^^4'  =:  E 

CbrolL   4^ 

44;  Simili<^  inodrV  tf  cbrda  arciis  «rcupU  fit  r  r,  cor- 
dla  compiemeati*;-  zr  R  ;:^  et^  conU  arcus;  n  c&pH  =r  s 
«iusqoe.xcorda  .ooiiqtfementi  =5:,   vt  ftt  RriVr^^ 

et  S  *=  V>'t^sty  ^ri^cbrtla  aKusXwt"^  «pi'  ^L^/ll 
ct  cttrda>compldmenti' =  f^^JJ:  Q;iiA  et»am  fniw;ii. 
dD  pi^  »  'atimeltifiii  iieg^ujm  y  'quia^tunv^cotdik  xab^ 


in 
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in  fiii  n^^athniai ,  cqi;da  di^ieome^  illoram  arcuiun  ex- 
hiberi  poterit ,  erit  (cilicet  corda  sircus  {m  —  n)  cupU 
zzL  zu;i?r&  et  corda  compktnenti:  ieius  ■sr  f-LTiAs* 

Coroll.    5. 

45.  Sn^tis  eiS<>  denorninatioofbns  ,•  <|ciaeia  co» 
tolL  3  llint  adhibitae  »  erit  -quoque     i    •_ ;  - 

2^B  „        B.B-^^ 

^=r — r/-5-ii        et.  D=^^ 


ezz 


i-^ABB  iH-^^BB 


'  Coroll.     6. 

45.  Ejc  hfs  CQlligitur  fi  corda  mos  iinQplicis  fta. 
toatur  =2;  .valpres  cofdaruna  ia-  corol^  $  adbibita* 
rum  fore     .      -  . 

1   -+-  6Z*— ^Z")    ^  ^  — (i  ^a4)«4..42l«(  I »»)*    ^   l^ZX 

Scholioii     I. 

47.  Ratio  compofkionis  formulaimi  ^^SXlls 
%\  f  i."Ti^  iinprimis  ideo  notari  immtnr ,  quod  finnilis 
eft  regiilae ,  qiia  tangeo^  fumnAae  vel  difiereotiae  dup- 
rum  angiiloruro  cjefiniri  ble**    JSi  enim  fitrSzz tang.o, 

a  jR=:taJJg.p  crit  H^S  =  ttPgf(^-+-P)i    «    P«> 

difie- 
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•diflerentia  in  coroll.  4  cxhibita  r^srs=*aoS-  ^«-P)« 
Similique  modo  fi  ponsitur  RSmtang.y  et  rjntang.^ 

<erit  ?:|:--i|  =  tang.(y-^)  et  ISr/K^-tang.^Y+^). 

Commodius   autero   ifta  compolitionis  ratio  repraefenta- 

bitur,  fi  ponatur 

Corda  arcus  m  cupli  rzrMfin^,    corda   compleroenti 

R=iMcof.|x 

Cordaarcus  n  cupH  i=:Nfiny;  corda  compl.  5=:NcoCf 

tum  enim  erk 

Corda  ^rcus  (m-^n)  cupli  =  UM«N**'&te-t»tf, 
Corda   cins   complementi    = -i^Js.^sSlfe 
CcMfda  arcus  («-»)  cupli  r=-^g|^- 
Corda   eius   complementi  =:^,-^^h^^§^ 

Cum  autem  fit  i  —rr^  R  R  r r rR  R,  erit  x  — M  M= M* 
fin  jji' cof fji\  ideoque  M'fin|x coffizi:V(  i  —  MM) 
«t  N^fiuKcofyriy^i— NN),  vnde  iftarum  fbrmula- 
xum  denominatores  abibunt  in 

i-y(i-MM)(i-NN)  et  i-l-y(i-M*)(i-NN) 
Fraeterea  ireio  <x  illa  aequatione  i— MM-M*fin]ui.*cof. 

I**  fit  KV^i  +  s^^^C^^fin^f^fiosft)  ob  finafji 
=  2  finfjLcof.fi..  Verum  iiinc  illae  fi}rmulae  non  concia* 
mxes  euadunt. 

Scholion     2. 

4S.  Ex  his  obferuationibus  <aIcuK]s  integralisnoB 

coDtemnenda  augmenta  con&qdtur,  fiqiudera  liinc  plu- 

ToBi.VI.Noa.Coin.  L  lioia- 
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rimarum  aeqmtiodum  diiSerentialium  integral^  |>articula- 
les  exhibere  valemus,  quarum  integratio  in  genere  vix 
Iperari  poteft.     Sic  p^c^ofita  aequatioae  diflrereatialjl 

du dz 

y(i-«*)  ""  VCi-F) 

^eterquam  quod  cafiis  integralis  uzzz  per  (e  eft  ob« 
Tius,  nouimus  ei  quoque  &tisfaccre  «=— ^-i-^vl.  la 
genere  igitur  cum  integraiio  conftantem  arbitrariam  pu- 
ta  C  inuoluat,  erit  u  aequaiis  fimdioni  cuipiam ,  quaa« 
titatum  «  et  C;  quae  tamen  nihilomii^is  |ta  erit  corn* 
parata ,  vt  prb  certo  quodam  ipfius  C  valore  fiat  uzz^ 

itemque  pro  alio  quodam  ipfiqs  C  valore,  1/=:— V|^g. 
Duo  ergo  dantur  valores ,  quae  conftanti  huic  C  triout^ 
fiindionem  iUam  in  expreffionem  algebraicam  adeo  (mr 
j>licem  conuertunt. 

*  .  •  *  • 

Simiji  modo  propofita  hac  aequatiqoe 
du 2^2; 

y^i-iF)  "^  v^i  -  5t*) 

doos  habemus  valores,  quos  ei  iatisfacere  noafmns: 

pariterque  geminos  Talores  exhiberc  docuimus ,   qoi   m. 
^eaere  huic  aequatioai  (atis&ciaut 
mdu ndz 
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Tnde  via  ad  harnm  fbtmularum  ititegrali^  ^tteralia   in« 
Tenienda  non  parum  praeparata  videtur. 

Deinde  quafc  fiipra.  de  ellipfl  ct  hypeibblk  fiiht  al- 
lata,  fequentes  aequationum  diffotentialium  idtegirationBf 
rpeciales  fiippeditant. 

Fropofita  enim  ex  $.  3  hac  aequatione 

nouimus  ei  &tisfacere  hanc  aequationem  integcalem 
i^nxx--nuu-^nuuxx=o 

Iffi  autem  aequationi  ex  $    5  petitae 

dxV'i=^-^-r;hduV^i^zzn{xdtt^udsil^ 

&tis&cere  inueuta  e(l  haec  aequatio  • 

t—xx—uu-^nuuxxzzio 

Deinde  fequenti  aequationi  ex  hyperbola  $.  14.  petitae 
dicV^^  ^i-  duV'-^.  =  (x4u+udx}Vn^ 

^tis^icit  quoque  x  —nxx  —  nuU'^  nuuxx^zzo  y  quae 
quidem    cum    priore    ex  ellipfi  petita  congruit  cum  fit 

!  —  t     .  _/  1  — "it  30  X 

!  —  1     —     '       ,  —  XX  » 


XX- 


Hinc  autem  facile  concludere  licet,  huic  aeqnationi 
£itis&cete  hanc  integralem  fpecialem 
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Kti  autem  aequatiooi  alteri 

dxV^iE^A  -t-  ^«VfeS  =  {xdu^^udx)  ^ 
fitis&cere  hanc  int^;ralem  fpecialem 

fb  —fk  ixx  -\~  uu)  -hikxxuu  =1 0 

Haec  igitur  ideo  proponenda  ceofiii ,  quod  anfinr  mihil 
praebei&  videncuc:  lubfidia  AnalyleosTltenusezcolBadu. 


DE 

r  R  O  B  L  E  M  A  T  I  B  V  fr 

INDETFRMINATIS  qVAE  VIDENTVR^ 
BLVS  (iVAM  DETLRMINATA, 

Auftore 
I.    EFLEROl 

Omnia   pr<>bleinata ,   quae   in   Analyli  Diophantadt- 
proponi  Iblent,    eS6  indeterminata ,    irel   ip(a  rei- 
natura    declarat ;     etfi  enim  plures  eiusmodi  quaeftioneii 
occurrant ,  quae  non  nifi  -vnicam  (blutionem  admittunt». 
Teiuti  fi  quaeratur  cubns ,  qui  vnitate  audus  &ciat  qua« 
dratum ,  cui  quaefiioni  praeter  cubum  S  alius  nutlos  fi« 
tisi&cere    reperitur ;   tamen    ne  tales  qaidem  quaefiiones:' 
ad  problemata  determinata    referri   cOnuenit ,    propterea- 
quod  methodus  eas  refoluendi  tota'  ex  ratione  problema- 
txim  indeterminatorum  efl:    petita ,    atque   cafui    potifii- 
mum  fingulari  tribuendum  Tidetur,  fi  ynica  folutio  tantuifi' 
locum  habear.      Quemadmodum  etiam  non  defuut  eius* 
modi- quaefiiones ,  qujte  plane  nuUam  iblutionem' admit- 
tunt ,  quae  tamen  nihilo  minus  quaefiionibus  indetertni- 
natis  redie  annumerantur :    ante'  enim  quam^  certiores* 
fiierimus  faAi ,    nullam  dari  (blutioitem,-   id  quod  ope' 
latio  Tfusque  methodorum    demum'  dedardt ,   eas    prd' 
indeterminatis  omnino  habere  dd)emi6,    nofitamque  iiX» 
Tcftig^tionem  perinde  adomare",'  ac  fi'  itifinita*  fblutidu 
ngm-  miikitBdo  daietOK    la  fi  qoaeri  debcant  tria  qQi« 
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drata ,  qiiorum  fumma  faciat  feptem  ,  nemo  dubitabit , 
quin  haec  quael^io  indeterminatis  fit  accenfenda  ,  etiamfi 
deinceps  inueftigdtione  peradia  impolTibiiitas  folutionis 
manifello  ie  prodat.  Quando  igitur  hic  de  problema- 
tibus  indeterminatis  tradare  conditui ,  quae  plusquam 
determinata  \ideantur ;  ne  quis  putet  haec  inuicem  pu^ 
gnare  ,  fierique  non  poffe ,  vt  quod  indeterminatum  fit, 
idem  plus  quam  determinatum  videri  queat,  inftituti 
rationem  clarius  exponi  oporterc  fentio.  Ac  prmo 
quidem  nulium  e(l  dubium,  quin  cuiiibet  quaefiioni  Dio^ 
phanLieae  eiusmodi  indiper  conditiones  adiici  queant^ 
quibus  ea  non  tam  determinata^  quam  impofiibihs  red^ 
datur.  Veluti  fi  quaefiioni ,  qua  duo  quadrata  petuntur» 
quorum  fumma  fit  quidratum ,  infuper  haec  ccnditio 
adiiciatur ,  vt  eonmdem  quadratorum  difSbrentia^  quoque 
fit  quadratum  ,  quaefiio ,  quae  pirimum  erat  maxime 
indeterminata  ,  hac  vnica  conditiode  adiunifla  fit  impos- 
fibiiis,  ideoque  merito  pro  plusquam  determinata  ha» 
betur.  Simiii  roodo  tria  quadrata  quaerere  io  progres- 
fione  arithmetica  problema  e(l  indeterminatum  et  ionu^ 
merabiles  folutiones  admittens.,  llatim  vero  ac  quatuor 
quadrata  in  aritbmetica  progrefiione  requiruntur,  probie^ 
ma  non  determinatur,  fed  prorfus  i^t  impofiibile  etplus 
quam  determinatum. 

£x  his  exemplis  manifefium  eft  quaefiionem  ia« 
determiaitam  per  additionem  vnicae  conditionis  teddi 
pdfe  plus  quam  determinatam ,  ideoque  impofiibiiem. 
£  contrario  vero  dantur  eiusmodi  qucque  quaeftiooes, 
quae  iaro  tot  conditiones  continent,  vt  vnica  noufl 
conditione  fuper  addita^  pari  iore,  ac  conui^eraoratae^  plus- 

quam 
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qnam  determitMtae  fieri  debere  videantur,  quibus  tamea 
nihilo  minus  noa  vna ,  (ed  plures,  (aepe  condltiones  adiun- 
gi  poffunt ,  ita  n  iis  non  obftantibus  iQfinitae  adhuc 
(biuciones  exhiberi  queant;  cuiusmodi  cafus  ex  hoc  pro? 
blemate  ckrifiHne  intdljgetur. 

Quaerantur  tres  numeri ,.  vt  binorum  produShm 
nddUo  tertio  Jiat  quadratum 

Scilicet  Yocaado  hos  ttes  numeros  x,/, «,  requiri^ 
tw  Tt  fit  t 

jy-f-szz  Qiiadr.  ^a-f-j^—Qu.  yz-^x  z=.  Qu. 

Haec  qu^eftio  tentanti,  nifi  finguiaria  artificia  adhibeati« 
tyr,  iam  Iplutu  tain  difficilis  apparebit,  yt.  fi  noiit 
c,onc|iti.o  fuper  adderetur,  de  foluiione  plaae  iit  defperi. 
tiirus.  3i  jBuim  ppn^t  ay-fr  «  —  <?«,  ¥t  habeat 
t  —  aa—xyy  apit^e  reliquae  fonnulae  quadratum  «ffi^ 
dendae  eruot : 

aax-^xxy-\-f    ct  aay^xyy  -4-« 
quarum    priorem    fi    ponat    rr  hh  ,     habebit    quidcni 

y^^^I—  \  at  hoc  valore  in  tenia  fubfiituto,  quadra- 
tum  reddi  debebit  haec  exprefllp ;  ., 

x*-:LX\'\-aabhxx--{ei'^b^-\^X'\-aahh 
quae  certe  iam  eft  tam  complicata ,    "vt  omnem    folo. 
toris  ibllertiam  requirat,    neque  de  nouis    conditionibus 
infuper  adimplendis  fit  cogitandum; 

Interim  tanien  huic  quaeftioni  has  infuper  conditiones 
adiicere  licet ,  irt  binoram  numerorum  produdum  cum 
corunderar  fumraa  quoque  ficiat  quadratum ,  feu  vt  fit: 

.  ^Hr*-i-y=Di  xz-^x-^-zz.u^ yzJty-^-z-zn 

Quif 
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Quis  igitur  noo  putaret,  his  tribus  conditioDibus  ad- 
•iedis,  problenia  propofitum  iam  per  ie  latis  difficile  fien 
plus  quam  detecminatum  ?  Interim  tamen  certum  eft ,  et 
hoc  cafu  problema  adhuc  e£Eb  indeterminatum ,  sKque 
.adeo  in  numeris  integris  infinitas  folutiones  admittere.  . 

■Quin  etiam  infiiper  hae  conditiones  adiici  poflunt, 
iinanente  folutionum  numm,  .et  quidem  jn  numeris  into- 
gris,  infinito:  x^  yt  finnma  piodudorum  £x  binis  fit 
quadratum ,  2*.  vt  eadem  fumma  pioduAonim  «x 
ibinis  mi  cum  iplorum  nuroexorum  fymxaa.  &iX  qua- 
4ratum.. 

Nec  vero  nunc  <]Uidem  <:onditi(Mium  multitudo 
j^haufta  eft  cenfenda ;  nam  poftulari  inluper  poteft,  yt 
.trium  quaefitorum  numeioram  irel  vnus,  vel  adeo  duo^ 
fint  ipfi  quadrati ,  et  quidem  integri.  iQuodfi  autem 
omnes  tres  debeant  efle  quadrad,  ne  nunc  quidem  pro- 
blema  fit  plus  quam  determinatum ,  fed  infinitas  adhuc 
iblutiones ,  etfi  non  in  numeris  integris,  ajmitrit ;  ac 
^rtaflie  adhuc  plqres  condirio^ies  addi  poflent ,  quibus 
^ttoque  fatisfieri  liceret. 

£n  ergo  pioblema,  quod  merito  cuique  plus  qnaoi 
^etenninatiim  yideri  .debet. 

Inuenire  tres  numeros  intesros  x,  y,  2,  vtfequentef 
firtmdae  omnes  fiant  qitadrata: 

xy^ziizu^  xy-^rx-^jf-zu^  xy-^-xz^yz^^ 
:Xz-^y=LU\  x.z-^x-^rz^n-,  xy^xz-^z-^x-^y-^-z^. 

«Euiius  fimpUcifiima  iblurio  fine  dubio  «fl : 

lum 


min  'weToetkm  fequentes  folutiones  hi  pronoptu  faatr 
A-nu     ;  ar— 4    ;  azz^   ;  x=:i    \  xzzJ  ;  x=^ 

'  «zr-a^.;  «inaS  ;  «  =  33  i  «=40-i  s=^oj  -2=<5+ 
Veram  fi  baec  conditio  infuper  fit  adicfta  ,  vt  ipfi 
tres  numeri  quaefiti  debeant  eflie  ^iadrati,  in  fra&isecce 
iias  iblutiones: 

J  6*f       ^  «♦»       -/ 9t       •/  %$ 

*— .16-»         * 16    t        * p    1       ^—  35 

Huiustnodi  autem  quaeftio ,  iQqnam  ^    merito  pro  plas- 

•quam  determinata  habetur  ^    has  enim  cuoditiones    noa 

3^ro  arbitrio  adiecimus*  atque  in  ip(a  indagatione  huius^ 

tnodi    conditionum,  quas    indoles    problematis   patitur^ 

praecipua  pars  artificii  continetur.      .Namque  fi  quis  ad 

arbitrium  conditiones  fuperaddere  yelkt,  admodum  pro- 

babile  eflet,  problema,  ¥el    vnica  adieAa,  re  vcra  fieri 

plus  quam  detcmiinatum  ;  quam  ob  rem  ralia  pioblemata, 

tot  conditionrbus  onerata,  tede  ftatim  tanquam  plus  quam 

dcterminata  fpeftantur ,  nifi  aliunde  conftet^  condiiiones 

eas  ab  infigni  artifice  efle  adiedhs, 

Talia  problemata  antem  iam  in  ip(b  Diophanto 
occurrunt^  quae  commentatoribus  non  parum  negotii 
feceruat,  cnm  quaedam  tantum  conditiones  calcntum  tan* 
topcre  Qccupent  >  ¥t  reliquarum  ratio  neutiquam  baberi 
polSe  videatur.  Praemittuntur  autem  eiusmodi  proble- 
matibds  certae  quaedam  propofitiones  ^  qiiae  ibi  Poris» 
mata  vocantur ,  in  quibus  tota  (blutionis  y\%  condnetur. 
Oilenditur  fcilicet ,  &  quibusdam  conditiouibus  certo 
ToiB.VLNou.Coni«  M  quodam 


^v 
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quodam  tnodo  &tisfiat,  tum  fimul  aliis  quoque  condi- 
tionibus  quafi  iponte  (atisficn ,  ita.  Yt  noa  opus  fit  cal- 
culum  feorfim  ad  eas  api^care.  Ita.  pro  qiuefiione 
exempli  loco  allegata ,  qua  ties.  numed  x,  /,  et  z 
quaeruntur,  Tt  conditiones  praeforiptae.inipleantur,  pori^ 
ma  praemittenJum  ita  (e.  habet: 

Si  quaerantur  duo  mmeri  x  rt  y,  v^  x-y+x+y 
fiat  quadratum ,   puta  —  uu  ,    at^ue  tertius  numsrus  z 
ita   capiatur  ^    vt  fit  zir:i -i-»-H-y+ 2u,  tum  mn 
foium  bae  formilae , 

xz-{-x-l-7  et  yz-^-y-^zfient  quadrat.a: 
fed  etiam  bae^ 

xy-f-z;  xz-hjr  et  yz^-x 
vna  cum  piis 

xy-i-xz-f-yz  et  xy-hxz-|-yz~Hx-i-y-f-2 
fponte  fient  quadrata. 

Cum  igitur  huic  vnicae  conditioni ,  qua  for- 
mula  xy-^x-\-j  quadratum  reddi  debet,  facillimc 
fitisfiat,  ope  huius  porismatis  quaeftio  tam  mulfis  con- 
ditionibus  circumfcripta  ,  vt  plus.  quam  deierminata  vi- 
deatur ,  nuUo  plane  labore  infinitis  raodis  refoluitur ,  et 
quidem  in  numeris  integris. 

Poaatur  enim  xy-^.x-^-y—uUitt  cum  fit 
xy-^x-^y-^i^zix-^i)  (jr-M)i=a«  +  i 
pro  uu  tale  fiimatur  quadratum  ,    quod  vnitate    au^aom 
habeat   ftaorcs;    fir  fcilicet  uu-hi=mn,  ct  niimcri 
problemati  fetisficientes  erunt  ; 

m 
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la  huiusmodi  igitor  problematibas  totum  negotium 
veititur  ia  inueaticme  Idoneorum  illorum  porismatum, 
quibus  tota  (blutio  ita  contineatur ,  vt  flatim  atque  ali- 
quibus  conditiooibus  iittsrecerimus ,  fimul  relic^as  adim« 
pleuerimus.  Com  igitur  ratio.  talium  porismatum  a 
nemine  adhuc  fit  explicata ,  fi  eam  accunitius  ezpofue- 
10 ,  non  exiguum  incrementum  vniuer(a  Analyfis  Dio« 
phantaea  inde  accepifle  erit  exifiimanda.  Tota  autem 
honun  porismatum  ratio  fequenti  lemmati  per  fe  per- 
fpicoo  inniti  videtur. 

Lemma. 

r.  Si  inuenti  fuerim  vahris  Bterarm  2,yiX  eU. 
quibus  aequatloni  W  —  o  jatisfiat^  exijlente  "WfunHione 
quacunque  illarum  Tttterarum  Zy  y,  x  etc.  atque  P,  Q^  R  ete, 
eiusmodi  fuennt  quantitaieSt  vt  ^i  W,Q+  W,  RH- W 
etc.  Jiant  quadrata:  ium  iisdem  valoribus  pro  z,y,x  etc, 
affumtisy  fierit  quoque  quantitates  P,Q,,R,  etc.  quadrata» 

Ratio  huius  kmmatis  eft  manifefla,  q^ia  pro  lit- 
teris  ^,  /,  X  etc.  tales  vabtes  afiumi  ponuniur  »  vt  fiac 
W=:o,  ideoque  fi  P  +  W,  Q.dlW,  R^^W  fint 
quadrata  ,  etiam  qnantitates  P,  Q^  R,  ipfae  quadrata  finC 
nece£fe  eO. 

CoroII.     I. 

2.  Fottntilae  ^qtie  P,  Q,  R  etc,  reddentur  qoa- 
drata,  fi  fiierint  P-+-aW;  Q-f-pW;  R  +  vWetc. 
quadrata,  vet  etiam  generalius,  fi  iilae  exprefijones: 

P-l_aW-*-<W'i  Q+PW+>|W;  R+yW+«W 
fiieruit  qoadrata. 

M  a  CoioU. 


9»  DE  FROBLEMJTIB.  mDErERMmJT%Sr' 

Coroll.    2. 

f,  Viciffim  crgo  etiam  fi  Ifcteris  «;/,  x-  etc.  w^ 
K»  ailigtiati  fiierint  valorcs ,  Tt  fiat  Wzzo,  tum  etiam 
omnes  huius  generis  formulae  PP-1-a.Wj  Q^i^-^W^, 
RK-hyW  etc.  fient  quadrata. . 

Cbroll.     5.. 

4^  Quodfi  ei^Q  aequationi  W=o  iiifinitis  diuer- 
fis  modis  (atisfieti  queat ,  tum  iisdem  modis  omnes  huius^ 
generis  formulae  PP+aW  j  <iQ.+ p  W;  KR+yiWetc.  • 
.quadrata  efficieotur. 

Gbroll.   4^. 

$7  Cum  igitUK^  mimerus  huiusmodi:  fbrmularunr 
fnlnfinitum  auged.  poffit,  manifefium  eft,  quomodo  et. 
iam  infinitae  conditione»- praclcribi  poflinty  quibus  omni- 
bus  latisfiat ,.  fibnul  atque  vnicae  conditioiu  9  fcilicet  aequai* 
tioDi.  W^  o  ,  fiiezit  iatis&d^am.. 

GoroII.     5; 

<r.  Simili'  moda  hoc  Jemma  ad  cubos  aliasue  po* 
teftates  altiores  qnascunqtie-  extendetur.-  Si  enith  ^umi 
fiierit  W  — o,  tum  quoquc  omnes  huiusmodi  forrnii-i 
lae  F»  +  aW  fient  cubi ,  et  hac  P**-Ha-W  biquadratai 
et  ita  porro^.;  quaecunque  etiam  quantitates  pro  P.  accio 
piantuc. 

SGhoIiofi.    i; 

7.  Ratiov  qaidem  huius  lemmatis  tam  cfl:"'obuia„ 
vt  id  nihU  in  reccflii  haheoe  vidcatur ;  fi  cniro  P,  Q»  Ry 

CtQ 
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(Cc.  ctttn  W  fuermt  fiindiones  qaaecunqae  littcrarui» 
z^  yy  x^  etc»  harainque  Yaloces  quaenatur,  quibus  fec^ueEH 
tes  formuls^ : 

PP^aW;  QQ;^-(3W;  RR-h^yW  ctC. 
jfent   quadrata,    ft^tint    Ytiquc  in    oculos    incurrit  ^    hil 
onriflibais    condirionibus  (atisfieri ,    diim  modo  haec   vna'^ 
Wirro  adimpreatur  •.  verumplerumque  ratio  tillis  com- 
pofitioni^  in  f^^rmulis  propofitis  tam  eft  occuha  ,  vt  dif^' 
ficilKmUm  fit  eam  quantifatem  W  aflignare  ,   qua  deie- 
U    partes    rcfiduae    formularuiti    fponte    fiant    quadrata; 
Qiiia  etiam  non  adeo  foret  diffitilfe  liartc  compoiitioncrti 
i4a.  abfcondere^  vt  eius  iaueftigatio  iam  pw  fe   arduiim 
problema  conftiuicret.      Viciflim  auttem  data  aequaiione 
W  — o  ,    operam    iiaud^   inutiliter'  collocari  arbitror,  fi 
formulile    fimplidores    inuieftigentur,    quae  tum  in  qua-^ 
dratl  abibunt;  hoc  enim  ffiodo  plurima  infignia  etcon- 
cfnna    repericntuf  problenftara'^ ,    qdorurtk    (bkmo  erit    ia' 
promtu,  cuiusmodi  eft  id,  cuuis  (iipra  mentio  ^ft  fefta; 
Hunc  in-  finem  acquationem  Wzro-  talem'  affumi  con- 
veiucty-Yt  littcrat  3,-j',  etc.  in   eam  aequahter    iugre- 
diantur ,  atque  inter  fe  permutari  patiantur ;  'tum  euim' 
fi    PP    eiusmodi    fiierit  qnadramm  ,    vt    fit  PP-HctW 
quadramm  ,     perroutandis    hcteris   5^^;^,  j:  etc.  in  PPy.. 
vnde  prodeant  Q^Q,   RR  etc.  etiam  QQ^-haW,.  et^^ 
R  R  ^^  a  W  fient  qqadrata.- 

8'.     Diiplex:  ergo  hinc  nafcitur  traAatibnis  nbfti*ae* 
paititio,.  primam  Iciheet  conftituet  liiteraium  z^y^  x  ttc 

M  3  circa^ 
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ciKH  qims  quaeilio  vornvtor,  Jiuoierus,  prouti  duo,  fd 
tces ,  vel  plures  quaeruntur  nuoierij  qui  datis  conditio- 
nibus  fint  praediti.  Alteram  partitionem  fuppeditabit 
dimenfionum  numerus  ,  ^  quera  litterae  Zy^,  x  ecc. 
in  aequatione  Wrro  aflurgunt ;  qaae  aequatio  cuni 
ita  debeat  efie  comparata,  vt  refolutionem  admittat,  nullius 
quantitatum  altior  poteflas  quam  fecunda  occurrere  debet, 
quia  alioquin  refolutio  in  numeris  ratiooalibus  ablblui 
non  poflTet.  Qiiarc  generalis  forma  aequationis  W=:o, 
quam  iiic  traflabimus  erit: 

o  =r  a-4- f3  (s +j -f- ^ + ctc.)+ V  («j'+2r*+J'*+ etc.) 
Sizz-i-jy^xx  +  etc.)  -^-tizzj-^xyjf-^-zzx 
zxx  +  etc.)-\-i^{zyx-\-etc.)-\-yiizzyy-\-zzxx 
•■+yyx  X  +-  ctc.)  ■+  ^  (5;  sy  :»r  -+  zyyx  +-  etc.) 

ctc, 

quandoquidem  numeri  z^  y^  x,  etc.  in  ea  debent  eflb 
permutabiles.  Secundum  hanc  duplicem  ergo  partitio^ 
nem  fequeotia  problemata  contempkmur,  ab  iis  incfao- 
aturi ,  in  quibus  duo  numeri  z  et  y  quaerendi  pro- 
ponuntur. 

Problema     i, 

p.     Vropcjita  had  Aequatme  refokenda : 

a=(3(3+j') 

inuenio .  formuJas  fi^Mores,  ^ioe  per  eius  refolutionem 
reddunttir  quadrata. 

SOLV. 
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Solutio. 

Cum    hnic    aeqimtibni  •a^rpf^H:-;')    fterit  fitis- 
fyl^am ,  maaifeftum  eft ,  fimul  hanc  formam  generalem 

.    PP-fM(^a+(3(jF-4-5;)) 

fieri  quadratum,  quaecunque  quantitates  pro  P  et  M  ac< 
cipiantur.  Qiiia  p  euanefcere  neqnit,  panamus  p  —  i, 
vt  interj'  er  z  haec  fubfiftat  relatio  j-fa— rf,  fitque 

P P 4- MCj' -4-2 -<?)=:  Quadrato 

Tnde  fequentes  cadis  notatii  dignos  euoluamus. 

1.  Sit  M  — a  erit  PPH-a^^-f-a^-i^nrQuadrato. 
Capiatur  P— j'— I  erit 

i)  j^y-{-2z-{-i'^a-=n  et  pcrmutatione  &fta 

Capiatur  P— /-+-«  — i  erit 

3)  (/-f-2)*-i-i-avr=:i:!. 
Capiatur  Pzr/— -2-1-1  erit 

5)  f/ -«)• -1- 4-^-+- I -2  «:=  D". 

n.  Sit  Mrz-a  vndePP-aj^-a^-f-atf—Qiadrato. 
Capiatur  Vzzj+i  feu  fez-l-i  erit 

<J)  jy  — aa-f-i-i- 2tf=n. 
7)  5J55— 2^-i-i  +  a«=^D. 
Capiatur  V^y-^z-^i  crit 

Capia- 
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.Cap''''tur  P  'izzj'  -z  -4-.r  •  crk 

.10)  (^-j;)'-4.j-|-,i^.2^— p. 

111.  Sit  Mr::2W,  vnde  j?P-f-2«y/4-2«5r-2;M-   Diiadrat«^ 

.fltqiie  .jiioii  ipiaTi  fbrmiilae  praccedenres,  fed  infinitae  alia^, 
onentiij. 

•C^i^tur  P— /— a  et  P;ir«— «  ^rit 

11)  zz-\~%ny-\-nn-^na:=zQ. 
iCapiatyr  p— ^-2«  ^t  fn^zz-zn  erit 

13)  j7-2fy+a«s-f  4»«-;t»/7— □. 
,     ;! 4)  «9 -^  ?»;s rd-  ^■ny.-:\-^nn -.2 « <z  =^  Q. 
ilCapiatur  P— j^+jk-»  erit 

1^5)  U+s;)'-!-»»-»»//  — Q. 
fjCapiatur  P zr y-^-z-iv  erit 

•^O  U^-«)*-A«Cr+«)-:f-4«»-i2««ZijQ. 
Capiatur  Pzry-s.-»  jcrit 

;i7)  {j'-zy^4.n^'i-nft—ina—n. 

18)  Cy-«)*+4»>'+«»-a.«4=r:0. 
IV.  $it  .JV1=-:;'  yn<lc  PP-//-j'^-rh.<J'y~i25^dnrta. 
Capiaiur  P^y  erit 

:ip)  -^«+4y=a. 

flp)  "jfz^azzzim. 
Capiatur  Ppry-i«  erit 

Capui- 


•  ^rJE  VIDEKTVR  PLVS  QVAM  DET.     p"7 

•  Capiatur  Prz^-f-a,  crit 

0,2).  zz-^^yz-^-aj^ita- 
*3 )  J' J -f-j' ^ -f- «5J  zz.a 

Caj>iatur  P— j^-i-z— 1«,  erir 

24)  zz-]ryz-^\ay-\az-^Jtaazzn 
*5)  j^y-hjz-iriaz-^iay+r^^i^azzin 

.    V,  Sit  U=-z-jf,  vnde  PP-  (j + 5;}'  +<2 (jj^+^) r Qiadrato. 
Capiatur  Pr^+s.,  «rit    "  .  : 

26)  ay+azzziD ..  •       :        '  ,  ^ 

Caplatiir  Pzrj^+a-*?,  erlt 

a7)  tf tf -<?/-- <(r;5r:a-  "       "    .'   ' 

Capiatat  Pdj'-»,  erit 

aS)  -^^'^+^Cr-f^»)^^ 
Capiatur  P=>'-5;-5<7,  erit 

*  ^P)  —AJZ-{-iaz-\-\aa-n'; 

30)  —^.yz-^oay-^-iaa-a 

Capiatur  P-j^-ri^r,  erit 

31)  rzz-ijz  +  az+laa-u 
3^)  '^j'J'-2i'«-hay+i«47zra 

VI.  Sit  M-Cy+^+'»);  vndePP+C^+«)«-<7^(Juadrato, 
Capiattir  P  rj  z  —  i ,  'crit 

33)  yj^z  55 +j'y+ «  2  +  I  -  tf  « i:  a 

VII.  Sit  M:rn(y-^z^a);ynde??'\-n{^+zy-naa=.QmdntOf 
Capiatur  P  -^  -?  -  »,  erit 

i^^yjfzz-^-njy-^nzz-^-nn-naa-u 
Tott.VI.Nou.Com.  N  VUL 
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VIII.  Sit  M=:(j'-^z+a)(jf-Z'ha){z-j-{-a),vaih^ 
V?—y*-z*''a*-+2jyzz+'^a^'i'^0asyi^Qvadi^ 

Capiatur  V—jj—zz,  erk 
35)  2^/-i-2a«-^tf=ra 

Capiatur  ?==yy+-zz-+'aat  e^t 
Q^^JfJf^ZTi-aajj-^-a/fzsizzp 

IX.  Sit  Mz?30'-t-«=*"^)fr-^-*-^)(«-:^^^)>  Tnde-fit 
P  P-3r-3«*-3«*+<?yy««4^^-H*4*?=Qua4iaia. 

Capiatur  Prraj^j^-i-aa^-i-atftf,  erit 

37)  /-}-«*+ ^^'^'««-HlA^fKrH-x^^-l^s-f-^^z-LQ 
Capiatur  Pzra^j^-i-a^^-a/r/»,  erit 

38)  ^*  +  «*+«*-h  i^Jjaf-f  a  Wjr-»4P#«iqcn 

39)  y +a* +tf*r.aj'j'/« «=t  f44  W- »^a0zz=z  a 

40)  j^^+z* -{-«*-  axr?*-  2  ««//+  I4^^|{j5z=  a 

X.  Sit  geneiaUus  H==^lHn'r:^)(f-\-iiirj-g)(^-».Z'ha)r 

(^~J'-h4),  Tnde  fit 
PP-(w-i)Cr*+fe*+«*-ftJ!3««-2«<?Ky-2</tf«;SQzi^Jui^^ 
Capiatur  ?=zn(jj-\-zz-{-aa),  erit 

40yH-«*+tfM-a(2«»-iXjp'§i?-h<if^+/(W««)=:cr 

43)  r=H«*-)-4*-227}»-|-2(2«|.-l).^<|KK-2j,?^«2l3  □ 

ff)  y-^f^-^t-wi^-iam^^^m-i^am&a. 
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Goroll.    I. 

19.  Ex:  hls  fiitis  iotettigitiir  iofiiiiliis  exbibcri 
pofls  feiimibs ,  qtoe  onlnes  per  eandein  reladonem 
aequatioiie  j+2=:::<f  coQtentam  in  numeros  quadnitos 
ai)eint.  Quotcunque  eigo  formulae  ptoponantur  ad 
quadrata  leduccndae,  dummOdo  illsiii  in  his  erutis  con- 
tioeanhiry  omnibus  iimul  iatisfiet  ponendo  f^-^zzza. 

Coroll    2, 

t i.  Itt  fi  tf  fit  =±  I f  fe^Ueritibiis  fyHimi  dmnibQS) 

«iS-4^4y±rb',  zz-^z-^-y^zu^  [v-^-zY—ttn^z-j/ztU 
jyzz-\-yjf-^zz-=zu\    lyy-^-^zz—izzQ    ^ds   fif' 
j)6oendo/-f-«=:i  feu/=i— «. 

Cofoll.    5., 

ii^  Imprirois  bic  noanda  6fifoti(H.yyzx*^yy> 
-^zai  qiiitt  in  quadratum  tranfir^  fi  capatur  j'^:!-'^^ 
Tel  tMff»  geDeraliter  jz=i+  i  H^'-  Sdutio  haec  apud 
Diophantom  fi^quetitilQme  occdnrit,  cuius  fiindamentUm 
in  porismate  quodam  confirruit  i  plnraque  afiert  pfobie* 
OBta ,  qiiae  eius  beneficio  refoluudtur. 

Coroll.     4. 

13.  Simili  m6db  Mec  felrifia  iatius  patens 
yyzz-\-iiiiyy^aaltz  redditur  qujtdtatUm ,  ponendo 
yzz^a±iz.    Atque  hm  eadhn    poflji©  factt  ctiam 

N  2  hanc 
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hanc  formim  fyzsi-^^.njfy^nzz-^nn—naa  qiiadia- 
tum ,  quicuaqae  numerus  pro  n  afliimatur.  Vndo 
fi  rf  —  i,  haec  fbrma  yyzz-hnyy-^nzz-hnn—n 
fiue  haec:  (^^-f- »)(««-+- «)  —  »,'  fit  quadratam,  po- 
nendo  2=r^+i.  Quod  etiam  eft  infigae  porisma 
Diophauti. 

Scholion. 

.  14.  Omni  attentione  irtique  digaum  eft,  quod 
tam  leui  opera  pluribus  conditionibus  fimul  (^tisfieri 
pofiit ,  cum  quaelibet  conditio  p6^uiiarem  operationem 
exigere  videatur.  Quin  etiam  iiic  eiusmodi  ^rmulae 
occurrunt,  quae  fi  folae  proponerentur ,  per  methodos 
confuetas  noii  nifi  difficulter  refolui  pofient,  cuiusmodi 
cft  haec  : 

y-^z*  -i-«*-H  1  ^j^zz^  I  ^i.aayy-^- 1  ^azz:i  Quadrat 0.' 
cuius  folutio  fi  more  confueto  tentetur ,  non  ejcigois  diffi^ 
cultatibus  implicata  depreheoditur :  ex  quo  fi  praeterea 
aliae  conditiones  praefcribdntur ,  quibus  fimul  iatisfieri 
oportbat  j  qaaeftio  nbn  immerito  plus  quam  determinata, 
ac  vires  analyleos  transcendens  videri  debet.  Continetur 
ergo  in  euolutione  huius  problematis  iam  porisma  am- 
plilfimum  ,  quod  in  Analyfi  Diophantaea  fummum  ha. 
bet  vliim ,  quod  cum  natum  fit  ex  pofitione  fimpii- 
cifiima  z  ■-\-j  z:::  a .;  ita  fbrmulae  magis  compofitae  009 
ad  profiindiora  ac  magis  recondita  porismata  maau- 
ducent. 

Problema    2. 

15.     Propofita  liac  aequatione  refohienda : 
'  yz—aij^-hz^-i-lf^zo 


I 
ioue-       I 


.    'Qr^E  Fi.DmirR  jirsiQrAm  mv  a  lox  t 

iouenire  fbrmulas  notabiliores ,   quae    per  eius  nefolotio* .' 
nem  redduntur  quadrata. 

Solutio. 

Sumta    rdatione   intec   numeros  y  et  z  t%    hic 
aequatione 

haec  forma  generalis  PP-i-M(f2r- «(/-4- «)•+•>)  eua-  r^ 
det  quadratum :    cuius   ergo    fpeeies    notabiliores  euoU 
vamus. 

I.  Sit  M=r2,  Tt  habeatur 

PP-t-2j'2— atfO-j-s)ri-a^^  Qua4»to.  > 

Capatnr  Pirr/— z,  eritque 

i)  jfjf ~\-zz - 2 a {y -+-&) 'jr-ia, l>:±a 

Capiatur  ?zrzf  —  z-\^a,   erit  '»    ; 

^)  j^y-^-zz—^.ay-i-o.b-^-aazza         i.:<u.',:  :>  <:i 

II.  Sit  M=-aj  vt  hab^tiir  -:     -  ;         •  -'-  .\ 
TP-iyz-^ia^y-i^z)--^^:::!  Qindiito.]    _;      ^ 

Capiatur  Tizy-^-z,  eric  ,  ..   ,.. 

*      ■■ .    ,  ...  .    '   >  • '  »■  ■  .  »  •  ■   i '    '  *   "  '      '  ••* 

CapiaturrP-?r/-4-a--<?,  etit    .  .   i       ;  -    - 

if)  jty-^zZr^^aa-^tiiz^iQ  .       . 

III.  Sit  M  =:  ft »,  vt  habcatiif  .  .\ 
P P -h ».JV'«  - ^ »<  ( /24- *) Hi-ft «>:=?  Quadf^tO. 

■ ,  .   .  :  ti  2  Capia- 
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Cspifltur  Vzzyz^tit  erit 

Capiatur  Vzi^y-^z-^-na^  erit 

7)  JI^H-^^-i-a  (»-{-!)>« 4-«»tftfH-4»fca 
IV.  fit  Mzr^iJ-f-tfO-f^at)-;^,  vt  hkbeatiir 

Capiator  Vzzm{y-\-z)  -f-  «,  vt  fit 

Fiat  w«=-ltf(^H-*)  et  a (««-««) -»-^-i&z=o,  (lue 
»=  5(««-««-*)  et  b=bH^i{ttm-ita),  ent 
«)  J[J'«»H^(»»«-*'Xjy-^«*>f^2^(^/&+(tfa--ft^) 

Coroll.    j. 

t6.  Hinc  in  aequatiofie  dmdbicS  j^s^irf^r^sj 
H-^=0  litterad  41  et  ^  i^  detiiitiliiari  pofliAc,  ti; 
baec  ferma 

j!j'««-|-<v(j!jj'-f.a»)  fiat  quB^tijin. 
Capiatur  enim  mmrzaa-^eCy  et  fiat  bb^thce^amz» 
ita  bzi^^cc-^hcy^aa+ce).      Quare  pip  «   eiusmodi  >. 
iiimatur  numerus,  vt  aa-^c^  fiat  quadratuhi,  tuinqui 
erit    , 

jfz-aiy^z^-cc^hcV^aa-^ec^zt»,  fite  • 
(^-4sr)  («-«)  ^«tfH-f^^^fy^^fd*^^^) 
At  yero  hinc  conficietur: 

yijynz-i^eeyyHrfezz)  zz  ljf^is)y{aa+'ec]*ac 

COROL. 
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CorolL    2. 

17.  Ad  ibrmam  etffy  yyzz^^-eejy  -{-cczz  qui- 
dratum  reddendam  (unatur  primum  numerus  a^  yt 
Viaa-^-ec)  fiat  i^tiopale,  eri^ue  t|im 

aX-hcc^fViaa-hfc) 

«—  yza 

Hsiec  autem  folntio  fimul  praecedentem  eiixsdem  fbrmae 
in  fe  comptedicur ,  cafu ,  quo  a  capitnr  infinitum,  tum 
enim  oritur  z-=z—y^Cy  omnino  vt  ^nte ,  ideoqte 
baec  Ibludo  latius  patet  quam  iUa^ 

Coroll.    2' 

x8.  Si  in  fgipia  (8)  wU« '  ijmitatio  fiat ,  ita  \t 
fleqnatio  propofita  yz^a{y~\- z)  H-hzzo  |eneratim  Ta- 
leat ,  ea  etiam  toc  modo  tefeki  pdtteft 

(jO^-^iim-aa^^zz-i-mm-aa^^^^^itm-aa-^-b^^zX^idnto. 

Quarc  pofito  mm-aazzp  cp  lf-^-pz=m;^Via0-\r-p)^hm 
aequatio:  (yj-^p^izz-^-p^^VV^p  rcfpluetpr 
hac  determinatione  yzr^aCy-^z^—p-i-Vi^a-i-pzzd 

dummodo  pro  a  talis  accipiatur  numens ,  quo  ^{f^^p 
fiat  quadratum. 

CGrolL    4* 

rp.  Si  ftatnatur  ^=^  feu  kz-p-^qV(aaMi),  n  fit 
yz-^ij-^rz^-p-^q^y^aa-^p)  =*^ 

hae 
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hac  determinatione  /  fi  ipg4o  aa'-^p  fiierit  quadratum, 
fatisfiet  huic  condi(ioni 

crit  autem  V:^(j'-hz)y{aa'+'p)—aq 

Goroll,     <. 

■  %0i  Hlnc.  fi  dato  numero  p   qiuerantur    numeri 

j/  &i  %  vt  fiat  (j7-l-p)  (s«-f-p)  rnQuadrato,  pofico 

.^=r(?,  hpic  conditioni  fatisfiet  ftatuendo  yz-^a^t-^-ti^ 

"—pzizot  exiftente  aarjrp  numero    quadrato.   Seu    f«- 

matur  {^-^a)  {z—a)  z=.  aa^p  ^   tndc  fi  aa-^-p    in 

fa<ftores   refolugtur ,    coiBinode   arobo   numeri  j  et  s 

4efini«ntui:. 

Coroll.    5. 


sl. 


fli.  Si  fit  azz:.o»  ^rma  (8)  fiet:    , 

yyzz-^mmijyy'^zz)~bb-2.mmb-=LU 

quae  conditio  ergo  adimpkbitur  hac  aequatione  yz-0=o, 
Fafto-eigo  ^zr  — aww,  ifta  fbrmula 

yyzz^mmyy-^mmzz  reddetur  quadratum, 

'fumcndoj^gi^awf»,    quod  quidem    per    fe    eft    ma- 
'«^ftum.  •.'     ^ 

Problema    5. 

8^.  Propofita  aequadone  refohienda 

Inuenire  ^rDnulas  nptabiliores ,  quae  per  ^afp  r^duntur 
quadrata 

SOLV- 


QVj^E  VIDENTVRPIVS  QJTAM  mt.    tOf 

S  o  1  u  t  i  o. 

Hinc  crgo  ifta  forma  generalis  crit  quadratum 
P  P  rh  M  ( jy  H- «  a  -  2  »  >  «  -  tf }  =  Quadrato. 

I.  Sit  Mzz-i  et  P=:j^-f-j8,  erit 
i)  2  («H- i)  ^;8;-4-«— a 

2)  2  [n— i)yz -{-«•=.  n 

II.  Sit  Mrrw  et  Pz=>5f-4-««,  erit 

3)  jfyzz-hmyj-^-mzz—ma-^mmnnzzO 

III.  Sit  Mrr^/y^  et  ^=2«^«,  erit 

4)  inyzijy^zzy—^nayz^^o 

IV.  Sit  M=--«2  ct  P=2«-i-»f2-f-l«>  eri« 

Coroll.     I. 

23.  Si  ponamus  azzmnnt  peruenimus  ad   hane 
fbrcnam : 

jjzz-^  myy-\-mzz 
quae  ergo  redditur  quadratum ,  per  hanc  aequationem  t 

j^y-^zZ'-2nyz—mnnz=zo 
vnde   fit  zz^ ny ±_y {{nn- i)yy-^mnn) 
Quare  pro  j'  talis  numcms  affumi  debet,  vt-(««  -  x)^jr 
-f-mn»  fiat  quadratum. 

Coroll.     2. 

24.  Qiioniam  hic  numems  n  arbitrio  nodro  re» 
iinquitur ,  fumatur  talis ,  vt  nn-^i  prodeac  quadratum , 

TomVI.Nou.Com.  O  fic 
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§c  cnins    OMiimodilfime  ftMxna  (««  — r)^j'-4-««'»  adl 
qpadcacum  ceducetui :  capiatur  lcilicet  i»r=:^^^^, 

Scholion.. 

s^.  ITifce  fortiiulis )  quae  duas  indetermibaeas  ia^ 
inoruuat,  fiifius  aon^  immoror ,  quoniam  ex'  allatis  per- 
^icuum  en; ,  quomodo<  huiusmodi  fbrmularum  inueftiga' 
tionem  in>  infinitum^  excendere'  liceat.  Pergo  ergo  adi 
tre»  indetermiaatas ,,  vbi  plurima  egregia  poiismata^  oc-^ 
cucrunt^  quocum  praecipua  hic  explicabo. 

Probleina.    4. 

« 

•.-(r.  Bropofita  hac  aequatione  lelbluendar 

&frnire  formuras  nocabiliores^  quae  per  eiis  lefbliitfonefli 
^diata'  sedduntuc; 

Solutio» 

<^adratum  ergo  genecatim  erit  haec  ^ma^:; 

Sit  M3r2«,  Tt  fiat 

If  P"-|r- »» (^ -+-J' -b- «)  -  *»<r:=  tJ 

Gipiatuc  P  =:*—«,.  eric 

1)  «jif-lra"«(j'-f-«)-4-»«— ff^Vjr-rzai 
a)  Jf-i- ifi{x-h «) -+- »«—  *:«« — 0 
5)  ««-4- 2n{x'{-j)-{-n»'- s.na2:z 0 

^piatur  P=rj«r-l-j'""«»  «"^ 

4)  (A'-h^)'-l-2»«H-«»— 2«<imj 

5)  (r-h«-)*-+-a«J>'-f-»»'-'2^««=::ci' 


i^VJE  yWENTPJi  ftyS  ^AM  tlEt.    no^ 

Sit  Mziz^vxy  ct  Pi=:r^— «j:-fy,  ent 

7)  xxyj^s,  nxjz+mxx-tnnyj^-^iitnxy-i^naxyzo 
:8)  xxzz-\-2nxjyz^nnxX'\-^nzz-\-s.nln -;«).*«— a 
•9)  jfjzz-\'2nxyyz-\-nnyj'+n.nzz-{-s.n{n-d)j/z=m 

5it  M=:=-(<7-Hx-+-^-l-2r)  et  Pz^.^trh;' — a^  erit 
10)  aa-^4-xz—Jijz=:u 
ai)  tftf— 4;iy— .^«yzrza 
la)  aa—4xy-^j^xzzza 

&t  M^zz-nla-^-x^j-^fz)  et  Pzr, iiy-4-ar2^>«+ti,  crit 
^53  ixjy-^.xz-i-jzy^nlxx^yjf^zzj-^-.nn^.n.itazxi, 

CoroH   I. 

«7.  St  n.=.ijir^  tx  Mz=.if   atqiK  liis  xooSt' 
^onibus:: 

jfj-hx^^zzzD    lx-\-  2)'-hy = D 

latisfiet  poneado  .«-f-j^-i-z^i.  i 

CoTOll.      2, 

A^.  Sit  »=  I  =«,  atgae  liis  ronditiombass 
.x:i^j-\-2xjZ'+-xje-\-jfyzzu 

XXZZ-^-iXjfZ-hXX-^ZZZZU 

jjzz-^-xxjz-^-jj-^-zzzz^a 
^fiet  poneDdo  jc^i-j-^z^ii^ 

O  %  Cocofl. 
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Coroll.    5. 

ap.  Sit  azzzy  atque  his  conditionibus 

x—xy—yzzzu 
x—xy-xz^ziu 
fitisfiet  ponendo  x  -^y -t- 2 = a.  * 

Problema     5. 

30.  Propofita  hac  aequatione  refoluenda 
x/ + f«  4-7«  =  «(« -hr -h  «) -H '^' 
definire  formulas  notabiliores,  quae  per  cius  refolutioncm 
redduntur  quadrata. 

Solutfo. 

Erit  crgo  in  genere  haec  formula: 
V?-\-mxy-\-xsi-\yz)-a{x  +y-\'z)  -*)=9uadrato. 

Sit  M=:2,  vt  habeatur: 

PP-^  a  {xy-\-xz-\-yz)  'ia{x-\y-\z)  -a^nQuadrato. 
Capiatur  Vzzx-^-y-^z-^ra,  erit 

i)  xx-^yy-^-zz-^-^  {xy-\-xz-\yz)-\aa-^bz=L  Quadrato. 

CapiaturP=j:-l-/ -«-+■«,  erit 

a)  xx-^-yy-^-zz-^-^xy^az-^-aa-^bzzin 

3)  xx-\-yy-\-zz-\-^xz-^ay-\-aa-!i.b-=zo 

4)  xx-^-yy-^-zz-^-^z-^^ax-^-aa—fibino 

Opiatur  V^x-y,  erit 

5)  xx-^-yy -^-^{x-^-y^z-ia^x-^-y-^-z^-ib^n 

6)  xX'\-zZ"\-^{x-\-z)y-'ia{X'\-y+z)-zbzz.u 
Djy-i-zz-^^U-^-zlx-^a^x-^ry-^-zj-^b-zzn 

>  Sit 


QrJE  nDENTTR  Ttn  QVAJA  DET.    109 
Sit  ]KI=r-a  ct  PrrarH-j'-*-*-^,  erit 

,    Problema    5. 

31.  Propofita  hac  aequatione 

definire  fbrmulas  fin^piiciores,  quae  per  eius  leMatioiicm 
qaadrata  redduntur. 

Splutio. 

In  genere  eigo  haec  formula  erit.: 
Sit  Mzr  — I,  ac  ponatur  Pzrjc-f-jr-t-»»  *tit 

Sit  M=r— X  et  Pi=  j:  ^^z-»,  erit 
«3  ^xjf-^a-=za 

3)  4X«-i-«:r:a 

4)  4j'a-f-<?n0 

Sit  Mz::— I  et  Prr*-/,  erit. 

5)  tf-|-»(«-+-j')«— ««3:0 

7)  <j-H2(j'-i-«)'»^--**=°' 

CorolL    I. 

32.  Pofito  «=:4>f,  Tt  fit  xx-hyy+zzzzixj 
-f-2x«-f-2;r;i;^-^9,  fient  fimul  fequentes  ibrmulae 
quadifiui. 

O  3  */+» 


'<Vnde  liaec  elegans  quaetlio  Dio|^antea  refbluitur 

Dato  mmero  qtmunque  n,  inuenire  tres  mmer&s, 
vt  pQdu6ia  ex  hinis  fing^la^  ilh  numero  auSia^  fiatt 
^uair^a^,,  4ffil>uj  conditionibus  adiw^i  pote^  baee  ,  vt 

Jimma  produQorum  ex  bjinis  eoflem  numrft  0f^0  ^uo^ 

fiat  ^uadrati/imt,. 

Corpll..     % 

33-  Cvm  enim  ex  .aequatione  /It; 

Yumaotur  pro  x  tty  tales  Qupieii^  qulbos  ^cy^^n  nH» 
.datur  quadratum,  puta  xy-^n^nuu;  indeqiie  elicietgc 
(duple?  yalor  pro  jQumero  «,  icilicet  «zrar-j-j^-f-a»^ 
^uQrum  Tterque  qjm  x  fit  y  omnibus  cooditkmibiig 
i^isque  lati^cit, 

Coroll.    5- 

34..  Cura  autera  fit  y(ji:y-4-»)=:»,€runt,  fmnto 
iertio  numeax)  zzzx^y^a.Uf  reliquae  &mudac 

Vlxz-^n)=i?^^t^-^  ^  x^f^ 

Vlyz^n)i=.y^^=:y^u 

Probljem^    y, 

35.  PropoGta  hac  aequationec 

dB&iii:» 


QrjE  ntmrm  nrs  qvam,  djst. 


tx% 


ifefioise  iormulas  aotabiliores^  qpae  pec  eiu&  relbiutioaeiw 
ledduatur  quadiata.- 

Solittio:. 

Ia  geaere  ergo-  quadratum  eric  h&ec  fottna' :' 

Sit  M=-f  et  capiatur  Pc=::»?Hi-j/-f-;g-i-«,  erit 

X)  4*J'+4*»+4{;'«+4<?(;e4'j'-h«)-4-<f<r-l-taeP 
Capiacur  P=A^-i-j._^.;^_^^  erit 

*)  4*J'-f-4^J!f-H4>'«-H<«'<«-f-*~a' 
C^piatur  P=:*-f.y -^j.^^^,  erit 

-3)  ^^r-f-^^lAT-hyy-f-tftf-f-fci» 

4)  4*«-H4«(*-f-2)-f-'''«-t"*— 1^' 

5)  4J'«-f-4'«(j'-l-«)-H«^<*-f-^=:c* 

Capiatur  Prrje-f-j'-^— 4,  erit 

CorolX    r^ 

$^.  Ad  ferniukB  htts  flicillinie  (bluendaiy ,.  potiiiu- 
tto  tcrtia  4*)'H-4«(*-Fj')*-"l*-*»-f-^,  aeqiialis.  quhu 
dtato  cuipiatn  tftf^ecob  ^^jf-i-tfj^j^+tf^^tta-^+S**,, 

fett  (Af-h^ytj^-f-tfy^^lt^tf^^^-t-i**)' 

£x^doribus  auitieri  ifyu^-h-^  %dii\&ixtmfi^}!&vtit  ^ 
Dolootiir  DiuDeii  dix>  j^  et  >^  tectiiis  aatem^  ;t^  co%icur 
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ex  fbrmae  tertiae  radice  quadrata  x-^-j-z-^-a  ^  quae 
ergo  eft  zz«,  vnde  fit  zzzx-^-y-^ra-^u, 

CorolL    2. 

37)  Sl  fit  bzz-aay  per  lefolutionem  huius  ae- 
quationis 

xx-^yy-hzzziz  ttxy-^-ayz-^  ^xz-^-ioix-^-y-^-z)  -aa 

leqnentes  formulae  omnes  in  quadrata  abibunt: 

xy-haix-i-j^zzQ;  xy-^azzza 

xz-{-alx-{-z)zz.o  \  xz-i-ayzzo 

jz-{-a(j-\-z)=o  •jjz-^-axzzo 

xy-i-xz-{-yz±:o 

xy-i-xz-^yz-i-aix^y-^z^zza 

Satisfiet  autem  fumendo : 

zzi^x-hy-ha  zhttV  (xy-i-aix^-jy^^x-^-y-f  «+  2  u 

pofito  {x-i-a^^y-ha^zzuu-^-aa. 

Coroll.    2' 

3S.  In  hoc  Coroll.  continetnr  illud  ip(am  Pro> 
blema^cuius  initio^i  m^ntionem  ;  fi  quidem  ponatur 
azz  X,  Atque  el  iisdem  fbrmulis  Iblui  quoque  poteft 
quaeftio,  in  qua  ipfi  numeri  Xtjt  z  quadrati  efle  de- 
bent ,  cuius  folucioiiem  hic  fiibiung^m. 

Quaeftio. 

39.  Imuntre  tres  numeros  quadratos  ^  vt  ad 
produ&um  himrum  ,  fiue  eorumdeni  jummay  fiue  reliquus 
addatur  f  qmdratum  prodeat,   atque  vt  injuper  iam 

Jumma 


QVJE  vmmTVK  prvs  qvam  det.  hs 

JiMma  frodu&mM  ex  Mms  ipf» ,   qum  tadm^  jmnm 
mmeronm  auStajJiat  ^irutmu 

PoTitis  ^tgo  XX  t  yy ,  zz  qnadiatis^   qui  quae- 
•runtur^  iequeotes  formulas  'quadrata   reddi  opoitet. 
xxyy •+'XX'^yy^O  j  xxyy^zx^.a 
jcxzz-{~xx~i-zzzz:n',  XXZZ^-^-yyzz^o 
yyzz-^yy-^zz-zzo^yyzz-^xx^zu 
xxyy-^.xxzz-^yyzzz^^O 
xxyy  4-  xxzz  -^yyzz  ■•{-xx-^yy  -4-  »«:=D» 
Bis  autem  omnibiis  latisfit ,  dummodo  flatuatur 
zzizzxx-hyy  -tH  x  i  i^^^Xxxyy-i-xx-^yy). 

Supra.  autem  vidimus,  formam  xxyy-^xx^-i-yy  cpoL^ 
dratumfi?|i;,  fi|)anatury=jir+i.  Sit  ij^iturj  =:*+«, 
erit^ue 

zz—4.(xx-{-x-\-i}. 

Tantum  ergo  fuperefi,  vt  **-+*-+•  1  reddatur  cgaM." 
dratum,  <piod  pofita  radice  -x-i-t  praebet 

x=:'i=^,  ;  et  yr*:c+jp-hi)=:^*4?-' 
Tndc  fit  js—iyixx-hx-^i)—^]^^, 
Qiiadratonmi  crgo  trium  quaefitorum  radices  fijnt: 

Vel  quo  facilius  pto  t  ^dikxxs  capi  ^ieant,  fiatuatur 
t  rz^-^ijfi  erimtque  iiae  radices 

* —  *qr  j   J —  4qr  »   *—      a^r 
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vnde  fuinto  mft  et.^=x  >  orittptur  hi  Taloieft 

*=};/  =  «,«=! 
quibus  folutio  fupia.  tiadita.  contiiietur.    SimfticiQr  fyt* 
tafle  (blutio  eft: 

Scholion- 

40.  His  praecepti»  oUeniandis  fidle  erit  nume^ 
nim  tftlium  focmularum  pco<  lubita  multiplicaie)  easque 
tam  ad  quatuoc  indetermiuatasi .  quam  ad.  formas  magis 
compofitas,  extendere.  Quim  etiam  fimiii  modo  plures 
ibrmae  odiiberi  poterunt  „  quae  pec  certami  pofitionem 
cnbi  redduntur ;;  ied  quoBtain  in  iis  non  ampliufr  tanta 
cemitur  concinnitas,.  hanc  roeditationem  finiendam  tEBb 
cen(eo,  cum  id,  quod  mihil  praecipue  erat  propofitum, 
Tt  noupm  Analyfeos  Dlophaateae  fuppleiiieiitum  produ* 
cerem ,  abunde  expiicauerim. 


DE 


DE 

EXPRESSIOKfE  INTEGRAUVM 

PER     FACTORES. 

Auctore 
t.    EFLERO. 

1(1  uitegralibus  ad  ieries  infinitas  reuocandis  Geomctrae 
adhuc  plurimum  iiiere  occupati ,  cum  ad  naturam 
ierierum  accunitius  peripiciendam ,  tum  ob  fummnm 
'viiim ,  quem  feries  praeAant  ad  integralium  iralbres 
proxime  cc^ofcendos.  lam  vero  oftendi  in  Tomo 
Comment.  Pmop.  XI.  ob  casdem  rationes  redu&ionem 
ifltegralium  ad  produda  ex  infinitis  ^doribus  conilantia 
non  minus  eile  dignam  ,  quae  omni  cura  excoktur , 
ibique  plurima  iam  huius  redudtionis  dedi  ipecimina » 
<p]ae  in  Analyfl  Iiaud  contemnendum  vfum  afferre  vi* 
dentur ;  etiamfi  ipfa  pertraAatio  nondum  iatis  iiieric 
polita  atque  in  ordinem  digeila.  Quam  db  rem  boc 
argumentum  denuo  ita  refumere  eil  vifum,  Tt  primo 
fimdamenta  >  quibns  innititur ,  lucukntius  exponerero  , 
tum  yero  plures  caiiis,  qui  inprimis  memoiabiles  vi- 
doitur,  accuradus  euoluerem. 

Ante  (xnnia  autem  notari  connenit,  huncRTodum, 
iotegralia  per  iadores  exprimendi ,  non  in  genere  iia 
tradi  pofle,  Tt  ad  omnes  quantitattt  Tariabilis  \alores 
aeque  pateat,  ad  quod  inilitutiim  ieries  infinitae  potis» 
fimum  fiiDt  accoromodatae  ,   ied   fiidotes   tum   iblum 

P    A  COffl- 
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commode  in  vfum  Yocari  poifiint ,  quando-  is  integralis 
tantum  yaior  inueftig.itur ,  cum  variabill  valor  quidem 
determinatus  tribuitur.  Neque  vero  hunc  vatorem-  pro 
llibitu  aflumere  licet ,  ied  potius  ita.  comparatum  efle 
oportet  y.  vt  iam  in  formula  diflferentiali  fingqlari  gau- 
deat  proprietate ,  duro  eam,  vei^  ad  mliilum),  vel  ad  ia- 
finitum,  ledigit.  * 

Huiusmodt  autem  cafus  iam  prae  ceteris  notatir 
inprirois  digni ,  atque  in.  applicatione  ad  praxin  pof> 
tilTiroum  quaeri  (blent,  ita  vt  pl&rumque  quaeftio  vefi- 
&n  fol^t  in  valore  integralium  pro  hniusmodr  quodafh 
cafii  inueniendo.  Ita  G  de  circtili  quadracura'  agitur, 
^el  huius  formulae  J^t^)  ^^^^"^  defideratur,  calii,  quo 
jcm  ,  vel  huius  formulae  fj-^^y  ca(u^  quo  xr=  oo: 
ibi  autem  hoc  cafii  difierentisUe  ipliim  euadit  infinitum, 
bic  vero  euaae(cit. 

Quo  igitur  rem  generaltui  compledhr,  dnplicis 
geneiB    formirias    integrales   hic    euoluam :    quae  .fiiit 

Jj^-^djc^r-ji*^  «t/.-— ^Tj,  quanim  vtramqqcitt 

integrari  alTamo,  vt  euanefcat  pofito  x=o,  Tum  ve* 
lo  prioris  integralis/r""'*^*/:»:^!— at")*  enm  tontum  ra- 
loKein  determinaie  in-  animo  eft  ^   quero  accipit  fi    po- 

juttur  «  =  I :    pollerioris   vero    mtcgralis  /y- -j^ 

iUum  valoKem  ,  quem  ea(h  xzroa  Ibrtitar ,  lontum  ia« 
iKeffigabo^  Euidens  autem  eft  iios  integralium  cafiis 
pfae  leliquis  tali  eminemi  praeiogatiiia  g^udece  ^  vt  in. 
primis  euoltti  meieantar. 

Qtuui* 


Qttaoqaaiir  hic  d^cmtiae  coarulea&  coefficieate» 
omifi ,  ^  taoieo  pexlpicuain  eft  ,  bas  formulas  aeque  late 
patere^  ac  Ct  tales  coefficienres  efleac  adiedi.  Fornnula 
Baofique    huiusmodi   Jyy^^^d.yia.—  (ly*  )* ,    pofito 

—  =:  **  niaoifefto  ad  aUatam  13^"  'dx  (i  —  a?)*,  k- 
ixKt^ty  neqtie  propterea  latius  patere  eft'  eenieada-,  ac 
fimili  iedu(2ionc  haec  -fofmula  /.    .  ^  ,,t      10«    altea. 

/  ..  ^A.  coiM^netar  „  vade  omoioo  fuperfluara  eflet,, 

Ibco  fbrmularum  noftrartitn  fimpliciori  Q)ecie  ezpreflk-^ 
•um ,  has  magis  complicatas  adhibere  velle. 

Veran^  etiam  alrera  ^rmularum  fumtarum  in.  aRe# 
xa  contiaetur ,  ita  vc  fufficiat,  alteratram  tantummodo„ 
quam  funt  ttadituius ;:  tradafleJ 

y  t 

Sienim  ponatuf  ^r^j^q— »,  eiit  r-«»=:j— -; 

-.:  'y**  *  "  T  ^jf.  dy 

x^  ~ — m  et  —  z^  -r—^ :,  Quibufr  Yaloc^ 

bus  fub(titutis  obtiaebituc'  > 

his  iatQgra^uS'  i^-iiimtis,  Tt  euaaelcant  pofito  xzz9i 
«t  j^c=i7 ;  9ff^  coBditiQ  hio  femper  fiibiotelligi  debeCr 
Cuna  igitur  po0to/=::oof  fiat  xzt:i.,;  habebunin  feo 
queiuc  IjheoieoHU.  ^^ 

P  S  Theoio- 
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Theorema    I. 

I.  Valor  formulae  integraUs  /^'^  —  'dxji^j?)* 


taju  *=:  I  ,    aequalis  efi  valori  buius  formulae  mteera 

Cuius  acqualitatis  jatio  s& ,  quod  ilia  foona  aftu  toni. 

mutatur  in  hanc ,  fi  popatur  xzz  — — — i 

Sequens  Thcorema,  qood  pcr  Cmilem  ceduaio- 
|Jem  oritur,  non  panim  cjuoque  vtilitatis  habebit,  qnod 
ideo  vm  fiia  demonftratione  apponam. 

Theorema    2. 

ft.  Valor  huiusfbrmHhcintegtalis/:r'"— VjrCi-y)» 
cafu  xznx  ,    aeqnalis  eft  valori  huius  fonnulae  intestt. 

^/^''^"♦"'"Vj^d-r)^  ctiam  cafu  y~i. 

Demonftratio. 

Ponatur  jr=:(i-.yj^,   n  fit  !-*•=:»»;    -k^ 

(1  -r)     et  j  hr     ^      -    ,    quibus  valotibas  iiibai- 
tutis  habebimr 

*"-  'rf  v(i  -jr«^r=:-y^»-  .^^(,  -^«)2=i 
Sit  Y.=:/r**«- V^(i -y.j2=-,  i„,egn.li  ica  fomto,  n 
«uaocfca?,  pofitojr=r(»;  tom  pofitojr^:,,  abcat  Y  ia 
A:.     tom  cum  illas  formulas  ita  iat<>greri  oportcat     n 
euanefiant  pofito  *=:«»,  quo  cafo  fit^zri,  «jit: 
/x— V*(i -*«)*=  A-Y. 

Poot» 
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FDnatnr  nuncx=:x,  quOca&ficj^zzffkieoqueet  Y=0, 
et  formula  noftra  integralis  fiet  =:A;  feu  integrale 
fx^-"dx(t—x^^caiax=zi  dequale  erit  integnili 
j-^nk^n^r^^  (i- j^)^'  cafi  jz=  I.        q.  E.  D. 

CorolL    r. 

9.  Cnm  igicut  faae  tte»  fbrmulae ; 

I.  /*"-V*(i-*»)*;  U./-^^^^ ;.III./«"»-*»-i« 

(x-i-/)»-^'-*-f 

m— .n 

(i— «■)   »      ka    a    fe   inuiccna.   pendeant  ,•  \t    prima 

y 

tranfeat  in  fecundam  pofita  x=z-, -^ ,  at  vero  po- 

fito  a:=(i— «")»  ea  abeat  10  tertiam  neg^tiue  fumtam, 
manifeflum  eft,  quoties  vna  haxum  faerir  abibJute  inte- 
grabilis' ,  toties  et  binas  reliqua»  fbre  abfolute  inte.- 
grabiles. 

CoroIL    2. 

+.  Prima  autem  abfolute  eft  integrabilis,,  vti  per 
fc  cft  perfpicuum  ,,  fi  fit  k  numerus  integer  atfirmati. 
vus  ;  quicunque  numerus  pro  m  ftatUiUur.  Eycipiuntur 
tamen  caliis ,   quibus  m  aequatur  cuipiam  numero  huius 

progrefliouis:    o^  — «^  -  zn^  -3»; ^^^^i 

his  enim  cafibus  pars^  integrali»  pendebit  a  logarithmis. 
Cafiis  crgo  hi  exapicndi  huc  redeunr,  vt  integratio  ablb^ 
luta  fuccedat ,  exiftente  i(^  numero  integro  afiurmatiuo ,  nifi 
-.  X  fit  numerus  integer  aflirmatiuus,^  vel  minor,  quam 
t,  vcl  ipfi  k  aequalis.  Vel  nifi  /fcH-?  fit  numerus  in- 
teger  affirmatiuus  non  maior  quam  k, 

CoroU. 


€orolL  '5.  ' 

5.  Simili  modo  foraia^  fecunda  crit  integrabiliB  ^ 
fi  —  k— I  — ^  fuerk  numerus  int^er  affirmatiiius^  pu- 
ta  i  ;  cafus  autem  excipiuniur^  quibos  —5  parito*  eft 
Bumerus  integer  afBrsfiatiuus!  obh  hiaior  quam  i.  Vel 
fi  denotet  (d  nugierum  quenicnnque  jaffiraiatittuni  iote- 
grum  ex  hac  ierie:: 

Cftfijs  excipiontur ,  quibus  —  f  ±:  a». 

CorolL    4.      * 

<L  Tevtia  autem  Ibrmtila  abfohite  erit  itttegct- 
J)ili8,  fi  ^~^  fuerit  numerus  integer  affirmatiuus,  puta  i ; 
excipiuntur  autem  cafus,  quibus  -i-iirzw,  denotantcca 
numermn  quemcunque  integrum  affiimatiuum,  non 
inalQremj  quam  i. 

CorolL    5. 

7.  His  eigo  notatis  ibrmula  Jx^*dx{x  —  «*)* 
^folute  erit  integrabilis ,  cafibus  Xequentihus,  ia  qui- 
bus  i  niKnerum  affirmatiuum  integrum  .quemcunque  de- 
notat,  u  autem  quemlibet  numerum  integrum  affirma* 
liuum  ipfo  i  non  maiocem. 

L  Si  kz=:i  neque  tamen  -f  =:«a. 

II.  S\  k-t  —  ^zLt  neque  tamea  -^=w(vel-l- 13:«) 
III.  Si  ^^^rri       neque  tamen-l:-i  =::». 

CorolL     6. 

«.  Mauifcftum  autem  eft,  hos  «osdem  intcgraH- 
litatis  cafi»  locum   cfle  habituros  in  formnla  hac  latius 

patea- 
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patcnte  fx^^dxia-^-bx^)^  pro  quo  demonftrado  pa- 
ri  modo  adornatur.  Atque  ex  his  tribus  conditionibus 
cafos  ihtegrabilitatis  omnium  huiuimodi  forraularum  di- 
iudicari  folent. 

Quanquam  hacc  ad  rreum  inHitutum  non  perti- 
nent ,  tamen  quia  tam  ,  facile  ex  binis  Theorematibus 
praemiflis  f)uDnt>  non  incongruum  eft  vifum,  ea  hisad* 
iicere.  Nunc  igitur  ad  verum  fundamentum  dicendorum 
progredior ,  quod  redudlione  intcgralium  ad  alias  for- 
mas  nititur.  'Qu^m  quo  diftindbius  exponam ,  hanc 
formam  algebraicam  cont,emplor  :  **(i -Ar^^^^rzP,  qua 
diflferentiata  obtineo : 

quae  adhuc  aliis  modis  in  duo  membra  difpefci  poteft, 
Teluti-: 

Tum  vero,  fi  in  membro  poftenori  pro  *"  .fcribatur 
i--(i— jc"),  prior  forma  dabit 

rfPz^  (a-t- y  »)  j:»-- '</a<i -*»)'»' -y»*«-'</*(i-*«)'y-j» 
pofterior  vero  eodem  redit.  Vnde  iategrando  obtine* 
mus 

P=::a/**-V^(i  -x^y-ynfx^-^dxii  -jfjy-' 

P=:za/jc*-<«r(i-Ar)'^-'-(^+V»)/*"^""'''^('-*")'''" 
P  =:  (a  -i-  Y  fi)fj^''dx  ( i  -x^f-ynfx^^^dx^  i  -*»)  y-» 
Quae  integralia  cum  euaneftere  debeant  pofito  a:=:o  , 
Decefle  eft,  vt  eodem  cafu  P*"(i -*»)'*  euanefcat,  quod 
quidem  femper  fit,  fi  a  fit  numcrus  pofiriuus  quicuo- 
que.  lam  fi  y  qQoque  iuerit  Dumerus  ■pofitiuus',  eui- 
Tom.VI.Nou.Com,  Q,  den» 
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dens  eft  pofico  xzzi  ,  et  hoc  cafii  fim  P:=o :  Tnk 
fequentia  elicimus  Theoremata: 

Theorema.    5. 

9.  51  et  et  Y  fiierint  numeti  poiitiiu ,  ac  poft 
integratioDem  ponatur  x=:i,  habebuntur  (equentes  fi)r< 
mularom  integralium  aequalitates. 

III.  (aH-Y»yV»-'</*(i-*»J^==Y«A*"'<&(«-«")'*^. 

Demonftratio. 

Cum  eniih  poft  integrationem  ponatnr  x=  x » 
pro  hoc  cabi  in  fiiperioribus  fotmulis  fit  P=o ,  inde* 
que  aperte  fequuntur  aequationes  hic  propofitae. 
Q.  E.  D. 

CoroII.    I. 

xo.  Harum  trium  aequationum  quaelibet  lam 
m  duabus  reliquis  condnetur »  vnde  eae  ia  hac  Ibrma 
comprebendentur : 

/c^V*(i-*«)>-'=r;^x^<&('x-A*)»r^/j«f-rf^^ 
feu   lequentes   tres  forroulae  integrales  inter  le    aequa- 
buntur: 

fi  quidem  a  et  y  ftecint  numeri  pofitiui. 

Coroll    2. 

IX.    Cum   fit    pcr    Theor.  z./x^dx{i-:^ 

=r/x***~Va:(i-**>  »     pofito  itidem  xr=i,  aequa- 

iitas 
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litas   habebknr   i&ter  Cex.  (eqaentes    fixmulas  int^- 

ks: 

dunniodo  esqpoaentn  a  et  y  iiierint  affirmatiiii. 

Coroll.    5. 

ift.    Si    (X   fiierit   minienis   infinit», 
«rit  /»:*^-«-V*(i-*«/-=:/««-V«(i-«»)V-« 
«tqae  ob  eandem  lationem , 

Dde  generatim  coUigitur  fote  fsf^^dx{t  'X^^^-^zzJfxl^-^dxii^x^ff^ 
dummodo  |a.  foerit  numerus  finitus  eauiknte  «  infinito. 

Coroll.     4. 

13.  Pari   modo  fi  y  innlt  numerus  ktfiottui, 
«nt 

fx^'dx(i  -*«)»=/**^V*(i  -X»;*»'-' 

«odemque  modo  erit/**-yj:(i -*«/■*"' ==A*"'<^*'J^J*» 
Tnde  geneiatim  coUigitur  fore : 

fx*-'dxit-:i^)*^^—fxf^'dx{i  -*«)» 

fiquidem  ^  fit  numerus  finitus  exiOente  y  infinito* 

Problema    i, 

14.  Si  w  et  ib  fint    numeri    pofitiui ,   dtque  i 
denotet  numeram  integrum  affirmatiuum    quemcunque , 

I     dcfinirc  rationem  formulae /^^'"""Vjr^i— *"/"'  ad  for- 
iRulam /«"""'i/jrCi -*"/^-*  cafu  xz=.t. 

Qa  SOLV- 
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Solutio. 

Cum  fit  /Af-'i/:r(i-.t'»)'V-'=:'5±J2!y^«-.^^(x-.*«7, 
crit  ponendo  m  et  k  pto  at.  ct  y  i 

/x^'dx(t  -  *^)*- —"^Jx^'  dx{i  -X»)* 
fi  nunc    manentc    itrri*   pooatut  y=:fe^-i ,  crit  y 
multo  magis  numenis  afiirmatiuus,  cum  fc  fit  talisi  ideo. 
que  pari  modo  habebitur 

ac  pari  modo  jMrogrediendo  ,  erjt 

-  Jj<l--'dx(x  -*«)*-^' ^^V*'"'^*^'  -*")**•. 
Hioc  ergo  iiigenece  concluditot  fore,  denotante  i  nume- 
him  integrum  quemcunque  : 

J*'  dXJt-X  J  "    flt-iJin  w-|-*iM-n.    nMJtJH-j»  m-^-kn-t^  w-f^i+M 

Jx^'dxl I -** J*^' ~~ ^*"    '    *""*^    »~iw-»-»»    •    fcM-»«t    ••**     »+» 

Q.  E.  L 

CoroIL     r. 


ijf.  Cum  1kJx^^dx(i^3^f^-J^'dx{i'X'^)  »  idcdquectiam: 

«u-n. 

/x^Var^x-x»)*^*^/:»:*"'*^^:'^^^^!-*^  »  ,  erit  quoque 


m-ii 


/jr"    .'dXKt  —  r)  "  ^tn-Htt  2:+*tH«  SrHfHri»  _ 

/t*«^""+-«-WjeCa  JC")"^ 

CoroIL    2l 

i^.  Sifiicponaturifewzrfi.  ;et  Jrrjr,  ieii«=A:«» 
ita  Tt  iam  {l  et  x  fiot  numeit  affiittiatiui^  babebitur 
haec  ledn&io: 

J* 
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J       -  ^ ! «.M-5!    ik-^xn^n    ^-4>yn~H2H  j[i-|-xn-|-ffi 

fcriptis  autem  pm  |x  et  ^  litteris  m  ct  k,  erit ; 

CorolL  5. 

1*7.  I^i  haec.  expreffio  per  expreffionem  in  pro- 
biemate  imieDtam  diuidatur,  prodibit : 

in  quibus  &doribus  tam  numeratores  quam  denomina- 
tores  in  arithmetica  progtelBone  progrediontur «  cmus 
dl£&ientia  eft  =:». 

Problema    2. 

18  Valorem  fortnulae /*^Vj:(i -»*")*"',  qucm 
accipit  caOi  xzz.x,  pec  fadkoies  infinicos  exprioicire  | 
fiquidein  e3q>onentes  m  et  jb  flnt  poficiui. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Statuatnr  in  forma  praecedentis  probl^atis   nu- 
merus  i  infinitus ;  et  habebitur  ; 
f^dxii-jt^f"*     m-\-kn  m+kn+n  w+Jb4-a«  w+Jbi+3« 


.etc  iainfinitum* 


f^'ilx\i'X^f-*-'       kn  'kn-i-n'  kn-^-^n'  kn-^%n 

lam  manetilr  i  eodem  mimero  infinitOy   loco    k  alius 
Ihmatur    mnneiu»   fiaicu&  x  qiucofiqne^    et   habebitut ' 
fimili  modo;  '  '  " 

Q;5  yjT^* 
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fx!^'  dx(  1  -j:*)'""^»^-^^  m+xn+n  w+*«+a«  »4-Jfl»4-3il 
/x'^'dx{i'X')*-*'*~~  xn   '  xn-^n  *  xnH-^n  '  *w-h3«~ 

Tbi  numeras  fadorum  aequalis  eft  numero  £i(9mim 
praecedentis  expreffionis  ,  vtrinque  (ciUcet  infinitas 
r=i-Hi«  At  ob  i  infinitum  ,  eft  \ti  §.  13.  notaui* 
mus  A"- VatCi  - a-»)*-^'  zr/»*"-  '//ar  (i  - jc")''+'  quarc 
priori  forma  per  pofteriwem  diuila  orietur : 
/jc^'  dx{i  -x^r^^xjm+ht)  (x^-t){m-{-kfi+n)  (y+tt)(OT^rJte-4-gg) 

/:f^'dx{i-x^)'^'~k{m+xn)'{k-i-i){m-^xn-\'n)\ki-2){_m+xn-i'!in)  ^ 

x^    I 
flatnatur  iam  Jtini,  €ritqucyx*-"»</:i:(i— a'»)*-*^:  — n:- 

pofito  x=:i  ,  Tnde  fiet 
Q.    £.    L 

Aliter. 

TraAetur  fimili  modo  forma  §.  16.  inuenta,  (b- 
tnendo  i  numeram  infinitum ,  eritque : 
/x^-'dx(r  -x*f'\m+kn  m-\4m+n  m-\*n-\-2n  w+fa-f  3« 
/xr^^-^dx^i-xff-^"   m    •«^-«•«-Ha»*"^!^ 

lam   pofito  pro   m   sdio   numero  finito,  jt  crit   pori 
mpdo 

/^-'dxji-^x^^^^jK-^-kn  fJu4-fa+«Mj«-fa»|x4jgj-^»  ^ 
/*^»-^4i-j;»/--    ft    •  ^-4-«  •  ^H-^-  jJTHPiT 
Cum  autera  fit  ob  i,  numenim  infiniram : 
fo'''''^'dxii-»*)'^'z=fxM-^-'dxii-x''j'-'=/x'''^ 
euaneicentibus  quantitatibus  finitis  prae  iafinitis ;  et  quia 
Ttrinque  idem  fidoram  numeras  babetur,  formam  prio- 
rem  pec  pofteriorem  diuideodo  orietur: 

/jf^ 
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J^-'dx{  I  -a:)*-'"«»(fJL+ibi)*  (w+»)(f;L+ite+»y(w+a«)(fji-|-ik«+ a  «j 

flatuatiit  iam  fx=:»,  fict  7jt"-Vx(i-**)*-^= — -r — 

int^jratioDe  ita  perada ,  Tt  euaoefcat  pofito  x=:0.  P6-. 
fito    nunc  x=:x,   ifie   Talor    abit   in  i^>    Tode  obti* 
nebiturt 

Eq  eigo  aliud  produdum  ex  infinitis  fadkoribus  con- 
ilans»  priori  non  admodum  diflimile,  eique  adeo  aequa- 
le,  quo  Talor  ^iaefitus  fbrmulae  integralis  prof  ofitae  ex-^ 
primitur.  Q.  E.  I. 

Coroir.    I. 

rp.  Has  autem  duas  iormas^  in  infinitum  excnreiH 
tes  inter  fe  efle  aequales,  per  fe  perfpicuum  eftfpofte- 
liori  enim  per  priorem  diui&,  ob  fingulorum  membcO" 
rum  numeratores  aequale»,  prodit: 

T — -5.    ^('n-h»!   (>-^-^)(w4-»n)    (t^,Xw-*-m)   ^»^ 
* — II»'  «(*-*-•)•  {;n-^.n){k^2)'  (TO-».2tt)(*-f.,)  CIC. 

At  duo  fedorcs  primi  dant  ^, ;  tres  ^gfj ;  qu». 
tuor  SiSff,  et  infiniti  dant  ?^^  :^  g^,  =  ,. 

CorolL    2. 

20.  Huiusmodi  fbrmae  Morum  infinitonim  in* 
numerabiles  foimari  poflimt,  quaium  Talor  =z»  Cuia 
tnim  fit 
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f      t±j    fctii.    P-tit  -I — t t- 

r-t-t     'r-j-jt_     r-f^3i       r  4. ^^  __     r-4-«  «J  .  | 

'  r      •     r-f.*    ■  ^-»-»*   *  r-f-j<     *  '  •  — '       r      —    r 

multipiicaado  has  duas  fbjraas  habebimus 

CorolL    5. 

ai.  Si  crgo  valor  fomialae  integralis  inuentt» 
pfit  hanc  expreffionem  ciri  multiplicetur ,  prodihit  ex- 
prefTio  latius  patens'  eidem  aeqoalis,  (cilicet: 

/i,lll-fy/v/T   rAit-i-SL    '(wH-fei}g(r^)    ,(TiM-fc»H-«XfH-^»--t-2s)    8(w-4-faH-anXi>»«!yr-ni)     . 
/*       «*l»-'*/     -||tnia«m(ft-+.iJ»'(jH-9)*(Wn}(fe-+-»)Ffl('-*-»4)  •(":-+-»'»X*+JXr+.JXf-t-J«r  "'" 

vbi  pro  p^q^r^s  nomeros  quoscunquc  affumere  iicct. 
Pluribus  modis  ergo  ita  accipi  poffunc,  Tt  quilibet  &dor 
ad  fbtmam  fimpHciorem  redigatur. 

CoroU.    4. 

aa.  Sit  ^r=:«r,  et  ^rr»,  eritque : 

A:       tfX^^  I  -X  )     -nh  •  (m-)-n)(iit-|-i)r '  (»iM-ii5*+^»l0HM) '  (»n-t-»»X*-»-J)lr-*-,i)'  ^*^*" 

fi  porro  pcMiatur  rz^k,  ct  in^i,  erit, 

r-^m-tJWx     yW^fc-i  ^  .1-    '(m~fkn)    ,  (w-Hfcn-Mi    a,(in-f-fcn+.in) 
J*       <7X(.I  - a.  j        -  m  •  (m-i- B)fc  •  (m.<-,nXfe+0 •  (m-4-jnX*-+-a)-   ^^^' 

XfSM  cft  -expreffio  primum  inuenta.  Sin  autcm  fit 
r3rOT*+-^tfr,  et  s.:=zn,  erit, 

/V.m-t  Jv^-    -.nN*-!— "•-+-*n    '(n'-t-fen-f-n)    i  (ffi-4-fcff-f-in)    t(iB-t-fen-»-fn)       ^. 
^X       aj;^i-*j      -ITIi  •(«,-f.nXJM-i)'iw+^jn)WH-0'('n-«-jnXfi^ 

Coroll.     5. 

23.  SiTJOnatur^rrfe-f-r,  ct  q—t^  crit : 

/•«.«- i^Wt    vn>*-'— — ^    t(<n.+-Mrr-f.5)   ^fm+krijf^Xli+ii!^   5(tn.+4w-+.»nXr-H5) 
JX      aXKl  -^  J     -*(/fc+.,)«-  mf  (*-♦-,)    •(m-+.n)(r^-JXk+jJ  (»n-+-inXr-|-,fl(*-l-*l 
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&  pORD  rzzjy  et  szziy  erit : 

fio  anten  ponatur  rr=»i-f-^»>  et  j=::«,  erit : 

,-      .  /       *\i-.     «-♦-*«    i(in-f*n-Hn)   ^n-^fei-tjn)  i(w.«->it-»-T«l  ^ 

Coroll.    5. 

24.  Si  manente  exponeote  k  icliqnos  ezpooente^ 
»  et  n  mutcmus ,  habebimus 

dnmmodo  jjl^ja  et  fc  fint  numeri  affirmatiuL    Diuila  et- 
go  illa  Ibnna  per  hanc  obtinebimus : 

Coroll^    7- 

a$.  Sin   autem   etiam   in   alteia   forma  *  in  h 
matctor,  habebitur  : 

pofito  poft  intcgrationcm  a:=ri,   et  exiftentibus  ompi. 
bus  cxponentibus  «,»,k  ac  il,v,k  affiimatiu». 

S  c  h  o  1  i  o  n. 

fttf.  His  conuerfionibus  fbrmularum  intcgralium  in 

gaores  infinitos  expofius ,   videamus  viciffim  quomodo 

«ropofita   huiusroodi  expreffio  infinita  per  feaores  pro. 

cedens,  ad   integrationes  «bnnularum  afu,  quo  x=zi, 
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reduci  debeat.  Hic  autetn  ante  oiniKa  fpedari  debent 
membnl ,  quae>  illud  produdiun  infiQitum  conftituunr  ^ 
ex  quot  illa  flictoribus  fint  compofita:  quae  membra 
primum  ita  comparata  e^e  debent ,  vt  infinftcruna 
jn  vnitatem  abeant.  In  hunc  finem  erunt  frada  ^  ec 
ex  certO)  tam  numecatorum,  quam  denominatorum,  nu* 
mero  conftabunt  >  er  Ttrique  per  fiiigula  membra  fecun- 
diKn  progrefiionem  aritbmeticani  procedent »  ita  vc  in 
illis  eadem  habeatur  difierentia  '^  ctiamfi  enini  -variae 
partes  diuerfas  obtineant  difierentias ,  eae  tamen  ^cile 
ad  eandem  reducentur.  Cum  igitur  ni^il  obftet, '  quo> 
minus  haec'  dif&rentia:  Tnitati  aequalis  conflituatur^ 
pro  diuerfb  ^«Siorum  cuiusque 'membri  oumero ,  fe* 
quentes  huiusmodl  produi&oxuai  iofiQitonuxi  ocdtDe& 
babebiroos : 

^  ('^"t-^X^-t-O  (tf-4-g)fgHi-2)  (<y-^3)fg-f-3> 

*tf'(A-+-i)(tf-+-x)  '(^-i-^-t-aJX^HraJc^-j-a]'  ^ 

Atfi:'(M-i)(^-hi)(^-4-i) •(A-ir-a)t^Hraj^H.a];  *^' 
^^/^  (^i)(c4-i)(/+i)(^+i>  (<c-fa)fHra])r.+.a)(i&H-aI 

*^^fc  •(Hix^+o(&+»x*+i>*  (^*i  ajts+^x-t-t-ar 

<^iomodo  eigo  cuiasqoe  horum  piodudorum  Talor  fca: 
fxmulas  Uitegiralss  •xpiimendus  fit;^  'ndeami&. 


Ito 
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Problenm    5. 

27.  Per  fomiDlas  integrales  definire  Talorem  bi- 
ias  produ^  infioiti  ex  membris  funf^icibus  cooftanti»: 

P;__  «_     « •4- 1     g-4; «      a_-»-»     0-4-  4     a-4-«         ^ 
— -  *   •  FhHi  •'*-*-»   •  bH-J   •  I1-4-4  •*-<-«  •    **• 

Solutio. 

Denotante  i  oi^neiiim  infinitum  vlcfimiis  e^ 

iy  'Va'(i -jr*)*""'  —     "      *     «»-♦-«     •    «-+-«»     •  **^* 
<]uae  forma  ad  propofitam    reducetar   ponendo   nzzt^ 
m-\-k=:a,  et  mzzlf^  Tode  fit  kzza—B,    Cum  e{;go 
Jbdebeat  eflfe  numerus  afHrmatiuus,  fi  fuerit  «>^,  erit 
__  Jj^-^dxjx  -  y)'^-^'     Jj(f-^'dx(i-xh* 
Jx^dxii-xT^-*  ""/»:"-*- Va-(i -j:/ 
fin  autem  fit  ^><r,  eritiduerle: 

fxfdxit  -xf-^'  _Jx^-'dx(i  -xj 

Coroilarium. 

98-  Manifeftum  autcm  eft,  fi  fit  « >*,  iralorem 

P  forc  infioitum,  fin  autem  fit  if^a^  Gx&  P=r<?.    Cafu 

dutcm  /j  — ^  fit  P—i;  qui    cafus    cum    ad    Ttrumque 

cxpofitorum     aeque     pertineat  ,     euidens     eH ,     tSc 

xf*~~'dx      ^dx 
f — -—    rr/-^—  quae  integralia   cafii    xzzj    ytique 

fiunt    ita   Infinita,  Tt    rationem   aequalitatis    oblineaoCr 

£ft  aotem  io  gepeie  /"•- r-— — /  -. 

R  %  .    Pjsble- 
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Problema    4. 

9-'.       39,  Fer  Snmulas  imxgnles  de6nke  TjdQfem    hat* 
ws  prodttdi  iafiniti  es  inemiuis  dnpUcatis  cooQantis: 

V-—  <^±L^ii±:i)  (^y-f-ftX^^-f-a)  (<H-3X^-H3) 
*^-i  ^  -(^4-0  C^-Hi  '{^H-aX^-i-2)-  (A-+-3)(#-*-3/^*^- 

Solutio. 

.   Cnin  lit  per^.  I4.  denotantibns  m,  n,%   }jl,  i» 
numnos  pofiduos 

.    _^^. .     ,  .■■^..^■■., — ^,.,         ^      *    ^**^     •*/ 

,  ipOBatur«~i;  v=:i5  jx-+-ir:«;i»-l-ikc=<r,«r+ir^^; 
|i.-|-i=#i«rit  jJi=tf— »;  «=A— 1;  €ti=:r— A+i 
r=:«— «r-i-i.  Quare,  quo  haec  £>rma  ad  propofitam 
pofllit  leuocari .,  nece^  ed  ,  vt  fit  e-^Bzze—a ;   aili 

«  emm  baec  condkto  iocum  iiabeat,  valor  piodafti  pro' 
pofid  P  efl^  vel  iofiHitus,  vel  euanelceas.  'Qaod  in- 
commodum  ne  looim  iiabeat,  Gt  ^—Bzze—at  feu 
41-*-*=:*+-^;  atque  dum  Ifait  «— «;  ^~«i  «t*-i^> 
Tdi  e^-Wf  numeri  a&xaatim,  eiit: 

a- 1  'Jx^'iix\i  -ar)«' 
Vd  coaBderemr  iiaec  lotma^ 

^uae  ex  Hla  ioculenter  nalotar,  ac  pooator  »=:  z ;  v = x. 
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«rifa]oc  jk— i=:tf-.^z=f— iT;  itensn  crgo  cfle  <kA)et 
tf-4-^r=^.-4-/.  Nunc  ergo»  duoamodo  fiot  4,  i,  ct 
#— ^-i-*,  Td  *— i»4^i,  numcri  pofitiui,  cdt 

?/:^'4xii-xy-^' 
Qoodcs   €Xff)    iuerit  41+^=:^+/,  yalor  qOflelitQS  P 
cft  finitug:   4c  per   Jbas  ibinnulas  iutegndes  cafu  x=2t 
«uiotdci^      Q.    E.    l. 

Coroll.    I. 

30.  Cum  (it  a-i-gzzA-he ,  ii  Gt  tf>^,  cii» 
qnoqne  />tf ,  ct  ii  ct  ^  in  primo  inembro  J7  deno- 
tant  fidoies  ininores  numeratotis  et  ..denominatoti^ 
Rcqudntur  autem  tantam,  Tt  e—h-^  x  fit  numerus  po* 
fitiuos»  i^iare  ii  «tiam  fi—e-^j  £1  numerus  polid^ 
vns ,  alio  jnfuper  modo  valor  quaefitus  P  cxprimi  po- 
ient ;  icilicet  pennatandis  ^  ct  #  hoc  modo : 

Coroll.    2.  • 

.^i.    Atqoe  quacSJbet  lianun  finnudanvn  locdni 
liabebit: 

t^fir-^dxjt-xy^  g  J3^'dx(i'xy-*_a  f3f-'dx{t-xy-^  a  /^^dxd-xf^ 

^/jr'jxii-xy^^yjsf^'dxiixy^y/xf^'dxii-xf-*'yjj^ 

Quamoi  prima  locum  babet,  li  ^F-^-h^^^^^'^* 
&  >o,  iecuQda  fi  r-^-+-xzr^— i*-l-i>i ,  lertia 
£  4?— ^-i-xi=*-tf^i>o,  «t  qnaita,  fi  a—i-^t 
=•*— ^-i-i>o. 

R  3  Condl. 
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Coroll.    5, 

3£.  Prima  (bnna  «t  quarta  fimul  yalebuBt,  fi 
^iflTerentia  inter  a  et  ^  (it  vnitate  minor,  ideoque  et 
iater  c  et  ^.  Atque  omnes  quatuor  Gmul  locum  ha- 
bebuoc ,  fi  infuper  difl^rcntia  inter  a  e^t  e  fiierit  tiu- 
tate  miaor. 

Coroll.    4. 

33«    ^i  wgo  ponatur  tfcip-f-«;    Bzzp-i-n\ 
0f=zp  —  m  tt   ezzp-n^  Yt  fit  tf-h^=^^-f-m::2p, 
(iieritque  1»  -f-  n  <:^  i,  erit 

^_p-m  lx^'4x[i - jef-"  p-^-mfx^^ydx^i-xT*^ 

' p-nfxP-*"'-' dxit-xr'^" p  -  nJj^^MT-xy^"' 
iltque  hae  quatuor  formulae  inter  fe  eruot  aequales. 

Probletna    5. 

34.     Per  fl)rmu1as  integrales  exprirncrc  valorem 
hiuus  produdi  infinlti  ex  membtis  triplicatis  condances, 

Solutio. 

Cum  inuenerimus  $.15. 

cfk 
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erit  membrutn  anterius  adhuc  adiiciendo : 

qaae  jforma  quo  ad  propofitam  reducatur,  fiatuator: 

ac   w-f-fc— i=^-i-^+/;    jjt-i-H— I— r-f-«:=rj:* 
Cum  ergo  haec  redudio  noa  fuccedat,    nid  ifta  condi- 
tiocjc  fit /zr^-t-ff   et  ^zntf-i-^j  tft   habeatur  -  hoc- 
produAum  infinitum : 

Quare   cum    hoc   cafii   fit   wrrV;  jl~^H-i;  ixiiztf 
«c  Hr=<i-4-x,  exifteiitibu&  »rrv=:i,  erit 

^(<y-t-  cyjxf—'dx{i-xy 

dnmmodo   fint   tf-^^.^-i-*    et  «-i-i  numexi  pofithiii 
Q_     E.     L 

CoroIL    r. 

3J.  Cum  per  §.  pt  fit  fx^-^dxii-z)'*-'^:^ 
/xVj:(r-:cf-S  erit 

Jxr-'iixii-xfz='^=f^fxrdx{i-x)\\i^^ 
p--££i^f)(^±_f±i)  f^dx{i-xy 
^^l«-t-4(«H-r-f-  i)'Jyfyix{  1  -ar>* 

Et  com  fit/Af«=-'i»(i-a:;'»^— ^^/af— ^xd-x^^^-^^erfr 
^—'iix{i-xfz=:^Jxr-^ifx{i-xf-\  habebiturquoque 
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Coroll.    2. 

3^.  Fomuk  haec  antem  locuro  habet,  diiininod(> 
a,BfC  ct  e  Cint  numeri  affirmatiui :  et  qnia  iam  a 
ct  ff  item  ^  et  r  inter  fe  permutari  poflunt,  eiit   quo« 

cx  Th.  2.  per  le  eftmanifefta. 

S  c  h  o  1  i  o  n    i. 

37.  Froblema  ergo  piopofitum  non  in  genere  e(l 
Iblntum*  fed  tantumcafu,  quo/=:^+^;  tt  gz^-a-^-c^ 
ficque  iblutio  noftra  duf^ci  limitaticme  reftringitur. 
Vnica  irero  tantum  reftridione  eft  opus,  ne  Talor 
ipfius  P  irel  fiat  infinitus,  tcI  euanelcens,  qua  requiritur, 
Tt  fit  4-4-f  •H-/=:A-hf-+-j^,  Qjao  autem  pioblema 
pro  hac  vnica  limitatione  (bluatur,  necefle  efl  plurei 
feimulas  integrales  in  computum  ducere,  qnod  faac 
modo  praeflari  poterit.  Pofito  iginir  «+^+/ 
=r^-h^-+-^,  cum  fit 

p «£/    (0-f.iXe-f.iX/-»-^)   (<»-lr»)Cc-«-»)CM-«l     -^ 

* — 6»«'  (6-»-iX«-*-'te-+-')'  (M-aJCe^OC&H-s)-    **• 

ilatuatur  P=^QR,  fitque 

fl-(^4-<?X^-g)  itt±tlJi^±l')    ^*^  £±3  f^''*dx(t-x)f**' 
\r  (M-rlfp-r)  •  (M-rH-O  (p^^y  ««'^+r  'T^^Tj^Jl^^^ftH' 

-tR-gife'    («^,XV4.,)(P-M^i)etr  _^'"'^^(''"^)^ 

Fiat   iam    primum   membrum   prodn&i   QR   aequ- 
fc    ptimo    membro    ibcmae    propofitae    P,   rdlicec 
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ptfg-t-^yJtf-^-rKp-r)  —  fTi »  quod  pkinbus  inoclis  ficn 
poteft.  Piimuin  euim  illud  pluribus  n]odi&  ad  tres 
^dores  poteft  redud,  pooatur  (cilicet  |3+er=p+r 
et  a-hv=pH-^;  Tt  habeatur  <?=:^4-y— p^ 
et  r=r^-+-8— p;  eritque  j 

ay(ap-"a— V) tfr/ 

Pe(2/>-(3-e)  —  ^* 
Qaod   fi   ergo  ftatuatnr  a:=:«;  P=*;  y^r;  e=r*; 
et  ap=:tf-f.^-f-/c:A4-tfH-jg:;    erit  ^rrtf-f-tf— ^  ; 
€t  rzzzh-i-e—p.      Sicque   nulla  alia  rellridio  hic  in- 
Tolultur ,     nifi   vt   fit  ,tf4-^-l-j^=*-Htf-f-^=ap. 
Pro  hoc  ergo  cafii  erit  produdi  infiniti  propofiti  valor 
tf-hr  JjcP-^^dxit-xf'*-*^*-*'*^^  J3f-'dx(i'x)*'^ 
h-^e  •  ySFF«-</:vCi  -xf^*^-^ '  Jx^'iix{i-xf^' 
tbi    iaiB    tana  littoas  a  et  c^  quam  ^  et  e  pio  lubito 
inter  fe  permutari  iicet. 

Alio   modo   ilatuatur    y=:^-f-r   «t  «=^— ^, 
Tt    fit 

g(P-f-c)(^-f-^)__gf/ 
p(a-hY)(p-r)  — *^g- 
lam-  iit  a=«;  p=:^;  e=:r--*;  yrr^— «;  cne 
qz=,p—e~\-b  ct  rrz*— «— />;  hincque  f^ift^-f-H^ 
et  gziip-e-^a,  Sin  autem  ponatur  fumma  a-\c-\-f 
=:*-*-f-4-i:==/;  erit  «-+-^+a/>z:j,  et  zp-zs-a^lf, 
ficquc  p-\-q:^s—a^c:=.f\  p-q-c-b-f  p-i-rzze-a ; 
^— r=:j— ^— rzTjf ;  et  i^-hr=:^-f-^-'«— ^.  Atque 
hinc  oritur: 

j-g-f  /y*-*-*-'/y(i-Jr)^^-^--*  f:i^'dx{i^xy-*'" 

^'e-^a  VA'"-*-'</Jf(i-*)^-*^"~'7*^V.v(i-Jc)'-'^' 
Tom.VLNoii.Com.  S  Vbi 
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Vbi   iterum  tam  litteras  aet-c,  quam  b.et  e  iot^  ie 
permutare  licet.     Vei  erit  ctiam  bl>  plutes  yalores  ipfius  Q_ 


i  —  a—t 


e-  a  'p-^dxi  I  -xy-^-' '  Jx^^^dxi  i  -x^f 

At    formula  prius  imieata.,  poaendo  s  pro  sp^  abit  io. 
hanc, 

f-^tiZf  /^-yAT^i -xf^"^  J3^':dx{i -xf 

Scholion  .  2. 

.'  -         ••  '     •  "       ...  .   ...  ' 

SS*  Quodn  iam  omnes-  iftae  permutatianes  ad^ 
Bibeaatiir,  quac  j^ro  formnla  Q^obtinent ,  atque  fosmula: 
propofita  ftieiitr 

p-^«£/     (a-»-i)(c-<-.K/-4-,V    Ca-t-»)(c -4- »).(/->- 0      -^, 

* 6«5-  (6-+-»H«'*H0lF^')*   ^^)>-H')(gH^^)'   "*'•     ■    r 

fueritque  a-hc-^f^zzi-^e-hg ,   repet ienoir  fcqucotci 
^aiores  pro  Yaldrc.  P,  fcilicet  r  : 

P  —  fj^^^^dxji  -xy-*-^-'  jj^'dx{x-xf-*-* 
/jxf-^^dxii^f-^-f-'  '-Jjf-'d:xii-x)^-*-" 

"  b  r:f:J^*^'dxii-x9- f  'Jx^'"dx(i:-X)'-'"-' 
T^e-a'f:^-^'dx{t-x/^'fj:''-^  'dxiT^xf-."-' 
_c-h  fx^^^dxii-x)^ -^  fjtf^^-^dxii-^Y-^^—. * 
"^  S  fi^"  '^x  ( r  -^')s'^f  fxf  —  V^  (t  --p^«."^:^5^ 


r  . 


•^  •  fj(f^'dx (i -aO''" t' •  jx" "" •  <^^"if -.*/ "■ 


.F= 
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^"HejK"  ^-'dx{i-^^ «•  yy^  '</a:(i  -x)*:-  • 
tf+f  i3^-'dx{\-xf-i  /x^''dx{i-x)'-' 
S  'fx^^'dx{i-xY-^'Jx''-'dx{i^xY'" 
a-H  Jx^-'dx{i-x)^-^  fx^''dx{i-xf^' 

^""  ^*  7.v>-  «i/ArC I  ^:^*)^'^'  ./j:'' -  'dx{i  -  xf  ' ' 

Pono  autem  hic  tam  temas  litteras  tf»f,/,  qaam  has 
^}figi  P^  lubitu  inter  fe  permutare  licet ,  ex  quo 
«laxima  copia  formularum ,  quae  omnes  eidem  valori 
P  iaat  aequales,  enafcetur. 

Scholion     5, 

3^.  Hinc  etiam  pro  produdo  fimpliciori 

P «c     fa-f-i)(c-H  1)    (:o-»-»)(c-f-»)      -^- 

«^  *-  f^*  (T+rT)  (*  -H « )  (6^.yFt-  »)•  ^'*^' 
C  foerit  <7-4-<"— ^'^^,  praeter  valores  fupra  inuentos 
plures    alii    exhiberi     poterunt.       Primum    enim    quia 
a-^czz^-\-e  valor  in  problemate  5  inuentus  huc  per- 

.•    .     p     f^-'dx{i-xf-'      n-  ^    r-     r  •     < 
tinet :  P=^— _^_— — ^^.     De.nde  fi  in  fene  $. 

praec.  vna  litterarum  </,  c.f  vni  ex  *,  ^,^  acqualis  fta- 
tuatur,  vel  haec  eadem  expreflio,  vel  aliae  obtinebun- 
tur,  quae  cum  praecedentibus  erunt: 

fxf-^dx^i-xy-"'  fx^^dxCi-xY^-' 

~~ fxr-'dx[i-xf-'''  '  Jyf-'dx{i-xfr''^' 

_fx'-'dx{i-x)'-^'  _  fx^-"dx{i'-x)'^' 

" fxf~'dx{i-xf^' '  Jxf-^dx^i-xf^y 

S  ft         '  P— 
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^  -'Sxf-^dx^X-Xf-'  »  Jxf-  •</*(!  "Xf*'* 

vbi  cft  e—azzc—b  ct  c—eznb—a, 
In  (equeatibus  eft  n  numerus  arbitrarius : 

fxr-^^dxji-xf+^'  yV-'</jc(i-3?)°-"-« 

Jy^^dxjl-Xy^*-'    JX^-^dx{l-xf-* 
^"Jj^^^xlJ^xT^*-*  /V«-  '^JCd  "Xf 

S^fdx^i-xf^^*-*  Jx^-^dxji-xf-' 
^'-'Jx!'-'dx{i'^x)'^*-'Jx^-'dxit-xy-"^ 

fy^^dxii-x)''-'^  Jx^'dx{  t  -xf  _Jx^'dx{t'xY-* 
JjF'dx(,t'-xf-''Jxf'-'axit-xf"^fxf-'dx{i-x)''~' 

qnae  poftrema  iam  in  praecedentibus  continenir.  Hic 
autem  monendum  e(l,  iupetfluum  eflehic  rationem  ex- 
ponentium  definire  >  vti  fiipra  fadiftn  eft.  Cum  enlnt 
Talor  P  certo  fit  finitus,  fi  a-i-czzbH-e]  fi  quae- 
piam  fbrmulanim  integralium  habeat  exponentes  negati> 
Yos  infra  —  i  ^  tum  eam  ad  exponentes  maiotes  redu- 
oere  licet ,  ac  tum  yerus  vator  ipfius  P  obtinebinir. 
Formulae  autem  flmpliciores  continentur  in  hoc  Thoo< 
remate : 

Theorema     4. 

40.     Si  fuerit  tf-f-rr::3-i-^rrj  ;  tum  crit 

fx''-'dx.(t-x)''-'      Jxf-'dx{t-x)'-^''-^-' 
Ji?^'dx{i-xy-'  -/jt*-V:c(i-Ar)'-""-*- 
fi  quidein  pofl  integrationem  flatuatur  xzzi, 

Demon- 
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Demonftratio. 

Efl;  eniin  ex  praecedeatibus  formuUs 

/**— <^*(i-a:)<-'  '-Jj(^-'dx{i-xf'-''-'' 

At  ob,  tf-f-rrz^-f-frrj^  cft  czzjr-ay  etezzs—b^ 
▼ndc  crk  c-bzze^at^s—a-\-b,  Ynde  forma  propo- 
iita  conficltur.        Q.     £.    D. 

CorolL    1. 

41.  Hic  licct  tam  nomerps  a  &.  f ,  ijuam  ^ 
ct  e  inter  &  permutare ,  :vnde  qaatuor  obtinenrar  for- 
mulae  primae  aequales  \  fcilicet  fingulae  harum  fi)r< 
inularum : 

/x*.^ Vx(i  -^xyr-^r"^^  '  Jjif-'dxi  I  -a:/-'-"* 

'  fx"*'dx(i  ■^xy"'^-*-*'^    fjif—dxU-xy-''''" 

f/-'dx{i-xf'-^-'-''''  fxf-^dxii-xf-"—'^ 

(xf'—'dxii—x^~~^ 
aeqnales  fiint  fiuic   fbrmae  va^,^^.  _  /  _,. 

CorolL    2. 

42.  Valor  autem  irniuscuiusque  faarum  forma* 
larum  aequalis  eft  huic.  produi^o  ex  &doribtts  infinidi 
(onftanti: 

5  s  Corott* 


14» 
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Corbll.    $.*■ 

45.  Si  fit  ^brx  j  idcoque  *t=j^x  ;"  <r=:j-tf; 
erit,  pofito  /  . "  , 

r  —  z^_:.  c)  •  (c-(-  .xf^^O  •  (c-+-»X»  7  c  -♦- »)     '^**'* ' 

•P  =  (X- 1)  fj(^"''-'dx(t  "Xf-'      •■'"". 
P  =  (<:- 1)/**-'- V*(i -:v)»'- «^t^-i) 

^S^-dx(,z-»f-''S:^-*dx{i-xrry'W  ^^^-x)  ' 

Scholion. 

44.  Quoniam  Verd  huiusmodi  formularum  '  in- 
tegralium  comparatioaBs  ■  iam  plurcs  expofiri,  hic.  im- 
primis  nonnuUos  valores  prae  ^eliquis  notabiles-  perfe* 
quar>  et  quemadniQdum  ii  per  formuias  integrales  ex« 
primi  queant  ,  oftendam.  Notatu  autem  potiflimum 
digna  funt  illa  prbclucta  infinita  ^  quibus  (i&u^^  et  cpfinus 
cuiusque  angull  exprimitur.  Dcnotante  enim  ^  angu- 
lum  recJlum,  et  Cj)  angplum  qyemcunque ,  couftat 
cfle  .  . 

fu..!ji=<D(. - ^)(. -^,K. -  ^,)(i- |i) etc. 
ct  «,f.<t>=i(.  -V?)  0 - ^^  (' - 1|)  (•  -  ^)  «c. 
Qiiodfi  iam  pbnatur  ^"^?  f  ,.,ei:it  * 

(X  -  S(i  -  S"(t  -  S)  etc."  =  5.1  •  fin. ;  e 

,.   (^r^)  ('  -3  Ci -.5S)  etc.  =  cof.Jf 
^       '■  "  '  Vel 


mrmkAnm-^K  pjctokis.     »44 

Vel  fi  angulHd^i-dodbBS  K^is  aequiilis  #'1ntro<ilicataF', 
ct  ob  j==i7r  ^o  w  fcribgtur  i^m  ■  erit  fe<apres  euol<" 
Vei  do      _    ,  '  "' 

(ff )««-t-»n)    (45— tn)(jn-i-m)   (»a-ni)(i«+-w)  "   ..^     "''•  /t^     "•    _ 

— r-n~-— i«~Tr:-    r«^    ,ir  etc.  ^jji^  im.  -  x. 

(a*-2W*H-jm)   (jit-tmX-n^im)    (jn— ,m)(VnH-ani>        ■      f  m  _ 

— wr  i —  •  a  :~iii —  •  — ir:  th —  •  etc .  ;-r  cpi> «.  /^.  ,i 
Rr  ucendo  autem  difi&rentias  ad  vnitateni,  erit     ' 

1  .     1    ....  1  .     2  3,.     3  mit      n 

ii=3-l±l .  (i:ai(!±ll.  etc.  ^  cof.  .^  ^..,.         • 

1    ^       i,  -     . ^^.,\  i.;-   -- ^  —  ^  •'    -.-      - 

'Prablema    6. 

.!      <4$>.^  laueniie-ibrmdam  integralem^  cnul»  taloc 
cafii  ;r=x   pmebedl  fln.  ^  tc; 


i-:  ./•    .' 


Cum  fit    . 

«i-Tt       »  r  .      I  a  .     a^  .       • 

eompoietur  hoc  produdum  .infinituin  cum  fbrma^geocK 
lali.  ■'  '  ""  -'•■  ■  v..;  !■  ..'     \.\-  ■'' 

r '— ac.  (a-i:^&,)   t<H-aXc-t-2)  •    *"^*  -i       •      •    . 

coius  Yaior  ante  $.41.  plutibds-modis  in  formulis  111« 
t(^^silibu^3je{k;«xl|il)itH/5fcy  v^Statui  eigo  opprteu^=i; 

tfn  ;  ^izi-^^y  ettfn-h^:  eritque4:=<7rkiit=^^ft^ 
lum  vero  .•>     •  ». 

t/>  „  i  ;  ;   .  j      •"-  »;::—-         ->Hia6 

»         *•.■.*■ 

•  -•■- 1  ,  .  .  .  . 


Hioc  etgo  pro  P  prodit  ieqoeDs  ejcpreflkyi 

iA    quam  reliquae  omoes  ^cile  reducuntur.    Haec  igio 
cur  forma  dat 

B..  ... 

/r    ntix.(l-X)^=:f~ m—-^    • 

et  pofito  ^iry",  habcbitur 

f --^ fcu/-'— ^ — ^ —     -     ■ 


(i-y«)"»       »»fin.iTr        (i-,^«)^      »fin.2»* 
loucDiaiUS  ergo.  fin,,J,7r=::l;/— ^iii    Q,..E.  L 

Coroll.     I. 

4tf.    Per    ThecwtDa '  crgci  primum  hacc  fbrmi 
/^«-'«/r  (i  -j") "   ob^= -2  <;pnuertitur  in  hanc  /-C^ 
ideoquC  habebitur 

i-r-J'        «fin.-jTr         "^  * 

quae  forma  ob  fi^lf  li^itaccm  imptimis  eft  ooNtatu  digna. 
..    i  CofOli.      2. 

•      47;  Hibemus^-ergo:  has  duas  •  aequaUtates   admo» 
dlSA  iibtabiks:^ '  :: '. :        j     ,'     i:  . :.   ;   •   1:         . 
trnt    _  ^my^^dy 


ffir^^-^— ":5J^«'-^-' 


•^"7-  —  =/-=^^ r  pofito  rzro» 


quibus 


mtC^AUVH  PMR  FJCTOMS.       14.J 

4;pibii«.igknr  xafibqs    ^trijisgujp  jR^nuikf:   mteffsk  Uik 
fimmodfi  e^ljberi  jpota!^ 


•K 


<£  pro  «  fcribatw  *i»  ^»,  db  0n.  ^-j— 7r;^iin.5^» 
4ttit  qqpgae 

^snQtaate  i  numeruni  iategjum  quemcunqne. 

rCoTOll     4. 
49.    jQuifl  porro  ^notante  i  mimenim  integrum 
,qnemcunque»  fi  pro  m  JcriJ)atur  a.i«-j»,  ^fin.  '-^  » 
^  —  fin.  I  TT,  erjt 


^»  ■    'ji  ■ 


XQBa.yi.Ji3Qu.Cc8Ha.  T  Ceiade 


x4«  i>E    iXPRFS^IONR 

fieinde  (^  pro  m  fcribattflr  (ii-  !)><-«,  ob  fin.Ci^^&S  t 
^fin^iTjerit 

I  -h;'"      "'•^  I  +^*  "^»  lin.?  w 
Dsnique  erit  eo4em  modo 

•/  (»'-f)B.^'a         — ■'V' 


«fia.5,- 


Coroll.     5. 

50.    Cum  fonnula  taiegraUs/^_^  Q^m  oc. 

eurrat,  opc«fr  pr«tiam  eri^  di»  valowa  pro  Bctecipuii 
cafibus  cxpoBcre,  pofito^=ico.    Erit  cigo 

:  »H-J'^— afin.3.  — T  *   fi«'^=iii 
^H-^-^afin.!?^^  ob  fin.   ^:=  -S^ 


f   ^y /iZliL 2L.  —  * 

tt  ita  poRo. 

Pr-pttema    2. 

51.    louenii^  Ibnnulain  iotegnkiD,  coiiii  itpior 
cafa  x=.x  pnfibspt  «?f.  Jtt. 

SLplutio* 
rf.'!!  ,=  (iilia±I)  l!rl:2±jj.  «c. 


i      •         i 


i  .   i 


cpiQf^ijar  jpvp  j^  j|io.dudlo  iQfioitp  .^ma  |^ 
nlii 

T  »  hinc 


f4*      7^t  e:sftLts^tont 

hmtqxte  fl^tuatur  </=r ^ ;  ^lr  i v  ^=^ -^f  ^^* "^^  H 

Eritqlie  Hcirca: 

Jx  '  "^dx-x^s^      *     /-..  ..  ...  ,  ■>> 

Vudc  &  P=scof.i7rp:— «-;-    : 

Per  ifcllqus»  viet6  ^rrnulas  ipfius  ^  habfcbiturr 

<^.     E*    I.       .      , 

CorolL    *. 

5»'.    l^oMtur  :rn:>S  et  p:i6r  f<«atoa  afiitihfiM»»? 

<of.?'y=^  ^  "^m  '      '  ' 

f/*  ^  -.- 


ti.//r+^ 


{i-xxy   •  * 

Coroil    ^4 

$i.  Ert  yero  etiam  ^i*  Theorcma  £*HniH» 


ih  „f 


Cart  igitut  fit /-;;^;:f::j  cof.^w  *^  "^   ^    ^' 


tx  erit 


_      rf 

w 


Corall    J. 

^4.^1  cf  ^eliquae^  fonniilaB  per  thebriiiria-.  piA' 
ttlum  coijuerMaeur  ,  prodibit  ;^         ' 

_^t  ^1+.'*      ,f  ^y  . «-  fr« ^ 

jx  'dx^t^x)      *=^/ — fi«  — >!~~74:«, 


Ci+/r '"   («.^yr 


pofito  jfzzco,    Pofito  crgo  /"  pro  j,  erk 

«M  ^         .  I  I  m  J  I  •  w 

/_- /t ^ 

Coroli    4, 

J4.  Si  p»  «r  fcribatuf  i»-»,  ob  cof  (^  ni\\ 
^Op. J^,.  fll«incbi«,r  prim««  ^^=/.^1^^' 
n  ante ;  reliqoae  Tcro  fbmiube  dabuntT 

/^; — ^  K—^ 

f^m  m  fWfinB  Ijcet  M  neg«i«c  fcmcre  ciir  qnoqiDe 


CaA 


,    imECfJkAWM  ?m  PJCTC^ES.      f  Jt 

Coroll.    5. 

55*  At  yero  etiam  ex  ptuced.  probkiriflto 
i^ftfn  formulftfn  pro  cofiau  licet  diie^ :  Cum  cniiD» 
pofito  im  pro  m,  fit 

^^  i^j*  —n^u.iiv    ^  ^^  ^"^  pcr  iflam   di. 
▼idatur,  habebimus: 

acon^Si^^^  ^—  feucof.5^Tt;:t'-IA!r^ 

CoroiJ.    dl 

^6^^   En  ergo  plures  formas  inttfgialesv   qOae  ca$k 
^^=«9  pfaebeot  fiD.fic 


»5»  BB    EXPB.ESSIC^E 

wbi  notancfertj  cft,  in  fbrmis  ni  «t  IV  ,  ittm  in  V  rt 
yi ,  feqrfim  n^mpi^tor^s  e%.  denominatotts  inj*i  fe^fljp 
jequ^les. 

Coroll.     *r. 

57.  Simili  inodo  totjdero  iuiHbknus  fcnTOdaspw 
^f.-^ir  quae  fiuit; 


n. 


y        dy  -  rJ_ ti. 

V.  j^rxl.,        VL  ji+^ 


INTBI^WM  TER  iFJKTTORES,      ^si 

ScliQlion. 


5».  Hinc  veto  xtiaio  ptjkites  fiMmuhs  pro  tao- 
gente  anguli  ^  it  jdeducerci  licet^  quaiuin  qoae  fimt 
fimplicioies.,  bic  exim)dx>. 


',if  —  »  — I 


■  '••■ ;  •  •  •/  •  ■  "  T  iy 


I   I  m         -#  I  I  fH 


-'±?')'T:"      t'-+-rr« 


--»     .  W  -.  «  ^  «     .      .«.«  «.4^     . 


Detnde  Tero  ez  coinbinatione  lianini  Ibmiulaniin  ia< 
fignes  piopxietates  innotelcent,  Teluti  fifl=::4etin=:z, 
ecit 

j m ^i-h/"  _V(*+/^ 


ToiD.VI.NoD.Coni*.  V  =/ 


154-  DE  EXPRnSSIONE  INTEGKAU^XL  ttt, 

tnde  coHigitur  fofc  7^^  ^J^fc?)'"''"^'^' 
I^  efle  /'  '^^^ij  r=tf  i  talib»  •uwm  pioprictatiWi 
doendu  hic  ooa  iaunocoKi 


^mmmm 
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SOLVTIO   GEN^RALIS 

QVORVNDAM     PROBLEMATVM 

DIOPHANTAEORVM    QVAE  VULGO  NONNISI 

50LVT10NES   SPECIALES  ADMITTERE 

VIDENTVR. 

AuAosc 
U    EVLERO. 

X. 

'  A  ^^y^  Dlophantaea ,  quae  in  pvoblenatibus  inde* 
jLm.  terniinatis  per  numeios  rationales  yel  etiam  inte- 
gros  fbluendis  Ycrfatur,  duplicis  g^neris  problemata 
traAare  folet;  quorum  difcrimen  in  ratione  Iblntionis 
maxime  eft  pofitum.  Alia  enim  ptoblemata  ita  funt 
compaiata,  yt  Iblutiones  generales  exhiberi  queant, 
<iuae  omnes  plane  numeros  (atisfacientes  in  &  comple- 
dtuntm:  alia  Tero  nonnifi  (olutiones  particulares  admit- 
tunt,  Tel  (altem  per  methodos  cognitas  nonnifi  tales 
fblutiones  eruere  ricet,  ita  vt  practer  numeros,  qui 
fotte  reperiuntur ,  infiniti  alii  problemati  fati^cientes 
exiftant ,  qui  in  folutione  inuenta  non  contineantur. 
Vbi  quidem  in  genere  notari  conuenit,  prioris  oniinig 
problemata  multo  &ciliiK  reiblui,  quam  ea,  quae  ad  alte* 
nim  ordinem  reftruntur>  quippe  quae  plerumque  finguk- 
lem  (agacitatem  cum  eximiis  artificiis  coniundam  lequinmt. 
ia  quibus  maxima  tis  huius  Analyfis  cemitur.       Quaitt 

V  X  ob 


nr^.  SOtmO    GENEKALIS 

ob   hanc    caufam:   problemata  Diophantaei  in  has  duat^ 
cia(fes.  diftnbui  deberc.  videncun 

2.  Dlophantus  quidem^  ipfeu  omnium  .quae^onuip^. 
quas  tradat ,  (oluuones  tantum  fpecialidimas  tradit ,  m^ 
merosque  ,    quibus  vhica  (blutio  continetur  ^    plerumque^ 
mdicaile  e(l  contentui.       Neque  vero  eius  methodus  ad 
bas  folutioncs  (pecialKTimas  adftriAa^  eft    putanda  \,  quia* 
enim  tunc  temporis  v(us  litteramm  ,    quibus  numeri  in- 
definiti    defignentuFv   nondum  erat.  leceptus,  huiusmodi 
fblutiones  latius  pntentes  ,    quales  nunc  quidem  exhiberi 
folent,  ab  ipfo  expcdtari  non  poterant ;   interim  tamen 
]p(ae  methodi ,  quibus  ad  quaelibet  problemata  (bluenda 
vtitur ,  aeque  kte  patent,    quam  eae  ^  quae  hodie  &nt 
in  vfu :    quin  ctiam.  ^teri.  cogimur  ^.  vix  vllann  in.  hoc 
analyieos  gencre:  adhuc.  eflej  inuentam^,  cuius>  Tciligia: 
(atib  luculenta  non.iam  in  ipfo  Di6phanto'deprctieodan« 
tur.      Non    obtlante  igitur  hac  apparente  particularitace* 
folutionum.    Diophantaearum  ,     dilparitas     problematum 
iupra  memorata  ^  in  ipfo  iam  Diophanto  manifello  cer« 
nitur,  fiquidem  ad  methodos  eius  re(piciamus  :    quarumi 
aliae  ita  lunt  comparatae,  vt  omnes  omnino  (blutiones,, 
quae  problemati  (atisfacere  po(funt,    fuppeditare  queant^, 
aliae  vero  nonnuilas  tantum    folutiones  .  praebeant , .  Yel        1 
etiamfi  eamm  numerus  in  infinitum  augeri  po(f]t,  tamen:       i 
in  iis  innumerabiles  aliafr,  quae.  aeqije  (atis&ciunt  ^.  nom 
contineantur. . 

3;  Exemplum  proMcmatis,  cuius  (blutio  gpneralis- 
texhibcri  poteft ,  praebet  quaeftio  vuigata  , ,  qua  quaerun- 
torr  duo  muneri  quadrati , ,  quorum  ^  TuaHiia  ^  fitc  qeadra* 

tfimji 


I 


I^RFnmmoN..raopnAHt:dWoRFM:^ir 

ttim  ;    fiue  liimtis  xctj^  pro  radicibus  iflorum  quadra- 
tDrum  ,    \t  xx-i-j^y  fic  :Dumerus<  qaadracus.       Sumcis 
aiiUiH  pro  ilubitu  tCitbus  numerisj^^^p  ec  q^.  haec  habe- 
bicur  fulucio  gcaeraUsi  jrc=  zapq^  et  xzzaipp—qq),, 
ex  his  oamque  valoribus  prodic  V(rji:-fj^j— .«(pp-l^^^). 
De  qua  (olucione  i;enendum  eft,  nuUos  plane  dari  nume- 
ros -pro  X  et  f    fubftituendos  ,     quorum    qiiadratorum' 
fiiiiim:^  fiut.  quadratum,,   qui  noa  fimul.  in  fbrmuiis  da-- 
cis    contineantur.       Atque   haec  .gpoeralitns  non  (blum' 
.iode  per(picicur , .  quod  pro  tribus  littens  (jr,p,  et  ^  nu« 
liieros  quoscunque  accipere  liceat ,    vnde    iam    infiaities- 
,ij)finita  (olurioaum  mukitudo  obcinetur;    (ed  eciam    ip& 
.harum  .(brmularum    inueftiga^o    euincic ,    nuUam    piane 
dari  (olutionem  \ .  quae ;  non  in  iis  comprebendacur.  •     Xt 
Ttjp  >  hoc  •  pofteriui  >  cricerium '  Jonge  -  cei^cius '  eft^  priori ,  • 
cum    (aepe  ■  multae '  litterae '  indefinitae  in  (blutionem  iii« 
gtedii  queanty.  neque    tameiv(blutio  propterea  reddatar*^^ 
g^neralis.' 

4.  Inueftigati«nis-afftem"^  ratio   in?  hoc-  exenvp^* 
dqIms  folationis  viiiueriatitatem  plane'  ofteodit :  cum  enim  ■ 
y^Cxx-i-yy)  debeat  eflc    numetus    rationalis ,    is'  cerie 
erit  maior  quam  :«:;  ftatuatur    ergo   =A:-f-2.       Tum' 
vero  quaecupque  fit  ra.tio  ipfips  j'  ad    ^j    poni    pbterit- 
z  m  ^y ,  nequc  hoc  modo  generaUtas  -  pofitionis  limita> 
tflr.     Pofito  autem  yjjricHJ-^j^ynrfj^  fumtisqiiadrji-- 
tte  habebimns::  xxH-j^y^xx^^xy-^^^yy.     De- 
leto    vtrinqne  -  termino '  xxi,  ac    refiduo  per  >  4iuifo ,  > 
prodibit, 

V  3:  Erfet 


^$8        sotnrro  cenerjlis 

Erie  crgo  f  rr  ^,"^ ,  hincqae  xctj^  Tmt  Td  teqne 
xnultipia,  yelaeque  fubmaldpla,  numeroram  pp-^qq  et 
ipq.  Sumta  ergo  «  pro  indice  generali  fiue  mulli> 
ploram,  fiue  rubmultipiorum,  nanciftemoc 

yz::%apq  et  x=za{pp^qq) 

et  ob  ML^^yzz&aqq  mtx-^-z-Vixx-^-jfjfpaipp+qq). 

5.  Problematis  autem ,  cuius  folutio  per  metho- 
dos  cognitas  generalis  exliiberi  nequit ,  exemplum  efio 
quaeftio  de  inueniendis  tribus  cubis  quorum  fumma  fit 
cubus:  iiue  quaerendi  fint  tres  numeri  Xyjf  et  «ita,  n 
fit  x' -{-y -^  z' zz  cubo.  Quod  problema  cum  ab 
iplb  Diophanto,  tum  a  recentioribus ,  pluribus  modis 
extat  folutum,  atque  ita  quidem,  vt  infinita  multitudo 
iblutionum  fit  exhibit^;  neque  tamen  irlla  (blutio  tam 
late  patet ,  vt  omnes  plane  cafiis  huic  quaeftioni  ^tis* 
^cientts  in  fe  compledatnr.  In  hoc  problemate  etiam 
vel  vnus  cubus  *',  vel  duo  **-f-j''»  tanquam  datt  (pe- 
&m  poflimt ,  vnde  vel  duos  reliquos  cubos ,  vel  vni- 
cum  quaeri  oportet ,  vt  fumma  fiat  cubus :  quomodo- 
cunque  autem  foludo  infiituatur,  tamen  roaxime  paiti* 
cularis  euadic. 

€.  Quod  quo  darius  per(piciatur,  foludones  dari 
(blitas  hic  breuiter  commemoremus.  Sint  igitur  primo 
dati  duo  cubi  a'  et  i»',  tertinmque  x'  inueniri  opor- 
teat,  vt  omnium  trium  fiimma  a'^b'^x'  denuo 
fiat  cubus:  Maniiefium  iam  quidem  efi,  radicem  huins 
cubi  maiorem  fore  quam  x,  fcd  edamfi  ftatuatur  zrit+v, 
umen   aeqiado  quadiadca  pio  inaeniendo  x  piodit , 

ficque 
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CccfK  difficultas  non  diminuitur.  Poni  igttur  rokt 
X^p—bf  yt  fumma  trium  cuborum  fiat: 

«•-i-  3  bbp— 3  bpp-hp'  =  Cubo  =:  v' 
HcpK  hac  quidem  pofitione  amplitudo  foludonis  noo 
refiiingitur.  Porro  autem  eiusmodi  cubus  afliuni  de« 
bet  f  Tt  incognita  p  per  aecjuationem  fimplicem ;  ideo- 
que  lationaliter  exhiberi  queat.  Manifeftum  autem  eft 
hoc  duplici  modo  fieri  pofie:  primo  euim  fumto 
v:=za-^p ,  fiet        c 

«•-4-  3  bbp-$  bpp  +^  =«»  +  3  ««^  +  3  app-^-p' 
irbi  cum  termini  a*  et  p*  fe  dcfiruant ,  reliquum  pec 
9p  dinifum  dat : 

..     r^  .  ..  bb—aa 

bb—bp-^aa-^-ap,  ideoquepz:::  — j3v-=*-« 

Tnde  fit  x^p—bzz—a ,  quo  cafu  vtique  fit: 
«'-f-**H-**=«*-*-^--«'=i:i&'=:cubo 

X  7.     Haoc   autem    iblutionem  maxime  particult^ 

xein  t^f  ex  afiumtione  valoris  vrza-^p  euident 
tfkf  cnm  Tbique  fieri  poffit,  Tt  quantitas 

«■  -4-  3  *^^  —  3  bpp  -i-p%  fit   cubus  J  cuius   ladiz 
son  fit  a-i-p  » 

iu  Tt  hac  lefiriAiooe  folutio  maxime  fit  limitata ,  Tn* 
de  &^um  efi ,  Tt  etiam  Tnicum  Taloiem  pro  p  ae 
proinde  pro  x  exhibuerit,  qui  adeo  ne  folutionem  qui- 
dem  idoneam  fuppeditafle  tft  cenfendus  ,  propterea 
quod  ioueoimus  x^-a^  qui  cafus  tam  eft  oboius  fua 
Ipoote ,  Tt  oe  pro  iolorione  quidem  admitti  qoeat. 
Pko  V  igitur  aUu»  tsIoi  fiogi  Hskx ,  talis  tameo,  Tt  ia- 

Tentio 


itfo  SOLVriO    GENERALIS    '   ^ "' 

Toitio  ipfius  p  ad  aeqoationem  fimlpliceiii  perdacaC^ 
quod  yfa  venit  ponendo  « p: « -4-^  p  ;  fiet  cnim  > 

quae  vtrinque  deletis  temiinis  ^'-^-^bbP''^^  ppdU 
vifi  dat : 

-3*-+-^=  ^,  -H  ji^  feu  j>  =  i-,=:;ri5— . 
.8.  Cum  igitur  htnc  Jnqenfriipus.p^— ii^iS^ 
=  Srrr» >  «it  x^^p-bzz.  —f^s-  z=l  -^, ^iJ .,  -^quae 
eft  radlx  tertii  cubi-ad.  duos  datos  v^'*4-^'  addeadi,  yc 
fumma  fiat  cubus.  Erit  autem  (ummae  ^dix  cubicft 
per'   hypothefin'   rrv^tf-H^pznH-  -^^ ^  fittt 

v  —  -7r— jT-  32-  -tiEryr^^  ,  Qmcanque,  .ergo .  ^men 
pro  «^^et  tJ -fiiermc  aflumti',' hinc  habfebuntur  .tres  cuhi^ 
quorum  fumnf»  eft  cubus.   Wi  fciHcet  eradt ;  -     ' 

VerHqn  et  hanc  folutionem  maxime,.  eC[9  (feciajlem  cx 
i{)&Vintleftig<itione  perfpicuum  eft ,  .  ciini  plane  pro  .ar- 
bitrio  noitto'  radicem  trium  ,cuborum   finxerimbs  vzza 

H"  rs  Py  cum  fine  dubio .  infinitos  quoque  .alipS'  yalo- 
rcs  recipere  poffit.  *       *  *  " 


p.  Porro  autem  datis  duqbus  cpbis  "ynicuj  repe« 
riftir  tertiiis  cubus ,  qui  cum  ''ns'cohiunftus' prodpcat 
cubum ;  manifeftam  autem  eft,  infinijos  huiusmodi  'dari 
aibos.  Si  enim  fit  <7~4  et  ^  =  3  ,  radix  tertii  cubi 
hinc  prodit  -^ 


*-— ~T*"F».     =^  TT,  ?t  vzztV,  ita  vt.$C 


Noui- 
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Nouimos  aHtem  cubum  quinarii  tid  hos  cubos.  4'4-3»- 
additnm  quoque  producere  cubum  fcilicef-  icnarii,  feu  efle 
j'-}-4*-H5*^r:6' ,  qul  tamen  cafiis  io  hac  folutiooe 
jm  contioetur.  Quare  fi  ad:  boc.  problema,  foluendum, 
Ttfic.  x^+^^-^z^zzv^^f^  quis  dicat.  lumi  debere  : 

x^=:a;jtzz6;  ct  «=-4r»:5r^ 
njmquc  fore  vrr:  ^r^^y  hae  focmulae*  quidem  (atis- 
&ciunt ,  fed  etiamff,  ob  duos  numeros  a  et  6,  arbitrio 
noftro  relidos,  infinitfes  infihiti;  cuborum  teroicMies  binc 
eihiberi  pofifint ,  quorum  fiimma  faciat  cubum  ,  ,  tamen. 
mfinid  alii  exiflunt  cuborum  terniones  idem  praeftantes, 
qui  ia  iftis  fbrmulis  non  fiint  contenti ;  Yeluti  hic  cafus. 
x=$  ,  YZZ.4.  ct  zzz:$y  pro  quo*  fit  v.zzlC. 

xot.  Lstiu»  qaidem  paten»  leperttur  fdutio  ^  fi. 
mcus  taotiun  tiiuoai  cidsoxum  quafi  dacos.  alTumatof  *.  icat 
Tt  fieri  oporteat: 

Fonatur  hunc  in  finem  xzzpu-^r  et  j'~^«— r,  qta 
qpidem  pofitione  nulla  refiridio  inducitur,  fietque 

hm  Tt  quantitas  u  hinc  rationaliter  definiri  queat,  fia- 
gatur  'Oz=.a-\'^^{p'\-  q)u  y  qua  pofitione  vtique  folu.- 
tio  iam  vehementer  limitatur ;  ex.  ea  autem  obtiaor 
faitor : 

ti^=-M''\'Zrr{p-{-q)u-{-^{p:\-qym-\-  ^iip-^-qyif, 

Deletis  eigo  vtrinque  terminis  «'4-3^^(/>-i-^)«». 
tt  refidno  {p-{-^uu  dioifo,,  emerget  haec  acquatio; 

Toin.VI.Nou.Com.  X  3r^ 
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ex  qua  eruitur :  «=  ^fi^.i^qT^rW'^ 

11.  Valore  ergo  hoc  pro  u  inueoto,  erit 

X pU-^r u6ij>p^pq^qqhr^:p-^r^ 

J q^         r a^ipp-pq-^q^-rdip^^^ 

i^t  ffi-/7J-^rfia-/7^fi—  anpp-pq^qq^-^^^rHpp^qqU-jm^tp^^^ 

Cum  igitur  quatuor  litterae  a^  p^  q  tl  r  pro  arbitrio 
aflumi  queant ,  haec  (blutio  vtique  infinities  latius  patet, 
quam  praecedens ,  vbi  duae  tantum  litterae  arbitrio  Dofiro 
relinquebantur.  Verum  tamen  notandum  eft  ,  rationem 
tantum  litterarum  p  ti  q  In  computum  ingredi^  ita  vt 
hinc  litterae  arbitrariae  ad  tres  tantum  reducantur :  oi* 
hilo  vero  pinus  et  haec  folutio,  ob  limitationem  circa 
radicem  c;  adhibitam  ,  pro  particulari  eft  habenda ,  ita 
Tt  terniones  cubonim  exiflant  ia  his  fbrmuhs  non  con- 
tenti.  Solutio  autem  antecedens  ex  hac  emergit,  fum- 
to  p  — o  ,   ita  vt  haec  infinities  illa  fit  generalior. 

12.  Adhuc  generaliorem  autem  obtinebirous, 
fi  nuilum  trium  cuborum  tanquam  cognitura  aflfuma- 
mus ,  feu  in  genere  quaeramus  x.^  y  et  z^  vt  fit  x^-^-y^ 
'^z^—v^.     In  hunc  finem  ponatur 

x—pt'^u\y—-pt'^-qu^  et  z—t^qu 

quibus    pofitionibus    nihil    adhuc  limitatur :  fida  autem 
fubflitutione,  oritur 

t^-h^pptt^-h^ptuu-^u^—v^ 
-^^ppqttu-^pqqtuu 
—  3  qttu-\-^  qqtuu. 

lam 
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lam  fingatut  vzzt-^Uy  vnde  qui(tem   maxima  limitsl- 
tio  nafcitur,  et  aequatione  per  ^tu  diuila,  repeyietur 

tzzni-pqq+qq-hp-i)  et  u-n^-ppq-pp+q-^-i) 
Tnde  elicitur ; 

jz^nip-^-q-pp-^qq-ppq-pqq) 
z—tti'+-ppqq''pqq+ppq'^p-q-i) 
av^ni-pqq-ppq-pp-^-qq-i-p-hq)» 
Hinc    autcm    fit   «=i-a:  et  v—jf^    qui  eft  cafus  per 
Xe  obuius, 

13.     Sequenti    aut^  modo  folutio  latius  patens^ 
eruitur :  Ponatur 
.%z:zmt^pu\  yz=.nt'\-qu  cta;=r— «/  -t-r«,  eritquc 

.x^^y'^z,=m't'-hifnmp'}     -^-impp")     -+-p'1 

-+  :innqyttu-{-^nqq\-tuu-{- q^[u'^  , 
-i-3«»rj.     —  snrrj     -f-fj 

quae  (iimma  civn  debeat  eflie  cubus  —  V  ponatur : 
u=mt-\-—^~^—u',  eritque  diuidendo  per  uu 
^Pimpp-\-niqq-rr))-i-u{p'-hq'-\-r')z=: 

^,  {mmp-^-nniq-hr))'-^-  ^6{mnp+nn{q-{-r))\ 
ficque  negkao  communi  feftorc ,  qui  ab  arbitrio  noftro 
pendet ,  erit 

tzzim^if-hq^-i-r^^-immp-h-nniq-^-r))' 

u-ziin^ifnmp+nn^q+r^^^-^im^impp-i-niqq-rr) 

X  a  "    quac 
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'quae  formae  fi  denao  pcc  xommunein  .&dorem  4-{-f 
i^uidantur ,  prodit 

u  =  '^m'n{q-r)-{-6m'ttnp-^5m'n*(q-i-r). 

14.    ^tlinc   iam  ;pio  \a:,  j',  ;s,  emergunt  iequea. 
^tcs  exprefliones^: 

xzzm^lqq^^^r-^-rrysm^npCq—r^-^^m^nnpp—mn^iq-i-rY 
jrzz-m'n[9.qq-zqr-rr)+6m^nnpq-zm*'n'pp-{-^m^n*q{q-\.r) 

-Smmn^piq-r^-rj-n^Qrhf) 

^z^^-^m^nl-qq-iqr-^^rryY^m^nnpr-^m^nyp^jffri^r 
[q-^-r^-^-^mmn^piq-^ty^mZ^q^ff 

'quonim  cabeaim.fimuna  Jterum  ^eft  ciibus  :radicem  Ja- 
bens  Vj  vt.£t 
'^—m^[qq-qr^rr)-^^m'^np{q--r)-\^:^m^nf!pp^ifi^ff(:giq^ 

-ri-<y  W  »♦/>  (^  H-T  r} -f->2  Kf  «j«  (:^  ^  f.j« 

'Hi  vero  numeiri  etiam '  (equenti  modo  exhiberi  pofTuat: 
*=:-h.3 m'n*pp-,^m^npq-\-^m^npr-{-  m'\  ^ ^-    m^l    +  «^^? 

■>^^m*n'pp+6m'ti''l    -^m'h'pr—im'n'}       +im'n'}     ,     «7 

+3««'«fy  +  «'  ]'*  +3OT V  {•^/■+3/»*«*  }•  rr 
'«=:3»»'«-/)p-3«^«?    +3«-«  7^+/»'  "]     _^,  'T     4-«'     -) 

+  2».«<.J      +^«i     +.a»»««i 
vXiuibus  valoribusifubftitutis  aftu  ^t  x'  -^^*-^z'=.v' 

:i5.JSi 
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15.  Si  fii^Kdi  lu  nuoieri  inf^per  pef  coefficien- 
!^m  indefinitum  multiplicentur ,  liae  formulae  continebunt 
>4(  litteras' ab  ad}itrio  iioftro  pendentses ,  quae  quidem 
ad  quaeuor  reducentur,  .\ndc.eaie  ^latiffime  patere,  omo^s- 
que  omnino  cafusjn.ie  compledi ,  .videntur ,  verum 
tamen  ex  ipla  .folutione.^  qua  iipfi  .v  Talorem  a  iitteris 
A',  j  ^t  z  pendentem  tribuimus,  peripicitur  :lias  .formu- 
las  non  nifi  pro  particularibus  haberi  j>oQe.  '.Cccerum 
quoque.per  .alias  pofitiones  aliae  :eruuntur  Jblutiones,, 
quae  pro  ce^is  cafibus  magis  iint  futurae  .idoneae  ;  tum 
etiam  methodus  habetur  ex  inuenta  folutione  quacunque 
particulari  alias  (blutiones  particulares  eliciendi'  His  ta- 
men  omnibus  artificiis.>  .nifi  in  infinitvun  tieiterentur,, 
nulla  folutio  ,  quae  pro  generali:haberii.queat.,  (X)btineri 
poteft.  Quin  etiam  in  .yniuerfiim  .ieie^dhuc  .  efi  credi- 
tum,  huius  generis  -probleroata  .natura  .'iua  Lita  .efie .  com' 
parata ,  yt  fblutionem  generalem  tprorfiisnon^admjt. 
.  tant ,  ex  qno  fequens  ifiius  problematis  folutio  ,  quae 
i  reuera  eft  generalis ,  imprlmis  notatu  digna  et  finibus 
J^nalyfios  Diophantaeae  jpromouendis  apta  YidetuT' 

IPj-obl^m^ 

j6.  Imenire  generatkn .Qomes  .aubmm  iUrmms.y 
I  iuorum  fumma  JU .  eubus. 

fSolutra 

f  Sint  A,  B,  C  radices  temonim  rciiborom  ,  « et  tP 
£ta(Ji3E;«uhica:  fiimmae ,  eorum ;  ita  Tt  fit :  AHB»4--C!  =JD,», 
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cui  aequationi  haec  forma  tribuatur :  A'--i-B'=D*-C«. 
Ponatur  iain : 

Az=:p-h^\  Bnp-^;  C=rr-j  et  Drrr-4-j 
qua  pofitiooe  amplitudo  folutionis  neutiquam .  reftringi- 
tur.     Hinc  autem  fit : 

A*-+-B»=:2/>'4-^p^^  et  .D»-C'=2j*+i5rrj 

ficque  erit : 

p(pp-f '3^^)=i(jJ-4-'3rr) 
quae  aequatio  fubfiftere  nequit,  m^pp-^^^qet ss-\-2rr  . 
communem    habeaot    diuiforem.       Conftat  autem  tales 
numeros  alios  non  habere  diuifores,  ;nifi  qui  eiusdem  fiot 
formae :    quod    vt    obtineatur,  loco    quatuor  litteranim, 
p,^,r   et    Sf    aliae   fex   nouae    introducantur  ,    hoc 

modo: 

p—ax-i-^hjf  s-zzacjf-dx 

qzzbx—   ay  r=:  dy+cx 

Tnde   multo    minus    amplitudini   folutionis  tis  io&rtns. 
Hinc  autem  erit: 
pp-h^^q~C^a'{-5bb)(xX'h:iyj')  et 
ss-i-srr  —  idd-^Bcc)  {xx-^-zyy) 
ac  noftra  aequatio  per  xx-i-^jjf  diui(a  induct  fequen- 
tem  fbrmam  : 

{ax-{-3  hy)  (<7tf -t- 3  hh)^[% cjr-dx)  [dd-^-^cc) 
qua  id  iam  ftimus  confcquuti ,  vt  litterae  x  tx.y  vnicam 
tantum  obtineant  dimenfionem,  ideoque  rationaliter  dcfi- 
iiiri  queant.    Cum  enim  fit :      " 

;«:  :=:  —  3  «^{««H- 3  ^^)  +  3  «^(</</+ 3  ^f) 
j.z::na.[fia-+-%  hh)-i-nd(dd-\-^cc) 

Ex 
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£x  quibus  valoribus  litterae  p^qyftS  ita  definiuntur,. 
vt  fit :. 

q:=:n{:i,bc—ad)  {dd-\-^cc)-n{aa-\-^bbY' 
irz=n(^dd-{-3^c)'-n{3bc-ad)  {aa-\-^bb) 
sz=:^n(ac-i-bd)  {aa-{-2  bb") 

Atque  hinc  tandem  radices  cuborum  quaefitorum  A,  B,\ 
C,  D  erunt;; 

Azrin^^ac-^-^bc-ad-^-^bd^idd-i-ntc^-n^aa-h^bb)'' 
B  zzm^^ac-^bc-i-ad-^-t^bd^^dd-i-^cc^+n^aa^^bb)* ' 
C  z:  n{dd-\-^ccf—n{^ae-\-zbc-ad-\-zbd){aa-^^bb) 
"D^^znidd-^-zccf-^n^^ac^^lte-^-ad-^zbd^ifia^-zbb^) 
quibus  Taloribus  obtinetur^  yt  fit:: 
A'-i-B'-i-C'=DV 

ct  cum  folutio  nulla;  reftridione  iit  limitata',  Ttique- 
ktiflime  patet  omnesque  cuborum  temiones  compUd;|.«' 
tur ,  quorum  fumma  iterum  eft  cubus.  ■ 

CbrolL     i; 

17.  Deriuemus  hinc  formulas  magis  (peciales,  ic' 
pdmo  quidem  fit  dzzo-^  eritque 

i!i^9n{a-\-b)c'-nlaa  +  %bb)* 

'Bz=9h{a-b)c*-\'n{aa'\-^bbf 

Cz=:9nc*—3nc{a+b){aa-\-3bb) 

'D=z  p  flf*+  3  nc{a—b){a  «4-3  bb)^ 

Sihie 
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Si  hic'  vlterius  ponatiir  ^n:«,  fiet 

A—iBnac^-i^na^f.  B-i6na*'y  Czzpne^^^^na^^c' 
et  Dnzp»/;. 

Cn  autenii'  fiiif  ^~— /?,  eructuf 
et  D:ir9»/-4-24»<jr,f. 

CoroH.    !?. 

r8'.  Fonamus  nunc  <r=» ,  eritqur 

B  —n{zh-\-a)^-^n(aa^3hby 
.     C=:nd*--nd{Sh-a){aa'^^bh) 
t)zznd%n  </(.3^4-  a.}{aa  -H  3  *^) 
Si  vrtecius' ponatur  ^— df,  eric 

Az^iinad^-iena*',,  B:z^ad'+i6na*;  Cznd^-Sna^d^;. 

Sin  autcm  fiat  rfri:— ^,  erit 

A—4.vbd'-i6nb*,,  L:z2nbd'-\-i6nb*;  C=tid''i6nb'd'f 
D=:«<^-+.8»^V. 

CoroU.    5. 

xp.  Sit  nunc  bzz^o^  formulaeque  noftrae  fieni: ; 
AziznaCic-d^idd-^-^cc^-na* 
B  :=  « <z(3  c+  d)  {dd^-  3  f  ^) + ««* 
C=:«(</</-^  3  ^<r)'- »<j*(3  ^-.</) 

.    D=z»(i/i/4-3^v)*+«tf'(3^+<0 

Quod 
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^aod  fi  iaikn  praeterea  ftatuatur  dzr.t^  crit 
AniSiirfAna*;  Bz=itf»<iy'-f.»a*i  C=i^w*-aw«Vj 

lio  antem  fiat  d^ii-t ,  crit 
A=:itr«izf'^»«*,  fe=:8«<w*-f-»»*j  C=zi6fw*'inaV 

CbroII.    4. 

"SQ.  PoQatar  demque  azzOf  atqne  obtidebimus: 

Bzz^nbld-Oidd-^-^cc^-h^nif* 

'Dtzn{dd'¥'^cc)^A-'9nb\d^4) 
Si  Tlterius  pooator  d=zc ,  erit 

A=a4«^'-^«^*,  Bcp«^*;  C=itfw*-i8«jV",  DztCnc* 
fia  aotem  iit  c^—d,  habebitiir 

A=-9«^*;    B=:a4«A/H-p»^*;    C  =  i5«/; 
Di=i5«<^-^x8«^V. 

Coroll.     5. 

ax.  Si  iiumeronnh  A,B,  C  vnus  fiat  tiegatiuns^ 
^od  pro  lubitu  effici  poteft,  Teluti  fi  fiat  A=— B, 
erit  B*-hC'=:D'4-E',  ficque  fimul  hoc  probiema 
Senenlifiime  dedimus  foiunim ,  quo  hinn  cobQnim  parii 
qoaeiniinir,  quorum  fiimmae  fint  inter  fe  acqnales. 
Sui  autem  duae  ladices  piodeant  c^tiaae»  Tcluti 
TQm.VLNoii.Coiii.  7  Asi 
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A=n-E  ct  B=-F,    crit  C^zriD^-hW-irB^ Gsxjm 
,  denuo  noAri'  problematis  Iblutio  tiabebicur. 

Schorion     i; 

22.  Formulae  fpecialidimae  ,  in-  his  *  a>ronariit« 
exhibitae,  ad  binas  has  reducuctui;,  f^uidein  in  CorolL  $• 
gco  a  fcribatur  *  a  et  n^z^-^^^  et  in  Coroil.  i.,  i  ^r  pro  oi 

A  p:    nac^  —  na*  Azzi^nac^^na*' 

Bzz.  2-nat;*+na*  B:=:na*^ 

C  z=:nc*'—na'(ir  C-zignc*^ 3 «■iV 

D  —  nc*^  2»  <^c  Ehir  ^n-c*" 

^arum  prior- Gonuenit  *aim  fupra  $.  8'.  iiiuenta  ,  alt^tii 
autem  praebet  hunc  cafum  fimplicidHnum'  A=:8-)  B^z^p, 
iL=.6  et  Di=py.  ita-iit.fic  i/-i:rtff-i^a'^5!.. 

Sclionoir    2;^. 

23 ;  Primo  intuituvformulae  generales-^iti'  ppobleii' 
nMte  crutae-  non.  latius.  jMcere:  yidentur ,  quam  formulae^' 
fbpra  §'.  T^  exhibicae',.  cum  istrinque'  quin(:)ue  iDfiQt" 
litterae  arbitiariae ,  atqqe  ifiae  infuper  coe^aent&oi^ 
communem  recipere  queant,  ita  vc  etiam  magis  gene»' 
rales  Tidctatur.  Interim  tamen  ipfa  folutionis  ratio  de^ 
clarat,  Ibrmulas  in  pmblemate  inuentasefle^amj^ifijmas,, 
dum  fuperiores  infigni  relViAione  fiioc  linritatae.  Qqa». 
refiriifUo  quo  clarius  peifpicianif ,  ex''$.  t%.  perpenda» 
tnr  pofitio  a,=„f-H2:i^±«jJi±L)«^^^^.p«^^ 
(f-tr r)Ui  Um  ?cj»  fift.  OT<-hi>«=*  etj^-ir ;&=  (f-+-r)«j> 


iita    yt    pofido  fit  vzza:-^  ^'(y^-«).     Quare  ,  yt 

fiat  x-^Z-^^zzv*^    in  illa  folutione  affumitur  cflc 

>Sb  =  ^  —  quadrato  ;  ficque  iUa  ad  alios  cafus  noa 

ptest,    Difi    in   quibus    fit  j=f  fcu    ^^   numerus 

quadratus.       Quoties    igitur   5:^-5  4ion  fit  quadratum  , 

cafus  in  fuperioribas  formulis  non  continetur:  huiusmodi 

autcm  ctfus  dari ,  vel  ex  exemplo  i*-|-i5'-|-8'=r9' 

Bquet,    in    quo    neque  f-^^,  neqne  ^J,  neque  ^  fit 

quadratum.      Solutio  autem  problematis  tali  reftridione 

non  Jimitatur;  cum  fit  ^5  =  J- =:  £^-^  =  S^  • 

TOde    ex   folutione    generali   ii    tantum  cafus ,    quibufi 

id^iiiS  «"  numerus    quadratus    in    formuUs    fuperioribus 

^.   14.  continentur ;    ex  quo  fumma  gcneraUtas  noftiae 

IblutioDis  Aianifefto  elucet. 

Scholion    3. 

«4«  Natura  autcm  huius  problematis  numerosin- 
tegfos  tantum  poftulat ,  et  quidem  tales,  qui  fint  primi 
inter  fe ;  fi  enim  fiierit  A'-hB'-4.C'=:D',  tum 
problemati  quoque  fatisfacicnt  omnia  tam  aeque 'multi- 
pla,  quam  aeque  fubmultipla  numerorum  A,  B,  C,  D; 
ideoque  fufEciet,  eos  tantum  notaife  cafus.  quibus  nu- 
incri  A,B,C,D  fiunt  inter  le  cum  integri,  tum  primi 
inter  fc.  Hunc  in  finem  fumtis  pro  «,  b^  e,  d  numeris 
quibuscunque,  fiue  affirmatiuis,  fiue  negatiuis,  inde  primum 
foimentur 

j»-=    n{d{dd-^Z£fi)^a\aa-^^bb)) 

Y  *  ac 
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ac  pro  II  tilis  fumatur  fr^^to,  n  x  et  j  fiaot  iotegii 
et  primi  iater  (e.  Ez  hi)»  porro  fiwmentur : 
^=tfjif-t-3*/;  q-^bx^ay\  r-dy-^cx  et  s-z^cf-dx^ 
qui  deaao  per  commuaem  diailbrem ,  fi  quem  habeot , 
deprimaatur.  Hinc  denique  habelMtur  ii.z:2p-\-q  ; 
B  —  ^-^;  Czrr  —  jet  P=:r-4-J;  ficquc  fiet 
A*-i-b*-+-C*— D*.  Atque  cafus,  quibus  voi»  ho- 
nim  numerorum  fit  negatiuus,  fimul  omnes  folutiones 
praebebunt,  quibus  fiimma  duonim  cuboram .  aequalis 
eft  fummae  duoram  aliorum  cuboram  In  hoc  calculo 
conueniet  copiam  numerorum  fermae  tnm-\-znn  ia 
pronuu  habere ,  vnde  deinceps  formalae  4  tf  +  3  ^i 
<t  dd-i-zcc  defimi  qaeaot. 


fUnla 
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Tabul^  ouiqerpfuiq  forifia^  mm 
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o 

3 

i 
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9 

lO 

II 

L2 

13 


12 
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iSi 
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td  356259 
17.269292 

0^004034.12 
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5562552 


7*9  73^ 
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I 


4^ 

6y 


112 


_28 

r 

4: 
5 

I  08 
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aoS 
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«n 


atf  6761679J6*  6  /03(^2471^ 
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3Si 
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49 


57 


J5 
76 
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JJ  ^^ 

97'Li4 
1T2I139 
i  29 
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448  475  S£8  547  59?  <S43  70076 3  8^32 5£7  ^8 8 
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Scliolion^. 

25.  Ex  hac  tabula  iam  pro  lubitu  nutneri  pro 
.^<Jf-f-3/^^  et  iid-i-^cc  afTuini  poterunt,  vnde  vglo* 
jres  iitterarum  <i,  ^>  <r,  d  tiabebuntur ,  quos  tam  aifiraia- 
due,  quam  negatiue  accipere  licet.  Quodfi  vero  mino' 
res  numeri  pro  A,  B,  C,  D  defidereQtur,  copueniet  pio 
aa-^^bb  ^x.  ^cc-{-dd  eiqsoiodi  valojes  *•  capi  ,  qui 
«communem  babeant  diui{(»en3.     ^tatuajiir  ergo 

aa-^^^bb^mk  et  dd-^^ccT^ink 
Tum  vero  fit  ac-^-bd^f  &i  ^bf-ad-^zg^  hincquc 

'B=.n{,{f—g)-\-mmk 
Cz=nnk -mitif-^g) 
TizrLnnk-^mizf-g) 

Wbi  notandum  cft,  quicunqae  valotcs  pto  fet  g  ftetint 
inuenti ,  cos  tara  affirmatiue .  quam  negatiue ,  capi 
|)ofle,  ob  numeros  ajb,Ctd  ambiguos;  vnde  pro  quouis 
cafu  fequentes  habebuAtur  determinationes : 

^^lf=^±i  a^-^bd)     ^^f^±(  ac^bd) 
g=:±^(3bc-ad)  g=z-£(3bc-\-ad) 

Patet  autem,  fi  maneate  g  capiatur  /  negatiue ,  eosdem 
numeros  cfle  prodituros  ordine  tantum  perrautato",  vnde 
fufficit  pro  /  valOres  tantjim  affirmatiuos  aflumfiflc, 
Praeterea  raanifeftum  eft ,  fi  fit  wrr»,  feu  aa-h^bb 
Tzdd-^^cc,  tum  Ibre  A— -C  et  Dr=B,  vnde 
jct  hos  cafus  exqludi  oportebit.  •  Denique  fi  /zr-o ,  fif 
A=-"fi  et    C=i— Pj    qui    propterea    cafiis    quoque 

fiinc 


Ant  omkteadi.  Siepe  nnmero  quoqoe  eueoic ,  rt  tel' 
pro  a  et  ^i  vel  pro  ^  et  d,  vel  pn>  vtrisque  plure» 
taJores  oriantur,.  ex  quibu»  folutionum  numerus  co 
taaxot  euaditl 

Exetivpruni^    t      ' 

4tf.  Gapiatur  «i^H-s^^rip,  criti^rr^.et^i'^ 
ttlfilvero  </<iHr- 3.^*^—75,  eritque 

*'^-:;  «if=!:  «i''^»: 

Tum  vcro  fit  «zii-  »—4;  et  jfe-::ipi 
K  j:  fcqucnies  prodibunt  valores  : 

tnde  tertius  cafiis  et  fextus   fiint   citcludendi.      AioUp^ 
Ilinc  erirr  ^ 

A—   laZ+^g-xsF 

D=3o4-|-3jr_^. 
Hlnc  crgojreperietur  pro  valore  pnmb/ral  et^i=-+.  »«1  ^ 
rpro  fignis  fup. 

A.  ==  a3'3" -^  44A  ir  27^7 
B  =  »71  ±  44^B  ==  2«7 
C  Tzz  24.1  -4-  iilr     -=-     a3o 


Pro/autciii' 


B  =  471  ±  44IB    == 
C  =r  241  4.  ii|c    m 


profignis  iaf. 
C  rr     452 


35tfiD  =     378 


feuB=i:5 
€  =  4 


xt^         SOtVTlO    GtkEkAUS 

Cifn  fliitein    a  et  d  HtAdcaAd  fBi^las ^r  i^,  M 
/=:x  ip  €t  ^=+1.19,  (fabBdt: 

TCl  1    f€l 

A=ii+4  A  =  i5  A  =  5A~  t 
B=:  13  H2  +  €rg(iB  ::::  9feuB  =  3,fe=x7 
Cr=i3-h_i  Cp^ia       C=i4;C==i^, 

D=  19  ^-  I  D::;:i8       D=:<sJD:=26 

Cafus  IV  .quo  /=:i  5  «t  ^=4^  37  f^- 

'  vcl      ]       vcl  ' 

A=  ^t  ^  t^i         A  !=     iSpAri-io^      'Af=     tfj 

B  =    79  ^  148  creo  ^  =  -    ^^jB  =     2^7  feu  ^  =  -  «3 
C  — a^pHF    3«)     ^,   C=     25aC—     3*^      <^  =      H 


>D=:3i9^3T         I>=     282;D=     .»55 

Cifiis  V  qiiofrz  i6'et  £zz-h^u(S  dalt : 
A  =  1V3  rt.  '^+  A  z=:  277 A=:    69 

B  =:  aii  '4-  164  ^ran  B  =:  io^B  =ir  315  ^^^  B  =  X05 


X  *^*  crgo  ^  — 
C  =:  25^^  -f-    26  C=23o 


C  =:282 


A  = 
B  = 
C  = 


23 
05 
94- 


©  =  352  -H    25  D  =  32(J|P=:  37«       D  =  i25 

£n  crgo   plures  cuborum  terniones  ex  Toka  pontione 
inueotos : 
a27»-4-230*-H277»— 355»"ior+35<J'=227»4-3a<5» 

io7*-H2-30»-i-277*=3a<^'  «3^+  94-  ^3'+  S4* 
43'-+-  94'-Hio5*=  126» 
7»-H    14* •4--  X7*=   2o'j     - 
d'-4-     4'-H-     5*='   «5^1     -  -     . 
Tnde  coIfigitHT 
3j6»  -  227»=  130»  -4-  377'=  324?  -  lor  ;  iten 


I2tf»-.105«='4?3»-H   S4»=:   a3'+    94. 


£jEGflB* 


Exeflfipltim    6. 

emrr   Yeto   fit:     '    '        ;     lfc:d     Ifci     4>=x 

.  :  -  y^i       i.<^=4^     1*^-1 

nincque  iraS;  «m  et  «rs;  tam  vcro  pro^  et  ^ 
lequeotes  prodibunt  talores: 

/r=      Hi  II  ;=      +;  m   /=     2.; 

ir=±4ai        ^=±4*»  i«:=^±3o; 

^-±42;      &-±  or;  ''^•i::^±i8; 

tbi  notaodum  eft,:  ho8  valores  ^  qaorum  I  et  IV  con. 
Teniwit)  onA  ext  {ola  poruiOAe:  «'m  et  ^rrs^  ec 
^qntt  du2s  iosdem  producete.v   Hincergo  haUbiAiui^ 

A  z^      9f  -^    ^g   -    28 

B   =r     5/    -   3^  -+-   «8 

C  r:  25a       -    3/  -     ^ 


■>^^fci^^^^rt»^^ll         I      if  •  *  M 


D  =:  45»      -f-  3/     -      J 
Ttkie  cafus  primai  et  quartus  dabutit  per  14  diuklettdo 
A  rr  .  7  nh  j>'  A  rr  i-tf  n  8      A  r  ->  2  r    i 

B=riiq::$ergol.5=    '^111.5=   *<^=  »^ 
Cm5  4:3    ^       Cmarrd      Cr    18=     9 

Dr:2X+3  Dr=x8=r9^      Dr  24=  ta 

Cafiis  vero  (ecundwper  4  diuidendo  dat: 
Ar:    *^3<^  A:r:     38  r=    X9      Arr-j+rr-iT 

Bmtf  -+-3<^crgoL^=="'^^  ^**^It®  =    ^*  =    *^ 
Cndo-f-xft  C:r     48:=:     44      C  rr   72  =:     stf 

D=:^d  hF  II'  V:^    54  i=a7'     D*=:    78=:  "li^ 

Tctar.YLNoa.Com.  Z  Caius 
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CaTus  tertlu&  pes  2  diuUiiS'  diac  t 

C=:    9J -H,  15  C=:=    78  ==:  39       C  rq:  108  z^  5^4^ 

J^zziss  -i^  15  Bn:  1:44  =7*      0  =  174=  ^7' 

Cafus  quintus'  dac  pec  &8^  diuilus : 
A  =:    S  rr  4- 
■jr  ro  :t:  5." 
.     z=     ^  :^   3: 

D  =:  na^  =  tf 

Cafus  dienique-  fextus  pec  1  diuifus,  dat:'  ^" 

A  ^  103:  ±  47  A  ::  ijo  =  6^  =5;      A  is   7«' =2  S(* 

B  =  131^ J+-  *7  eigo  tel  B  =  '©-f  =  5»  =  4  if  B  =  »5*=  7^ 
€=r    87-h-     9  C=:    78  =  3:9  =  3.    *e=    9<J  = +8> 

IXzr  KJ5  +     P  D  -  i5<y  =  78  =  ^      D  =  174=  817 

£x  boc  eigo  exettipro  ie(]Uentes  xefiil^  ioraiulae : 
i»«j-  <j»-l^   g/rr  91 
34'-^39'-+-<5'5'^7*'        J''-f-ia'»=:  9^-+-iCh«* 
ao»  -H  54'H-7S>' —  87»  et  ro»  -f-  a7*'=r  19^  -H  »4«^ 
3^-t*-    4'-|-    5?=i   <J«      i7.»-h-39»i:rft<$^-*h-af6'' 
3^8»  -i^  48*  -+-  79«  ~  87» 

hiiicque  (equituf 
87'-  7iS>'  =  ao»  -4-  54»  =  3  8»'-4-  4«»' 
Patet  ergo;    ex-  quouis    exemplo  aflumto  piuies  Buiiis^- 
modi  formulas    obtineri,  inter  quas  autem  eaedem  fie^ 
pius- recurrent ;  quemadmodum  cafps  3?'-h-4«-f^.5»t:6»' 
in  hoc  exempio-  er  praecede&te  bis  occwdt; 


grORTND.  fROBL,  mOPnANTJEGRrM.  179 

a8.  £a  ergp  folationem  generalem  problematTs, 
tpo  quaeruntiir  qujtuor  numcri  rationaleit  A,  B,  C,  D, 
iia  vt  fit  A' -t-B'-i-C*r=D»  ,  feu  quod  eodem  re- 
ijit^  quo  quaeruntur  quntuor  nunieri  rationalest,  p,  ^)  r 
et  j ,  Tt  fit  pipp-^-^qq^^siss-^^rr).  (^uae 
p  obiemata  cum  methodit>  loliiis  ncii  nifi  particularitM 
rdblui  queant,  manifeftum  eft,  bas  mediodos  folitas  ad' 
huc  infigni  defedu  laborare,  ideoque  notabilem  adhuc 
perfeftionem  ^fiderare.  Tum  vero,  quod  hic  dc  vni- 
co  prf>bicmate  ofiendimus ,  fiullum  eii  dubium  ,  quin 
sd  in  fnfiiiitis  aliis  pari  fuccefTu  praefian  pc^ic.  In  genere 
quidcm  patet ,  fimili  modo  hiriustmodi  aequationtm  np 
(mpp-^fiqq)-rz^s{mss-\-ftrr)^  vel  etiam  hanc  la« 
tius  pateittem  {ap-\-l^q+yr'-\-Bs-^  e){mpp+nq^ 
zz:^Cap-\-bq-^£r^ds-^  e){mrrr\-nss)  latiooalitef 
^eoeralijflrnne  xefodui  po^e;  ponendo: 

pzzmfx-^gr  gj  rzz.nhx-^lf 
q  zz.mJ^-i-jSX       J  =:  fahj  -  <kx 

£^  cnim  mpp-^ft^^^zigg-i-mnffyinxx^iitrj/)  tte, 

mrr-^nfSzz^kk^mnAb^inxx-i-myj) 

vnde  seqnatto  4iui0  per  nxx-^  mrjf  contnebic  ioai- 
^itas  X  H  y  vjiius  t»ntum  ^JimeDfionis^  ex.  qua  prp* 
pteret  fuie  hUa  jeftrifSkioae  eanim  Yabce»  satiomlket 
ideceroiiDabuatac. 

S9>  NoD  iimnerito  igitur  fii^icari  Ficet,  ct 
flliorf^m  probkni^tum  Diopfaantaeorum ,  quocum  adhuc 
iXMi  aifi  (bjutiones  paniuilare»  funt  rtpcrtne,  fiiHitiones 
i|uQqiie  giexierales  dari ,  oe^ue  difcrimen  fupia  v^vlv  ra- 

Z  %  tuok 
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tum  ex  Ipludonam  gcneralit^te  <^  pacticularttate  pedtim 
^fle  efllatiale ;  vn4e  pat^t  quanta  adbxf  iacremeQta  ia 
Analyfi  J^ophantaea  defidereotMr.  Ad  qnae  fi  Yoquam 
penetrare  concigerit ,  nuUum  efi  dubium ,  quio  inde 
Tniucria  Anatyfi!),  tam  finitorum,  quam  infinitorum,  baud 
contemnenda  fubfidia  fit  acceptura.  Cum  eoim  in  cal' 
cuio  integrali  praecipuum  artificium  ia  hoc  verfetur, 
Tt  farmulae  diflfcrentiales  irrationalos  io  rationales  trans- 
&rmeacur:  boc  araficium  ipfum,  vti  ex  Analyfi  Dio- 
phantaea  in  kunc  caiculum  efi;  translatum ,  ita  etiam 
indidem  maiora  auxilia  merito  expedantur ;  «x  quo 
(ludium,  quod  in  ifia  Analjfi,  vtcuoque  (lexiUs  alia» 
in  fe  fpedata  videatur ,  amplificanda  impenditur,  nea- 
tiquam  inutiliter  cpUocari  eft  cea(endum. 

30.  Hic  porro  alia  condttio  non-  iriinus  attea- 
tione  digna  ootari  merecur ,  quod  iaepius  ta  Aoalyfi 
Diof^antaea  eiusmodi  probkmata  occurruot ,  quae  per 
methodos  cooflietas  fdutionem  generalem  admiccere  ¥i- 
dentur,  cum  tamed  haec  folutio  tancum  fit  particularis; 
qHibps  cafi^svpeculiariai  artificia  aittiiberl  ddient,  Tt  f»- 
ilri^io,  qua  methodus  confu^a  eft  limicatA ,  tollacur. 
Velud  fi  duo  cubi  in  numeris  integris  quaerantur)  quo< 
rum  fiimma  fit  oumeius  quadratns;  Iblutid  nullP  modo 
teftrida.  obtinen  videtur,  fi  ifta  aequario  jir^-f-j^^rra* 
ita  refoluatur,  vt  pohatut  a'J  V^  et  j^i;^..,,  Fiet.enim 
(p'-f-^')2=r',  ideoque  «=:p~r,    ct    x- :^~^\ 

y  -  f^'Xq''     Vodc;    vt  X  et  y^   fiant  nqmeti    intcgid  » 
llatujtur  t2inlpf-{^q*)  ^  vt  habeacur: 

«ritque  x^-^f  =:«*(j>*4-^»i:  quadtatOi 

31.  Etfi 
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3S.  Etfi  ftatem  ifta  (bludo  getierdlif  TidetuP, 
tameQ  oulli  dii  nioneii  pto  x  et  f  inueoiuntur ,  nifi 
qui  cominuDein  babent  fadorem  p'^^  t  iti  Tt  hinc 
•concludeQdum  yideatulr,  nullos  dari  numero&  snter  6 
primos,  qui,  pro  ;r  et  j'  fubfiitutiy  i^aeflioQi  (atis&:iaQt. 
Interim,  tamen  cafu,  quo  jrzx  et /-ajperfpicuum  eft, 
fore  x^-i-y^z:^:^  quadrato<  Tametfi  autem  hic  cafus 
ex  formuiis  noftris  deriuari  potefi,  poQendo  j^=rx  » 
^zft,  et  »z*>  Tnde  Tdqueprodit  jfir^pri  etyz.\.9 
:=a;  ^mea  Tt  hiQcalii  huiusgeneris  cafus  eliciantur^  ne- 
cefl&eftyTt  pro^  et^  eiusmodi  numen  acci{»anmf,  quomoi 
cuborum  fiimma  fit  quadratum»  puta  =j;f,  Tt  deincept 
t>oQi  pollit  nzi\\  Tnde  prodibic  xzzp  otyzZij:  quo 
fxido  id  ipfum ,  quod  hic  qoaeritur ,  iaih  tanquaiii  co« 
gnitum  poflulatur ,  tC  ftilicet  du6  cubi  aiCgnari  ^ean^ 
quorum  rumma  fit  quadcatum.  QtiemadmO(toD  ei]go 
friic  ioconDmodi»  ^  ocakttadi&a ,  ia  ieqdeott  jpcoUe- 
«mite!  Tideamitt. 

Problema. 

32.  Inuenire  duos  numeros  iht^ros  into^  fe  fd. 
m»f  qoorum  cubi  additi  &cia&t  qiJadtatBm*' 

Solutio. 

Sint  X  ct  jr  nrancri  quacfiti  ,•  Ita  Tt  cflfc  dibcat 
^•-i^jr^st:  quadiaio,  Dfcbet  erg^*  iX'^J')(xx!'^x/-+-j!r) 
zz  quadratum.  At  dc  his  duobus  fediorifcaS  ^noto, 
cos  efle  Tel  primos  inter  lc  ,  tcI  tcmarium  pro  com- 
jDmu  flafiofiua   admiticeie',   TQde' ibtbdo' fict  bipartita , 

2  a  fl» 


(qqa  Aut^m  it»  1o  "Wiara  .compkigetnr ,  n  vterqnc 
^fejaor  feotfim  jr-hr  ct  jt^— ;y-+-//  y*J  ijjiadwtum 
^jpre  d^bea;,  -vc;!  tripl/w  yMadiatuKn, 

I.  Si^  pilmtiin  Tterque  fador  giifldratas ;  ac  po- 
fjatur  ^rar— xy-rhfl^Ez:  (/>^— p^H-i^^)*  ,  entque  v4 
xzLpp^tLpq  «  y^pp-qq^  vel  x^ipq-pp 
fit  y=:fi^  —  pp.  P^riorj  cal»  ergo  oporttt  vt  fii: 
x-^-jzzipp-ipq—qq  quadratu^i.  Qiiae  fbrma 
jcum  fit  .==  3pp— ^-4-^)%  fi  ponatur  =:rr,  oporterejt 
/efle  ^pp-^^p-^qf-^-rrzz  lummae  duoriTin  quadra- 
jtorum  ,  quod  eft  impoffibile.  Rdinqultur  ergn  alter 
fsSx^  ,  q«o  X -t-/ z=qq-jt-ppq- ^pp  =  (^-H/>)" -3/5? 
CKjuadr^.tum,  cui  fati^fit  ponendo 

p-z&mn  ct  <^z3ai«— $«r«-4-f»« 
pf-z^^pq^pp^  j^mn{^mm- zntn-^nff^ 

^^  qqr^ppzz^Qmm-^nn^i^mm-^.mtt-hnff^ 

=:(«?r-«)(5  «r-;;X3  »  W-^-««) 

IT;.     Toffl    ▼ero    ponatar    «««-jry-^-jiy  =r  triplo 
^adrato=  Q(pp—pq-^qq)*  eritqae,  cu»  cripiica    pm^ 
do  facisfit: 
f  K=^tpp-m'  Wii  x^iptH-ipq-qq  ..,  x^pp^^pq^iqq 
jf^  pp^.%pq-2qq    'yzz  pp-^^pq^qq      ' y^^-pp-k-^pq-  qq 
CaHi  primo  fit : 

fCfr\-yz=L%l)p-^qq:=i  ^^\o  qnadrato,  icopp.^^qua- 
drato  :     yqdg    i^t  />^«!rii!i-f-/r«;    et  ^— »«v«, 
^deoqu» . 
fcr=:%[m*—*ntn-^%mn'r\Tn*) 

ji^^nf-^^m^n-^^mmnn^^mn^^n^ 

Cafif 


Gafu  fcciindo  fit;  «^-J^^Sp/i-tf/^f^apldqhadrato*- 
ergo  pp— 2f?^=i:qaadiato,  cui  fitisfitpottieiidopraar/»' 

jf  :s  -  $  «* -t-  tf  ffniffff  »-i-  «^ 
Gafu   denique   tertio    fit  *-i-jr=-^j>^— 5^^'— 3.0'  e^ 

tnde  fit:  j>=««r-+-ff»  ct  fzzztiim\  ideo^ue 

]^n  eigo  tetnas  folutiones  ptoblematis  pibpofiti :- 

^    Jx=  4»«»(3»i»»— 3»»»-H»»)' 
|>^i=i  («-»)( 3 «'>-»X3ot 


1^= 


«jff-H^»») 
=:  a («♦—  2 «»» — aw»* -H »♦) 


*   t^r=  -  a«i^  -f-  tf /»/»»« + »♦' 

fbl  qiiidem  feciiada  fortha'  in*  tertiay  qiiae  Ctiiii'  qnaitk^ 
<!onurait,  cbntenta  deprehenditur,>  ita  yc>  fecu(ida,:vti-mft^' 
^r  complicata,,  omitti  poifit. 

CoroU.    f.' 

^3.  Si'  hae  fbrifriulae,  pro'  x  et  >  ifwentae;^  {fetf 
iltitnbrCim  qiildt^ttiiir  qd6ihamqtf6  iiSUltipiicelitur  >  e&t- 
qbaefito  aeqii^'  fatis&cieiit  ,<  ita.'  (fcilicet  fuindia  ctibbruM> 
a?  -+-j'«  fiat  riunierui  quadrahii*,  Ynde  n^mtri  quOtcuhi' 
qne-  noh'  pjtiihi-  ihtei-  fe^  obcinebuahir.      3iiniit   ahteni^ 

itiod0> 
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modQ  fi  hafi  {otmviai^  commuoieiii  babaennt  dioifbitfl» 
qu^jd^cujn. ,  per  eum  «iiuij^  quaefito  penode  (atis^icieot^ 
Vnde  aumeri  inter  le  primi  pro  x  tt  jf  inueniuotor^ 
quales  hic  proprie  qnaemntur.  GemiiMs  6rgo  pro  boe 
negotio  habebimus  Ibmiulas: 

j  xzz^mn{%mm-^m-{-hn)  .•  *=  3f«*+tf»aww— «♦ 

COfOlI.      i2. 

34«  EMteit  e^»  dari  infinitos  cafiis ,  quite  atteni 
barum  formulamm  recipit  valorem  negatiuum :  quod  ia 
prioribus-  eueoity  fi  irel  «t  iit.  negatiuom,  vel  «;  Tel  n 
cootiaeator  iotra  limite$  m^  ec .  ^mi  10  poftecioribos  aa« 
tem,  fi  Tel  jJS  fi^  m»u$,  qutnh  3^(1?+-^ a),,vel  ^ 
mious,  quam  3,(V2>-i).  Uis  ergo.  caiibus  duQ  repe« 
xiiiatur  ^bi ,  qaorum  difi&r^tia  ell  quadratum. 


m^mt 


SPfiCE. 


SPECIMEN 

.    r  : 

DE  VSV   OBSERVATIONVM 

IN  JMATJIESI   PURA. 

Audore 
X.     Eri^ERO. 

Inter  tot  infignes  Dumerorum  proprietates,  qMae.  sidhiK 
fuDt  ioueDtae  ac  demoD(iratae -,  nuiluni  eft  dubium, 
quin  pleraeque  primum  ab  iDueDtorlbus  taotum  funt 
obieruatae  et  in  snultipUci  'numenMom  tra^atioDe  aDt^ 
maduerfae  ^  antequam  de  .lis  4emonftrandis  cog^taueriDtr 
Ita  de  eo  numerorum  primorum  'ordine ,  qiu  -vnitatA 
fuperant  mulciplMm  quateroarii,  cuiosmodi  iunt  5,  13, 
17,  ap,  37,  41,  «tc  ^nte  fine  dubio  eft  obferuatum, 
eorum  (ingulos  in  duo  quadrata  fecari  pofte ,  quam  iq 
eo  elaboratum,  vt  Jiuius  obferuationis  veritas  per  iblidanot 
demonftrationem  euinqeretur.  Quod  ^einde  quilibet  nu- 
merus  in  quatuor  vel  pauciora  quadrata  diftribui  poffit, 
Diophantp  iam  notum  fuifle  videtur,  nemo  autem  antei 
Fermatium  eft  profeffus ,  le  huius  veritatis  demonftra- 
(ionem  habere,  .quam  autem  nusquam  publice  edidit» 
ita  vt  mea  demonftratio ,  quam  ante  aliquod  tempui 
concinnaui,  pro  prima,  quae  quidem  publice  fiierit  pro« 
poftta,  fit  habenda.  Interim  tamen  ^teri  cogor,  demon- 
ftrationem  Fermatianam,  etiamfi  mihi  nihil  omnino  de 
piincipiis ,  quibus  innitebatur ,  itifpicari  licuerit ,  roea 
multo  fui^e  perfec^iorem ,  ac  longe  latius  patuifle. 
Tom.VI.Nou.Com.  Aa  Aflieue- 
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Afleuerat  enim  Fermitias ,  fe  ex  eodem  fbate  aliorum 
quoque  Tbeorematum  demoaftratioaes  hauliflfe,  cuius  ge> 
neris   raat,    quod    omnis    numeru»    integer    dt  fumma 
trium  pauciorumue  numeromm  trigoaalium  ;  item  quod 
t>mnis    aumerus  iateger  (it  fumma  qaioque  vel  pauciO' 
rum  aumcromm  pentagoo&lium ;  item  iex  pauciorumue 
numerorum  iiexagoaalium ,  et  ita  porro  de  reliquis  nU' 
meris  polygooaiibus  ia  iafinitum.    Ego  yero  etiamfi  rc' 
folutioaero  cuiusque  aumeri  ia  quatuor  paucioraue  qia^' 
drata  demOaftnui-,     tamen  omnem  adhuc  operam  lo 
iAis    reliquis  theorematibus  demonftrandis  inutiliter  con* 
famH,  neque  ylio  modo  tciam  nunc  (akem  refblutionem 
in  tres  paucioresue  trigonales  odendere    ponii ,    etiamfi 
ea  nmplicier  videatur ,   quam  reiolutio  in  quatuor  pau' 
cioraue    quadrata.      Veram  et  has  «ximias  numeronTm 
proprietates  Fermatius  multo  aote  per  iaduftioaem  cod- 
clufifle    e(l    putaadus,    qiiam  eas  demonftrare  didicerir. 
£x  quibus  merito  colligimus,  in  fiumerornm  indoJe  (cru* 
tanda  obferuatioai  et  indudtioni ,  cui  omnes  has  elegaa- 
«(Trmas  proprietates  acceptas  referredebemus,  pturimum 
efle  «ilTaendum  ;    ideoque  ne  nunc  quidem  ab  hoc  ne 
gotio  vitcrius  profequendo  eife  defiftendum.     Hoc  enim 
modo  pertingiinus  ad  huiusmodi  proprietatum   cognitio- 
nem  ♦  qiiae  alias  uobis  perpetuo  ignotae  manfi^eat ;    ac 
tym  demum  occafionem  naacifcimor  ad.  inueftigationcm 
demonftrationurn     vires    noftras    intcndendi ;     veritjtes 
Bamque  pleraequc  huius  generis    ita    funt    comparatae  , 
VI   prius  agnofci   debeant  ,    quam    demoaftrari    poftint. 
^irtmuis  autem  huiasmodi  proprietas  per  afliduatn    ob« 
Ifiruationem  fuerit  animadueria  ,  quae  per  fe  mentl  noti 

parum 
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pannn  eft  iocunda:  tainen  nifi  demonftratio  iblida  ac- 
cetiferit,  de  eius  Teritate  non  &tis  certi  etle  pofluniiis; 
cxempla  enim  non  defuot,  quibus  Tola  indudio  io  er« 
rorem  praecipitaoerit.  Tum  vero  ip(a  demonftratio 
non  Iblum  omnia  dubia  toilit ,  (ed  etiam  oaturae  ou- 
nierorum  penetralia  non  mediocriter  recludit ,  ooflram* 
que  numeroram  cognitionem  continuo  magis  promouec, 
a  cuius  certe  dodrinae  perfedione  adhuc  loogiflime 
fumus  remoti.  Verum  fi  cui  haec  forte  aon  magni 
momenti  eiTe  -videantnr ,  quod  vix  Toquam  yllum  in 
Mathefi  applicata  vfnm  habitura  puteucur ,  vfiis  quem 
inde  in  ratiodnando  adipifcimur,  certe  non  eft  contem. 
oeodus.  Sunt  enim  plerumque  huius  generis  veritates 
ita  reconditae ,  vt  earom  demonftrationes  cam  inciedi- 
iMleiii  drcumfpedioaem»  quam  eximiam'  ingenii  vim  ce- 
<quirant.  Quare  cum  vulgo  ad  raciocioii  ^cukatem 
comparandam  demonftratiooes  geomeoricae  commendari 
foleant^  quippe  quae  regularom  rationandi  vfum  maxi- 
me  contineant ,  neftlo  an  non  ad  hunc  (copum  de- 
xnonftrationes  arithraeticae  muho  magis  fint  accommo- 
datae :  in  fais  enim  multo  maiori  cura  eft  cauendum » 
ae  a  praelcriptis  Logicorum  regulis  aberremus,  quoniam 
plerumque  nimis  cft  difficile,  io  enorem  non  prolabi. 
Deinde  vero  huius  g^neris  demooftrationes  arithmericae, 
iDulio  maiorem  foUertiam  et  lagacitatem  tngenii  poftu 
lant,  quam  geometricae:  vnde  qui  in  fais  fiierit  exerci« 
catns,  longe  ^cilius  errotem  in  ratiocinando  vfii  edodus 
eiutabic,  filHque  promtom  ratiocinii  vfum  multo  certius 
compacabit.  Atque,  ob  faaec  tam  infignia  commoda, 
perluftrationes  iMUiiae  oumetomm  roioime  lelinquendae 

Aa  a  viden- 
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videiitOT,  iti  quibos  ne  inutilicer  ver(emur>  ab  obferut- 

•  Cioaibus'  erit  ^xordiendum  ^  hincque  ad  demonftcationem 
*|)roprietatum  obferuacarum  progredieodum.      Huiusmodi 

operationemi  iam  ante  aliquot  annos  confeci  in  contem- 
platione  diuiforum  cuiusque  numeri  ^  qui  efl:  rumma 
duonim  quadratorum^  nunc  ig^itur^  \t  viam  ad  alias  nu« 
tnerorura  proprietates  cogpofcendas   fiemam ,   contem* 

*  platurus-  fum  numeros  ^  qui  ex  quadrato  et  duplo  qua« 
drati  fuat  compofiri  ^  quales  in  hac  forma  generdi 
s^aa^bb  iwxit  contenti  ^  atque  in  diuifores  horum 
numeforum  fum  inquifiturus»  At  hic  quidem  fiatim 
notari  couuenit  >  radices  horum  duorum  quadratOrum 
Bumeros  inter  fe  primos  eflie  oportece  ^  alioquin  enim 
quilibet  niimerus  polTet  eflfe  •diuilbr  ^  quadratnm  dilicet 
oumeri  ^  qui  (oret  radicum  communis  diuiibr  t  quam 
ob  rem  numeros  a  et  by  ex  quibus  fonAa  SLaa-^bb 
componitur>  inter  (e  primos  ilatuam. 

CONSIDERATIO  CIRCA  NVMERbS 

in  hac  fbrma  xaa^-^bh  contentos. 
Expoiiantur  primo  numeri  informt  ^^bb  coiMend^ 
tum  numeri  huius  fbrmae  ^-^bb^  exclufis  numeris  pari* 
*bus  pro  /r  fubdituendis:  tertio  numeri  fbrmae  i^^bb^ 
fiimendo  pro  b  numeros  per  3  non  diuifibiics:  quarto 
Oumeros  fbrmae  z^^bb^  fiimendo  pro ^  numecospec 
2  non  diuifibiies^  et  ita  porro»  Sicque  obtinebont;ur  fe« 
quentes  numeroram  progreffiones: 

a^^^*)  5,4J,ii,i8>l7,  3«,  5i,<y^>^3,  162,  lag^ 
%^6,  171,  ipS,  2a7,.ftS8,]29i;;32tf^  3<J3> 

84^) 
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St4-*^)  9>  17,  33,  57,  »9,  tap>  »77,  a33,ft97i  349, 

449- 
i»»f^>)  19,  aa,  34,  43,  d7,  8a,  1 1«,  x39,  ^87i  *'♦, 

»74.  307,379, +18. 
3*+**)   33,  4t,  57,  81,  "3,  »53,  aoi,  257,  3*1, 

393,  473- 
SO+i^)   51,  54,  59,  <J5,  8<J,  99,  »  «4,  »3«,  171,. J 94» 

219,  24<5,  30(J,  339,  374,4",  491- 
7a+A^)   73,  97,  "»>  »93,  a4?y3<^',  433» 
98 +^^)   99, 102,  107, 114, 123, 134/152,179,198, 

219,  242^  a<P7,  323,  354,  387,  42 a,  459» 

498. 
128+**)  129,  137.  153»  »77,  ao9,  «49,  »97,  353, 

417,489. 
n?2-f  **)  i<f2,  i5<y,  178,  187,  axx,  225,  a<J2,  283, 

'33»,358,  4»8,45»- 
200+**)  201,  209,  249,  281,  3ai,  3<^9,  489. 
242 +M)  243,  245,  251,  258,  2<J7,278,  *9hioS, 

3^3,  342,  38<J,  4",  438,  4<^7,  498. 
a88+**)  »89.  3»3,  337,  409,  457- 
338-1-**)  339,  34»,  347,  354,  3<J3,  374,  387,  40*» 

419,438,459,482. 
392+**)  393,  401,  417,473- 
450 -f-^*)  45 1,  454, 4««^,  499' 

Obferuatio     i. 

Excerpamus  hiac  numeros  pfimos,  vt  nancifcamiit 
CMnaes  numeros  primos  fbrmae  2«tf-4-**,  qui  quidem 
500  non  fnpei^nt  ,-qliippe  ad  quem' ferminum  cimnes 
progjteffiouei  praecedentes  produximus,  atque  iiU  numeri 
fvimi  reperieniur  efle : 

Aa  3  3)i<» 
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3,  II,  17, 19.  41,  43,  59,  «7,  73,  83,  89,  97, 107, 

113.  »31, 137, 139,  i<^3, 179,  193,  *«!•  *a7, 

»33,  *4*,  «5»,  »57,  aSo,  »83,  307,  3i3,  33 » » 

337,  3+7,  353,  379»  401,  499,  4>9,  433,  443  9 

4+9,457,  4<^7. 491,  499. 

De  his  ergo  obferuo ,   (iDgulos  nonnifi  (emd  in  ferie 

numerorum  formae  i.aa-^bb  occurrere:  ita  vt  mane- 

rus  prtmus  ,    ^t  fuerit  aggregatum  ex  quadrat»  ef  ebh 

ph  ^draSo ,  Jit  vnieo  modo  bmsmodi  {^ffrt^gcam, 

Obferuatio    2. 

Si  ex  numeris  expoficis  excerpantur  ii ,  qui  iiint 
produdta  ex  binario  et  numeco  primo,  illi  in  ordinem 
digcfti  erunt: 

^,  2»!  34,  38,  8a,  85,  ii8,  134, 14^,  t66,  17«, 
»94,  a'4,  22<J,  2<^a,  »74,  «78,  3*^,  358,  385, 
4",454, +<5<J,+8a. 

▼bi  alii  numeri  non  occurrunt,  nifi  ipfi  numeri  primi 
formae  iaa-\-bb  duplicnti,  ac  finguli  bi  quidem  nu- 
meri  femel  tantum  reperiuntur. 

Qui  ergo  manerus  prvms  in  forma  ^aa-^bb 
fuerit  contentusy  eius  quoque  dupbtm  eritnumerus  formae 
aaa-hbby  idque  vnico  modo. 

Ceterum  cum  «  et  ^  fint  numeri  inter  (eprimi, 
ideoquc  alter  eorum  certo  impar,  manifeftum  eft,  nolloft 
dari  ia  fomia  a-aa^^bb  numeios  per  4  diuifibiks. 

/ 

Obfec« 


t»    MATHESI    fVKd.         Mst 

Obferuatio    2* 

Oum  m  numeris  expofitis  ali^  fint  impares,  alii 
])9re%  et  quidem  impariter  pares,  obferuo  porro: 

Si  qm  nmerus  impar  Inter  iltos  nwneros  reperi<t' 
tur  y  tum  qmque  -eius  duplum  certo  o€cwrrere\  ac  vkijfim 
quieunqae  numerus  par  in  ilRs  mmeris  occwrrst ,  «wi 
quaque  Jemijfis  ibidsm  eerto  reperietut, 

Obferuatio     4. 

Quodfi  tam  reliquos  numeros  non  primos  (peAe- 
mas ,  fiagiilosque  in  (iios  ^dores  primos  refolaemus , 
▼nicuique  autem  in  p»enthefi  adfcribamus,  quod  vici- 
bus  occarrat  >  fequentes  dancilcemur : 

3'(0;  3»(i)i  3.r»(a)i3i7(a)i  3- ip(a)  i  3*('); 
3*.  ii(a)i  ii*(Oi  3.  4r(*)i  3-  43(a)i  3*i7(a); 
3M9{a)i  3.59(ft)i  "-17(2)^  3<^7(a)i  11,19(2); 
3,73  (a);  3*(Oi  3,83(2);  3,  8p  (2);  17*  (ij; 
3-97(2);3*.ii(a)i  3*107(2);  17.  19(2);  3  "3(2)^ 
.ipni);  3,ri*(2);  3N4U4);  3S4-3(2);  3>*3i(2); 
3, '37(2);  3. 139(2);  ii.4»(2;;3',i7(2);  11.43(2); 
3.id3(a)- 

Hic  iam  obreruo  omnia  produdia  ex  numeris  primis 
^mae  2.aa-\^bb^et  quafncunque  combinationem  nara 
occurrerc :  Ha  vt  produ^um  ex  quotcunque  numeris  for' 
mae  ftaa-f-bb  fempcr  fit  numerus  in  quad'atum  et 
duplum  quadratum  reJnhAitis :  ac  pliis  qtiidem  vno  mo< 
40y  fi  ex  diuerfis  fadoribus  fiieric  coaflacas. 

Obrer- 
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Obferuatio     5. 

Imprimis  autem  hic  animaduerto ,  in  his  numens 
compofitis  nuUos  alios  ^dores  primos  occurrere,  niii 
qui  ipfi  fint  fbrmae  ^aa-^bb\  vnde  coliigo  per  in- 
dudlionem  : 

Omnes  mmeros  formae  aaa-H-bb,  fi  quidem  a 
€t  b  fint  mimeri  inUr  fe  primi ,  nullos  alios  ditdfi)res 
admittere  primos,  tiifi  qui  ipfi  fint  huius  formae  2aa-fbb. 

Binarium  quidem  vidimus  inter  diuifores  occur* 
rcre  pofle,  vcrum  cum  ^aa-\-bb  cafii  bzzo  ct  a:zi 
binarium  praebeat ,  £tiam  ipfiim  binarium  m  forma 
laa-i-bb  complc^i  licct. 

Obferuatio     6* 

Cum  ergo  omnis  numenis  formae  7.aa-^bb^ 
cxiftentibus  a  et  b  primis  intcr  le,  :alios  diuifbrcs  pri- 
mos  non  admittat ,  nifi  qui  in  ferie  numerorum  in  ob- 
feruatione  prima  cxhibitorum  contineantnr,  li  ipfis  qur- 
dem  binarius  adiungatur:  circa  iftos  numeros  primos  ob- 
feruo,  intraillos  nullos  Jiumerosfiuehuiusforroae  8»-i, 
fiue  huius  8 «-3  reperiri. 

De  ntmeris  ergo  primis  formae  8n-i  et  «n-3 
affirmare   Ucet ,    eos  non  folum  non  ejfe  numeros  formae 
aaa-f-bb,  ^^  etiam  ite  diuifores  quidem  effe  pojje  vU 
Kus  numeri  formae    aaa-Hbb,  fiquidem  2   et  b  ftttt 
primi  inter  fe. 

Obferuatio     y, 

Numeris  crgo  primis  huius  gcminae  formae 
ftn-x  et  8»--3  cxdufis,    practcr  binarium   nulli  alii 

reliik' 
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gBpqountar  miinal  priimi »  qiil  fior  diiiifiMei  ttnneca* 
imD  fcnnae  ft««-4-^^»  mfi  qiit  in  altBnttra  haram 
fomanim  S«-Hi>  tcL  S«-i-3»  coBtineantnr  ^  quot 
dbplici»  geoeris  numeios  ptinu»  confpedui  expoTuifls 
iuuabitk 

(8ff+x):  X7»4»>73»«9»97.xi3,  »37,X93>a33»»4«» 
»57»  a»i,  3x3. 357.  353»  4©»»  4®9,  433» 
449,457- 
(»«4-3):  3,  ",  »9,43,  $9,  ^7,  83, 107, 13»,  «39» 
x<^3,  «79»  axx,a*7,  «51,283,307,  33 Xt 
347, 379, 4x9, 443, 4<57, 49» ,  499- 
•tque  oblerao»  bos  numeros  primosomDes  intei  nume- 
los.  primos  fwmae   a«a4->6  ita   occunere»  n  alil 
praetecea  ibi  non  leperiantur. 

Hiac  fftf^  mmeri  hniusfonue  saa-f-bb,  thm- 
moda  a  a  hfmt  tuer  fe  primk ,  paetn  bvMrium  mA" 
hs  nUos  bahent  diiHiores  primos »  t^fi  ^  pm  vel  buiui 
formae  Sn+x,  vel buius  8n+3. 

Cum  autem  omnes  numeri  primi  in  his  quatuor 
f>tmis  SnHhz  et  8i>+ 3  contineantur »  haec  ob&r» 
Yario  cnm  pcaecedente  coouenit. 

Obferuatio    8. 

At>  quod  notam  maxime  eft  dignum,  obfirao: 
Omnem  mmerm  primmn  tam  bmus  formae  40-4-1, 
fuam  bttius  Sn-^ Qyfemper  effe  aggregattan  exquadra- 
to  ei  du^  quadrtUo :  fiue  inter  numeros  primos  formae 
saaH-bbom^j  plawmatteroSi  fiue  bmusformae  8n+z, 
tue  bmustn-^%  oeeurrere^  ae  praeterea  nuOos  alios. 
ToBi.VI.Nott.Com.  Bb  NuUu 
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Nallu»  ergo  «ffignari  poterk    nmnerus  pritncis''^! 
hanim  formuhrum    8ff-Hi  et  8ff-f-3  alterutra  coo- 
tentus ,    qni  noa  Gt  (umma  quadratt  et  dupii  quadirati ,  ■ 
et  hoc  quidem  vnico  modo,    fi  obTeruatio  pcima    buc 
trahatar. 

N  o  t  a. 

Piioprietatum  >  quas  hic  circa  numeros  formae 
i^aa-h-bb  eocumque  diiulores  obleruauimus,  aliae  ita 
funt  comparatae ,  \t  earum  verita»  ^iie  oilendi  polTit, 
aiiae  autem  roaiotem  demondrationis  apparatum  requt' 
ruDt  ^  aliae  vero  denique  profimdiirimae  iudaginis  diot 
iudicandae ,  cum  fumma  follettia  ad  ea&deoionfliaadas  Gl 
opus.  Ad  primum  genus  re£erenda&  fiint  obieniatiooes 
prima,  (ecuQdai^  tertia^  quarta  et  pars  prjor  iextae;  ad 
genus  (ecundum  autem  pertinent  obferuationes  quinta  ^ 
pars  pofterior  fextae ,  et  (eptima,  quae  eo  redit.  Pro- 
fiindiinmae  autem  indaginis  e(l  obferaatio  odaua. 
Pfoprietates  autem  i(he  (Imiies  funt  ils,  quas  circa 
Ibmmas  duorum  quadratorum  propofui ;  quarum  verita.* 
tem  cum  feliciter  eruerim,  operam  dabo ,  vt  etiam  has 
proprietates  obferuaras  fimili  modo  demonftrationibus 
con(ir.Tiem.  Incipiam  ergo  ab  obfecuationibus  €iciU 
Umis. 

Theorema.     i. 

r.  Si  numerus  N  fuerit  numecus  fbmaj^  saar^rbB^ 
tum  quoque  eius  dupluoL  2  N  erlL  munecu&  eiusdeoL 
fonnac. 


DemoQ* 
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Demonftratio. 

Sit  enim  N  =  2m»4-»ff,  erit  aNr^ffirm+sffff, 
pooator  9.mz:k^  fietque  2N=:ibi^+Bffff,  ficque  aN 
erit  quoque  nuineius  forniae  stfa-H^^*    Q;  £•  D« 

CoroU.    I. 

2.  Ac  fi  N  fuerlt  pluribus  modis  numerus  fbi« 
mae  3<3!tf+^^,  totidem  quoque  modis  eius  dupium 
2N  erit  Dumerus  formae  zaa-^bb. 

Coroil    2. 

3.  Conftat  ergo  Teritas  obferuationis  fecuodae> 
fimulque  ratio  perfpicitur,  cur  numerorum  ,  qui  intec 
Duiiieros  formae  a.aa-\-bb  fupra  expofitos  bis  occur« 
lunt ,  eorum  quoque  ^upla  ibidem  bis  reperiantur. 

Theorema    2. 

4.  Si  numerus  par  2N  flierit  numeras  fbrmae 
s.aa-\--bby  tum  quoque  eius  femifiis  N  erit  numerus 
fiusdem  fbimae. 

Demonftratio. 

Pofito  ftN=:2««-^«»,  quo.  ^mm-\-nn  fit 
namerus  par,  quoniam  pars  2mm  iam  eft  par,  ne* 
ceOe  efl,  vt  altera  pars  nn  Gt  quoque  numerus  par, 
ideoque  et  eius  radix  n.  Ponatur  ergo  »=.2ib,  fiet* 
que  2N=:e«v»!r-f4/(:i(:,  vnde  per  2  diuidendo  oritur 
N=:m/n+2ii:ib,  ita  K  quoque  (emifiis  N  fit  in  for» 
ma  zaa-^bb  Qomeam.    Q.  £.  D. 

Bb  2  Coiol. 


^96  spscmsti  m  vs^  obserfjtiowm 
Coroll.    1. 

$.  Hine  etkm  «euidem  eft »  fi  namenM  propt^ 
fititt  par  ft  N  fiierit  pluribitt,  tnodis  numerus  formtt 
aaa^Bh  >  totidem  quoqiie  modii  •eiuft  iemiflem  28 
fi»e  numetum  «duidem  <foraiae« 

GoroU    2. 

'9.  Si  ergo  'nameros  N  liieric  ^co  «nodo  m* 
imerm  jR>rmM  fttftf-^^^^;  tum  «etiam  eiusdupium  ^^ 
'wico  imxlo  'erit  ^nomenis  Ibrmae  ■taa^i^^hh^  fi  enioi 
pluribm  'modis  «efl^  -huius  formae ,  totidem  quoque  m»* 
•dis  eiut  :iemii&  JM  •feret  •eiuadcm  ibtmae  «ontfa  %j»' 
iifaefia. 

Coroll    3. 

7.  Hinc  autem  porro  ^luplicando  numeri  41^ 
^N,  i^N  etc.  omnes  vnico  tantum  modo  in  for* 
ma  aaa-^bh  continebuntur  ^  fiqnidem  numerutifim* 
plex  N  "vnico  modo  in  iifia  (mna  reperiatur* 

CorolL  4. 

S.  Quod  ^ro  (hic  ^  ^ico  modo  refolutioDit 
in  formam  Aaa-i-iSea  diftum^  patet  quoque  adduoft 
pluresue  modos.  £x  qUalibet  enim  lefolutione  nume- 
ri  N  io  formam  ft^s/i-^.^^^  fponte  nafcinir  refolutio 
numeri)  fiue  Mdupli)  fiue  dimidii)  Gcque  obftniattQnemiter- 
tiam  demoofiratam  vdedimui. 

Theo* 
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Theorema    3. 

p.  Si  habeftotur  xluo  «uoaeri  M  et  N  lonnift 
«««-4*^^»   erit  «qDoqiie  «oniiii  ^todudttm  JliN  m^ 

Demofiftratla 

Sit  eoim  Mr=ft4art-^i>  .et  N^^ft^^rH^^ift/^ 
«rit  eonim  j>rodudttm 

«ddatDro:=4«r^.i/^  4.4(^4/,  etilMbebitiir 

MNr44tf^^4'<H>^Ai^f*AMi^':M««ii/-4a^'4*:M«^ 
«qaae  expredlio  .maoiftffto  «eft  .ag^^tum  «x  iqiMdiato 
^t  duplo  ^uadrato^  Jcilicet.: 

Vel  quod^eodem  d«di^iitecnuDos4-4>«riV.et''4«i'iul 
permutemus »  Tt  ^ 

habebimm  quoque  aliomodo 

MN  r:  (i  ac-rbd)*  -h^iad-^cb)* 
Quare  fi  vterqne  ruumerus  M  et  N  iberit  ^fermae  aom 
•^hh  >   etit   quoque  (pcodudum  Jiumerui  «eiusdem  ioi» 
mant*       Q,  £»   iX 

«Coroil.   1* 

to.  ^b  gnninas  ibrmulas  duuentas  produdum 
MN  eritsduplici  jnodo  iiuimerus  ibrmae  ■Aaar^.b.b» 
Si  tDim  fit 

U2=:tiaarhbb  et  Nrrftr^-Hiifi 

B  b  3  «e 
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ac  ponatur  piodudum  MNrrA^p+^^)  erit 
yid  pz^.ad—cb  ^  qzz^a^ -{-bd 
Td  pzzad-i-cb  et  q^aac  —  bd, 

CorolL     2. 

xi.  Si  fucrit  Tcl  ad—cby  vel  s.ac~bd  nume- 
rus  negatiuus,  pro  p  et^  eorum  Talor6s  affinnatiui 
afllimi  poterunt ;  cx  fbrmuiis  enim  quadratls  perinde 
elicere  licuiflet  priori  cafii  pzzcb—ad^  pofleriori  vero 
q"bd—7.ac.  Nnmeri  igltur  negariui  Iioc  modo  pro 
ladicibus  qnadratorom  orhmdi  cakuhim  nihil  turbant. 

Coroll.    3. 

12.  Prodn^tum  ergo  duomm  numerorom  fbr- 
mae  ^aa-^-bb  duplici  modo  in  eandem  fbrmulam 
relblui  poterit ,  nifi  forte  Ttraque  refolutio  ad  eandem 
xecidat,  qnod  autem  non  euenit,  nifi  fuerit  vel  cbz::o 
et  bd^o  ,  Tel  aci=:Oy  hoc  efl  ^=0 ,  tcI  «rzo, 
Tel  cznOf  Tel  etiam  </r:.o,  alterque  propterea  nume- 
lorum    propofitorum,    tcI  quadratus,  Tel  duplum  qua- 

idiatL 

* 

Coroll.   4. 

13.  Si  ergo  ambo  numeri  fiierint  primi ,  eo- 
ram  produdam  (emper  eft  daplici  modo  relblabile  ia 
fermam  ^aa-^bby  nifi  alter  fiierit  m,  tcI  =ra. 
Cum  enim  tantum  excipiantur  cafus,  quibus  alter  eft 
quadnitum,  Telduplum  quadratum,  Tterqueautem.pona' 

tU£ 


tdr  fximaSv  ezcipiiBitiir  tantum  ca&B,  qratas  alcer  eft 
vel  i^  vel  2. 

Coroll.     5. 

14.  Si  ambo  Dumeri  M  et  >N  &erint  acquales, 
feu  NmM,  vt  fit  c-=:a  et  d:=iBy  erit  quidem  duplici 
modo  quadratum  MMc=2/>p-i-^^,  fcilicet  velprrff 
txq-=:iaa-^bb^  \c\  prziab  et  qzzzaa—bb.  Sed 
prior  refolutio  MM.:=:sL.o'''^{2aa-{-dbYy  minus  ad 
fcopum  pertinere  eft  ceuf^da ,  quia  alterum  quadratum 
cft  euanefcens.  Sin  autem  eflet,  v«I  «nio,  vel^zio, 
vtraque  refolutio  adeo  ad  vnum  rediret. 

Coroll.     5. 

15.  Patet  binc  ctiam  produdtum  gl  tribus  nu- 
meris  L,,MjN  formae  &aa-\-bb  quadcuplici  modo  io, 
foroiam  eaudem  refolui  poffe.     Sit  etiim: 

Lz:z2aa-^bb'^  M.=:2cc-i-ddf  N=:a«<f-t-^ 
ac  fit  primQ  hM.zz^zpp-i-qq^  eric  vti  lidiansv 
vel  pzzad-\rcb  et  f—zae-^bd 
rel  pz:zad-\-cb  et  qzz^ac  —bi 

Tum  ergo,  fi  ponatur  produ<fhnn  LMN=:2jfA'-f-/j'|^ 
erit  quoque  duplici  modo 

vel  xzzpf—eq    et  jnra^Ji-t-/^ 
vel  xz=:pf-{-eq    tt yz^.zep—fq 

Hiac  ergo,  pro  p  et  (f  Taloribus  iaiKiiCi&  lubflitueQdit^ 
lepenctiK. 

L  vd 


SP£ci/ii£if  VE  Fsr  otsmrjgmimt 

II.  Td  xzz^ecf^bde-bcf-adf  ec  jfzzzadp^zaef-^tbce^bi^ 
in  yt\  xzziacHbdp^b^+ai^  €t  jrzzaade^taef-abce^b^ 
\h  ¥«1  tzz9as9-bde^bcf-\^df  ct  j^^ade^ia^-k^^bee^^nf 

CoroIL    Y. 

t6,  Simifi  modd  coiligitur,  prodiiAiini  a  qnt- 
Coor  mnneri»  fonnac  iaa-^-bb  odo  diuerfo  aiodi»  ia 
formain  eandem  lefblui  pofle  \  ca(us  tameB  fiiiit  czd» 
piendiy  quibus  inter  nufnero»  propofico»  repeiiuocur»  Tel 
lequales,  vel  fimpficia  quadrata,  vel  quadrata  dupk :  hs 
enim  cafibu»  vidimus  xeibkitiones  ^  qoae  io  gfcnere  fiiQt 
dioerfiiCy  cODuenire; 

Scholioiu 

tj.  Quod  autem  ad  ifta»  reCoIutiones  atdnet, 
caimD  Tis  perfede  inteUigi  ncquit,  nifi  demonftnucri> 
mus,  nonneios  primos  plw  tno  modo  in  bac  formg 
itaa-^-bb  WM  contiocii.  Si  *eoim  numeri  prini 
plurinris  modis  eflent  refi^iles,  dcnomeris  compofids 
oibtt  ceiti  definiri  poffet,  nifi  qoodfldhoc  phiribus  m»> 
dis  buiusmodi  sefirfuttooes  admittant.  Cim  igitur  pri- 
ma  ob(eruatio  nos  docuerit,  nnmeros  primos,  qui  qui* 
dem  in  ordioc  numerorum  liirmae  2tfa-i-^^contioeii- 
tur,  nonnifi  (emel  ibidem  occunae ,  banc  iplam  Tctiia* 
tcm  demonfiiare  aggrediar» 

Theorema.    4, 

18.    Qui    nomerus  duplici    roodo  io   fonnam 
.  ^aa^^bb  lefobii  poteft,  is  non  cft  primos. 

Xkmotk- 
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Demonftratio. 

Sit  niimeros  N  dupHci  modo  in  haoc  formam  rt* 
folubilis  >  ac  poaatur 

H^zz-^aa-^-bb  et  N=r2fff-4-</i 
ita  Tt  tam  aumeri  a  et  £>,  quam  ^  et  i/,  fint   diuetfi. 
Multtplicetur  prior  aequatio  per  ec.,  akera  per  aa^  at- 
que  illa  ab  hac  fubtradta ,  relinquet : 

{aa--cc)\!^zzaadd—bbcczz(ad-'bc){cd-\'bc) 

Qnod  fi  iam  numerus  N  efiet  primus,  is  in  ^kerutta 
fadtore  ad—bc,  vel  ad-^-bc^  cohtineretur ,  necefie  eft. 
Verum  cum  addendis  noftris  formulis  fit  s.^ii-ziaa-^^bb 
^icc-^ddt  auferatur  vtrinquo  zad-^zbc^  Yad« 
faabebitur : 

^l^^iad-^bczziaa-^bb-^-iCc-^-dd-^ad^T.bc^ 

fiue  z^^^^ad—ibczzaa-i-Xa—d^^-^-cc^^c—by, 
Ac  poftremum  hoc  membrum)  Ytpote.fiunma   quatuor 
qoadratorum,  certo  eft  nilvlo  maius,  ifii  vtfit  aN-atf^l 
'^2.bc^o\  vndc  fit : 

Cum  ergo  N  fit  maior,  quam  ad-+-bCy  multoquema* 
gis  quam  ad-bc,  numerus  N  in  neutro  fidore  <z</<-^r, 
ytlad-^-bCy  tanquam  pars  continetur.  Fieri  ergo  ne-, 
qnit ,  Yt  numerus  N,  qui  duplici  modo  in  formam 
laa^^bb  tOi  xelblubilis,  fit  primus.    Q.  E.  D. 

Coroll.     I. 

19.  Si  ergo  N    fiieiit    numeius  primus.,    certe 

^  YDo  roodo  in  formam  sLaa-^bb  non  eft    refolu- 

Tom.VI  Nou.Com.  Cc  bilis, 
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biiis ,  quoDiam  ,  fi  plus  vno  modo  refolui  poflet ,  noa 
eflfet  primus,  ficque  habetur  demonftratio  obferaationis 
primae. 

Coroll.     2. 

'^o.  Quicunque  ei;ga  numeru»  primus  vel  plaae 
OQ^  a4  fbrmam  2aa-:\rkb  redoci.  poteft  ,  vei  Ynico 
tantum  modo.  Cauendum  autem,  ne  binc  yicifTim 
COpc}udatur  ,  ■  omnem  numerum,  qui  ynico.  tantum  mo^ 
do  fit  relblubilis,  ede  primum;  huiusmodi  eoim  con- 
dufio  tegulis  ratiocinandi  aduerlaretur. 

CorOll.    2- 

ii.  "  Si    faerit   idem    numerus  Nrrfttftf+^^^, 
iteraque  N  r=  2  r  <?-+-</</,  erit  hinc,  vt  vidimus, 
(^a-vc^^i^z^iadfbc^idd^^-bc)^  ideoque: 

,A^  —  aa  —  c  c 

Numerator  ergo  huius  fraiflionis  non  folum  per  deno- 
mtnatoreni  a:it  diuifibili^  *'  ied  reduAiorie  ad  integnun 
b&i^  fimul  £idores  numeri  N  inhotefceot. 

CorolL   4. 

22.  Hoc  ergo  calu  numerus  N  non  (blum  non  erit 
primus ,  fed  etiam  eius  ^dores  hinc  ficile  colligentur. 
Sic  cum  numerus  2(^7  bis  inter  nunieros  formae 
^aa-^-bb  occurrat,  fcilicet: 

2^7  =  2  7* H-i 3»  et  2(r7;^^.ji«-t-s* 

ob«=.7,^:=:x3»f;=:ii  tl  dzzs,  habebiiOiB;: 


i6^zz 
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(7*  11)  (7-+-")      ^   4.  I* 


<^  178.      .... 
luncque  257==  * '=:  3.  8p. 

Theorema     5. 

23.  Si  nameru^  forinao  iaa-hh^  ^erit  diui- 
fibilis  i>er  Duirerum  priiinim  eiusdem  fomueV  tumeciam 
quotus  eric  oniDerus  eiusdem  forroae. 

Diemonftratio. 

Sit  numerus  propofitiis,  hizzzaa-^bby  eiusqne 
diuilbr  P:;=2pp-rH^^,  qui  cum  fit  primus ,  numeri  p 
et  q  erunt  primi  intei*  fe.  Penotet  Q^  quotum  ex  hac' 
diuifione  oriundum ,  ita  Tt  fit 

X. —  f  —  ^pp-i-qq 
Cuin<:  igitpi    iiumerus  N^i^^taifi-hbb  fit  diaifibifa's  pet 
Vzznpu-^qq^    erit  qmnif»  ppiiiaa+H)=i%aappi 
•^bbpp  per  P  diuifibile:.  ar  aa?  zz^aapp-^aaqq^ 
edam  fnanifefto.  per  P  eft  diuifibije  ,    ynde  quoque  dif-< 
lereatia  horum  iiumerorum    aaqq—bbpp^    per  nume^ 
rum  primum  P  diuifibii^ .fi$;  fxs^^  eft  .    QtH^    YerQt 
eft  ^ta^q—irbppzziaq^ltpXaf-hbp),   alter   honnn. 
duorum  ^(ftorum  ^^Hi.^pt  per  numerum    prioium   P 
certo  erit  diui{U)ilis.    .Ponatur  ergQ...    . 

aq^hp-zr.mV-pmnpp^mqq 
liincqne  feperttur:  *  . 

A-T    .  i ...1  •  vr^^.^~i — -Hw^- 

C  c  2  Cum 
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Cum  itaque  t^'^f-*-  ^  fit  numerus  ioteger,  numeri  axr 
tem  p  ec  ^  inter  fe  primi »  neceffe  eft ,  Yt  amp^^l^ 
fit  per  ^  diuifibile.  Fonatur  ergo  snnp^^bzz^nq^ 
eritque 

bzzinq^^^mpi  ct  azzmq±np, 
Hinc  autem  fit  : 
.    N=r2<y<i-f-*^zr  Jaw«^^qp4«>fp^-4-a  «»/>^ 

fiue  Nr=:(a«wH-«»)(ap^-f-^^) 
Quodfi  ergo  hic  numerus   N    diuidatur    per    numemm 
primuna  V^^^pp-^qq^  per  quem  diuifibtUs  tfk    po- 
nebatur,  quotus  etlt  Qjzz^mm-+rnn]f :  ideoque  aiune* 
vus  fbrmae  2aa-jrbb.     Q.  ^  D. 

Hypothefis. 

i  ■  24  (^ioniam  in  ftquentibus  frequenrHIiffle  (ermo 
ctjt  de  numeris  formae;  a^a-hbbf  item  de  oumetit 
jmmis  eiusdem  formac:  deinde  tero  edam  de  nuroer» 
tam  primift,-  quam  compofitis,  <qui  in  banc  formam 
^-aa-i-bb  non  funt  rdolubiles;  ne  indolem  horum 
flumetorum  deferibendo  ntmis  fi«m  prolixus,  compendii 
cmGi  fequentibus  fignis  vtamur  Denotent  ergo  literae 
ihitiates  alphabethi  maiusculae:  A,  B,  C,  D,  £  etc>  per^ 
petuo  inpofterum  numeros  fbrmae  i^aa-^-bby  idque 
in  genere,  fiue  fint  primi,  fiue  compofiti :  eaedem  Tcro 
literae  commate  notatae.  A^,  B*',  C,  D^,  E'  ctc.  nurne* 
ros  in  hac  fbrma  non  contentos,  fiue  primos,  fiue  coin< 
pofitos.  -    Dcinde    vero   literae  inidales  alphai)ethi  g^- 

maoici 
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ma&A  maioscalact  %^^(E/S)/S/  etc.  iigQificenc 
vuineros  tantmn  primos  ft>rmae  ^aa-^-bb^  qui  fbat, 
n  fupra  vidimus,  3, 11, 17,  19,  4i,43,5y><^7,73  ctc. 
qiiibus  binarius  adiungi  poteft.  Eaedcm  Yero  littrae 
commate  notatae  ^',  5B'/  <£''/  S)'/  €'  «tc.  denotent 
Ofuneros  primos  in  fiirma  9.aa-\~hb  non  contentos* 
qfii  ergo  funt:  5,7,x3,23,»P,3i,37,47,53.^i,7»  «c. 

Coroll.     I. 

25.  Hac  ergp  notatione  recepta  in  Theoremate 
antecedente  demonftratum  eft ,  fi  numerus  A  iiierit  di- 
Tifibilis  per  numeram  %,  quotum  certo  fore  numenun 
fi :  Tel  fi  numerus  A  Tnum  &dorem  habeat  %,  alce- 
lum  &dorem  fore  B,  fcilicet  numerum  formae  laa-^-bb, 
VeJ  etiara  fi  g  fiierit  numenis  integer,  eric  iszzB. 

Coroll.     2. 

16.  Si  eigo  nnmerus  A  per  numerum  quem* 
piam  P  diuifus  producat  quotum  B^,  hoc  eft  numerum 
in  forma  s.aa-^bb  non  contentum ,  tum  dluifor  ille 
P  certe  non  erit  ^^  (eu  non  erit  numcrus  primus  for- 
mae  aaa*i-bb,  Eric  ergo  vei  compoficus  etnsdem 
fonnae.  yel  plane  non  iftius  fi)nnae  T^aa-^bb, 

Coroll.    2' 

37.  Secnndum  hunc  antem   notandi   modum   in 
theoremaribus  praecedentibus  demonftcauimiis: 
In  primo  fcificet  eft  2A=B. 
la  fecundo  Tero  efle    i=:B 
lo  tecrio  efle  ABznC 

Cc  3  In 
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In  quarto  fi  foerit  AzrB,  ieu  fi  idem  ouoienis  diipfici 
modo  in  fonna  zaaHrlfi^  contineatur,   tum  non  tf& 

Theorema    6, 

ftS.    Si    nnmcnis    formae   ^aa-+'bb   dinifibilis 
fierit   per    nomerum ,    qui  ifta  forma  non  contineatur 
tum  quotus  neque  erit  numenis  primus  foraiae  2<?tf+^/ 
nequc  produdum  ex  meris  huiusmodi    numeris   primis 
conftitum. 

Demonftratio. 

Demonflrari  ergo  debec  fi  numen»   A    diuifibills 
liient  pcr  numerum  B%  tum  quotum  ncque  fore —Sf 
neque  piodudum  huiusmodi  SCSB^S)  etc.     Si    en5( 
quotus  cflct  SC,  feu  i  =  5(,  forctl  =  B^  quod  per 
theorema  praeccdens  ficri  nequit.       Sin  autem    quotus 
eflet  produiftum  cx  quotcunque  numeris  primis  ■formac 
ftaa-{-bb,  fcilicet  =5(33^2),  vt ciret-|>z5(?BCS) 
foret  TtiqneAz::5r95^S)B^  idcoque  Uld^^W 
»  -ffV^^    ^°^'    ^'    ^=S3CS)B^    hincquc' 
^^^^        rr  ^^  ?«*«  ^«  l=-C,    idcoqae 
|=|)B^  at  cft  |=D,  et  J=E,  foret  crgo  tandL 

^m.Lrr      "''"'    '^^"^"'"^    ^°^^    rcquitur,    q^ 
Sansf ^t^ V  """  '"^"^"^^^  °""-^  ^-^ 


Coroll. 
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Coroll.    I. 

29.  Cum  igitur  quotus  neque  fic  numerus  primos 
fbrmae  laa-^bb^  heqQC  tx.  -nreris  Dumeris  primis 
huji^s  fbrmae  coofl;)tus ,  fadtores  habebic ,  vel  (iiltem 
tnilg!!  faftorem  primum  in  forma  iaa-\-bb  non  con- 
tenturo,  feu  litera  ^^  defignandum. 

Coroll.     2,       - 

30  Qiioniam  ergo  &dores  quoti  fuot  quoque  fi-.. 
Aores  diuidendi ,  perfpicuum  eft,  fi  numerus  formae. 
2<7<2  +  ^^diuifbrem  faal>eat  B^,  feu  in  fbrma  iaa-\-bb 
non  contentum  ,  tum  eundem  numerum  infuper  ajium 
ad  minimum  habiturum  effe  diuiforem  primum,  in  forma 
Taa-^-bb  non  contentum ,  feu  fi  numenis  A  diuifo- 
reiTi  h^beat  £',  tum  certe  etiam  diuilbrem  habebit 
alium  SB^ 

Corolh     J. 

31*  Quod  hic  in  genere  de  diuifbribus  fbrmae  A*^ 
odenfum  eil ,  valet  etiam  de  diuiforibus  fbrmae  ^^^ 
Hinc  fl  numerus  fbrmae  i.aa-^-bb  diuifibilis  fiierit 
pcr  numerum  primum'  m  eadem  fbrma  non  contentum, 
tum  etiam  quotus  eft  diuifibilis  pec  numerum  primum 
io  eadem  forma  non  cQoteotum. 

Theorema    y. 

3s.  S\  numerus  i(xm%c  ^aa-^bh,  qoancumuis 
magnas,  diuiforem  habuerit.  numerum  P ,  neque  tamen 
ndices  a  et  b  ip£ie  per  P  fint  diuifibiics,  tum  aUus  nu- 

roerus 


/ 
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meras   eiusdero  fi)nnae  ezhiberi  poteft  minor  ^  tpua  | 
PP,  qui  per  euodem  diuKdrem  P  fic  diuifibilis. 

Demonftratio. 

Pofito  numero  ^aa-\-bb  diuifibili  per  P , 
quantumuis  magnae  fuerint  radices  4i  et  h,  eae  feiAper 
ita  exprimi  pofluot: 

a=zm?±(;  et  b-=znV±d 
yt   numeri  c  ^t  d  femiflem   ipfius    P  non    excedant , 
neuterque    euaneftxt,  cum  neque  a^  neque  ^,  per  P  fit 
diuifibile.     Sit  ergo  i-<^jPet  i/<<4P;atque  his  Talori' 
bus  fubfiitutis  fbrma  9.aa-\-bb^h\\>it  in  feqnencem : 

(a  OTW+«»)  PP±  4«^P±  a«i/P-f-^^-t- 2  ^</ 
quae  cum  fit  diuifibjlis  per  P,  oeceQe  efi,  vt  quoque  eios 
prs  ^cc-hdd  per  P  fit  diuifibilis;  quae  eft  et  nu- 
inerus  formaer  ^aa-hbb^  et  mioor  qnam  |PP.  Da- 
to  ergo  numero  formae  2aa-\-bb  diuifibili  per  nu- 
merum  quemcnnque  P ,  femper  ejihibcri  poterit  ou- 
meras  mioor,  quam  f  PP,  et  eiusdem  formae ,  qui  per 
enndem  numeraro  P  fiinirus  fit  diuifibilis.     Q^  £.  D. 

CorolL    I. 

33«  Exiftente  ergo  P  diuifore.cuiuspiam  nume- 
ri  A,  dabitur  numerus  B<<|PP  pcr  P  diuifihilis ,  et 
quotus  inde  oriundus  propterea  erit  minor  quam  |P: 
qui  cum  etiam  fit  diuifor  numeri  B  fi  P  fit  diuifor 
cuiuspiam  numeri  formae  ^aa-hbb^  hinc  innotefcit 
quoque  numerus  alius  minor  quam  |P,  qui  pariter  crit 
diuifcr  ciiiiisdam  niuneri  fynoac  aaa-^-bb. 

CoMlL 


Coroll.     2. 

34.  Fsopofito  porro  o^merq  quocuoque  ?«  fi 
ioter  auineros  formae  AHM-^Jk.b^  ^iao^eB  quam  {PPa 
iHdlus  datur  per  P  ;dku0biliS)  tum  <($tiam  ^aoe  nuUus 
cziftec  iiumeius  £>]xnae  Aaa-i-bb  jper.  P  (Uuifibilis. 

Theorj^fna    8. 

3^.  Si.  Qumens  prjmus.  in  forma  2««+^^ 
flon  contentus ,  fueri;  drailQr  cuiusquam  numeri  huiut 
fyiimt ,  neque  radices  ieprCun  |)er  «uoi  ilnt  diuifibiles , 
tum  alius  quoque  nunaerus  primuSi  priore  xninor,  et  in 
bac  forma  flon .  conteotui»  ^«xbi^eri  poterit^,  qui  etiaoi 
fiitiirus  Gt  fliuiibr  cuiuspiam  numeri  eiusciem  formae  , 
oeque  tamen  fingulae  odices  {^er,  eum  iinc  diuiU- 
t>iles. 

Demoaftratio. 

PemofiftraiMjbm  cigo  «ft ,  fi  fiieric  numerui  pri 
mus  ^^  diuifor  cuiuspiam  numeri  kzizi.a^^ib  ^ 
ira  Tt  neque  a^  neque  h  per  ^''fit  diuifibile,  tum  quo. 
que  dari  alinm  numerum  primum  §5'''^^''}  9ui  quo* 
que  foturus  jit  diuifor  numeri  cuiuspiam  ^z=.s.cc-\'dd% 
ita  vt  neque  /.  neque  d^  pet  illum  fit  diuifibile.  De- 
monflrauimus  autem,  exhiberi  po£fe  numerum  A<^  1^'^''; 
-rnde  fi  ponatur  quduis  |7=:Q,  erit  Q-^lSt^,  ideo- 
que  muko  m^is  Q<iW'  At  per  T.  31.  vel  faic 
ipCc  quotus  Q^  erit  numerus  primus  ^'  ^  Tel  filtem 
diuiibrem  habebit  primum  fermae  S5^*  Sit  igitur  vel 
i|^  quotus  Q,  vel  eius  diuilbr  =f& »  Qui  certe  roul* 
Tom.VI.Nou.Com.  Dd  to 
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to  minor  erir  cfsua  ^^.  Qfiaffr  cmn  qBOtos^Q  fir 
diuilbr  uameri  A.,-  edam  ^  ent-  eii»  diiiiiar.  Maoii 
ftRom  autem  efl^,,  Uoac  quotum  ddsuc  diniibA' 
sem  ^  YDiatem^  efle  noB'  po^ ,  cum  mitts'  noor'  fin 
jiim  fit  ihfiira»  3.i9tfH~^^  cooteots,  led  ettam  io  de^ 
moofttatieiier  Tb^  dL  adadatnc..     %    Ei     D^ 

iEoralE   k- 

S;!^;    2S  ergo  oomeri'  cuimpiam  A=^2'<r<r-^^P 
diafitt  effir  numems' primw  S^  inM  fetma  non  cco^ 
tc  ntosv),  neque  «'  et  A;^  per  ram;  feorfim  fiierit  dioifibile,' . 
tmxr  flfiusiquoqne  numero»^  primus'  ^  mioor  ^^  oiAt^- 
nfc:  dhiifei^  nnmeit;  cuio^lami:  B=:  0:^^.«^  dd* 

earoIE    2i. 

3T>    Cuiff  ffitem  A   itfl.  oipi    poflir;    rt'  fil^ 
^<l^^^ »   ita  etiam    pm  atttro^mimeto  SB^  inue( 
nirt   ppteriti  nnmeru»  B<|8^^§5^- p^   eai»  qjiia»*  'm 
TiieQiera.  7;  fimt  demonOim^ 

Cb  roll.   5;. 

35'.  Si  nomeras  A=rsir«+^^  fiierir'  (fiiiifiiiSfis' 
per  numeruiii  primum  S^,  neqoe  <r'ec'^'per'  eum' 
fiot  diutfibile& ,  nomeri  0  et  ^  pro  |^is-  inter '  (e  afioi^ 
mi  poteroflt:  G  enim  haberent  commooem  fiidoteo^ 
eo  fufolato  nihilominus  fvaebetent-  numetom  •tf^Hr^'' 
per  S^  diuifibilem;. 

CoioIL 


Cofoll.     4. 

'39.  At  •£  DUineniB  Azziaa-hihb.,  «xiftenti- 
Ahis  a  et  ^  intu*  (e  prifnis,  dimforem  babeat  ^^ ,  tum 
<iCti«n  numerus  B^^xcc-^-dd  nunor  quam  |^^^^ 
exhiberi  ipoterit  per  ^^  diuifibilis ,  ita  <vc  ^  «t  ii  fiat 
aoter  fe  primi.  Pofito  enim  «=w9(^±r  et  ^=»^^±^(32), 
iBumeri  r  et  4/  certe  non  'erunt  per  ^^  diuifibiles,  ac 
B  quem  alium  habeant  communem  ^Aorero,  puta 
^=:i/>  flt  d^kq,  «tiam  ^pp^^q  |>er  §('  erit  di- 
mfibilis,  exiflentibus  p  etq  inter  -Te  jirimis :  hocque  ca- 
tfii  mnko  roogis  ^spprHf^  ininus  «rit  quain  |^'^^ 

Coroll    $, 

4f0.  Cnm  ^gitor  «xKtente  Aziza^aa-^bit  di- 
nrifibiti  per  $(%  ^  «idicibas .«  et  ^  inter  ie  primis^ 
«xhiberi  |>offit  «nnerus  B^^f-i-dd  ninor  quaoi 
S^^^'i  ita  Tt  r  flC  4^  fiat  .«umeri  inter  ^e  primi ,  qui 
£t  quoqne  |)er  ^^  diuifibilis,  «rit,  «t  vidimus,  hic  ideni 
•oumerus  B  quoque  jper  jdiisn  nuffierum  luimun 
^'<l3i'  diuifibilis. 

CoroU.     5. 

41.  Atqne  cinn  Bzz^cc-i-ddf  exillentibns  ; 
«t  d  nnmeris  inter  ie  primis,  iam  fit  dUiifibiiis  per  nn- 
«nerum  primum  ^  minorem  quam  ^^  ^  mde  nouus 
^fnems  €=&;;+// per  fj^  qnoqne  diuifibilis  iR« 
'veniri  poteric ,  iu  vt  r  ec  /  fint  nnmeri  primi  Inter 
le  9  «t  4pfe  flumen»  C  minor  quom  iS&^r 
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Tbeorema    pv 

42.  Nullus.  datur  nwnenia  fiwma;©  ^aa^ki^, 
cxiftentibus  a  &,  b  numeris  inter  fe  priinis',  qui  diai^ 
fibilis  fit  per  -vllun»  nunfiecuffl;  prinEuin»  m  iftai  forau» 
non  contentum» 

Denionflratio. 

Fingamus  enim,  per  numenim  primum  %^  diut- 
fibilem  efle  numcrum  A=2a<r-H^^,  atc^e  <r  et  ^ 
efle  numeros  inter  ie  primos :  hicque  nuraerus  A,  (l 
non  minor  fterit  quam  \%'^\  *n  minorem  taan^for- 
mari  poterit.  Habebit  guton  Him  hic  numerus  A 
alium  diuiibrem  primum  in  ^rma  zaa-^-b^  noa 
contcntiim,  qul  fit  =95^,  eritque  '!55^^<|f(^,  ad  fi 
fUerit  A  >•  I S5'©*'  reperietur  nouus  tiunterus  ^•z-zcc^ii 
diuifibilis  per  S^^ ,  ita  Tt  ^  ee  ^  finr  num^rt  hirer  fc 
primi  B-<|55  S3''.  1««»  fimili  modo,  cum  Bhabeat 
diuiiorem  ^\  aRum  pcaeterea  habebit  diuifoiiem  cius- 
^m  indolls  C<|55^>  h>i^<yic  pprfo  nouus>  nufneru» 
Czziee-^-ff  per  ^^  diuifibilis  reperietur,,  vt:  fit 
C  <  I  C''  C''  f  et  e  et  / ,  numeri  prrmr  intet 
fe.  Hoc  mtxlo  procedendo  cootiouo  minore»  mimcri 
fbnnae  i9<i-\-bb  obtjn«rentiir,  qiu  diuifiM^s  j^tr  per 
numcros  in  form»  i^4a-^bb  wm  conceMm  Quite 
cum  in  minoribu^  numQns  formae  ta^^^bky  fi^^efn 
42  et  ^  fint  primi  intcr  (e,  nullus  oceuri»  >  qui  ht^t 
dinifOBcm  in  ibrma  iflifi  nQn  ^ooteqtum»  m  in  nmt* 
mis  quidcm  huiusmodi  rammd  ^)ikim  t  ^mf»  idci«co 
nulins  plane  datur  numerus  fi>imae  244+^^,  qui  iit 

:  diui- 
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^rftibir»  per'  yXUcti  nwrtierum  iri  ea  fontta^  noa  coa. 
teas*t*^  (^Adnica  a  ti  ^fint  primHntcrie.     Q.  E»  P» 

CdfolL     l^ 

4$.  Ia»W  ei-gor  eiiiaa»  ert^  veritais  obferuationi» 
<)uiilC9ie,p  qba:  atiimaduehimus ,.  numerum  quemcunque 
Ibrmae  iaa-^hlf,  nquidemr  d  tt  b'  fint  numeri  primi 
inter  (e >  nu^  alios>  baibere  dkiKo^es^  |>hmosy  nifi  qui 
Hxkt  eiusdienni:  iSirmaei 

Ctfroilt    ^^ 

j^4'  CJniinis  «r§o*  nuniienis  ^rmae  ia^-^hitf 
iiquidem'  a  et  ^  finj;  priqfH  iqter  (e  „  yei  ipfe  f  d.  pri- 
ihus  y  -vel.  e(^  pro;iu(ftu{D  f^}if  ^Ml^  pUmbusue  pumfsris 
primis  ,  qu^  oitine9  iit.foirma:  i^^q-^lnif  cDWJqeaBtur* 
Huiusmodi;  itaque  n^nierus  tfjlfos^  ^liq»  admiittic  4k>i^^ 
nifi  ^ui  0ne  eiusic)ipirt  fonpfte  ia.a^kk» 

CoxqXI    i. 

^i»  '^vMxif  tf^]  q^no^ruf  primu$  in  Ibrmt 
ft<r<?+^^  notr  conterJtuf»,  <ruiusit)odJ  Ijjpt  5y  y^  13,  aj, 
«9»  3»»  37>  4-7,  $:|,  cJtc.  vnqoam  diuifor,  vel  faftor, 
eflTe  poterit  vl)ius  pui;neri  fofma^  iaa-i-bk,  fiquid69i 
a  ^  b  Cm  mtaeti  ^ivpf  ino?r  f^'  Neqp^  veio  h»P 
refirii^ionc  f  quod  num^ri  ^  ec  ^  inter  f^  primi  efib 
debeanc ,  pit  opu?|  dummipdo  yterque  noo  fit  per  il- 
lum  numsrajti  primi^  ^tniiib^isr  Si  enim  4  et  ^ 
communeq9  babcaplr  ^iuiicHipin  n,  p^r  illnm  numeruBi 
primum  non  ^ipinbii^rn,  vt  {jc  a^^-ne  tx  ^=»^,  tum 
quia  icf-i-dd  Qop  c(l  diuifibilis,  neque  etiam  nn 
{za-i-d4),&»  zaa-^Ht  per  il|upa  eigit  dvufibilis, 

D  d  3  Scho- 
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^Seholion. 

4<f.  Notetiir  prot^e  ,vis  huius  demefiftfsitiQnis^ 
^ae  ompino  ,efl  Oogul^iis,  ct  >in  boc  confiftit ,  quod 
,^n  fpineribus  .nnnieris  jiuUus  leperiitnr  raumen»  fbrmae 
jt0^0-^,Ht  e^iftentibus  fi  ^  ^nnmeris  in^r  fe^^rimifi, 
Qui  $c  ^dinifibilis  per  sfllum  numemm  piimiim  |n  .i0a 
i^mg  •an{9i-^.)i|t  4ion  ^ontirntnm.  tiinc  eDimjCQsclufi, 
^eti^ro  ne  in  maioribus  et  fnaxknjs  iqgi(Mn  inHmetis 
.nuUos  ^d^  ^t  eipsmodi  .numerqs  primos  .diuifibiles. 
^3em<mflrai|i  ,«nipi  ;£  in  rinaximis  .tales  ^darenrur  numei|, 
tnm  etiam  ;inttr  .mfncHes,,  ac  .tandem  .minimos^  fiitur<» 
\efle  numeios  ^ejusdem  indolis.  X^eque  yfii^  opus  ^ 
:ad 'hanc  dempnfirationem  nofle,  in  .numeris  roipimis 
.nuHos  dari  nunneros  fennae  ^aa^ik,  per  numerum 
|>rimuffl  ,  qoi  non  ft  eiusdem  Ibrmae  ,  diiiifybiles  j  .hqc 
^im  ipfum  iam  per  (e  eft  abfurdum ,  minores  cqO' 
jtinuo  cxhihe^  poSk  nqm^ros  finrfnae  2tf«-4-^^,  qqi 
tper  numenim  primnm  non  eiusdem  ^rm^e  efient  diui. 
t£biles.  Namque  tandeiri  necefl^io  pefoeniri  dDporteret 
.«d  aumetos  primos,  qui  cum  iint  'fomnae  ^aa-^blt^ 
^certe  per  nuUum  niimerum  primum  a  fe  diuerfum  4i- 
«idi  poflent.  'Quare  ^  de  qnacunque  alia  ^mA 
jfnaa-\-bh ,  'exifientibus  a  et  b  numeris  inter  ie  pii- 
:fras ,  demonflrari  poflet  ^  quod  fi  fnaicx^  numeri  eius 
)fi>rmae  dentur  per  numerum  primum  non  eiusdjem  fisr- 
<mae  diuifioiles ,  tum  etiani  neceffirios  jninores  dajci  nu- 
«neros,  qui  queque  nimieirum  priinum  non  eiusdena 
formae  fiitufi  fint  diuifibiles ,  pam  tuto  .concludece  pos- 
•femus,  nuUos  plane  dari  numcros  ^mae  maa-^bb^ 
^ui  jper  vUum  numc^  pri^ra  in  liadexn  foim^  noa 

CQQ* 


«MKtatont  fi^r  dhiiGbiks.      VeniBi  ^  rimilis  d^oa^ 

^iacio   kKuto   habeie    pofl&tv  neoefli   clT,    Tt'  —^*^ 
iioii>  (it   niahis  qaim  iv>alias  eaiiri  tfietrfefnaf^et  t 
flpplicaii  non-  poflet :  Tod»  Iima&nkKH*  demonftra^ '  rion' 
mlebit,  nifi'  in  fQmMaa-^bky  sL'aa^l^b'et  ^aa-^-hh 
ht   ia   hae    pbftrenia:  (piidem  Sutna  excepltionem  GuAt^ 
diBiftN^  1'  in    femi»   3-4  «H*^^"  ivon'  cooltentHS  ;    bibe- 
CDiin ca&  fit  tfrz^i',  et^tr i^^  fe»' 3:  i-i^ f  eft  f&nnf 
fimpliciffima'  pier  a-  dintlibiM^'  qtlae*  cuin  noo  {ie>  mino^ 
^iitm'  a<*,  qootus»  qooqu»  ncn  mino^  piodit'  ^m    a| 
idem^'  bine  cdndufioad  n&meniRi  p^ioHim  mincnem' 
k  f(Mm»  %aM^h-h  nen-  contentum^  nen  fiiccedat^ 

4^:  SF  nAmerOs  fbrtnae  afaa<^bb  yivSab  oiode^ 
itf  Islne  Brliiam  fiiefit  refbltabili^\  atque  «- et  ^- fiiednt^ 
(iimi '  iaisr  fe , .  vm  iUe  -  nimens  oerto  eft^  pomuii' 

^  etii^'  nbn'^  cflfei'  i«imu^ ,  <  dnos  plotesae  -  Wx^ 
t€V fiu£loites'priix«M  Ibrmte  i^aO^bbi  ideoque  duobui* 
plar^usQe  inodis^-in^  ^mam'  tva^b^  efieetelblubiUs^ 
it  ia>  tlMoremilte' a^  demenfttauifflds ;«  plHralita»'  enim 
idblationumiii^  duiriild»'TOcaflt^nequit,;  fi^fiu^otes  iAi-^jy 
qoiMihabeniv^  fiieitot' inaeqoale»./  VeRim»  etiamfi  fiAo>b 
its  ftierint'  aequaks ,    film«i  refdntid^  i^us'   vho-  mddo ' 
fikxedit:  nam  fi  nuneras  'peopofinisirN  Giezzii^aa^hbbY^' 
ctk  t  N33a.o»+(2«»+W^  et  IL  N=4(a«ii)»4<a««-^)''' 
ic  fi'fis  NcKs4«4^>^y/;.ent^ 


torio  ii  fit  NriCa^rfr-^^^)*  «rlt  ^ooqaci 

U.  i^=a(4.tf»>4-A<?^*)*4-(4«*-^)'* 

III.  N=:a(8«»^-»4tf^'/-h(44*-JJi>^^^i+^)' 

Ergo-  pldrafitafc  Kfolutiofiutin  ^tkm  idci)m  Hibet  ■,  ii  ft<. 
dor^'fiteriftt  aequales^  jducnmpliid  refototiofi0s  ^  ^qttibul 
yt\  ikeik  r^ix  feiAtti^,  irel  iunDde-^odtfiniyDeni  hi^ 
beant  diuifoteiA  ,  DOti  ^sdQcJitiKilf*  Htnc  ^^  j^ate;, 
fi  nttmerus  tjf<7^>^, '^xiOefltibufc  >;  «t  ^  fiiumef j^ 
piimis  ioter  fe,  vnico  inodo^rit  refolubilis  infaanqfor^ 
inain ,  cum  euM  ^erto  f^  |)i^inuAi%    ^.  J£.  P.. 

4I.  TrojpdOlo  erg^  tt&iAero  '  qaodin()tKf ,  «|ttti)| 
tondat  eOfe  in  forma  iaaH-bb  contentum ,  ^cile 
crit  explorare  ,  Vttam^fit  ^ihus,  Htc  ne?  ConiideiiHi* 
ttir  eniin.nnnrri  «;et,^,.iq^i  fi  non  fiicrint  pritni  in* 
tet  &i  ttotm  habeCur  lador,  £n  aUtem  iint  primi,  tm 
imle  Itxceffiiie  dmaia  'qgadntn  idi^Gata  ftaa  fubtniheQ- 
tnr,  et  difpidatur ,  ta  vsquam  iquadratum  fii  felinqna- 
tur,  quod  fi  praetet  eafiitn  «Oj^nttum  noneiientaty  ctf- 
to  pronuDciare  ^terimi»  ^  «lutneiwn  propofitum  «& 
wiimim* 

CoroIL    2. 

49.  Sin  j^uton  nuinerus  propofitus  plus  vno  mo- 
do  in   fluadratum   et  diiplum  ^Uadratuih  fiierit  refolu^ 

dilis» 
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.bi^s ,  tupn  noD  folvm  ooiMnus  eofn  non  efle  primuni, 
fed  ctiam  eius.£idoRS  afiignare  poterimus,  ieeuodum  ea, 
iquae  $.  21.  funt  ttadita.  Hicautem  modus  numero» 
ezaminandi  fatis  expedite  perfid  poteft,  perinde  atque 
jego  iam  ex  natura  fummae  duorum  quadratQrum  'iimi" 
.lem  inodum  csxpofiU. 

Th^orema    m. 

$0.  "Nullus  numenb,  quiyel  in>bacf(»rma  30-K, 
^el  in  hac  8 » —  3  continetur ,  diuidere  poteft  yliu|Q 
jiumerum  {otra^Q  2aa-\-bbi  fiquidem  a  et  b  fint  nu« 
jmeii  primj  inter  le. 

Demonftratio. 

'Demonftrafle  fufi^cie^  nullum  numerum,  vel  lor- 
tinae  8»— i,  yd  ,8«t-j3,  vnquam  efle  pofle  forma^ 
siaa-y-bb\  ciim  enim  haec  ,fi)rma  zafir^-bb  iiuilos 
alios  admittat  diuifbres ,  ijiO  .qui  in  hac  ipl^  fbvma  iint 
conteoti,  (latim  ac  demonflrauerimus,  nullum  numerum.t 
vel  foimae  8»-,?,  vel  8 «—3,  in  fonma  ^aa^bh 
contineri ,  fimul  certum  erit,  ne  quidem  .diuiforem  huius 
fonnae  eflfe  pofle.  CurpKauMo  8«— i  et  89  — 3  fint 
numeri  impares,  yide^us,  qi^s  cafibus  forma  T.aa-^^b 
Dumeros  impares  pr^^ucat :  manifeftum  autein  ejft,  hoc 
fieri  non  pofle,  nifl  ^^t  numerus  impar  j  quo  ^aHi  Jbb  fiet 
«umerus  .form.ae  %m-\-i.  Tum  -vero  numerus  ,a  vel 
erit  par,  yel  impar  ;  priori  cafu  erit  aa  /ormae  4», 
ideoqoe  2/i<7  formae  8n,  "vnde  exprieflio  i.aa-\-bb 
,;ibibit  in  mimenim  formae  8/»-+- 8  »-4-1,  fcu  8fl-4-i. 
TQm.VI.Nou.Cojm.  Ec  Pofte- 
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Fofleriori  caTi],  quo  a  eft  nuinen]»  impar ,  eric  aa  na** 
merus  fbrmae  4fr-4>r>  ideoque  atf<t<  formae  8»-H2,, 
Tnde  expreifib- 2«tfH-<^^^pRiebet>  lioc-  cafii    numeram 
formae^  8/w.-f-i:-+-8«-+-2V  fe«-  forraae;   8  «-+-3: 
Formai  ergo    zaa-^bh^  alios>  mimecos'  impare»<  noai 
continerv  nifi  qui  fiierint,.  ^d-  fbrmae  8«-+- 1,  tcI  for- 
mae  SnMrs.    Quare  nullus*  numerus^>impar',  ▼el  for- 
mae   S»;— i,  vei   ibrmae    8«— 3,.  vnquam)  informs^ 
^aa-\-bb'  continctur\,    nec:  propterea^  "vllius   nnmeri- 
^aa-^bb»  diuifiir.  exifiere  potefi ,    fi  quidem  a  tt  bf 
fint:  numerii  primi.:  inter  fe.-  .     Q^  £.  D.^ 

CTorolL    r.^ 

$T.  Si'ergo*<i  et'^  fiierinrninneri'  primt  inter 
&y^  numeruS"  2i7<3r-H^^  nimquani^^eric  diuifibilis  »•  yt\ 
per  5*, ,  vcl'  per.  7,,  vel'  per  vUum  numeram'  huius  feriei' 

%  7»  X3V  »3,  ^9i  3J,  37i  47,  53;  ^^y  7*»  79,  ctc-  ne- 
que*  etiam  per>  vHum  numerum  non  primum  ,  >  vel    in^ 
fcrma^  8  «  ~  i,  vel  in  fbrma  -  8  »  —  3i  contentum  ,  quale»* 
fijnti5,2i,35,39,45,<^3,<^9,77>85»87i93,93i9S^etc;. 

CoroIC    21   . 

52.  Oinnes  eigo«  numeri' impares  ,  qui  vnqnam^ 
«fl^  poflunt  diuifores-  numerorum'  formae  s^aa-^^bi  ^ 
fiquidem  a  et  b  fint  inter  fe  primi , .  vel  in  hac  $>r- 
roula  8;f-+-i,  vel  hac  8/H-3,  continentur.'  Nequc 
tamen  vlli  numeri'  compofiti;  harum>  formularum ,  qui 
fi^ores  babent  fbrmae  8«— i,  vel  8»' 3*  diuifixe& 
numeri  xaa-^bb  ezifiexe  pofliint. 

CorolL 


TN    MATRESl    Pmj,        ai^ 

CorolL    5. 

53.  Etiamfi  cigo  piodi^  (81»— ,x)(S»-i), 
J8«  — 1)(8«— 3),  ct  («w— S)^*»--^)  in  ibnn* 
;8iw-hx  ^el  ,8»-4-3  <comiQe3ntur ,  tamen  ^ea  snun- 
.^uam  diaifores  'Vllius  numeri  fomiae  "i  aa-^h  b  ciiiRia» 
jpoffiint,  :fi  guidem  .aittb  Tuerint  Dumeii  j>rimi  Jnter  ie. 

Coroll.    4. 

'54.  Quoties<«igo  Ibtma  :^aar{-bb  fit  mumems 
Iprimus,  is  femper  vel  in  hac  numerorum  ferie  iSfl+x, 
\fe\  hac  8ff+:3)  continibitur,;  Tnde  in  ihis  «duabus  ie* 
iiiebus  .etiam  -omnes  diuifores  primi,  yel  .faltem  simparet 
>nunieiorum  in  J)rmnla  ^iaa^-^^ib  «contentorum;,  xe- 
Iperienmr. 

Scholion    n. 

r$$.  Vtrum  autero  omnes  numeri  primi ,    qui  3a 

{teriebus  numerorum  8»-H-i  et  .8  »-+-3  occurrunt,  m- 

'Ciflim  fint  numeri  ibrmae  ^^aa-^ihy  ^uaeHio  ^ft  al- 

;tioris  .mdaginis.      Quousque  t<]uidem  4bpra  numeros  pri* 

mos  formae  rfi^^/r-rH^^^continirauimus,  widimus  -in  illis 

omnes  «pljne  mumeros  primos^  :tam  >buiu&:1fbrmae'8ff+i, 

quam  ^hdus  '8ff+i3,  occurrere  ,'  cvnde  t)mnes  <)uoque 

numeri  primi  vin  his  duabus  Ifbrmulis  cO)ntentif  iimul  in 

forma  2aa~hib  ^ntineri  -vidcntur:  (verum  liuius  Teri" 

tatis  demonfiratio  ^axime  <efi  abfiraia.      'Viam  tamen 

ad  eam  iam  non  param  :praeparauinnis ,   dum    demon- 

firauimus,  omnes  diuifores  iformae  -naa-i-bb  fimul  eife 

aumeros  eiusdem  fermae ,  fiquidem  a  et  b  fiierint  inter 

le  primi:   mm   {«opofito  numero  priroo   quocunque 

£e  a  primo 
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ptiffloP  fiue  formae  8«-f«-t,  fiue  8«H-3  ,  fi  demoQ^ 
i!rare  pcxuerimus,  dad  quempiam  numerum  s.aa-hbi' 
per  illuffl  diuifibitem ,  ita  vt  neque  a,  neque  h,  per  eum 
fit  diirifibile ;  fimul  erit  certum.,  dumenim  P  efle  in  for« 
ma  imm-^nn  coateotum. 

Scholiori     2. 

S6.  Quod  autem  omnis  mimerus  primBS  la  al^ei^ 
▼tra  harum  formularum  8»-hi  et  8»-f*3  QeceiTaria 
fit  aggregjtum  ex  quadcato  et  duplo.quadrato »  -vti  id 
ID  nuoieris  minoribus  500  non  fuperantibus  euenirs 
Tidimu» ,  eqiiidem  me  nondum  demonftrare  po^ ,  fa- 
teor  i  haecque  demonftratio  multo  magis  ardua  videtur^ 
quam  ea ,  qua  probaui ,  omncni  numerum  priraun» 
fbrmae  4.^-1-1  efle  iummam  duohim  quadratorum. 
Cum  autein  momentum  in  hoc  verfetur  >  vt  demon* 
ftretnr,  propofito  quocunquc  nutfiero  prfmo,  vel  formae 
8 »-4-1,  vd  formae'  8«-f-3,  ftfmper  darf  nuHierum 
^aa-f-hh  per  eum  diuifibitem  ,  ita  Vt  radices  a  et  6 
fint  ntTmeri  inter  fe  primi ,  operanv  is  p^rdiderit ,  qiii 
valorcs  numcrorum  a  et  ^  per  n  exprelTos  ,  inueftigare 
wluerit,.  propterea  quod  hi  numeri  non  tahtum  ab  » 
peodent  y  fed  edam  ea'  ratro',^  qund  Bumeois  Sff+^ 
vel  8«-i-3  fit  primus.  necefiario  in  computum  duci 
debeat.  Nam  fi  numerus  8«+x,  vd  8« +  3  non 
fnerit  primus ,  encnire  adeo  poteft ,  vt  nullus  numera^ 
^aa^bA  per  eum  fit  diuifibilis.  lam  equidem  dc- 
monftrani,  per  numerum  8«-f-i,  fi  fit  primus,  diuifi- 
biles  effe  omnct  namcros  fi)jinae  ^**— f*°,  ct  per  nu- 

menim 
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hitrum  prinnum  b  »-4-  3  omnes  nomeros  fofrmae  p^^-^^ 
^qtn^t  ^  |.yf^  ^^j.Q  etiam  femper  einsmodi  dari  nu- 
fneros  p  ^^  4y  Vt  priori  cafu  fbrma />♦"-+- ^**  per 
^  « -+- 1 ,  pofteriori  Tero  forma  p*""*" '  -+*  ^*^  "*" '  per 
8  «  -+-  3  diuifibilis  exilbt.  Demonftrandum  igitur  effet, 
in  his  f(>rmis'p^"  +  ^**^  (Jt /)*^-*" ' +(^'*-*-'  neceflario' 
fempcr  ciusmadr  inuolui  cafuSj  qui  lint  aggrcgata  ex 
quadrato  et  duplo  quadrato;  quod  aucem  quo  modo  de- 
nionftrari  poflet ,  nondum  pcrfpicio.  Aeque  difficile 
6fgo,  ac  foftafl^e  diffitltiuS  erit,  (cquentes  propbfitioner 
demonftrare  >  quae  tamen  aeqiie  ceftae  YideQtur,  except» 
prrma  ,  cuius'  demonlBrationenl  ded». 

\.     Gmnte  liumeirus    primas    fbrmae  ^ff^-i   in 
hac  forma  aa-r\^bb  continetur. 

Jl.     Omncs- numerl'  primi    hi  his  fbrdniis  g»H-* 
,  et  8  w  -i-  3    contenti  ^    fimul  )xk   hac    forma 

continentur  ^aa-^bb. 

ill.  bmnes  nnmerr  priou  ^el  hoius  fbrtklad 
I  2  »+ 1  ^  vel  huius  i  %  n+  7  ,  fctf  hnius 
ynicae^6ff+i,  in  hac  forma  iaa^lfb 
eontinentuf 

IV.  Omncs  numeri  primi  ixk  quapiam  hanun 
formularum 

xtfff-f-f^    i^ff+5  »  i<^»+9)  i<^»+i3J, 

ircl  in  hac  4»+i  conrenti ,  fhnul  (unt  nu* 
meri  f^rmae  ^aa^bb^  cnius  qtiidcm  d&» 
monfiraciQ  iam  ia  piima  compietienditur» 

Ee  3  V^ 
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V.   (Qmoes  «ODmeri  :^na  io  d^oa  ;Iiiuiiin  ^av- 
.mukrum  cooteiui 
aow-f-.i ;  :20«-4-;p; 
fimnl  «juoque  Xunt  formae  5  aa-\-bb. 

'    VI.    Omnes  ?numeri  ^rimi  .m  .sUiiqiKr  .^iarum  Jfor- 
mularum  ^conteqti, 

.fimul  .tjuojjue  funt  ,fbrmae  i^aa-hbb» 
VIL    ,qmties  fnumcri  fprimi  .in  jdiqua  iiarum  Jqr- 
jiniflarum  jcontenti, 

.a8»+i;  28«+s>;;28«+ii;;28«+a5i 
a8»7h.2a;  .2  8»-*-2  5, 

Tcl,  «juod  ,eqdem  ;i€dit,  ;id  Banim  ^aliqua : 
I  +»^'1 ;  fi  ^ff-f-^p ;  ;i  4W-H 1 1 ; 
fimul  quoque  .funt  .formae  ^aa-i-bb. 
Vm.    rOmnes   ^uumcri  j)rimi  Jn    altcruira  imm 
.formulirum  contenti, 

,24»-h5    ct  ^4»  + II  ; 

^  ifimul  Tunt  numcri  formae  ^  aa-h  2  bb, 

Huiusmodi  :autem  .theorematum  .«umerus  quousque  3i- 
buerit  .cpntinuari  ^oteft.  '       ^       ^ 

indSZT'"  '"^  ^^^^  ^roU  ^ucndum  eft,  «e 
ind«a.oni  n,m«  rtnbuatur:  -ncque  .cnim  fi  fucrit  nun^ 
ms  quifepiam  pnmus  ^  i„  hac  forma  faa+.lb  Z 
temus,  lode  gcncratim  .concladere  licc^,  omfcs  numr. 
ros  pnmos  forma  .4/^»+^  fore  numcK^s  cTu^cmT 
mae  fa,i+gbb  ,  ctiamfi  hoc,  fi  /  «  ;r  fi^^t  nuf I 
n  exisui,^crmn.efle.ideatur;  JE^^im^ft!;^^^ 


-firft^ X ,  ideoque  formae  $ aa-^^ibb,  tamen  nume- 
fQs<4.5i2  2.»-f'57^  cafu  n^Zy  qui  eft  z=40.aa 
-)^5-7=947'  (cilicec  primus,  noa  in  foriHa  saa  +  ^zbb 
condnecur:  interim^  camen  affirmare  licec,  cum  fit 
2^3'==  5'.  2? 4* 3*  I ,,  ideoque  in-  fbrma^  saa-^tibb  con- 
tineatur , .  omnes--  numeros'  primos«  6^o  » 4?  z  %,  in  eadem ' 
fbrma  contineri.  Quodfi^  igicur »  quis^  mechodum  inae-> 
neric;  huiusnia^i  theoremaca  cam  inueniendi ,  quam,  in 
q$io '  capuc  rei  eft  poficum  ,  demonftrandi ,  is  cerce  ui  • 
d6drina^  numecoruai'  phirimum)  pcaeftiti^  eric  iudt* 
eifldus.' 

Admifla  autem  hac'  propriecate'  nunierbruin'  pri« 
m&rum^  in  his  fbrmulis^  8»+ 1  et  S»+3'  conteatorum,'. 
Klura  alia  hinc  deduci    poterant   egcegia^Theoremata,» 
€ffiiiaxD>  quaedam )  nota£CB'  iuualHC.' 

TfiiBorema^    121. 

ST.  S\  numeru$'-  quieuoque  in  alteriitra  harum^ 
^mularum  8  /i  4- 1  ,  vel  8 ^ + 3>  contentus  ,  nullo  mo- 
do  in'  formam '  ^aa^bb  refoiui  poHit ,  tum  non  eric 
pirimus ;  ac  fi  vnico  modo  in  hanc  formam  poffic  re« 
Iblui,  tum  eric  primus :  fin  autsem  plus  tuo  modo  haec 
cefolutio  fuccedac,  cum  paricer  non  eric  primus^  fed' 
«impofitus.- 

Efemonftratio;. 

Pars  (ecnnda'  ec~  certia  ex-  iam  demonflraris  fimt^ 
manMeidae.  Si  enimnumerus  propoficus  vnico  modoin' 
forma  iaa-^-bb^ continetur , .  tura  certe  eft  primus ,  ■ 
fia  piuribus , ,  comppfitns.    Qupd  aatem  ad  partedii  >  pri* 

mam> 
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iBflm  flttiaet ,  ea  m  proprietacis  nondum  demonftttKae 
(ubilftit ;  nam  fi  num^ras  pFopofitus  ellet  primus,  in 
formam  Q.aa-\-bh  fefolui  poffet ,  quando  erga  haoc 
refoluticMiem  aon  admittit,  tum  certo  aon  eft  prirous. 
Q.     E.    D. 

CorpllariMm^    i^ 

58.  Hinc  igitur  patet  modus  non  difficil'S  pro-- 
pofitum  numerum  ,  fi  fueriti  tcI  formae  8«-f-3,  vd 
8»  +  i,  «x^oraadi,  ytrum  fit  pjrimus,  aec  ne  ?  5ubtra- 
hantur  eniin  a^b  eo  fucceffine  qmnia  quadrata  dnplicata, 
fcilicet : 

2,  8,  18,  3«,  50,  7*,  98  etc. 
^uorum    differentiae   conftituunt  progreflionem  arithmei» 
ticam : 

5,  10,  14,  18,  ftft,  atf,  etc. 
At  dil^lciatur ,  Ytrum  vfpiam  quadratupa  relinquaiiir. 

Coroll.    ^, 

r59'  Pofiiint  e^m  plutes  opentiones  finuil  ia* 
ffitui ,  ac  primo  iuccefii|^  (ubtrahi  haec  quadrata  d«< 
plicata : 

»,  72,  A^ft,  5xa>  882  etc.  quoium  diflere^otiae  fiimc 
70,  170,  »70,  370,  etc. 
i&cuQdo  vero  iiaec  ^uadrata  duplicata; 

8,  98,  »88,  578>^S  etc.  quonxn  differfotiae  fiint 
99i  »P0»  »99 f  390,  ecc. 

tertio 
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(tertio  haec: 
^8, 1*8,  3S8,,^48, 1053  co:..qiion«n.diflfer^ntiaerunt 
1 ,1  o,  ft  j  o,  3 1  p,  4 1  o  ^tc. 
^uarto  haec : 

32,  i6Zf  392»  7&2,  1x^2  etc.  quorum  di£(erentiae  fiiitt 
i30>23o,  330,  43oetc. 
.qmnto  jiaec ; 

50,  200,  450,  800,  1250  etc.  quorum  differentiae  Cmt 
150,  250,  350,4.50  etc. 
^vbi  ex  figuris  finsdibus  mo|(  pateblt ,  quaenam  operatlo- 
jiies  (int  inutiles. 

Coroll     2. 

<So,  A  numeris  autetn  fbrmae  $fi+i ,  qoa- 
^rata  tantum  paria  duplicata  fubtrahi  debent ,  vnde  ex- 
clufis  quadratis  dmparibus  duplicads,  fequentes  numeri 
(CruBt  rubtr^endi: 


^,  8^  288,  p<J8,  2048  etc. 
280,  680,  1080 
400,  400 

jLjLL  .0, 200,  800,  1.800  etc, 
200,600,  1000 
^oo,  400 


U'  5?.  392,  ii;(2,  2312  ctc. 

360,  7<Jo,  II  <5p 

400,  400 

IV.  t2,  51«,  1352,  2592  etc. 

440,  840,  1249 

400,  400 


y.     128,  4J48,  i5<J8,  288$  et9. 

520,  920,  x3?o 

^o,  400 

7m  Vf.  f^o».  Cm-  F  f  Coroll. 


406,  40O' 
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Coroll.     4. 

6u  Sin  autcm  nomerus  fit  formae  8 »-4- 3;. 
tum  tantum:  quaJrata;  imparia.  duplicata.  iiibcrahi  debenc , 
quje.  liint : 

Z    ft  V  a4-*»  8S2,  ipaa    etc.II..  18;  33»,  «>S8»  2i>7S  ete.. 
«49,   640,    1040^ 
400,  40O/ 

IIi:  50,  450,  1 450,  2450.etc  IV:  98;  57*1  »458,  2738  etC 
^    400,  800,   laoo  I  4.80,880,1280 

400,  400-  I  4P^»  40<i 

V..    162,  722,  1682,  3042  ctc 
560,  9<So,  1360 
400^  400 

Exemplum    i.. 

61Z  Exploretuc.  numerns.  67579>,  TCnnn  fit  pd« 
mus,  nec.  nc  ?.- 

Cum    bic:  numerus;  contineatur;  in  forma  :8ff+3i. 
fubtrahantur    numetorum    ordines    ex.  coroU  4,,.  isque- 
tantum    iecunauii  ,    tertius    ac    quartus  ,.    quia     primu 
et  quintus-diuenc.iKXam  finalem  7,.  quae  qindEato  t^ 
pugi^t :; 


II^^757J3 
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i8' 


in.6rS7P 

50 

jf3X2i)  ' 
3500 

67529 
400 

4P529 

.4000 

61179 

4S52P 
4400 

66329 

X200 

6$  129 

iCoo 

4II2i> 

if8oo  . 

.36329 

^52  00 

tf3S29- 

AOOO 

3II2P  . 

5^00 

«1529 

2400 

255« 
16000 

195^9 
6400 

.2800 

563  2i> 

3200 

13129 
6800' 

* 

6^19 

i 

IV,tf7579 

•98 

5244^ 

3680 

67481 

-480 

43  761 
4O80 

67001 

880 

66121 
1280 

446«! 
4480 

402OE 
4880 

6484» 
1680 

3S32I 
5280 

<!3l6l 

20&0 

3004Z 
5680 

61 081 
2480 

5W01 
.2880 

24361 
608  0 

i828f 
tf480 

55721 

11801 

52441 

*9a« 

a27 

*  22P 


:Hic  vrucum  occurrit  quaSratum  52441  =2  ap^,  Tt   fit 
,^7579=z2.87'-+-at9%  i4eoque  primus. 

Exemplum    2. 

^3.  Ezplotetui  iMnncnis  40081,  'vtrumfit  primus, 
^iiec  ml 


Ff  * 


OUD 


Cum  hic  riumefus  cohtineatur  itl  fohna  8"tf-Hi» 
rubtrahaatur  numeri  Cotdi.  $  eocumqu&  quidefl»  ocdt* 
nes  It,  III  et  IV,  hoc  modo:- 


%.  4oo8iLai>i29 


32 

31^0 

4004i> 

.2^569 
.    35fo 

39689 

7«o 

234OP 
,  3^0 

38929 
Iiffo 

18449 

:  43 tf' 

37765 
rs6c 

J4c8i> 
47«0 

j<5^op 
iptfo 

«.160 

34«4P- 
23^0 

4i<yi> 

31889 
37O0 

IlL  400«  1 


3p88i 

600 


quli  igitur  hic 
propofitus    noii 
=  149.  z6^. 


39281 

iboo 


38281 
r^oo 


3^881 

1800 

■  fc  •   *i 

3^081 
2200 


30aBl 
30  o 


27281 

3,^00 


23881 
3^800 


20081 


32881 

2<foo 


15881 

4go? 

11281 

fOOOt' 
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o. 


7* 


40009 


3956P 


38729 
37489 


35845 
1640 

33«op 

»440 


30281 


riusqilam"  quadrathm 
eft   priratis  ,:    eH 


H3C9 


3«  Jrfj^ 

284» 

•■'^^ 
28529^ 

2$28> 

3g40r 
216,^9 

4049 
17^09 

4440 


I3,I'<S'9 
4840 
«■3-2> 
524« 


3b8> 


remanfit ,    liUmettB 
vcro     produeiuiw 


Theorema    i> 


6^.  Si  numeras  »  nullo  modo  fit  a^gaitrt» 
ex  numcro  quadrato  et  trigonali ,  uun  numerus  8»-t-i 
certe  noo  eiic  pnmuSr 


Demoo- 


Deihoriftrafio* 

Si  emtn  n  fliulld^  onodo'  in  bacfontia  iut>{-\(Jflf-\-b) 
«fentinetur,  tum  8ff-f-'i  lUiUo  inodo  ia  hac J^sia 
84<{-|-,4^6-*h4^+z  GOntiaetiUL  ^•.  non  «rgo  erit  au- 
ihenia  fbrnniae  ^pp-^q^t  ideoque  nbn  ecic  pciinHk' 
Q.     £.    B. 

^oroIlariumV 

<?/.  At  fi  n  tnica  iriodo  (k  afelfeg^tiiril  6*  qtfiC' 
drato  et  tngpiuUy  tum  ftir-ii^c  osttt&  eric:  niUK)aJtt,.pri« 
mu»,  fin  autem  fit  plucibus  modis^  non  eric  primu^ 
ibd  compofitusfr 

l^heorema    14. 

^6.  S\  nunieius  »  nuil6  mddo  fiierit  aggwgaturtt 
^  numero  trigonali  ec  trigonali  duplicato,  tum  8«-ha^ 
4Serte  nbn  ertt  primiisV 

Dembnfttatioi' 

Si  enlm  n  nullor  modd  in  hac  fbrma  4'a-^4 
"^iifib-^b)  contineatur,  tum  8»-f-3  nullo  modo   in 

hsc  forma  ^da-^ia-^i-4-A^^-^'4^-^^->  idedque 
nec  in  tme  stpp-^qq  continebitur ,  confeqpentec  moi 
«cit  pcimusr.     Q,    £.    IX 
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Corollariam. 

67.  Ac  fi  n  mico  modo  .ibeiic  rflggregacum  «cx 
Crigonali  ec  .crigonali  tluplicaco,  tinn  8  »-^3  c«r« 
Kb  ecic  priiniiB,  iiii  autem  iUeik  jbli»  ;yae  .inodo«  «cgai. 
^lJOficus.'  ^  .       ' 


JM||nn>i«|P«¥?"nMM«M*9"M^pn^|ia^^ 
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ROTANTIVM. 

Aucrore 

V. 

Si  corpus  fuper  plano  ita  ihccdat,  Tt  Iblb  motu  pM- 
greffmo  feu  repente  ieratur^,  xjuantam,  tura  a  fiiftio- 
ne  refiftentiam  patiatur  ^,  :a  PByficis  iam  latis  txplora- 
tunt  \4detur.  Fer  cxperimenta  €nim  compertum  efl,  in 
hiiiusmodi  flK)tibus  refiilentiam  iemper  efle  dusdem 
magnrtudinis ,  ita  Yt  mequaquam  a  cderitate  corporis 
pendeat^  proportibnalis  iiutem  €0:  ihuenta  preffioni, 
^ua  corpus  ^d  planum  apprknitur  ^  quippe  cuius  parti'. 
tertiae  vel  quartae  iriiflio  pleiumque  aequalis  deprehen^ 
<litnr.  Interim  tamen  ,  quo  magis  (iiperficies  plani  et 
corporis  fiierit  iaeuigqta ,  «o  magis  inde  fridionis  quan- 
titas  diminuitur;  \nde  fit>  ¥t  pro  corporibus  et  planis 
admodum  polttis  ^^idio  multo  mihor  parte  quana  pres« 
fionis:^  pro  valde  nlperis  wro  maior  partc  tertia,  ex^ 
iftere  pofik.  Fraeterea  vero  neque  figura  corporis^ 
ceque  bafis  magnitudo,  qua  planum  contingjt}  quic^am 
ad  fridionem  conferre  obferuantur. 

2.  Prouenit  fcilicet  fri^fio  ab  attritu  partiirai  mu^ 

tuo,    dum  corpus  fuper  plano  inccdit ,    ex  quo  princi- 

pio    tani    quantitas    quam  reliqua  frt£lionis  phaenomena 
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(atis  dilucide  funt  explicata.  Quaado  autem  corp» 
iion  motu  repeote ,  fed  rGtatoiio ,  fiiper  fiano  incedk, 
multo  difficiiior  videtuc  fi-idionis  deteimiuatio.  Si  enim 
rotatio  corporis  ita  ad  motum  progrelTiuum  fiierit  at> 
temperata ,  Tt  nulla  partium  attritio  locum  habeat , 
quemadmodUm  fit  in  rotis  Tofuendo  fuper  fblo  ingre> 
dientibus,  tum  ob<  attrku»  idefe<5l:ufn  etiam  nuUa  fiidt» 
adefle  cenfetur.  Quodfi  Tero  motus  corporis  lotatorius 
Yel  maior  flierit  Tel  minor ,  quam  ifte  cafi»  exigit , 
^ifficiUimum  Tidetur  Teram  fi-idionis  (pintitatem  accnrate 
afiig^are ,  nifi  plurima  experimenta  circa  cafus  quoscfae 
fiimma  cura '  in^ituta  in  fubfrdium  Tocentur. 

3-  Confidero  hic  autem  tantum  corpota  lotunda, 
quorum    centrum    i^uitatis    in  ipfbrum  axe  eft  fitum, 
ita  Vt  quomodocUnque  roteimir,  eomm  centnnn  grauita- 
tis  a  plano ,  fuper  quo  incedunc ,  perpetuo  eandem  fer- 
Tet  difiantiam.     Qiiae  conditio  Tt  jpro  omni  motu  lcKum 
inueniat ,    corpus   motum    (phaericam    figuram    habere 
oportet ,    in   cuius  -  centro    iplum  giauitatis  centrum  fic 
fitum.      Vtcunque    autem    boc  corpus  moueatfHr,   eius 
motum  femper  in  binos  motns  refoluere  licet ,  alterwn 
progrclTuium ,  quo  centrum  grauitaris  profertur,  aherum 
Tero    rotatorium ,    quo   corpus  interea  ciita  quempiain 
axem  per  ceiitrum  gradtatis  transenhtem  Toiuitui.     At- 
que  hic  imprimis  pofitto  axis  rotationis  refpedhi    motus 
progre(fiui  eft  perpendenda ,  rv  mdc  Terus  motus*,  qpo 
planum  a  corpore  teritur,  cognoici,  fii^oqoe  inde  oiiuii- 
da  aefiimari  pofiit. 
TA.  ni.  4«  i>it  EF  plannm ,  fiipcr  quo  corpm  monetur  , 

Fig   I.  ad  quod  certa  quadam  Ti ,  quae  fit  =iP,   apprimatar  , 

quoaiani 
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I    . 

4|Boniam  ab  ktc  vi  s^^)ieflSoDis  fiidio  pcaecipue  pendet. 
Iflm  primum  codfideretur  motus  corporis  progrefliu<|s , 
&u  promotio  ceatri  gcauitatis  O,  corpore  exiftente 
j^baerico  ABCD,  ia  cuius  ceotro  O  centrum  grauitatis 
Terietur-i  eiitque  quouis  momeoto  diredtio  huius  motus 
f^ao  £F «  fiiper  quo  fic  motus,  parallela.  Sit  igitur 
prae(eati  f^tem  temporis  puodo  reda  OD  huius 
motua  direAio,  eiusque  celeritas  debita  altitudini  «, 
ieu  tanta ,  quautam  gtaue ,  ex  altitudine  v  de- 
lapiiKn  acqniiit.  Sit  hoc  infiauti  A  pundum  con. 
tadus ,  et  per  centtiun  grauitatis  O  fecundum  ditedio- 
siem  mocus  prog^^fliui  OD  tnmfire  concifaatur  planum 
AOD  ad  ^aaum,  fiiper  ^  fit  motus,  normak^ 
^od  piamim  faic  qwdem  ip(b  plaao  tabulae  cepiae 
lentetur. 

$,  Qem  faoc  plano  coaferatnr  iam  motitt  corpo^ 
rie  rocatorius ,  leu  aitis  per  jceotrum  grauitads  O  tran- 
fieas ,  cicca  quem  hoc  fiiltem  momemo  corpus  rotacur. 
Atque  hic  cafiis  imprimis  notiitn  digniis  occurrit,  fi  axis 
fotatioius  ad  planum  OAD  fiiertt  tiocmalis ,  quo  qui' 
dtem  cafu  «uideDS  eft,  «tem  ifium  plano ,  fuper  quo  fic 
motus,  lore  pacalleJiffia.  Tum  ¥ecQ  alii  dantur  cafiis,, 
quibus  quidem  axis  rotationi»  i^no  £F  eft  parallelus , 
icd  iKia  ad  phnum  AOD  nomnalis ,  verum  ad  id  Tt- 
cnaque  inciinatus.  Denique  habentiK  caiiis ,  quibus  axis 
cocfttionis  tam  ad  planum  AOD ,  qu^  ad  planum , 
fiiper  quo  fic  motus,  poficionem  tenct  obiiquam,  atque 
iiae  iriplices  axis  rocationis  poficiones  probe  fiint  notan» 
•dae,  quia  ad  eos  omnes  plane  tnotus,  quosc^nque  men- 
'le  conclpcce  licet ,  leducuotur. .' 

G  g  »  tf .  In* 
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6.  Inter  hanc  autem  iniinltam  Tarietatem  tm 
jporitiones  primariac  prae  reliquis  futit  Botatu  dignae, 
jQuarum  prima  t&  eadem ,  quam  modd  primo  loco 
expofuimus ,  quindo  (cilicei:  axis  rotationia  ad  pianum 
AOD  e(l  normalis  y  qui  cafus  in  plerisque  motibus 
mixti»  locum  habere  foier.  Secunda  pofitio  primana  eft 
quimdo  corpus  circa  axem  OD  cum  dire^ione  motu» 
progrefTiui  confpirantem  rotatur,  quo  ca(ii  TCi  io  primo 
axis  rotsitionis  plano,  fuper  quo  fit  motus,  eft  paialielus, 
Tertia  pofitio  axis  principalis  confiituatnr ,  qnando  car^ 
pus  circa  axem  CA  ad  phnum  EF  perpendicokrem 
rotatur.  Qiianquam  autem  hae  tres  poficioae»  inter 
infinitas  funt  e1e<fhe ,  tamei>  fi  firidionem  pro  &  tao* 
tum  afiSgnare  potuerimuf ,  nnllum  efl  dnbium  y  Kjgm 
inde  pro  qualibet  axis  pbfitione  obliqua  yeram  iridionis 
<|uanticatem  colfigere  Taleamus.  Ac  prim^i  quidem  po* 
fitio  fola  iam  tantrnn  iniiefiig^tionis  campiim  compie- 
(ftitur  )  ift  plurimum  is  praeltitifie  irideatus  y  qjOi 
omnes  cafiis  in  eo  contentos  rite  euoluerit. 

7.  Pofitioni  ergo  primae  inhaerenSy  qua  ^bum 
circa.axem  ad  planum  AOD  normalem  rotari  afliimo» 
primum  obieruo  ad  eam  non  folum  globum,  kd  qpae- 
Tis    corpora    rbtunda  ,    quac  a  plano  ABCD  in  doas 
partes  fimiles  et  aequales  dirimantur ,    ruumque  graoitsbi- 
tis  centrum  in  pundo  O,  quod  fimul  e(|    ceutmip    fi^ 
gurae,  habeant  pofitum,  efie  accommodata,  ita  Tt  axis 
rotationis  fimul  fit  eorom  axis,  circa  cnius  conoeffiooem 
fint  nata.  Talia  ergo  corpora  praeter  globum  fimt  cylinibi 
Tab.  ni.  '^^^  ^'  quaeuis  corpora  Iphaeroidica ,  quae  oriiiptur*  li 
Fig.  2.  figurii  quaecunquc  GCH   diametro   OC   jpiaedita»  cixca 
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ixem  GH  ad    CO   normalem    ieuiotuatar,   dirmmbSo 
ccDtrum  graukads  in  punAo  0  Ht  pofkum.     In  figuhi  Tab.  Ilt 
igitut   prima   ciiculus   ABCD    tepraefentat   huiusmodi  Fig.  1. 
corporis  (ediojiem  p6t  pundum  O  ad  atem  GH  nor* 
maliter  £iAam. 

8.  Si  iam  prDgreffiuum  cotporis  motum  (kutof 
dum  dire£tiooem  OD  fieri  concipiamus,  celeritate  de- 
bita  altitudini  «,  corpusque  interea  circa  axem  GOH 
fld  planum  AOD  normalem  gyrecur ,  dao  caHis  prin« 
cipales  confiderandi  occurruat,  ,prout  corpus  yel  !n  p)^* 
gam  ABCD  gyratur,  vel  inplagam  contrariam  ADCB. 
Ille  motus  cum  progreffiuo  confpirare  cenfetur,  liic 
Tero  eidem  adDcrfiri;  fi  enim  coipus  fecundum  di« 
redionem  EF  piotmditur,  quafi  fponte  fita  lu  piagam 
ABCD  prouoluitur  >  dum  motus  concrarius  non  niC  a 
tI  peculiari  gignitur.  Hinc  motus  progredjuus  cum 
rotatione  in  plagam  ABCD  coniunAus  prouolutio  vo- 
cari  folet ,  eaque  e(^  perfeda ,  fi  celeritas  gyratoria 
punAi  A  circa  axem  O  ipfi  celeritati  progrefliuae  Vv 
eft  aequalis.  Tum  enim  ob  vtrumque  motum  aequa- 
lem  et  contrarium  punAum  A  pundo  ialtem  temporis 
io  quiete.  verlatur ,  et  qoia  fiiper  plano  £F  nullus  at- 
tritus  loaim  habet,  uulla  quoque  fridtio  ade^e  eitiflj- 
matur ,  ex  quo  Mc  cafiis  fingularem  attentionem 
metetur. 

p.  Qoo  igitut  clarius  appareat  ,  qdomodo  huiti^- 
modi  dioerias  vtriusqiie  motus  combinatiooes  traAari 
conoenlat,  pooamos  praefeori  laltem  tempotls  momeoto 
motom  cotporis  gytatoriom  circa  sittm  0  ad  plaoum 
AOD  oonx&Iem  ^t  io  plagam  ABCD  iu  £eri,   vt 
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puodH  A  celeritts  debita  fit  akitudini  »,  «fiat  quidem 
ad  axem  O  quafi  quiefceret ,  refertur ,  vude  pofito  cir' 
cuii  ABCD  radio  OA=;«,  pcodit  cderitBS  angularis 
zr  ^*  TufTi  Tero  pofita  oiocus  progrefliui  fecuDdum 
AF  celeritate  zzVv^  erit  puuAi  A  celecjtas ,  qua  fii- 
per  {^no  £F  fecundum  diredionem  AF  incedit 
t^^Vv—Vu,  quae  celericate  attritus  cotpons  rnper  pla» 
no  £F  fieri  concipiendus  eO.  Vnde  cnanifefiom  eft, 
fi  fiierit  VuTzVvt  banc  celeritatem  pun^i  A,  ideo* 
que  et  attritum  euanefcere,  nullamque  proptetta  fii<^o- 
nem  locum  habeie ,  ^i  eft  cafiid  fwouolutionis  per- 
fedae. 

xo..  Sin  autein  fit  Vu-e^Vv,  punftum  A,  qoo 
fit  corporis  cum  plano  EF  conta£tus,  'fiiper  hoc  phno 
incedet  ceierieate  =:V«--y«,  atque  ob  attrltupi  fridio 
orietur,  qua  pundum  A  in  diredionem  (^pofitam 
AE  retrahetur.  Hac  ergo  vi  motus  corporis  progres- 
fiuus  imminuetur,  gyratorius  autem  augebitur :  ac  fi 
motus  gyratorius  fiierit  nuUus,  ku  Vuzzo,  ab  eadem 
fiidione  etiam  motus  gyratorius  in  pJagam  ABCD 
generabitur.  Sin  autem  Vu  habeat  valorem  n^iifiim, 
^o  cafu  corpus  habet  motum  gfratoriiim  in  ph^An 
contrariam  ADCB,  multo  adhuc  maior  exiOet  ittri- 
.tus  cekritate  fcilicet  VvH-V»,  et  a  ^Ctionc  inde 
oriuoda  Yterque  motus,  tam  progrefiiuus.  quam  gyratoriasy 
debilitabitur.  At  fi  &crit  Vu^Vv^  gyratione  in  pla- 
gam  ABCD  tendente ,  motus  pundi  A  fi]per  piano 
EF  in  rcgipnem  AE  erit  direflus,  vnde  fridio  vim 
gignct  m  plagam  AF  direAam,  qua  mbtus  progrefiSflnt 
accelend)itur ,   gyratorius  vero  retardabitur. 

1 1.  Quae- 
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XI.  Qiiaecunque  iam  (bbfiftat  ratio  inter  ambas 
celeritates  Vv  et  Vu,  vim  fridionis  determinari  opor- 
tet ,  Tt  iade ,  qoantum  vterque  motus  percurbetur ,  de» 
finiri  queat.  Ac  primo  quidem,  fi  motus  gyratoriu» 
fucrit  Bullus,  feu  Vu:=^Oy  cafus  redit  ad  cogaita  ftidio- 
nis  phaenomena ,  quia  corpus  Iblo  motu  pcogreffiuo 
fuper  plano  EF  prorefnt.  Conftat  fcilicet,  fciAionis 
vim  fbre  conflantem,  atque  ad  vim ,  qua  corpus  ad 
planum  apprimitur ,  certam  tenere '  rationem  ,  quae  ntf* 
que  a  fignra  corporis,  neque  ab  eius  celeritate,  pendeat, 
Prefiione  nimirum  corporis  ad  planum  exiflinte  =P, 
fridio  erlt  "zzv?,  denotante  y  certam  quampmm  tra« 
^ionem ,  haecque  vis  motui  corporis  ita  eft  contraria  , 
Vt  fi  corpus  promoueatur  fecundum  direAionem  OP, 
ieu  AF,  id  a  firidlione  retrahatur  in  diredtione  A£  , 
quae  per  ipHim  cobtadam  A  fit  tranHtura. 

12.  Neque  tamen  hoc  cafii  fridlio  piane  nequa- 
quam  a  corporis  motu  pendere  dici  poteft ;  primum 
cnim  dire(%io  firi^onis  vtique  per  motus  direc^ionem 
determinatur,  cum  ipfi  fit  contraria.  Pc^ta  porro  cor- 
fK>ris  celeritate  fecundum  dire^ionem  AF  celeritate 
:zzVv,  etfi  fi:idio  yP,  cuius  dirediio  eft  A£,  non  a 
quantitate  celeritatis  Vv  pendet ',  tamen  fignum  eius 
maxime  fridionem  afficit,.ita  vt  fi  valor  Vv  fi:tt  ne> 
gatiuus ,  etiam  fiidionis  quantitas  fiibito  euadat  negatiua, 
ip&  eius  quantitate  eadem  manente  ,  qu^ia  tum  fridrio 
iti  plagam  contrariam  AF  motui  quippe  oppofitam  di> 
rigitur.  Hic  ^ltus  eo  magis  «fit  notabilis,  quod,  celeri» 
tate  Vv  euanefcente ,  ip&  quoque  fi-i^io  euanefeat , 
ctiamfi.alias  femper  cextum  eumque    confiantem   valo- 
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rem  obtincat:  qui  (altus  tametfi  legtbus  naturae  aduer« 
fm  videtur^  tamen  aUo  toco  eumi  ita  ex^icaut ,  \t 
cum  principiis  medlamcid,  ideoqae  etiam  cum  Hegibus 
natufae,  confiilere  poflit:  Non  medioctera  ergo  hinc 
illu(lrationem  cum  tnfTgni  limitatioiie  adipifcitur  fegnla 
vulgads  ^  qua  nullus  iu  munda  faltus  ftatuitur. 

I  j.  Ititcritn  tamcn-  haec  ipfi  lex  ftidtionii  ct* 
iam  cafu ,  quo  milius  datur  mocus;  gyratorius,  exceptionil 
cuipiam  obnoxiit  vidfetur.  Experimcnta  enim  non  ob- 
fcure  innucre  videntur,  friiaiiQnem  in  ip(o  motus  ihitio 
aliquanto  nfiaiorem^  cflb ,  quam^  iu  motus  continuatione  ;* 
liue  maiorem  vim  requiri-  ad'  vim  Jffidionis  primatn 
fuperandam^  quam  ad  candem  corporis  cderitatcm^  con- 
feruandam^  ka  fi. vis  primae  motus  produdioni  relu^ 
iftiins  fiierit  zn  vP^  ident  corput,  cum  iam  motum 
fucrit  confeqautum ,  minori  vi  ob-  fridionem  retardari' 
videtun  Dolendum  autem  «ft  ^  irandum  ^eiusmodi  ex« 
pewmeota  eflfe  inftituta  ^  «x  quibus  hoc  difcrimen  fti- 
Aionis,  fi  quod  datur,  in  prima  motus  produdione 
ciusque  coutinuatione  accurate  definiri  queat^  cum  ta- 
men  faaec  quaefHo^  per  expcrimenta  debita  ibleitia  fiuft]}^ 
nou  «difllicuker  dirimi  pofTet. 

»4.  Hoc  crgo  cafii^  quo  Vwzro,  expedito , 
quem  <juafi  cognitiim  afrumamus ,  conteraplfemur  alte** 
rum  cafum  praecipuum  ,  quo  Vuzzi/v^  ct  ob  y'«; 
^l/u:zzfy  attritus  planc  cuanefciL  Hoc  igitur  cafu  ^ 
qui  prouolutio  perfeaa  dici  folet ,  «uUa  pror&s  fri6tio^ 
adefle  cenfetur ,  propterea  quod  attritui  nullus  reiinqui- 
tur  locus.  Qiiaeftio  aatem  Jiic  occurrit  maximi  mo- 
menti :  an  iflo  cafu  nuila  prorfus  adfit  vis ,    quae    mo* 

tui 
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toi  corporis  opponatur?  Experientia  enim  manifefto 
indkat^  edamfi  corpus  prouolndone  pecftda  feratuc, 
«ius  tamen  motum  fenfim  dimlnui,  atque  randem  pior- 
iiis  ad  ^etem  leduci «  qui  e£fedus  nulli  alii  caufae , 
nifi  -vi  cuipiam  motui  contrariae,  adfcriU  poteft.  Cum 
igitur  ctiam  ptouolurio  pei^da  refiftentiae  fit  obnoxia , 
«(  quidem  tali ,  qua  motus  mox  penitus  «xtinguatnr , 
Tude  hacc  lefiftentia  oriatur,  imprimis  inueftigari  opor* 
tet ;  tametfi  ^nim  ca  fortafte  a  fiidione  proprie  fic 
.di<3a  fit  feinngenda,  tamen  iiuUum  «ft  dubium  ,  quin 
«etiam  in  aliis  cafibus  ientiatnr,  motuiqne  relu&etur. 

15.  Primum  qnidem  Tideri  po&t,  hauc  motus 
jn  prouolutione  perfe^a  imminutionem  a  £>la  fefiften!> 
■tia  aeris  proficiici,  ^erum,  praetsr  qnam  <]uod  Tcrifinnila 
iit,  ;huiu6mQdi  drctasdaiioiiem  'Ctiam  in  Tacuo  locum 
'tVte  hJbituram ,  dummodo  calculum  contiilamus ,  mox 
«dcprehendemus,  aeris  refiftentiam  nimis  efie  paruam  , 
quam  vt  ab  «a  motus  tam  cito  ^onfttmi  pofiit.  Deio- 
.de  etiam  certum  cft^  quamiris  a  refiftentia  aeris  motus 
corporum  imminnatur,  rtamen  ab  -ea  motum  nunquam 
pkne  extingni  pofle.  Cum  «nim  tefiftentia  cum  cele- 
-ritate  et  quidem  :in  eius  ratione  duplicata  <)ecre(cat , 
iiexi  omnino  neqnit,  -vt  ab  ea  motns  omnino  ^leatur : 
«X  quo  tnanifeftum  ^ft,  -cau&n,  ^ur  motus  in  prouolu. 
rione  perfei5i;a  -diminuatur,  «t  ad  jquietem  -xedigatur ,  in 
^ieris  lefiftentia  poni  'iion  poflfe. 

i5.    Cum    igitur  tota  -cau&   Iralus  Tetardationis 

«on  in  aeris    refiftentia  -fit  qnaereuda ,  ctiamfi  ei    pars 

■quacpiam    Te9:e    tribuatur ,   iiitiil  rfliud  fClinqiHtur,  nifi 

ipO  fuperfictes ,  'fuper  qua  fit  inceffus ,    Ynde  haec  re- 

Tom.Vl.Non.Com.  H  h  tardatio 
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tdrdatio  oriri  Gt  (latuenda, .  Ac  fi  rQp«i£cie&  (it  panncl^ 
obduda  ,  obferuamus,  giobuni  eo  citius  ntotum  fuuin 
amitterc  i  quo  pannus  foerit  villofior  ,  Tudc  re^  con- 
dudimus,  villofitdtem  fuperficiei  motui-  aduer^ii  et  cau« 
fe  quiderti  eflk  manifcfta ,  quod  corpus  hos  villos  coiiti*  - 
nuo  deprimcre  debet ,  id  quod^  fine  quadam^  mi)tus  ia^ 
Aum  &tri-  nequit.  Reagunt  (cilicet.  viili  in  globum  , 
vti  in  a  cernere  licet,  cuius  vis  diredio^  etfi  per  ceow 
trum  globi  O  fecundum  olO  tranfit ,  tameo-  eo^  magis 
moUii  refifiit>  quo  maior  feeritangukrs  AOct ,  hoc 
eft,  quo  pKofcKidius  glabus  liis  viilis  imniergitur.  Obiici 
quidem  poflet^  globum  ex  altera  parie  pofieriori  pari 
viVrgeri/  quod  vtique  fi  corpus  cj^u^fcerety  eSec  ve< 
nim  i  Ted  dum  corpus  modica  celeTitate  terfii^  F  prov 
mouedur,  citius  villbs  pofleriores  deferit ,  quam^.Mli  ie 
crigcre  et  in  corpus  cedens  preflionem  exercre  que-antj 
ynde  dubitare  non  licet  ,  quin  a  parte  antica  refifleutia 
quaepiam  a  villofitatc  fuperficiei  oriafur^ 

17.     Quaecunque    autem    fijerit  haec  fefifleat(a> 
ea    non  folumad  hunc  cafum  ,  quo  Vv-^YuzziOy  ell 
ftdftpida  ,    fed    ad  •  omnes   plaiie   cafus  prouolutionis  tx 
xnotu  progreffiuo  et  gyratorio    vtcunque^  mixtae-  seque 
patet ,    propterea    qtiod  a  folo  motu  progrefliuo  ^  qua- 
tenus  a  depreflione  villonim  efficitur ,  prouenit;*  qaam 
obremin  ifliun  refiftentiam,  qiiae  a  fridione  probe -eft 
diftinguenda  ,  :iccur:Uiiis  inquiri  conueniet.     Nequc  vetp 
ea  tantum  a  villofitate    fuperficiei    oriri    eft    cenfenda  , 
fed    cuiuscunquc    etiam    fuerit    naturae  fuperficies ,     ob 
preflionem    corporis  quiiepuni  portro  ei  qudfi  imniecgi^ 
tur,     fiipremaeqiie   fuperficiei  partes  aliquantillum.ccwn- 

priaiua- 
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priniimtur.  Ab  hac  compreflTione  fimilis  redundat  re- 
aSio  in  corpus  motuni  atque  a  viliofitate ,  hincque 
fnotui  reliftentia  opponitur ,  quae  pro  ratione  tam  (ii* 
perficiei  ^  quam  prefTionis,  vtcunque  variare ,  nunquam 
autem  plane  iri  nihiium  abire  poteft.  Atquc  haec  yera 
Tidetur  cfle  cauia  ,  cur  motus'  etiam  yolutorius  tandeip 
penitus  extinguatur,  quem  cflfedum  reMentiae  aeris  tri- 
buere  non  licet.  ,        , 

i8.     Promoueatur    ergo    corpus  fuper  plano  £F  Tab,  IH. 

Yillis    vtcunque    obfito,    cui     ad     profunditatem     «p  '^^S-  3* 

immergatur  ,     ita     vt  ,     dum     progrcditui* .  continub, 

ifiWds    id     Py    ere(36^    iri*   iphtium    Aa(3*    compri- 

mat ,   cui    compreflTiorii    cum    vrlfr    reludentur ,     eafti 

^efficient  xefittcntiam  ,  quam  hic  inueftigare  animus  eft ; 

iiLie    ^utem  £a  a  veris    villis.  oriatur  j^    fiue  a  quapiam 

phni  molljtie ,    qua    iriiprefliouem    quampiam  patitur , 

pierinde  6ft.     oit  ijgitur  rihturalis  villorum  ercftio  a|3=/, 

^nae  fimul  profiinditatem  imprefl!ionis  in  vero  contaAu  A 

SAdiiic    indicat^  et   in  <]u6liber  punftp  M  /  dum  pro- 

.grediendo  vilium  PM  vUerius  comprimitj  cxiftet  quae- 

^am    vis   readionis  in    corporis  fuperficiem    normaliter 

nitcns ,  cuius  propterea  dirediio  erit  MO  per  centrum 

^rauitatis  O  tranfiens  ^  et  cuius  quantitas^  a^ftimari   pot- 

«ft    proportionAlis  compreffioni  iam  ficflae  ,    feu    diffe- 

rentiae    ap-PM.     Pofita    ergo  ?M—jy,    riiagnitudo 

liuiiis  vis  in  direftione  MON  ageritis  erit  interuallo/-/ 

proportionalis. 

19.  Ponamus  rigorem  villorum  eflie  tantum,  vc 
a  bafi  —cc  vi,  feu  pondere,  z:K  apprefla  per  fpatium  z:k 
^omprimantur,  ficqiie  comprcffionis   efftdlus  r^jkvipres- 

ri  h  2  fionis 
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fionis  K  tribai  debeat.  Primum  autem  coipas,  quei 
moaetur,  fit  difcus,  feu  cylindrus,  raduOA=:tf,  "etcrasr 
fitiei  i=zht  ct,  pofito  AP=:ar,  compceffio  ▼illorum 
(patiolo  Pp=:</r  refpondcntium  valet  (/— J^^^^^JC,  quae 
crgo  requirit  vim  =r  —^.  if-jDhdx ,  cuiu&  direiSio  eft 
MON.  Spatiolum  enim  PM  piae  «idio  difci  0'Arrir 
tam  pamum  comemplor  ,  vt  anguto»  AOM  fit  raiBii- 
mus  ^  et  ratio  elemmtorum  Vp  ad  Mflr  ad  aequalitar 
tcm  acccdere  cenferi  poflk»  Hinc  erit  xx-=:2^ay  ,.  ec 
dxzn'-^,  vndetota  vis  fiirfum  vrgeus  portionem  AM 
erit  -^^  (3/-j)  r  et  vis^  tota  clcuans„  a  fpatio-  A^ 
aata,  pofito^r/,  crit  =^^. 

S.0I  Huic  ergp»  vi  aequalis-  ed  tota:  vi»^y  ^ 
corpus  ad  planum  apprimitur,.  quaer  cum  funra  pofita: 
fit  rzP  V  liabebimu&  hanc  aequationem  ^t^  rrP^ 
vnde  coUig^mus  z 

J  ^7 —  dcftvS  ct  /—  V  ,kkS5' 

Hic  fcilicet  eo»  tantum  villos-  in  compntum  duca ,.  quii 
ante  corpus  funt  fiti,  et  quo»y  dum  progreditur,.  com^ 
primere  cogitur ,.  eo»  vero,  qnr  pone  corpus  iam  fimt 
eompreffi  ,  vel  elateris  expertes-  afluniO',  vcl  tales>  vt 
iua  reftitutione  motum  corporis  non  a(&(^antur,  neqiie 
idcirco  m  illud  agere  vaieant.  Duufi  igjtur  corpus 
quiefcit  >  quia  lum  etiim  a  parte  poflerioci  fuQinetur  ^ 
minoicm  facict  impreffionem ,.  quatenus  ea.  z  preflkmi» 
duratione  non  augctur  Diibitari  emro  neqtiit,.  qmo 
eootitiuata  fwreffione,  faltem  per  aliquod  tempu»^  corpofr 
aUqpanta   profiiadius  immergatur  ^   at  ob   banc    \pGua 

caufaa» 
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.csn6m  1a   motu  a^io>  ▼Ulbruni  ^poft  corpu»  r^  nf « 
gUgi  poteft, 

21.  EtHi  auteni  iat  boc  cafculo  angulu»  AOM 
snioiiDus  eft  pofitu&y  tamen  «iu»  rationem  haberi  opor- 
tety  ii  yim  monii  refifientem  inueiligare  velimus,  Cuin 
cnim  buuis  vi»  dicedioMON  per  centcum  grauitati&O 
tranfeat  ^  muid];4icemr  ea  per  cofioum  angnli  NOB^  i^ 
finum  anguli  AOM^  qui  e(l  ==  f  ,  et  vis*  refiikaas-  iecuB- 
dum  dice^ioaem  O^  motai  coBtraitam  erfc  ^  Sk^M 
—y  ideoque  ob  xdxzzad/  crit  ea  :=!^^(f-y)dj  , 
fijiQS'  ioiegrale  eft  =:  ^  ify^iyy)  >  ▼nde  tot»  vi»  mo- 
ft»  ttpugoan»,  famendo  yir/,  prodit  =:^.  Cum 
jgi«urfit/==^?"^il75Reritilb  mc«vi5  ==4Plf^^^ 
-vbi  pw  eadirm  foperficic  quantitas  ^  eff  cooftans : 
cc^  fi  corporis  grauicas  ipecifica  exprimatur  per  itty  ob 

F  5r(  maab',  eric  vi»  iilins*  refideutiaff  tc  Pl^iff,  iu 
yft  grauiiace  fpeffificz  eadem  raanente  refificstia  fit  poo- 
derii  irel  vokwnini  corporis  proportiomii». 

i«.  Sin  awem  corpus  fic  fphaeriqim'^  con- ^  .„ 
fidetari  debet  tota  eius  impreflia  a  parte  anteiiori  fiida,  yi*  ' 
qusie  erit  fimicirculus  ^a^  centrum  habens  in  A^  cu- 
iu»  radins  mediu»  Aoe  direAionem  motus  repraefents^it*, 
Xo  perimetro  ergp  huius  circuE  altitodo  vilkjNwn  po- 
«atur  vt  anie  m/y  in  dillantia  autem  a  centra  AP 
rrASrrr,  fit  ea  zzjfy  eritquc  x*z=a<yr^denotante  a 
ladium  corporis  fpbaericL  Pofito  angulo  quocun^ie 
aAjic— 0,  erit  arcus  PSrrjcC]!),  eius(juc  difierenciale 
"BTnxd^,  vnde  arcola  Vsps-xdxd^^  in  qiia  compreffio» 
liUocum  tota  vatebit  (J—j)xdxd<p.    Hinc  ergo  cor- 

Hh  3  pi» 
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cuius  integraleprp  fpatioPAS  eft  zz  i^(.iy-ijrjf)aii(Pf 

ideeque  pro  Ipatio  «Aja~-;~-^-:  Tnde  pofita  dia- 
metri  ad  pcripheriain  ratione  zr:  i :  w  ,  vis  Jfurrum  pel- 

lcns  tota    reperitur  zn  ^J^  ^  vi  preffionis  P  aeqnanda, 

-^x  qu?  ^tg:;;;^-,  -vbi  /  dencut  profonditatein,  ad 
quani  ^obus.  imnier^itur. 

STst  r^rpondenjCQ,  ^eiukat  %i&  kcuQduni  duedioQeia 
plani  SA    vrgens,    fi  ea  per  f=:i.y  ^    mukiplicetar , 

itavt  yis-ifta  Ht  ^^Jr-^if-Jl^dyyjf,:  qtiac  per 
<fp(!  (P,  jnulti^icata.  dabit  viat  xnotui  jContraHam,  cuius 
fcilicet  idiKiftio.  per  centnirii  grauitatis  gtobi  mnfit,  m- 

^e  ifta  wis  fit  ^— ^-^(/^-^O/^^JJr  ^tr.  intc 
•  ^rata,  et  pc^.to-  ^.:^;^^  r^perltur :  m^^pJSi.  ,,  Ac 
ii  ^ltera  intfigf^tio  ^ro.  angulo  <|).  inftituaitor. ,  fit  r©. 
fiftentia  jsx  fpatio.  «Aja-  oita'  t-^^^'-^,  cuJi» 
4qplum- pofitpr  Cp^rpQ?'  |)ra6behiti  totam    rcfiftentiajn 

r^^i^^^y^ .  ob  /:ir^^-  iijdidcm-  igiittt 
ifla  irefiftiemia  «rit  =;  J^,T  ^,  vnde  pro  eodem 
f)ilano,  caicrit,  vt  P  V  ^.  Huius,  yero  vis  dire<aio  ma^ 
lui  cft  contrarU,.  ct  per  gjobi  ccntrum  tranfit. 

a^.  Hanc  itaque  refiftentiam  ,  quae  a  friAione 
probe  eft  diftinguenda,  fentiiiflt  omnia  corpora,  fiue  folo 
motu  progrefluio,  fiuc  infuper  c«m  rot;itorio,  (upcr  plaoo 
quocunque  fcrantur,  neque  .ea,  vt  \idimus,  a  motu  rota- 

lorio 
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torio  pendtty  ncque  ab  ip&  vck)citatc  riiotus  progrcffi- 
vi;  qaam  ob  caufem  ca  ctiam  vulgo  cum  fridiooe 
confafa  vidctur.  Maximc  tamcn  a  fridlione  proprie' 
fic  dlda  difcrepat ,  proptcrca  quod  fridionis  &rcdio 
per  ipfiim  contadum  tranfit ,  huius  aUtem  refiftentiae 
dirciftio  pcr  corporis  ccntrum  grauitatis ,  vride  haec  vls 
motum  rotatorium  alitcr  non  afficit,  riifi  quatcriiis  mo* 
ta  progrcfiiiio  mutdto  ctiam  in  rotatbrium  ncceflarra 
mutaiio  rcdundat.  D^indc  vcro  fri^io'  plurittiurii  ara- 
tionc  intcr  motum  rotatorium  ct  progrefliuurii  peridet , 
qncmadmodum  vidimus,  ciim  infigncm  cxiftcre,  fiVwrio; 
penitus  autcra  cuancfccre,  fi  yu^Vu:zzo\  dum  altera 
refifientia  ab  hac  diuerfitate  neutiquam  afficitur ,  (ed 
pro  qaacunque  rehtione  inter  ambas  cekriiates  Vv  u 
u  eandent  quantitatem  con()antcr  rctinct* 

t$.     Stabiiita    crgo    hac  noua  refiftcntra  ab  irii- 
preifione    rautua    corporis  er  plani  orta  ,    pcrgamus  ad 
friiftionem  inueftigandam  pro  cafibus,  vbi  neque  V ttrro, 
ncque  y<i;—y«r:o  ,    qiiorum  ilio  vidimu»    friftionem 
tantam  eflfe  ,  iiuartta  vulgo  experimenfis  aeftimari  lolet, 
fiquidem  fimul  illius  refiftentiae  raiio  hdbeatur  ^  hbc  Vc- 
to    onmino    cuanefccre.     Qiiaeftio    igitur  hic  ftatim  fe 
offtft ;    vtrum   fi^idlo ,    quundo   ^^  Vu^^Vv^    mindr 
fit  quam    cafu  y«no,    an    vero  ci  fit  aequalis?  Noh 
defunt  rationes ,  quae  vtrum^^ue  (oadere  vidclitiir ;    nam 
cum    accedente    motu  rocatorio  in  plagam  ABCD  at- J^'''  ^^* 
tritus  minuatur  ,    atque  tandem    euanefcat^,    c«rin"  fterit     ^ 
VuznVv^     attritum  minarcm  etinrti  mitfdr  fridiio  fe* 
qui  debcre  videtur ;    quartiam  attritu  cuanefcenfe    fridlio^ 
adeo  in  uihilum  abire  eft  inuenta.      Deiade  ciiam  nul<«' 

lum 
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lum  eft  dubiuiD,  quia  friAio»  fi  cekrictt  lOtBdoBis  Vm 
«xcedat  celedtatein  prqgrefliuam  Vv,  fiat  negatiiia, 
ieu  corpus  in  plagapi  conttariam  rapiat. 

i6.  Super  hac  <tuae(Uone  ingens  cemitur  diflen* 
^  in  ComAient.  Acad.  Petrop  Tomo  XIII,  vbi 
Celeb.  Vir  Daniei  Bermitti  «t  ^o  idem  argianencum 
de  ddcenru  corpcvis  lotundi  fuper  j^no  indinato  per- 
tradauimus.  Afiumferat  auiem  Yir  Celeb.  huiusmodl 
corpus  lupcr  pkno  indiaaco  (defeeodens  lemper  «andem 
pati  ftidionem^  quamounque  ntiQnem  tenuerit  moQa 
pogr^flins  ad  jnocum  xotatorium  ,  atque  adeo  in  pro* 
Tolutione  peifeda,  vIm  ratio  ilk  fit  jiequ<iittatis,  ean* 
dem  jnanere  fri(Stionis  quantitatem ,  atque  hinc  coodu- 
lit ,.  ^^u  .fhsii  tiem&o  tm.  «ceilufD  quemdam  gra* 
dam  «xcedst,  corpus  TOtundum  prouoludione  jpecfejftft 
«fle  defcenrannn.  Quin  etiam  Celeb.  Kraffl  «xperi- 
mentis  inftitutis  cuentmn  huic  efl&to  exiiiHe  lefpondese 
deprdbendit.  £go  Tttfo  cootta,  iecuadum  ea  ,  quae  hic 
«xpQfui,  ainvnjerara,  in  prouolutione  |)erfe6ta  nullam 
proifus  idari  fri^tionem ,  camque  ^  co  minorem « 
<quo  propius  motus  mixtus  ad  prouohitionem  perlfe(i^m 
«cceflbrit,;  Tnde  ifequebatnr ,  nuUo  plabe  calii  globom 
fiiper  plano  inClinato  proaolouone  perfe^a  defoendeoe  pofle» 
.cui  concloQoni  experientiam  contrar iam  agaofeeis  c^or. 

»7.  QiiamQi&  autcm  Celeb.  BemomOi  Th«ori* 
«xperientiae  fit  conlentanei  i  tamen  non  patec ,  qoo- 
modo  ■eiug  hypothefis,  qood  «ttam  in  pronokitione  per- 
ieda  fridio  tanta  fit ,  x^uanta  in  iblo  ffiotu  progrtilitto 
«ife  (blec ,  cum  yeritace  coociliari  poflit.  Contetnple- 
mur  «nim  ca&m  »   xpio  ^globus  Sapex  plano    horisoocall 

pec- 
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perfiAe  proobluitar,  atque  nuttum  eft  dift^him,  (i  meii-* 

temi  tam  ab  aerisrefifteotia,  qaam  abea,  quaeante  eft 

definicai  abftrahamtis/quin  corpus  fine  tUa  diminutiooe 

.  motimi  fuum  fic  prorequuturum.    Vbi  autem  nulla  md* 

tu&    diminutib    deprehendkur ,    ibi    certe    nulla    fridio 

ftatui    poteft;    ex    quo    etiam  in  defcenfu  (iiper  plano 

iiiciinato ,  4]uamdiu  corpus  prouolutione  perfeda  fertur  i 

nuUa  friiSio  ^dmitti  pofie  videtur ,    contra    principiiim  , 

cui  Ttieoda  BermulUana  innitur«      Verusn  fi  hoc  cafu, 

Tti  ego  kc\  fn&xo  tollitur^  tum  prouoluticm  perfedae 

hqIIus  plane  locus    relinquitur ,    etiamfi    plani    inciinati 

veleoatio  quam  minima  ftatuatur^  quod  tamcn  expedeo- 

xiae  aduerfari  certum  eft. 

±8-  Quo  huius  hodt  iblutionem  reperiamus ,  hos 
^duos  cafus  prouoIutioQis  perfedae  fuper  plano  borizott- 
lali  et  indinato  accuratius  inter  ie  couferamus ;  et  cum 
ibper  f)lano  horizontali  nuUam  fridionem  admitreris 
iiceat  ^  (uper  inclinato  autem  per  experimenta  fi^idlionis 
«xiftentia  euincatur,  manifeftum  eft,  hunc  cafum  ad 
illum  reduci ,  fi  grauitatis  ibilicitaDonem ,  qua  corpus 
fecundum  diredionem  plani  accekratur ,  eaanefcere  con. 
cipiamus.  £x  quo  hanc  conclufionem  adipifcimur ;  fi 
in  prouolutione  perfeda  fuper  plano  inclinato  nulla 
adefibt  vis  motum  accelerans,  tum  etiam  nullam  firidio* 
nem  efle  adfiituram,  ^ntra  vero  cum  vi  motum  acce-- 
Jerante  neceflario  fi^iciionem  ibre  coniundam:  Hic 
igjtur  ^ntem  erroris>  quo  meum  ratiociniuin  premeba^ 
lur  ,  detego ,  qui  in  hoc  confiftit ,  quod  fiidionem  ex 
iblo  ftatu  motus  ^  quo  corpus  adu  cietur ,  definiri  de-- 
Jbere  putauemm  ^  cum  tamen  potius  ex  viribus  accele- 
Tom.VI. Nou  Com.  I  i  »tri< 
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ratricibus  determinari  debeat:  atqae  hinc  ^diooif 
e^dics  mmme  a  refifteatia  fluidorum  alii^que  k&- 
ftentiae  generibus  diferepat ,  quod  hae  reiifientiae  Toice 
a  ftatu  motus  corpoirum  pendeant. 

sp.  Quod  autem  ftidio  a  viribus  (bUicitandbus 
potKTimum  pendeat,  ex  ipfo  ftatu  quiet»  Inculeoter 
perfpicitur,  l^i  enim  corpus  plaao  borizontali  incunribar, 
nuliisque  viribus  ad  motum  foUicitetury  nullus'  q^raqjse 
friAionis  cernitur  efiedus ;  fin  autem  hoc  corpus  pro' 
trahatur  a  ti  ,  quaie  fridionem  fuperare  non  valeac , 
corpu»  etiam  nunc  quielcet  ;  vnde  hoc  cafu  ftidia  exc 
erit  vim  ,  vi  protrahepti  aeqiulem  et  contrariam  y  vnde 
patety  vim  a  fridione  exertam  per  fe  noit  effc  dete^ 
.  roinatam ,  fed  deEnom  per  vim  protrafaentem  detennf- 
nari ,  iiquidem  c»  fiierit  minory  quami  tota  fiidiOy  tpi 
ie  motui  opponit ;  ex  quo  his  cafibus  pars  tantum 
fiidlionis  effcdum  praeftare  elt  cenlenda.  At  fi  vis 
prutrahens  fri(5lioni  vel  fueric  aequalis,  vel  ea  maiur,  tota 
fridio  fe  fe  eius  adioni  opponic,  ec  iUo  quidem  cafy 
corpus  eriam  nunc  quielcet ,  hoc  vero  promouebitur 
cxceflu  \i$  foUicitantis  fupra  fridiontm  cocam,  Quem' 
admodum  igitur  corpus  fridioae  impeditum,  a  fiata 
^ietis  ad  motum  concitetur  a  viribus  quibuscuoque 
foUicitantibus ,  ante  accuratius  erit  inneltigandam,  qoam 
ad  eius  efieAum  in  motu  explorandum  progrediaaiur. 

30.  Veram  (i  corpus  pluno  incumbens  a    viriboa 
quibuscunque  ibUicitetur,  quatuor  cafus  exiftere  pofluot: 

L  Vel  enim  primo  corpus  in  quiete  omnino  per" 
feuerat,  dum  vires  foUicitantes  neque  corpori  moiam 
imprimere,  neque  firldionem  fupenire  Yalent. 

II.  Vcl 


coR?ORyM  ROTAnrirM.    m* 

II.  Vd  fetiindo  corpus  qukJcm  ad  motum  inci- 
tabitur ,  fed  ita  vt  puhaum  contadus ,  tcl  eius  cxtrc- 
mitas,  primo  faltem  inftanti  immota  roaneat  ^  ficque 
nullus  oriatur  attriiut;  hoc  «ucnit  fcilicet  fi  vires  ^i&io^ 
si  (uperandae  itint  iippares. 

III.  Vel  tertio  corpus  foper  plano  rependo  ptt>« 
jredietur  ,  fine  vlio  motu  ^ratorio. 

IV.  Vel  quarto  dcnique  corpus  cum  rcpendo,  tum 
'gyrando,  fimul  profnouebitur. 

Corpore  ergo  quocunque  propofito,  cpiod  plan» 
tocumbat ,  et  a  viribus  quibuscunque  folbcitetur ,  chara* 
^eres  primum  inueftiigemus ,  «x  quibus  dignofci  pofTit , 
^aisnam  horuin  quatuor  caluum  locum  fit  habiturus. 

3t.  Yt  igitur  hos  charaSeres  inueniamus^  cohfi-Tab.  Ill 
tderemus  ^orpus  quodainque  bafi  fua  GH  plano  EF  Fig.  i« 
incumbens ,  cuius  mafla  fit  rr  M  9  centrum  grauitatis 
O  y  et  inomentum  inertiae  rcfpc^u  axis  pcr  O  tians- 
cuntis ,  circa  quem  fiat  motus  ^  fi  quis  dctur ,  fit 
z:=.Mkk.  Hic  fcilicet  axts  <oncipiatur  ad  planum  tabu* 
lae  normalis^  dum  tabula  refert  fedionem  ad  planum 
EF  normalem  et  per  centrum  grauitatis  O  &dam. 
SoUicitetur  hoc  corpus  :a  viribus  quibuscunque ,  quae 
primam  omnes  direAionibus  fibi  parallelis  in  centro 
grauitatis  O  applicatae  concipiantur  ^  eaeque  refbluantuf 
in  daas  vires  fecundum  dirediones  OA  ec  OD»  illam 
ad  plnnom  EF  normalem  ^  quae  Ct  rzP,  hanc  vero 
plano  EF  parallelam^  quae  fii  —  Q^  Tilni  ex  iisdem 
Vitibus  cdKgatur  momentnm  relpeclu  axis  O  ^  quod 
fit  Kl^.O&zzVby    quod    conetur    corpus   in    pl:igim 

li  a  BCD 
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BCD    gyrari ;    hac  quippe  duplict  cQn^deiatioii^  totui 
Tirium  loliicitaacium  edSedus  eidiaurietur. 

V 

31,  Videamus  km,  fub  qoibus  coadittombas  cor- 
pdici  eiusntodi  motus  inducatur  ^  qui  cum  aullo  atcrite 
fuerit  coniuQ(5i:us ;  id  quod  eueDieti  fi  bafis  HG  extre- 
mitas  G  in  quiete  permaneat ,  corpusque  gyrando  circa 
G  motum  incipiat.  Quoniam  igitur  ifta  bafis  extremi- 
tas  G  in  ceniura  vcnit  ,  iun&a  reda  GO  vocetur  rr^, 
atque  anguius  HGOrr^,  Tndc  fiet  refta  OAnrj^fin  t 
ct  AG— ^cof  ♦.  Nunc  cum  friiSio  agat  fecundurn 
dire(5tionem  GH,  Tideamus  quama  vi  ^  quae  fit  —  Z 
corpus  fecundum  diredtionem  G  H  vrgen  debeac  ^  vt 
pqQ<^n>  G  tmmotum  conlemetur ;  quod  &  enim  haec 
yis  2  reperiatur  minor  fi^idJone  tota  ^  vel  iblteni^  e^ 
aequaiisi  ob  fridiionem  hic  ipfe  raotus^^  quenr  ^irgfmu^; 
efficietur,  motusque  corpori  gyratorius  circsr  pun^um- 
G  immocutR  imprimetur;  fin  autem  vis  lAa  Z  prodear 
maior  friftione  tota ,  perfpicuum  cfl:,  a  fela*  fridione 
punAum  G  not>  pofle  'm  quicts  retineri  ;^  ex  quo  re 
vera  abripietiir^  motusque  ad  cafum  tertium  relacus: 
nafcetur;  hisque  ladoaibus  charaderes  quaefiti  inoitUDtur^ 

33.  Quia  ergo  fuppommus ,  motum  prfmo  io^ 
itanti  fierL  circa  pun<!)ium*  G,  centrnm  grauicaiis  O  fe- 
fctur  per  arculum  Oo  ccmro  G  radio  GOrrjf  de- 
tcriptum ,  ituerea  vero  corpus  circa  axem  O  per  iimi- 
km  angtiium  in  plagam  BCD  gjnrabitur,  ita  vc  celc- 
Toa»  gyratoha  pun<fii  G  cirea  O  ipfi  celeritati  pundi 
O  per  Oo  aequitlis  fic  futura.  Djm  autem  htc  moni» 
froducicuj:  ^   tdtas   nilus    corporiii  « in    planum  .  £F    u» 

pund;a 
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puoAo  Q  colHgectfr ;  Tfide  sd  fupcfiores    Tires   corpus 
follicitantes  ioiuper    Tis    accedit,    corpus  ia   pundo    G  - 
a    phno    £F    perpeudictthiiter    lurrum    fecunduni   Gi  - 
tigens.   qnae   Tis  aequalis  eft  preflioBi  corporis  contra '- 
planuni  dum  mocis  exwicur.      Quae    Tis   qnia    ettam 
nunc  eft  inoognita,  tantisper  indicerur  littera  Y^  ita  Tt'  - 
duas  habeamas  Tires  incognitas,  Z  (ecundum  GH  et  Y' 
iecundum  GI,  quae  ita  fiint  dettmunandae ,   Tt    pu»-- 
^m  G  iniquiete  ^onferaetur. 

34.  Viribu»  aotem  his  cnm  datis,  quafi  eflenc 
cognitae  afTumtae,  ex  iis  primum  acceleratio  cemri 
grauitatis  O  definiatur  y  quod  fiet  ,  bas  Tires  fecnndiun 
/tns  dirediooe»  centro  graultati»  applicaado.  Quare  a 
yitikm  datis  centrum  granitatis  O,  in  qao  tota  corpori»' ' 
tnufHi  M  colleda  e(l  concipienda ,  foIlicitai)irur  fecunr  ~ 
dum  OD  Ti:=:Q,  et  fecundum  OA  ti=rP,  a  Tiribus 
aotem  incognitis  fecundum  OBvirrZ  et  (ecundum 
OC  vir=Y.  Hinc  mafl^  M  in  O  coUeda  ab  vtris- 
que  (bllrcitabitur  fecundum  dirediiionem  OD  Ti=:Q^Zy 
ct  (ccundum  OC?ir=^Y  — P;  inde  ergo  nafcecur  ac- 
cekratio  =:  jr->  Wnc  Tero  zil  —^*  Quam  ob  rem 
fi  acceleratio  lecundum  ipfam  motus  diredionem  Oo 
Tocetur  rz»)  per  rcfblutionem  ob  angulum  COo 
rz: H G O rz $  obtinebitur  accelerado  fecundum  QIizlh  • 
fin.0,  et  fecundum  Ov=::»cof.&,  ex  quo  obunebimu» 
has  duas  aequationes : 

wfin.0=^      et»cofd=:^' 
TDde  fit  (Q-  Z)  iof  «  =  (Y-  P)  fin.  0 ,  hincqw 

Y=:P4-(Q.-Z),^.  .-.        . 

li  3  35-  liUS 
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3$.  lam  ad  accelerationem  ntotus  lotatorit  cof* 
poris  circa  axem  O  obtipendam  in  plagam  BCD, 
<]uam  ia  diftdntia  OG  —g  per  hfpothefin  aequalem 
efle  oportec  «,  momenta  Tvinm>  ibliicitantium  nmc 
colligenda.  AtquQ  ex  datii  quidem  Tiribus  nafci  poni- 
tur  momentum  =:Vi&  in  plagam  BCD  tendens:  tum 
Tero  ex  vi  GHzzZ  ob  OArzgixa.0  in  eandem 
pkgam  oritur  momentum  rrZj^fin.  $,  ex  inGl=::Y 
Tero  in  plagim  contrariam  do  Oirr^cofd  nafcitur 
momentum  zizYgcoLB ,  ita  vt  momenrain  totale  mo- 
tum  gyratorium  produccns  fit  z=:Y'b+2,gCm.$  Yj^cof.l, 
quod  per  momentum  inertiae  ^kk  diuKum,  «t  pef 
diftantiam  OG:=:^  xnultipltcatum  fuppeditablt  accelera» 
tionem  ^iQtns  xotatorii  jn  G,  quae  «ctun  per  iiypothe* 
fin  fic  ^^  y  3iabeibtmus  lianc  :aeqnationem 
—  "^.g  ^-^gSi^Z  fin.  0  -Y  cof.l) 
*—  Mkk 

3<y.  Cum  igitur  fit  -afin  0  =  ^^-  erlt; 
Q.  ~  Z  _^  V^  i& fin.  g  -hgs (Z fin.  0  -  Y  cof.  6 )  fin.l 
M     ^  iAJik 

fiue  <: 

WQr2)=:VghCm.$  -^ggZixn,  0"  -ggYCia.  I  cof.# 
Eft  vero  Y  fin.  ^  =  P  fin.  0  -f-  (Q  -2)  cof.  ,0 
quo  yalore  fubftituto  habebimus  : 

Jfet(Q^-Z)=:Vj:i&fin.4+^2fin.0'--^^Pfio.0cor0-j-^ 

(<i-Z;cof.** 

ICU'. 

Jkfc(i=ife2+y^*fin.#+^^2-^Pfin  |cot.0-^^qcof0* 

vnde 
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finifi  coliigicur: 

biocque: 

^       ~"  kk-\-gg 

^^-^  kk-^gg 

37.  Inuents  iam  vi  Z,  quae  ad  puodhun  G  im- 
motnm  conferaans  dum  requlritur,  quoniam  ftidio  hanc 
irim  ruppeditac,  necefle  ell,  vt  vis  Z  totam  fri(^iooem 
noa  fuperet*  Fridlio  autem  peodet  a  Ti,  qua  corpus 
ad  planum  apprimitur,  ad  eamque  certam  quandam 
cenet  ratiooem  ,  quae  fit  vc  i  ad  v.  Cum  igitur,  duai 
corpus  circa  extremicatem  bafis  G  gyrari  incipit ,  tota 
preffio  in  G  coUigatur ,  et  aequalis  fit  inuenta  Y,  tota 
fridio  efit  rrjY.  Quam  ob  rem  vt  corpus  circa 
cxtremitatem  bafis  G  immotam  gyretur ,  ec  quidem  in 
plagam  BCD,  necefie  eft,  primo,  vc  fic  Z-<$Y,  hoc 
eft,  vt  fit: 

Tgg^.9 cofi+Q.(iM:+i'i:cofi»)  -V^i&fin.O^JJCQi-^o  dcoC  » 

-+-  ?{)t,k-\-gg^n.  $')  -f-  \gbcoC  &) 

mm    vero  etiam  necelle   eft,    vt  acceleratio  »  habeat 
-valorem  affirmatiuum,    vnde  cum  fit  HZZj^jf^fj  fiue 

g{(l£rmJ^jco{:.$  -{-V^J^ 
*^~^      !A{kk-h-gg) 
oportet,  vt  fit  ptaeterea  Q^fm.f -t-Vi&^Pi^cofJ. 

38.Hinc 
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3S.    Hinc    igitur  pro  moea  cafiis  (eeindi  faanc 

fi  fuerit 
P^^fin.  ecof.O-t^/M:-f-^j:cor.«»)-V^iWin.0<C«^(lggfio.kor*l 

•tque  infuper  Q^fin.,^-4--VA>P^cd.^ 
tum    corpu^  circa  extren^itatem  bafis  0  immotam  in 
pkgaro  BCD  xr.oueri  incijpere ,  fbreque  accektadonem 
fauius  motus  gyratorii  pro  diftantia  g^ 

•^■'"^         Mp-4-7i)" 

Si  eueniat  vt  %  Qjg:fin.l-i-V^<^P^cof.l,  miniiM 
concludere  licet,  motum  gyratorium  ^eri  iri  plagam  0{v 
pofitam  circaQ^  tali  enim  motuipai:s  reliqua  hafis  GH 
pkno  innitens  (efe  opponit.  l*sbqnque  motus  contra» 
lius  fiierit  circa  akeram  bafis  extremitatem  H>  pio  quo 
cafu  peculiari  cakulo  refpon^entes  Tin$  2  et  Y,  qua- 
rum  haec  iam  in  H  appUcata  «0et  «oncipienda ,  dtfi- 
niri  oporteret ,  fimili  quidem  iDodo  quo  faic  fumus 
\fi. 

39.  Si  ergo  fit  Q^fin.0-|-V^::rPj:cof  d  nul- 
lus  dabitur  motus  gyratodus;  vt  autem  fimul  pundum 
G  quieicat ,  requiri,  vt  fit  Q.<^vP,  hocque  ergo  cafu 
corpus  plane  qaiefcct.  At  fi  fit  Q^fin.^4-Vi&>  P^cof.*, 
fc^  acceleratio  ^  pofitiuum  ohtineat  valoKm ,  tum 
corpus  motum  gyratorium  circa  G  adipiii^tur ;  vt  au 
tem  pundum  G  qiiieftat,  oportet  fit  -vdore  ip^s  v  ia- 
vtrodqdto : 

Q.<:  J  P-H  M^(fin.,^-j-'»cor  j?) 

<Quando 


' 


^ando.ei|50  Q^fin.0d-Vi&>>P^cofJ  ,  corpus  circa 
G  rotari  tncipiet,  piin^bimque  G  quiefcer,  fi  non  (bluna 
^erii  0.5^.,*  P,  ied.etiam  fi  fit  tcI  Q_=^5P,  vel  .Q.>.tP, 
iluaiinodo  fit 

Q.<J  P+ Mh  rfin  J -j-.»cof.ie) 

At  fi  fiierit  Q^>*PH-M»(fin..d-4-JcoflJ),  dnrante 
fliotn  gyratorio  -pun<5tunn  G  quoque  verfus  F  abripie* 
tBt ,  -neque  enini  (n€do  ti  retinendo  par  erlt.    - 

40.  Bro  4)uadmplici  txgo  corporis  flatu  criterkl 
liunus  adepti,  quitnis  ftatus  corpori:»  vel  adcarfiim  fecundum, 
Tel  ad.quirtum  pejrtinebir:  fijlicet  pro  ciiu  fiscundohae 
fequinintur  conditiones  ,  4rt  fit 

Q^fin.d-f-V*>P^cof  0,       ct 

%jrfin.icof^4-Q.(tt-+«gcof.^*)-V^Kin,^<(',(Qg:^fin.^fi 

-i-P(i:*-^^fin.0';-+-  Vj^i&cofJ) 

Hoc  oempe  cafii  corpiK  circa  4)afi!>  -^tremitatem  G  ia 
.|>lagam  fiCP  gytari  incipiet.,  ipia  bafis  extremltateG 
imnneta  maqente. 

Cafus  autem  quaitus  locnm  iiabd>it  fub  bis  coaditioitt- 
)bus ,  fi  fiierit 

qi:fin.^-<hV&>P^co(l,      et 

Pir^nicoI..^+-Q(**+^of.^')-Vj:*rjn.^>*fQg'^fin:^€or» 

-h  P(il:  -h^^fin.  p)-J^yghQo(  ♦) 

Hoc  Tidelicet  cafu  corpus  quoque   circa  bafis  .extremiia-  . 
itm  G  in    plagam    BCD  gyrari    incipiet;    ied   haec 
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ip&  bads  extiemitas   Tertas  F  promouebitur ,   ec   cm 
gttiita  fuper  plano  EF  progtedietur. 

41 .  Hoe  ergo  cafii  quarto,  corpus  totam  fridio- 
nem  patictur,  quae  cnm  fit  =:iY,  erit  Zrr^Y; 
atque  etiam  accelerationem  pundi  G  fuper  plano  EF 
aflignare  poterimus.  Si  enim  ponamu»  banc  accelera- 
tionem  zza ,  manente  acceierattone  motu»  gjrratorii 
circa  cencrum  grauitatis  0=» ,  erit  pro  motu  ceattt 
grauitatis  O  acceleratio  lecundum  OD=::»fin.d+(d., 
ec  acceleratio  lecnndum  OC=»cor.f ,  vnde  iiabenuft 
ob  Z  zz^  Y  has  aequationes : 

Q-»Y  T-P 

»  fin.  *  4-  «=  ^^-  »cof.  i  zr  -^— 

^'    *  — "  MiUk  ^Mcof.* 

hioc  eigo  fiet : 
*  V^i^cofe+iY^fia.«cof.ff-T^^coC^=:Tiki-Pi* 

"^^^  ^'-'fcfe+^?cof.e*-t^^fin.ftcof.i 

42.  Ex  tus  cdfigtmust 

Y     p  —  V^^co^  ^-  Pg^cof  gCcof  9-iCm.  0) 

""       itfe-h-^i:cof.e*-*|:^fin.ficof.4 
Tnde  concluditur  foie  r 

_      g(V/&^P^(cofg.Kine}J 
*  "-  M()bit-+-j:^col.«(cof.fi-»fin.0)) 
quae    e{{  acceleratio    motus  rotatorii ;  ex  cuius  yaTore 
eoque,  qui  pro  Y  eft  inuentiis  ^  obtinebimus  accelctatio- 
nem  progrei^ui  motus  pundi  G 
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**~M  M{kk-hgsco£.^coU-\Ga.9) 

fiue: ' 
Q^^ggco(0''i^g^n.k(^.d)jp{\k]^^g^n.&'-'ggGn. koQ)-Vgi?{C\n  »4;cor^) 

cuius  nameratoF  eft  Ttique  affirmatfuus ,  fi  fiierit ,  n 
ante  uotaneramus, 

P^fin..0cof.H(i(tt+i'^of.0')-V^*fin^>{((^i:fin.ecof.« 

-f-  P  {kk-^ggiin.$*)-{-  Vgbcoi.  0) 

43.  Hinc  iam  redius  conditiones  agno(cimu8, 
fiib  quibus  quaitus  cafus  in  motu  corporis  locum  babei' 
bit :  hae    enim  conditiones  funt 

iP^fin.  9-i-V by> P^cof. 0     ct 
V^inJcoU+Qjkk-^-ggcoi:  0'}-V^hfin.  $  ^{(Q^in.^cofd 

-i-  P  {kk-hggRn.  ^)  -+-  Vgbcol.  0) 

Tbi  piior  conditio  aliquantum  diferepat  a  ftiperiori.  la- 
terim  tamen  nuUa  eft  repugnantia;  cum  enim  ante  -vi. 
derimus  cafum  quartum  poilulare  Q>jP-+-M«(fiu.0 
-|-*cof  0.)  erit  \tique  'P-^Q,  ideoquc  multo  magis 
prima  condido  ibi  allata ,  Tt  fit      . 

<^fin.  0-+- V^>>  P^cof.0 
hic  locum    habebit.     Videmus  ergo  has  conditiones  la- 
tius   patere^    quam   praecedentes ,    cafumque    quartum 
eucDire,  dummodo  fit 

» P^fin.  6  -\-V  *>  P^  cof.  0 
adiaoda  altera  conditione,  quac  vtrinquc  eft  eadem. 

44..  Si  fiierit  \?g(m.&'\-Vbz=?gcdt.d  motus 
STratarius  cuanelcct ,   corpusque    foio  "motu  progrefiiuo 

Kk  1  ct 
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ec  reptorio' dipef  plaoo  prQmou6bitur  >>  fiqaidefn  aft^- 
n  conditk)  liocum  obtineat,  quac  ob  V5^P^cof> 
^JP^fin.tf  ,  abit  in  hanc  : 

-iPggfm^coi.^ 
fcir  diuidemto  per  U-^5Cof.^-^i^^fm.^cof.d  i» 
fiaac 

Sin  aiitfcm  fuerit  *P^fin  e-+-ViJr<P^cof.^,  mhira  mi- 
nus  motus  gyratorius  manebit  ilullus  •,  quia  corpus  io? 
plagara  coatrariara  gyrari  nequit ,  eritqne  idcifto  »=:a; 
•vnde  fit  Y=F,  et  vt  corpus  fimal  prorepat,  necefle 
eft  Q;>  J  Y,  hoc  eft,  n  fit  q>  ;P.  Pro  cafii-  ergp  tuu» 
baec  bahenaus  cciteri» 

Q:>-;Pct; 

*P^fio.flt'  -f.  VA>  P^oC  tr 

ae  fi  manenic  hac  po(!eriori  coodkibne  fif  Q^*!*'^ 
corpus  plan&  quiefcet  ^  Qcq^  habemus»  edam  coudiro^ 
Bfis  cafus.  piimL 

4f,  fSis  qnatuor  cafibui  adiun|;t  poceft  quiiftiis',. 
^o  extremita«)  bafia  G,  duni-  corpus  eirca^'  eam«  ia  pla^ 
gam  BCD  gyratuc^  segrcditue  Tediis.  E-,.  cuius  ca&» 
conditiones  ex  quarto  deriuamur v  ponendb  Z  negati^ 
vum ,  leu  2  3:  —  '^Y  fiinulque  acceleratioijera'  «i-  ncgatfe 
vam.  Pofiti»  ergp^  ic  et  (U'  negatiuis-^  habebimus  ptt» 
hoc  cafu  quinco  ha&  conditiones:: 

*  ~  jyi(iU:-tg^coi.fi(cof.d.+JQa.ft]^ 


_V^^rni.»-;c»f  $)  -(^'tfe4gyx)fr>+^ffjyfm  feof.y)-P(V:fe4^',ggrio.»'+fgfin.g:o(. 
""^  M()M>-l-gi;coU(cot.d-i-Jiia.e')) 

Ci((u9  ei^  quimus  locum  habet.  lUb  his  condicionibus : 

Vi5--;P^fia.e>Pj?cof>  et 
tjgi&^fia.  0  - Qj(/fcifc -hj:^'cof.  0')  -P^^fin  dcof.«>;(V^i&cof.^ 

4<^'      Cuni    ergb   prd'  hot;    ca(u    efle    debeac 
■^b  >  P^  (cof  a  +  Vfin-  ^)  fi  poflami»  Vi5::^^^cOf.0-|-ifia.^) 
H^  \g  ,  akfera*  cofiditro'  requfrif  vt  lii ; 

V.-t-  ,-r  ^  ifcife-f^jcof  $(GOJ.0-i-',fia.'a) 
feu  Q_-i-  ^F <4  M-tf  (fm.  «f-  *  cof.  d). 
Quia  erg»  Q,  -H  i  P  (envper   eft    quaadtas  pofitiua  peir 
feypothefitt ,  hic    cafiB  ptine  fubfirfere  nequit  fine  moiii 
gynitorio  ,  ideoque  neceffe  eft,  Tt  fit  fin.  d  >•  ^cof.  0  , 
•  ppaeterea  vei:o  opOrtet  e&  •  • 

Vi5>f*^(co(:«l-f-(fin:ftJ 
iJec  non-  V i& >  ^^cof. d Hr Q(/tfe-i-^^cof. ^>gQx\  9 
Vnde  peFfpicuiinrti  e(!  huac  cafuitv  exKlere  non  pofle  ^ 
aKi'  adfit  m&nnenaira  V^  corpu»  circa  eentpunv  gcauW 
iiaci6  g^ari  tendens  itf  plagam  B^CDv  Hoc  itaque  pa« 
Ao  adepti  fumusr  cnteria ,  ex  quibus  dignofci  pofeft  ^ 
ad  qoemnaofj  dffmi'  cbrpoHs-  cuioscunque  prophfiti  fta^ 
cns  idktxi  debeat;;  atq(ie  iiinb  fimul  pfima  accel»atio» 
icfiaietuii; 


Kt  S  4T.  (Jnc 


\ 


.a<j2  DE    FRlCtlOirS 

47.  Qpae  crgo  hadem»  imeatiitiis  huc  radedtt:  * 
CONDITIONES    CASVS  I. 

CONDITIONES   CASVS   H. 

Vi&H- Q^fin  J  >P^cofJ  ct 

{Q^i:fm.  ^cof.  d-i- P(H4-i[^fin.  $')-h  Vi:^cof.«) 

CONDITIONES    CASVS    III. 

q>jPet 

V  />  H-  5  P^  fin.  f  <  Pjf  cof.  0 

CONDITIONES   CASVS   IV. 

Vi&H-;P^fin.«>P^cof.O      - 

P^^  fin ^  cof. «  4- Q. ( iife -i- ^^  cof. *• )  -  V^  ^ fin.  d  > « 
{(ligfin.  6  cof  #-i-  P  (A*-+-j^^fin.  d')  -H  V^i&cof.  dj 

•  CONDITiONES    CASVS    V. 

Vi&-*P^fin.«>Pigcof.d 
V^i&fitt.  ^-q^{kk-\-ggcoC.^*)  —?£gGn.  fcof.  $  >» 

(vi:^cof0H-P(ifc*-hi:i:fin.OH-Qi:ifi°'*cd:*)' 

4S.  Quod  fi  ergOj.vti  in  folidis  rotundis  vfuw- 
nit,  an^us,  9.  fixrjt.  xt&m  ,  conditiones  horum  quin- 
que  ca(uum  erunt : 

CONDITIONES    CA5VS    I. 
<i>jP  ct  Vi&-t-Q^<<o 

CON- 
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CONDITIONES    CASVS    II. 

CONDITIONES  CASVS  III. 
Q>»P  et  Vb-hlVg<d 

CONDITIONES  CaSVS  IV. 
Vfc4-jP^><r  ct  Qkt'Vsb^^,?ikk-^ss) 

CONDITIONES  CASVS  V. 
Vb'i?&>o  ct  Vgk'(lkk>l?{kk^gg). 

49.  In  his  fbrmnlis  nullam  habuimus  rationem 
iUios  atterius  refiftentiae ,  quae  ob  plaai  vilbfitatem  ad 
firi^onem  accedit ,  neque  Tero  in  genere  pio*  qualibec 
oorporis  ^ni  eam  aMmnode  in  calculum  inducere  li- 
ceCy  propterea  cpod  eius  direcflio,  dum  ad  corp<Mis 
ittperficiera  in  fit^ufis  pundtis  contadus  eflr  normalis, 
noa  certam  pofitionem  ad  centrum  grauitatis  tenet.- 
la  corporibus  autem  rotundis^  qualia  hic  potifiimum 
cootem^amur,  diredtionem  huius  refiftentiae  per  cen* 
tnim  grauitati»  ttanfire,  motuique  contrariam  efle  Tidi- ' 
mos.  Cum  igitur  ea  ad  pre(Gbnem  etiam  condanteai 
teaeat  rationem,  prefiio  vero^  his  caffiius,  quibus  9  eft 
aogqlus  redtus ,,  femper  fit  =:P,  fii  hanc  refiftentiam 
pooalEnus  r=:j^P,  ia  fiirmdi&  §,  praeced.  Ibco  Tis  Q^ 
icr^i  oportet  Q^— ^P.  Vnde  colligimus  tale  corpus  ob 
iftam    refiftentiam   in    quiete    efle   manfiirum  ^    fi^  fit 

Q.<:a-i-})p  ct  Vi&-+-(Q-jLP)^<ir 

50.  Cum  igitur  effedus    huius    refidentiae  calcu<* 
non  tucbet,^  dum  eam  in  ip&   Ti   IblUcitante   Q 

com- 


«tf^  DE    FRJCTWnE 

comprdieQdere   licet,    «a  iieg;le^  videunufi,  cfiomodo 

corpus  qiiodcunque  gFaue  plano  inclinato  incumbeas,  (e 

TA.  in.  habere  dcbeat       Jaceat  ergo  CDrpas  ABCD  fiipcr  pla- 

f't$  6.  no  inclinito  Ef ,    cuius  ad  hori^ntcin  M  F    inclinatio 

(k  angulus  MFli:=:ii      Sit  roafla  corporis  mM,  cen- 

trum    grauitatis   O,    momentiimque   inertiac  rrMtfc  j 

incumbat  primiim  corpus  bafi  fna  GH  ,  a  cuius  <a:fre« 

mitswe   inferjori    (5   rei^    ad   O  dvda. ,   fit  GO—  g, 

Qiiia  hoc  corpus  a  jlbla    grauitate    (bUicitari    aiTumitur , 

momeotum    ad    gyrationem    tendens    adeft  nuilum.,  leu 

\b=zo;    cX  vi  autcm  ^rauitatis  M  iecundum  Ycrtica» 

km  PP,  deorfum  yrgente,  orietur  per  refpipl^oQCDi 

'  ?ris  normalis  /ecundum  OA  ieu  Prr.Mcof-'*! 

yis  tangentiali;5  fccundum  OD  feu  Q^^i^rMfin^-vi  , 
Praefcrea  notafle  juua^bit  cflfeangulum  GONzrpo*-^-!!, 
Tnde  n  fumma  angulorum.  d-h^  fiierit    rc^p    minor, 
perpendiculum  OP  (upr^  ba/is  ^rcipiitateiQ .  Q   cadet, 
conira  vero  jnfrji, 

'51.  Quoniam  ob  Vz^o  cafiis  <}uintu8  locum  faa« 
bere  nequit,  nifi  fit  angulus  $  ohtufus,  ilatus  huius  cac- 
pori^  ad  vnuiii  horujpQ  quatuor  cafuum  rcferetur. 

Primo  corpus  in  ^iete  permanebiiy  Ji  fuerit 
fin. y^<^\ cof. >)  et  fin. Tj.fin. H -< col. ijcof i  feu  tj -f-  d<^ 90* 
Tbi  qdantitas  fri^ftionis  ad  preffionem  rationefn  habere 
fumitur,  vj:  f  ad  y,  ita  vt  per  cxpen^enta  valor  ipTMS 
V  fit  qu^fi  3  vel  quatuor,  X^re  vt  cor^His  plaai  io* 
clinatipne  nbn  obHapic  in  quiete  perleueret,  duac  coo* 
ditiones  requiruntur ;  altera  vt  redae  verticali»  OPctun 
planp  indinato  £  F  interfeAio  N  fupra  G  cadat^  altera 
wpro  yt  ^x  |ang.Tj<^.     .^i  crgo.y:;;:^  ^i  hxim  cop» 

dmof 
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«^tibois  angulns  M  FE  oiiaor  .e0e  debet,  quam  i^.sff'^ 
iD  hypothefi  satem  1^=4  minor  quam  14*,  ft''.  Ac 
nifi  hae  duae  condiciones  fimul  habeaBt  locum ,  corpui 
Jmmotum  manere  nequit. 

'i%.  Secundut  cc^us  vero  exlfiet ,  feu  mpus  xirut 
jm^um  G  volm  imipiety  ita  vt  primo  JaMm  infiaaH 
pun&ua  G  m  qmete  perjeueret^  fi  Juerit : 

-fin.>ifin.$>cof.>jcof..*,  feu  'a^-i>po*,  ct 
j;gcof.  Ti  fin.  ^  cof.  0  +fin.'vi(JfeJb4^gcof*^'X{(,gjg:fin.'yifin.^ofj$ 

-Hcof.>j(ikfc-{-^i:fin,$*)) 

ex   qsi    pofienori  conditioBe  angulus  inclinatioiiis  9()  itt 
ifimitatur  ,  vc  'eflfe  debeat-: 

ibfe-H-jg^iin.  g*— vj;;gfin.^conf 
itang.  rw  <  ^^^  _^^^  ^^  0*)^fin.0co(.«* 

Tiimo    eigo  pifn^lum  N  nectfflario  iiifra  G  cadere  de» 
vbet ;    haec  vero  fula  conditio  non  fufficit,   (ed  neceile 
>e(l,  VfinfupM  plani  inciinatio  minor  fit  limite  afiigna 
to.       Vnde  ^quitur,    quia    per   conditionem   priorem 

tang.Ti^^^,  illum  limitem  hecefle  debeie  maiorem, 

^nod  fieci  nequitj  nifi  .fit  fia..$>)'Cof.j9 

jf3.  Tertius  ^ero  cafus  exiftet^  feu  ^corpus  repen*. 
'da  Juper  plano  .iwHnato  defcendet  Jim  vUo  motu  gyrato^ 
fjo,  Ji  fuerit: 

fin.>j>  jcof.^  et  t  fin. ^  <  cof.^ ,  (en  cof.^  > » fin. I 
-guae  conditiones  eo  xedeunt ,  vt  fit  j 

tangii>j  et  cot.  ♦'X, -feu  tang.C-pd'-^)^* 
Si  igitur  i/r:3,  necefle  eft,  vt  fit  angulus  MFE  maia:, 
.f^iiam   18*,  £5'',  et  anguius  AGO  minoc,  quamVi^s^* 
Tom.VI.Nou.CQin.  l^l  Sio 
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Siii  aatem  fit  v=:4,  hic  cafiis  locum  hibet,  fi  fiieric 
fltigulus  MF£  maior,  quam  14*, a'  et  logulus  AGO 
ipinor,  quam  7$*,  58''.  Neque  yeco  hinc  concludere 
licet,  fi  planum  EF  fit  Tenicale,  ftatum  corporis  Td 
non  ad  hunc  cafum  pertinere,  etiamfi  fit  coCd<^*fin.^, 
yd  ad  calum  ^cundum  efle  referendum :  Oim  eoim 
prefiio  P  euanefeat,  ob  V=.o  femper  fit  vzro,  iden 
que  nullos  aderit  motus  gyratorios,  qui  cafiis  probe  eft 
ooiandas,  dum  altera  couditio*  ilta  cof.9>*fin.0  eate< 
ous  tantum  vakt ,  quatenus  P  non  eft  =0;  proprie 
enim  requiritur,  vt  P(^fin.d— cof  ^)  non  fit  nihilo 
inaias. 

54*  Quartus  denique  cafus  exijlgt,  Jeu  eofpus  tam 
rependo^  qum  voiiendQ  Jimult  Juper  plaao  ineBnato  dejeen" 
de/y  Ji  fuerit: 

P(;  fin.  ^  -cof.  d)  >  o ,  fcu  cof.  d  <^»  fin.  d  nifi  P cr  o  et 
jr^cof  nfin.  ♦coC  $ + fin.'»i(fcife+jr^of.$')>^^^n.'viGn.#cof.» 

H-col.'n(fcfcH-^fia.$")) 

icu  lang.  n  ;>  ^^^^^^coC^.^.^^fiQ.^col.e 
Hoc  eigo  cafu  dabitur  et  motus  prbgrefiiuus   pundi    G 
cnm  acceleradoae  u),  et  motus  gyratonus  cum  accekni- 
ttone  »,  atque  vtraque  accderado  erit :  \ 
gs:(i^n  $-cor^)cof.>j 

^  kk-^ggcoi9icoi.9^^m  9) 
_  fin.  >i  (^4^^^cof  $*-;  ,fl:^fin.gcof.g)-cof  n(iab+i  j:^in.»'-^;gfin.»cof  ♦) 
'  kk'+-ggco[  0*  -J^^fin.  0cof.0 
Statim  Tero  atque  motus  gyratorius  iucipit ,    angalus  0 
augecur  ,  ideoquj  hxc  accelerationes-mutaotur. 
'  SS.Quia; 
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55.  Quia.  igitur  pro  cafu  quarto  exploratum  ha- 
beiniis ,  quomodo  motus  fit  incepturus ,  idem  pro  fv» 
liquis  cafibus  ^ideamus.  Ac  pro  primo  quidem  caik , 
tbi  corpus  iil  quiete  permaiiet,  haec  quaeftio  cefiGat, 
pto  calu  auteoi  lecundo,  'vbi  folus  datur  motus  gjrrt* 
torius  ^ae  reptorio,  eius  accelerttio  initialis  eft 

_jjg:(fin,'>|finJ--cof.ncof-0) — ^^cofC^-H^) 

fro  cafii  antem  tettiO)  >bi  (blus  motus  reptorius  adeft, 
fine  vllo  gyratorio,  eins  acceleratio  erit  &per  plinO 
incUnato : 

«=i  ^ — =  fin.ii)-<coC>) 

Neque  vero  fufficit,  Tt  hae  accekratioiies  JGnt  pofiduae, 
ied  iafuper  opus  eft,  vt  fit 

pro  cafii  (ecnndo: 
^^cof.  •»!  fin.  •cof.  0  4-fia.  tj  ( A  A+^coC  $« )  < ;  (^^fin.  >jfin. 

^co(.i+coC  y^ikk-i-sS^  **)> 
et  pro  cafu  tertio: 
^fin.S^coC^,  feu  taiig.^<y. 

$6.  Hinc  ei^  fi  detiir  corpiis  quodcunqoe  pkno 
hiclinato  incnmbens,  flatim  definin  poieft  Cafiis,  ad 
quem  fiatus  corpons  fit  reieiendus,  fimulque  primft 
acceleratio ,  fiqnidem  dette  motus.  Quae  quo  clarins 
perfpiciaawr ,  ponamus,  primnm  planum  efie  horizon- 
taie  ,  (eu  anguKim  yiZZOf  atque  corpus  ia  qniete 
permancbit,  dummodo  fiierit  anguIusAGOrrd  reAo 
minor  ,  qui  efi  cafus  primus.    Sin  autem  dic  angnlus  4 
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fiicrit  obtufiis  r  eiusque  coiihus .  negatiuus  ^  (latus .  coF' 
pofis  ad  cafum  iecundum  pertinebic,  'quippe  jpro  qu» 
ob  >i=;=o  conditiones  iJanu 

0>5^»  et  ^^tSn.0cof.f-<Ufe*+^iki.^») 

quae  ambae  6b  cof.d  negatluum  locum  babent. .  Dabi- 
cur  ergo  niotus  gytatoriu^  circa  puodbui  G',  cuius,  in 
'^ftantia  3:^,  acceleratio  erit  v-^  "tk^u'  '^ertius  a». 
tem  cafiis,  qui  podulat  (in.ti^ixor.^A  hic  ounquam  exiil&* 
fe  poteft,  neque  etiam  quaitus  j.  qnia  enim  luc  polli^ 
<lat,  \c  iit: 

cof.^<{fin.<f  ct  ggHnJcoCJ^^^ikk+ggfm.l^'^ 

hae  duae  conditiones  inter  fe  manifefto  jiugnant:. 

57.  Si  planum  fk  'veFticale^  ideoque'  Hil  tf^it 
tt  cof.t)=:io,  cadis  primus  nunquam  focum 'habere  po:- 
left,  quia  cotfditio  ptior  fin.'y|<{cbr.>j:  patam  adueria- 
tur.  Pro  cafu  autem  fecimdo  requiruntur  hae  conditio»- 
hts:  d>o  et  iS-f-^jfcof.0*<<*  f^n.dcof.^,  qui  er- 
go  locum  habere  poterit ,  fi  fterit  kk<^ggcoC^^  fin  $-c<A.i) 
Necelfe  ergo  eft,  irt  fic  eang.<l>v,  et  acceleratio  mo" 
tas  gjrratorii  in  diftancia  ^  erit  v:^;^^^^.  ■ 

iSia  autem  €ierit  tang>^<y,  cafiis  ceftias  iocum  Babe&ry 
corpusqiie  Mo  mota  reptosio  de(cendet  acceleratione 
«»==  X  ,  corpus  icilicet  fibere  delcendec ;.  ad  qnein  ca- 
liim  etiam  quartus  redibic ,  cum  fiat  virzo  «c  w=:r. 
Qui  cum  nunquam  noi>  locum  inneuiat ,  eafnm  ftoia 
diun  plaoe  cxdudere  ^idetur :  vcrum  nocaadum  cft,  ad 
cafiim  fecundom  opus  efie,.  vt  pun^um  G  primo  laltenD 
inftanti  detineatur^   ftxtim  enim  ac  pun^m   O*  mo^ 

ClUB 
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IXKrt  gyratoduifi    coiicipit ,.  m  €f,4labitiv  pJf^a^jiFiWe* 

ffi^io    motui    reptorio    i^pe^i^odp  (ufHciea&  ..aafcj^tiu  ^ 

fi  quidena  fuerit  i^it4-^coUd'<^5^fin.d(^vd,  ita  vt 

.Uoc  cafii  duplex  motu&  fit,„p9ffibi.U&.  ,   ...    „.  d]  -.  „ 

,    5^.     Tribuanflu    aunc  iterutn  plapo  EF  iocliqa- 

tionera  quanicunque  iit.f.cpTpus.aiiteni  ei  incunoben^   Hf 

lotundum,  (eu  anguius  9  reAus^  atque  manifeimm  eil^ 

caftim  primum  locum  habere  non  pofle;^  nifi  qiutenus  refir 

ftentia  a  viUoficate  plani  orta,  motui  fe^opponit,  cuius  au^ 

tem  m  fuperiwbus  fbrmulis-  nuUam  habuimus  ratioaem. 

Secnndus  autem  caiiis  locum  inueniec ,    corpusque    fine 

atg(i^  pcoiiDrutioQe  per^dta  fjefceodet,  dum  fitc  >)<Co 

€t    fcJkfinv'yv"<*.(ikfc-+-i;g)cof.>i!,    fe»    tang.^vj  <<  ^^f^ ;. 

atque  acceler^io  motus    gyjratorii  circa  centrum  graui- 

t»M  io   dHlantia  OGrrg; ,   cul  acceleratio  motus  pro* 

greffiur  csentQ   grauitatis  cft  aequaii»^    erit   tfrr:||^^., 

Cafiis  certios  liunquam  vfu  venire  potefi*  quaxtvis  vcro« 

C  fir*  ifeng;  •tf>'**t'»'^>  tura  vero  4rie  ^  Tttaqad  ae- 
ceiecatione:  ' 

QpOdfi  ting.  iV-zr^^if^,  ftatus  intermedius  refuftaf; 
qui  '  auteni  bb  o}  =r  c  ad  (ecundum  adhpc  ell  refe" 
renfius.  . 

5p.'  Ex  his  crgo ,  qoae  e^tpbfnimits,  inteHigitur» 
quld  vires  quaecunque  Valeant ,  quae  corpns  quielcens 
et  plano  cuicunque  incumbens  (bllicitcat ;  fimulque  mo- 
tus ,  qui  ab  iis  efticitur ,  prima  acceleratio  definiri  po- 
teft.  Quodfi  vero  corpus  iam  eft  in  motu,  duplez 
cius  ftatus  eft  perpendcndus ,  prouti  mocus  fit  fine  ae- 
uitu,    vei   cum  attritu  eft  coniuaftus.      Si  nullus  adeft 
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'ttttkoi  yCea  corpus  pr6uolattone  perfrda  mouetur .  ti- 
tes  euodem  praeftabunt  efl^Aum  ,  ac  fi  corpus  quii- 
Iceret;  iadeque  ergp  patebit,  aa  attritus  geatretur,  nec 
ne?  fia  autem  iam  attritos  adfit ,  •mm  vires  fbllicitaiites 
{^lenum  exerent  efieAum ,  iis  antem  adiungi  oportet 
totam  fii(%ionem  ex  attritu  aatam  :  irbi  notandum  eft, 
fHAionem  femper  eiusdem  fore  magnitndinis,  fiue  atot- 
tus  fuerit  maior,  fiue  minor,  fecus  ac  putaueram  ifl 
diflertatione  Cnpa  memorata. 

60.  Sic  igitur  Tera  principil,  iecundnm  qua6 
efiedus  fiidiohis  in  moiu  corporum  plano  iocuinbea* 
tium  diiudicari  debet ,  mihi  equidem  tradiflie  'vidcor ; 
vbi  hoc  ii^rimis  notatu  dignum,  et  quafi  paradoxumt 
occurrit ,  quod,  liifi  iam  detur  attrittls ,  efie<^  viriuffl 
fbllicitandum  aon  ex  ip&  eanim  quaotitate  aefiinuui 
debeat ,  vti  io  omnibus  reliquis  motuum  geoeribus  fieii 
oportet ,  fed  quod  ipfa  firidio  efiedum  virium  modece* 
tur :  vei  quod  eodem  redit,  etiamfi  ob  dcficientem  at* 
tritum  oulla  adfit  fri&io,  tameo  efiedus  viritim  (bllid* 
tantium  ab  ea  afficttur,  atque  eo  quidem  modo,  qacm 
in  applicatione  fridionis  ad  quatemos  cifus  ante  (bbi* 
litos  ofieodi.  Deinde  non  minus  efi  paradoxoa ,  quod 
dummodo  adfuerit  attritus,  fiue  is  fiierit  maior,  fiue  mi- 
oor ,  fridio  eundem  temper  e£leAum  ezerat ;  atque  ex 
his  principiis  omnia  phaenoipena  motus  cofpoxun  a 
fn^one  oriunda  expedire  licet. 
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l>    Ey  L  E  R  O. 

FAKS    FRIOfU 
I. 

Cum  corpon  fldida  a  (blidis  hoc  ))oti{fiinuni  difie* 
nmt-,  quod  eoniin  particidae  a  &  inuicem  omni* 
no  finc  dil£>Iutae,  hae  etiam  diueffiffimos  motus  redpe- 
re  po(&iat,  aeque  motus»  quo  vnaquaeqUe  fluidi  partt- 
cula  ftrtur,  a  motu  reliquarum  particularum  ita  deter. 
minatur,  vt  alio  motu  progred<  noa  poifit.  Longe 
aliter  autem  res  (e  habet  in  corporibus  Ibiidis ,  quae, 
fi  fiieriitt  inflextbiiia,  nullamque  figurae  fiia  mutationem 
patiantur,  vtcunque  moueantur,  fingulae  edrum  parti- 
cake  perpetuo  eundem  inter  ie  fitum  ac  difiantiam  ler 
vant  \  Yude  fit,  vt,  cognito  motu  duaram  diumue  tan- 
tum  particulanim  ,  flatim  alius  cuiuscunque  particulae 
motus  definiri  qiieat  \  neque  etiam  duanim  triumue  hu* 
«usmodi  corporum  particularum  motus  ad  Inbitum  fin< 
^  potefl; ,  fed  is  ita  comparatus  eOe  debet ,  vt  hae 
parciculae  eundem  perpecuo  fitum  relatiuum  inter  (e 
obtioeant. 

2.    ^odfi  autem  corpora  iblida  fiierint  flexibilia , 
fingiilaruai    particuUrum    wotus    mious   detejtninatur : 

cum 


<uni  d>  flexuras  tam  .daiantia^  quaiti  fitus  relattons  di> 
vcdarum  particulanHn ,  mutaciones  admittat.  ^  InteriiB 
^mea  ip^  iBexurae  ratio  legem  quaodam ,  qiiiam  xH- 
3rer&e  huiuamodi  corporum  particulae  in  motu*fiio  re« 
•qui  debeut  ^  conftituit :  ^ppe.  qua  caueri  oportet ,  ne 
partes ,  qnae  circa  (e  inuicem  tantum  infledti  ie  patiua* 
tur ,  Tel  a  ie  peniais  diueilantiu* ,  lutt  in  fe  inuicem 
intrudantur  ;  qued  quidem  poQerius  inpeaecr&bilka& 
«omnibus  corporibus  eommunis  exigic» 

^.  In  .corporibus  auti^m  fluidis ,  qu^iun  pai^- 
«iHae  nullo  nexu  inter  fe  vniuntur)  motus  quoque*  di« 
verfarum  patticularum  ihulto  mhius  -reftringttur :  neque 
<ex  motn  quotcunque'  pacticulnrom  motus  reliquaram 
rdeterminttur.  Si  «nim  Tel  <centum  paiticuiamm  motus» 
tanquam  cognitus  a*flbmatur,  manifeftum  eft,  jnonis  quo< 
rnm  u«liquae  partiotflae  '  capaqes  fint  ftiturae,  adhuc  ia 
iafinttum  Tariari  pofie.  £x  quo  concludendum  videtur^ 
motum  cuiusque  particnlae  fluidi  plane  non  a  nnotu  re- 
liquanim  pendere ,  nifi  fbrte  :his  ita  •ioetit    interduia , 

vt  eas  neQefHrio  fequi  cogatQc  • 

f, ,       •  ■     ■ 

4.  Interim  tamen  fieri  noa  poteft ,  yi  mot» 
/omnium  fluidi  particularum  nuUis  omnino  legibus  ad< 
;flriugatur^  neque  adeo  ,pto  lubitu  motum  ,  qui  -flngulis 
|jarticulis  injBfle  conci|>itur ,  -fingere  licet.  Cum  enira 
particulae  0nt  inipenetrabiles.^  {latim  patjei ,  eiusmodi 
motum  fubfldere  non  pode ,  quo  aliae  paiticulae  per 
afias  tranfireiit ,  ficque  fe  mutuo  penetrarent :  atque^  oU 
)hanc  cau&m,  -taljs  motus,  ne  cog;itatione  quidem  jn  flui- 
ndoi  Jueflre   concijpi  j)otell.       Q,uonian)    jgitnr    iufinjtos 
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motus  exdudl  oportec ,  quoninn  pafto  retiqni  fint  comhi 
.parati,  et  qnanam  proprktate  ab  iltis  diftingiiaQjbt» 
operae  prettum  videiur^  accnrstius.  defioire» 

5*  Antequam  enim  motns  ^  quo  fluiduiji  quod-* 
piam  a(ftu  agitatur  ^  aiTignari  queat  ^  neceflarium  vide- 
tur )  YC  omnes  motus  ^  qiii  quidem  in  hoc  fluido  fub- 
iiftere  *  pofTent ,  dignofcantur  :  quos  motus  hic  poffibi* 
]es  YocabO)  vt  a  motibus  impofljbilibus.  ^  qui  ne  locum 
quidem  habere  poffunt  ,  diOinguam.  In  hunc  finem 
nobis  conftituendus  erit  charader,  motibus  pofnbilibus 
conuenienf,  eosque  ab  impofTibilibus  fegregans;  quo  fi(5lo 
€X  motibus  podibilibus  qnouia  ca(u  eum  determinari 
oportebic^  qui  a6hi  ineflfi  ctebebit»  Tum  (cilicct  ad  tires^ 
<)nibus  aqua  foUicitatur ,  erit  refpiciendum ,  Jt  motus  , 
vqai  illis  fit  cojniormis  ^  «x  mechanicae  principiis  definiri 

<.  In  charaderem  igitur  motuum  poffibilium  ^ 
«quicunque  (ciUcet  falua  impenetrnbih^tate  in  flnido  in* 
cHe  poflunt,  jnquirere  hic  con(litul«  Fhiidum  autem 
eius  indolis  aflTumO)  Yt  neque  in  ardius  Q>atium  com* 
pelli  (e  patiatur,  neque  cius  continuitas  interrampi  pos* 
fit :  flatuo  tiimirum  in  medio  fiuidi  durante  motu  mh 
Jum  fparium  a  fluido  vaaium  relinqui,  fed  continuitatem 
ia  eo  iugiter  confecuari.  Theoria  enim  ad  fluida  huius 
naturae  accommodata,  non  adeodifBcile  erit,  eam  ad  flui« 
da  quoque^  <]uonim  denfitas  eft  Yariabili$,  et  quae  ne 
xominuitatem  jquidem  neceflario  tequiruntj,  extendcre. 

7.    Si    igitur    in    huiusmodi    fluido    confideretur 

portio  qoaecunque ,  mot^s,  quo  (ingulae  eius  particulae 

Tom.VI.Nou.Com.  Mm  feran- 
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&rontur,  Im  debet  efle  compmtaSi  it  omni  tempoR 
fequsle  rpattum  adtmpleanc.  Hoc  enim  H  ia  Gagfihi 
pordonitK»  etieniaC)  omni»  vel  expadio  ia  maio»  (patiam, 
▼el  coarftitio  in  minus  fpatium  praepedietur ;  atque 
huiusmodi  motus  y  fi  ad  banc  iolam  indolem  vefpicia- 
mu»,  qua  fluidam  neque  expanfionis,  neqiie  condea£i« 
tioniSy  cipax  flataitur,  omnino  pro  poffibifi  eric  bslbear* 
du».  Quod  autem  bic  dc  qualibct  fluidi  portione  di* 
^m  e(l  f  de  fingul»  du»  elementi»  eft  iiKelligiendam ; 
ita  ¥t  cuitnque  elemeott  TO^umea  perpetuo  eiusdeni 
quantitaii»  maoeie  debeat. 

8.  Quo  ergo  huic  conditioni  (atisfiaC  ,  in  iSngik 
lis  fluidi  pun^i»  inotus  qaicunque  ineEe  concipiator; 
tum  (iimto  qfXKuacjpe  fluidi  elemento  inucIligBtur  tnos* 
latio  momentanea  fingploram  eius  Cermiooiumy  fiojae 
innotelcec  (patiolum ,  io  qoo  hoc  elementnm  elapfo 
tempulcuio  minimo  cominebitur.  Deinde  hoc  fpacio' 
lum  iUiy  quod  ante  occupaucrac,  aeq^le  (iacuatory 
haecque  aequatio  rationem  motus,  quatenus  erit  pofii. 
bili&y  indicabic.  Quodfi  enim  fingala  elcinentai  fiiigi:& 
Cempuiculis  aequalia  (patiola  occupenc,  oeque  vlb  fibidf 
comprctrio ,  neque  expanfio,  orietur ;  motusque  ita  eiit 
compaiatus  ,  Tt  pro  pofiibili  fit  babendusw 

p.  Cum  aatem  bic  non  folum  celeritat  matas, 
qiii  fingplis  fluidi  punai»  inelfe  coacipitur ,  (pediaii 
debeat,  fed  etiam  eiasdiredio,  haec  vtrsque  confide. 
ratio  commodifilme  tnfiitnetur,  fi  motus  cuitcque  puo. 
&i  fecundum  direAioncs  fixas  refoluatur.  Haec  aotem 
celokicio   vel  (ecundum    binas,   tcI   teraas  dice^ones 

fied 
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fieri  fblet :  priori  coim  f dblutione  vti  licet ,  (i  fingn? 
loruin  pundictfuin  inotus  in  «odem  plano  abfokiatur; 
fia  aQtem  eonim  motus  non  in  «odem  plano  continea- 
tiir^  tum  motum  iecundum  ternos.  axes  £xos  refblui 
opoitet.  Qjjoniam  igitur  hic  pofterior  cafus  plus  diffi. 
cul^tis  habet  ^quam  prior,  inuefii^atioiiem  motuum 
poflibilium  a  4;ani  {>riori  incipi  conueniet,  4}ua  «zpedita 
cafiis  pofierior  &cilius  «xpedietur. 

10.  Frimiim  igitur  fluido  duas  tantum    ^imen* 
ifiones   <ribiiam «    ita  Tt  fingulae  «ius  particulae  son  fo- 
lum  nunc  ^idem    in   eodem    plano   reperiantur,    fed 
«etiam  •eamm  inotus  in  ^eodem  plano  abfoluatur.      Hoc 
itaque  planum.  plano   tabulae  leprefentetiir ,  «t  confide-  J'**-^* 
fetnr,  ikiidi  quodcunque  pundhim  /,  cuius  fitusper  coor-    ^^'  '* 
^ioatas  «rthqgonales  Ahzzx  et  hlrzy  referatur,    tum 
^&ay  «ius  motus ,   ^o  nunc  4]uidem  &rtur ,    fecundum 
«asdem  diredtiones  refojutus  praebeat  celeritatem    lecun* 
dum  .axem  AL,  vel  fecundum    iiwzzUy   et   (ecundum 
altemm  iixem    AB,  Te!  (ecundum  InzmiJt  ita  Tt  vera 
huius   puodi   celeritas   iiitura  fit  rr:V(»«+va'),  eius* 
^    dire^o   ad   axem  AL  inclinata  fit  aogulo,  cuius 
tangens  zz^, 

« T.  Cum  flatum  motus  praclentcm  tantum ,  qni 
£nguljs  iiuidi  pundtts  conueniat,  euduere  fit  propofi- 
lum^  celeritates .»  et  s;  a  fitu  pundti  /  voice  pendebunt, 
«ruBtque  idciico  tanquam  fiindiones  coordinatarum  x  et 
y  fpeiStandae.  Ponamus  igitur  efie  difierentiadone 
infiituta  ; 

i/uzzLJx^ldj  et  jiv^iMdx-^md/ 

Mm  2  quae 
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'df^  fbrmulae  diflferentiales ,  cum  &it  «ompleta»  ,  cob. 
ftat  forc  T^y  —  Vi  et  jf  =  Jf :  vbi  «otaaduta  eft,  in 
tuiobmpdi  expreffionc  53; ;  diflfeicntiale  ipfhis  L,  iea<fL^ 
tiutnm  ex  varlabilitate  ipGus  y  capiendum  dk ,  fimi* 
Tique  modo  in  expreffione  j; »  P'^®  '^'^  ^**  diferentiate 
ipfius  /  (iimi  debet.,  quod  oritur  fi  tantum  :ir  pro  Ta> 
riaDifi  habeatur. 

xs.  Probe  ergo  cauendum  eft,  ne  in  huiusmodi 
expreffionibus  fra^ais  jy  ,  /Jii ,  |f ,  et  Jf ,  numerato- 
res  dh^  dlf  elM.  et  dm  difiereatialia  completa  fiindio- 
DiimL,/,  M  et  m  defignare  putentur;  fed  perpetuo 
ea  tantum  earum  difierentialia  denotant ,  quae  ex  y%* 
riabiiitate  vnicae  coordinatae,  eius  fcilicet,  cuiusdi^ren- 
tiale  in  denominatore  «xlnbetur,  oriuntur  ;  filcque  ha- 
iusmodi  expreffiunes  (empcr  quantitates  finitas  ac  decer- 
minatas  repracientabuat.  Simili  autem  modo  intelU- 
gitur,  forc  LzifJ,  /~Jf  ;  M=f|  et  «iirj^i  qu* 
Dotandi  ratione  primum  Clar.  Fontaine  vfus  eft,  et 
quia  non  contemnendum  calculi  conipeadium  largituri 
eam  hic  quoque  adhibebo. 

13.  Cum  igitur  fit  duzzLdx+ldy  ct  dvzMdx 
'^^mdjf  hmc  geminas  ceteritates  cuiusque  atius  pundi, 
quod  quidem  infinite  parum  a  pun<^o  /  difiac,  iifiigna- 
rc  licebic.;  fi  enim  talis  pnndi  a  pundo  '/  difbmtis 
fecundum  axem  AL  fit  zzdx^  et  (ecuodum  axem 
AB=i<//,  tum  huiusjnindi  celeritas  fecundum  ^axem 
AL  erit  zzzu-i-Ldx-^ldy',  celentas  autem  fecuodnm 
alterum  axem  A^z^v-^Mdx-^-mdf,  TcmpuCcoIo 
ergo   infinite   paruo   dt  hoc  pun<Skqm  pcdfecetur  tecuo- 

dum 
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dum  dJreAionem  axis  AL  per  fpatiolum  ::dt{u^\^dx 
•^ldy)  et  fecundum  dtreAioaem  'altecius  axis  A£  per 
fpatiolum  zz^dtfju-^-Mdx-^-mdj'), 

14.  His  xtotatis  tronfideremus  elementuni  aquae 
triangulare  /ffi»,  et  quaeramus  litum «  in  quem  id  6b 
motum ,  qnem  ipfi  mfitum  concipimus ,  {empuicalo 
dt  transferatur.  Sit  antem  huius  elemend  triaogularis 
fmn  latus  Jm  axi  AL,  latus  ytto  Jn  ajci  AB,  paraU 
telnm :  ac  ponatur  Imzz^Xt  ct  Jn^djf'.\  &a  finc  pio 
pundo  m  coordinatae  x-\~dx  et  j;'  pio  pnndo  n  au- 
tem  fint  coordinatae  x  et  y-^dy.  Patet  ^utom  ,  jquo- 
Diam  relationem  inter  differentiatia  dx  et  dy  non  de< 
£nimas,  •eaque  tam  oqgatiue,  ^m  -flffficmatiue,  accipi 
poflbnt ,  totam  fluidi  mafiam  in  huiusmodi  elemcntt 
cogitatione  diuidi  poflfe,  ita  vt,  quod  de  irno  ingeoese 
definiemus «  id  iteque  iflrd  omnia  pateat. 

*5«  ^t  igitur  pateat,  quorum  elementum  hoc 
Imn,  ob  motum  infitum  ,  tempusculo  V/  trani>feratur , 
quneramus  punfta  p.q  et  r,  in  quae  eius  anguli ,  feu 
pun(5ta  J^m  et  »,  tempufculo  dt  tiansferentur.  Cum 
igitur  fit 

1  pundi  /|  pnnfti  m  |  pundH  n 
CelerimfecandnmAL::.'  u  u-^hdx  u-\^Jdy 
CeleritasfecuadumAB=:!|      v  >  \p-i-^\jix  v-^.mdy 

pun<ftum  /  perueniet  temptticulo  dt  in  p,  vt  <fit: 

A  P-AL  =:«<//,  et  V.p—hJzzvdt, 
Riadtimi  autem  m  jperueniet  in  ^,  vt  fit: 

AQ^-A^z:{u+Ldx)dt  et  (^q-film  =  {v-{-Udx)dt. 

Mm  3  At 
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At  pundum  n  feretur  in  r,  vt  (it : 

j6.  Cum  igitur  pun^  l ,  m  tt  n  tempufi:u. 
lo  dt  in  punda  p  ^  q  et  r  transferantur ,  iundis  line- 
olis  redis  pq  •,  pr  et  qr  triangulum  Imn ,  in  fitum, 
quem  trian^lum  pqr  refert ,  peruenire  cenrendum  eft. 
Quomam  enim  tnangulum  imn  ftatuitur  infinite  par. 
Tom ,  eius  latera  per  motum  cumaturam  recipere  ne- 
^ueunt,  ideoque  elemeotum  aquae  Imn  poft  translatio> 
nem  tempulculo  dt  j&^tam,  etiamnum  figuram  triangu- 
larem  pqr,  «t  qnidem  reAilineam  ,  retinebit  Cum 
igitur  hoc  elememum  Imn  per  motum,  neque  in  ma- 
ius  fpatium  «xteodi«  neipie  jn  micus  compingi,  debea^ 
motinn  ita  comparattim  £i&  opoi^ »  yt  acea  triangu- 
M  pqr  fleqnalls  ardae  trianguli  Imn  teddatur. 

17.  Trianguli  autem  Jmn ,  cum  iit  ad  /  ce» 
Aangulum  ,  area  eft  —\dxdy  ,  cui  piopterea  area  ttv 
aoguli  pqr  ^equaJis  £ft  /latuenda.  Ad  hanc  autem 
aresm  iaueniendam  confidexandae  (mt  pun^orum  p^  q,  r 
binae  coordiflatae ,  quae  iwot. : 

A?=x^tuit;  AQpx+4x-^lu^Uxyt',  AR=a:+(«-*-A$')^ 
Vp-y-\^dt',  q^Mv-^mx)dty  Kt-y-^dy+iiH-mdy^dt 

Tum  yero  ^rea  trian^Ii  pqr  ex  areis  /equentium  ua- 

pezionim  ita  reperitur ,  yt  fit : 

/)^r=P/>rR-t-Rr^Q--P^^Q. 

Cum  jiutem  haec  tnipjezia  bina  later^  paiaUela  jbafique 
AQ,  perpeQdicularia  habeant.,  eorum  «reae  &aie  aS- 
gnamur. 

tS.Erit 
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il     £ric  eniin  Ttt  ex  etemends  conflat : 

Rr^Q.i:iJRQ(Rf-f-<i^) 

His  igitur  coliigendis  reperietur : 

Ap^f=::iPQ.  Rf-iRQjP/'-5PR.<if 
Pcmatur  breuitatis  gratis 

A(i=:AP+Qj  ARrrAP+Rj  Q^rrP^^  eC  RrrP^+f 

Tt  fit  PQ,=Q;  PR=::R  et  RQ.=^<1-:R» 

eritque  Ap^f=i<i(P/>+-f)-i((i-R)p/-5R(P|i-i-^) 

iiue  Aj)^f=::iQ.f-iR.<^. 

ip«    £ft  Yero  «   valoritM»  coordinatarum  anl» 
csbibiti» 

Rn:  Idydt;    r—dy-^mdydf, 

qtribos  valoribns  fiibdiluriay  orietur  area  trianguli 

p^rzz{dxdjfii^hdt){i+mdt)  ^lM.idxdydt%  fint 
^^f  =:;</*<//(t -hLi/^  •+-«<// -H  Liw</^*—M/<//') 
qoae   cum   aequalis   eCe   debeat  ateae  trianguli  tmn , 
<{iiae  eft  rzldxdfy  haec  nafcetur  aequatio: 

L<//-4-«<//-»-Lw«//*-M/<//'=:o  fiuc 
L    -H«    '+'Lmdt  —Mldt^zzo, 
10.     Cum  iginir  termini  Lffir<//  et  Mldt  prae 
finids  L    et  1»  euane(cant,    babebitur   haec    aequatio 
L-4-m=ro.    Qiim  ob  rem»  vtmotusfit  poffibilia,  ce- 
Jentates  ti  et   v   pun^    cuiuscunque  /,  ita  debent  efle 
Compaiatae ,  Tt  pofitis  eanim  diflerentialibus 
duzzLdx-hidjf  et  dv=.ISldx+-mdj 

fit 


afo  ?  R  I  N  C  IP  lA 

Ct  L-t-w^ro-.  Stvr  cvm  fit  Lm  Jj  et  »=rf^,  cc- 
leritates  «  et  v,  quae  piutdibo  /  Cccviadam  dire^ones 
axium  AL  ct  AB  inefler  concipiamar ,  etusmodi  fun- 
Aiones  coordinatanim  x  €tjr  cfle  debent ,  vt  fit  j~ 
f~\-j^zzOy  iGcque  motuum  poflibilium  criterium  in 
hoc  confirtft,  vt  fit  Jl-f- j^irojnifienimhaccamdi- 
tio .  locum  habeat  >  motus  fluidi  fubfiflere  neqjLiit. 

s  r.  Eodem  modo  erit  procedendom  ,  fi  motus 
fiuidi  non-abibluatur  in  eodem  plano.  Ponamns  igitur, 
-vt  quQdlionem  Jatiflkno  (fenfir  :acceptam  expediamus , 
fingulas  fluidi  particulas  motu  4]uocnnqne  tnter  fb  agitai^ 
bac  fdum  jege  obieruata ,  yt  seque  condenfatio,  neque 
expanfio  partium  Tsquam  eueniat;  quaehtur  igitur  fimir- 
li  modo,  quaenam  huK  {detern^rudo  ;ad  .cekxitates » 
quas  fingulis  pundijs  inefTe  vconcipimus ,  raccedat.,  vt 
motus  poiTibilisxeddatur.:  feu  quod  eodem  redit ,  omnes 
motus  ,  qui  hisce  ccinditionibus  aduerfantur ,  a  pofljbi» 
libus  r^mouere  •opojtet ,  quo  ipfb  criterium  motuum 
pofCbilium  conftitnetor., 

'iz.  Confideremus  igitur  pundum  fluidi  quod* 
cunque  J^  j  ad  cuius  fitum  xepraefentandum  vtamor  iri- 
bus  axibus  flxi^  AL^  AB  ^t  AC  inter  fe  .normalibu$« 
Tab.  IV.  Sintigitur  ternae  puni^i  >.  coQrdinatae  his  axibus  paial- 
^>S-  2«  iclae  ,  ALzizx,  LI::zy  et  A  — 2j  quae  obtineotur,  fi 
primum  a  pun^Sto  X  M  plaiium  duobus  ^xibus  AL 
et  AB  determioatum  demittatur  perpendiculum  X/; 
tum  vero  ex  pun<flo  J  ad  axem  AL  perpendicularis 
/L  agatur.  Hoc  itaque  modo  fitus  pundli  X  per  tcr* 
nas  iflas  coordinatas  generalidime  exprimitur ,  atque  ad 
omnia  fluidi  punda  accommodari  potefl. 

43.  Qui- 
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a^.     Quicunque  porro  fit  motus  pundi  X,  isft. 
^undum  tenus  dirediones  Xft ,  Xy  et  Xo  axibus    AL 
AB  et  AC  paralielas  refolui  poterit.  $it  igitur  puiu3iX 
celeritas  fecuQdum  diredjonaxi.Xfjizrit 
celeritasrecunduui  diredionem  Xvzrv 
celeritas  fecundum  diredionem  "kozniv 
et  cum  hae    celeritates    pro  vario  pundti  X  (itu  vtcnnh 
que   Tariare  pofTmt ,  enint  eae  canquam  fiin&iones  ter- 
oariim  coordinatarum  x^  y  ei  z  conGdetandae.     Iis  igi« 
tur  difierentiatis,  ponamus  ^rodire: 

Jurzhdx-\-ldy-^\dz'  -  • 

Jv—JAdx^mdy-^-yLdz 
4v}:=:i^dx-^fidy-\-vdz 
(Cnintquc  porro  quarititates  L,  7,  X,  M,  «,  |jl,  N,  «,  i>, 
iundiones  «coordimtarum  jt,  f  et  «. 

24.  Quoniam    hae    formulae    difierentiales  funt 
icompletae  ,  fequitnr,  fimili  modo,  vt  fupra,  fore : 

di  di  .  «Li l^  .  4.1  ^  ^i 

dM dm  _    dM  ____  dj*  ,    ^ro djt 

il'y — dJBJ    Jz---dxi   dz' dy 

dN  dn  ,    df4 4»  .    d^  dv 

,d  j  —  dx  »   iJ  JB  — '  dx  1  •  d  «  ~~*  d  j» 

fiquidem  in  numeratoribus  ea  tanturo  coordinatarum , 
cuius  differenttale  in  denominatore  eshibetur ,  pro  va* 
riabiii  ^fliimatur. 

25.  Triplici  ergo  motu  hoc,  quem  in  pundoX 
ineflc  c6ncipimiis ,  hoc  pundum  X  tempufculo  dt  ita 
mouebitur ,    vt 

fecundum  dire^ionem  axis  AL  per  fpatiolum  zz.udt 

fecundum  diredionem  axis  AB  per  fpatiolum  zzvdt 

lecundum  diredionem  axis  AC  per  Ipatiolum  ^wdt 

Tom.VLNou.Com.  Nn  pro- 
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promoueatur.  Sitk  aucem  pun^  X  veia  celericas^,  que 
^ilicet  ex  compofitione  huius  triplicis  motus  oricur* 
dicatur  =  V ,  erit  ob  normalitatem  trium  dire^ioQum 
V=rV(a»H-«>«;-t-a;«y),  et  fpatiolum,  quod  tempi»* 
cuk)  dt  motu  (iio  vero  conficic,  enc  rzzVdt, 

a6.  G>Q(ideiemus  iam  fluidi  elementum  quod- 
piam  (blidum,  vt  videamus,  quotfum  id  tempuftulo  dt 
proferatur ;  et  quoniim  perinde  td ,  cuiusmodi  figuram 
ifti  elemento  tribuamus ,  dummodo  ita  generatim  defi' 
niatur ,  tota  fluidi  mafl^ ,  in  ciusmodi  elementa  dinila, 
coQcipi  queat;  fit,  vt  calculo  confulatur,  eius  figura  pyra. 
mis  triangiiiaris  redangula,  terminata  quatuw  angulis  folidis 
^  )JL,  f  et  0,  ita  vt  pro  fingulis  fintternaecoordioatae: 

pundif 

X 


lecuadum  AL 
lecundum  AB 
lecundum  AC 


pundi  X 

pundi  fi 

pundi  V 

X 

x~hdx 

X 

y 

y 

y-^dy 

X 

z 

z 

et  cum  bafis  hiiius  pyramidis  dt  'K^vzzlmnzzldxdy^ 
altitudo  Y€ro  'Ko-zzdz^  erit  eius  lbiliditas=S^ji:^)'^^. 
17.  Inueftigemus  iam»  quorfum  iinguli  )ftf  py« 
ramidib  anguli  X,  jjl,  i^  et  0  tempufaulo  dt  tnmsfenui. 
tur :  ad  quod  eorum  ternas  celeritates  recundum  dtce« 
Aifi.ies  ternoram  axium  contempiari  oportct ,  qoae  ez 
cclcr.tutum  u,  m^  &  valoribus  difilrentialibus  eiunt: 


Cekritas  (ecundum 
dlrfiftionem  AL 
dinftionem  AB 
dir  iftioiiem  AC 
28      Qiiodfi 


pundli  X|  pundi  /ui   punfti  v\  punAi  r 

u      \u+  Ldx  u+Jdj  u-i^Xdz 

V     |a;+!Vl^A  v-\mdy  v+ikdz 

qv     ]w+^dx  iv+ndj  w+ydz 

ergo  pundta  X   p.,  v  ct  0  tcmpi»* 

culo  dt   in  puttdb  tTi  <P|  ^  et  <r  trau^ieni  ponamus^ 

hotttin* 
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horamque  punAomm  ternas  coocdiqatas  axibos  paralle- 
las  coQftituamus ,  erunt  translationes  momentaneae  fe^' 
cuttdum  hos  axes: 

AP-ALr«</t         ^p-hl-vdt  ^fn-fK-wdt 

AQ,-AMi:(«-i-U:v)^(^-M«=(a;+M</ji:)<*J^<P  «fjir(?y+N</*>» 
kK-kL-[u+ldy)dt\Kr'hnziv+mdy)dtY  ^-nvz {w-{-ndy)dt 
AS  -A  L=(a+X<fey/jS>  -L/r(v+  H.</a)<J/lj<r-/o  r  {w-\-vdz)it 
Hinc  ergo  teroae  coordinatae  pro  his  quatuor   punftis 
«,  (p,  f  et  (T  crunt: 

AVzje-\^udt\  Vpry-i-vdt;  piczz-^wdt 

RQpc+//*+(«+L</;»:>£f;<^p;f+(v+M</*y/j^<I)r2+(«;+NV*y/ 
AR=:jc+(»+/^V/  ;  Rrry+i^+^v+Wi/i^y/  i  r  j = «  +(w+» </y)  <// 
.  AS=je+(«+X</2y/ ;     Siry+^c+iJti/z)^*',  xorr2+</2+(«;+  Krf*/* 

29.  Cum  igitur  dapfo  tempu^ulo  dt  anguli 
pyramidis  X,  fx,  y  et  «  in  punda  tt,  (J),  f  et  (T  fint 
traaslati ,  ipia  pyramis  nunc  pyramidem  pariter  triangu> 
lareiTi  it^^^iT  conftituet ;  ideoque  ob  indolem  fluidi 
efficiendum  eft,  vt  fuliditas  pyramidis  *nC(i^<r  aequalis 
fit  (bliditati  pf  ramidis  propnfitae  XjULyo,  feu  zzidxdydz. 
Totnm  ergo  negotium'  huc  redit ,  vt  foliditas  pyrami. 
dis  7r<|)fo*  determinetur.  Perfpicuum  autem  eft,  hanc 
pyraniidem  relinqui,  fi  a  folido  prqnt^^ir  auferatur  (bli- 
dum  pqrm^i ;  qnod  pofierius  (blidum  eft  prifina  bafi 
triangulari  pqt  nomialiter  infifiens,  et  fiipeme  fedlione 
obliqua  n^<^  truncatum 

30.  In  huiusmodi  autem  prismata  truncata  tria 
quoqiie  alcenim  fblidum  pqrittp^o'  refolui  poteft,  quae 
funt :       " 

I.  /;^i7r(J)<r;  IL  prsit^a-^  III.  qrs<P^(r 

Nn  2  ficquc 
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ficque  effici  debet,  irt  fit 

Cum  autem  huiusmodi  prisma  bafi  (uae  iafenori  oor' 
maliter  infidat ,  tres  autem  altituiiine»  habeat  inaequa* 
les ,  eios  (bliditas  reperietur.^  (i  ba(h  multipiicetur  per 
trientem  fummae  trium  idarum  aititudinum. 

31.  Hinc  ergp  (bliditates  horuro  prisroatum 
tnincatorum  enint :  .       . 

pqsTt^pcrz::  ipqsipTt-hq^P-hs^r) 

qrs^i  (T  =z  iqrsiq(P-hr  ^-\-s(t) 
pqrrCp  i=  ipqrip  Tt-^q^P-i-r^), 

Cum  autem  fit  pqrzzpqs-^prs-^qrs  ^  erit  fiini- 
ina  trium  prioruro  prismatum  pofiiremo  minuta,  fiue 

idxdydz-=.-\p'K.qrS'kq^prs—\ri.pqs-\-\i(T.pqr\ 
fiue 

dxdjdz^zipqr.^^T-zpqs.ri-itprs.q^-^qrs^pTt. 

32.  Sapercd  igitur  ,  vt  horum  prismatum  ba- 
fes  definiautnr :  verum  antequam  h(x:  ^iciamus ,  pomh 
mus  ad  iequentem  calculum  contrahendum  : 

A R zr  A P-+- R ;  Rr  —  P/> -t- r ;  r  f  =:/> TT-f- f 

AS=AP-h  S  ;  S  i  =Pp-|-j;  i<r=:p7r-f-<r 

atque  his  pofiremis  valoribus  iubfiitutis ,'  termioi  pii 
contioentes  (e  irutuo  deftruent,  entque 

dxdjdzz=z2pqt:^a-—ipqs.^—2prs.^ 

ficque 
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(kque  numerus  bafiuin  inueftigandarum  ^  Tnitate  eft  im- 
minutus. 

33.  lam  triaiiignlum  pqr  reperitur ,  fi  t  figur* 
TprqQ^^  ftu  a- fumma  trapezioruro  PprR-i-Rr^Q. 
fluferntur  trapezium  P/)^Q.;  vnde  erit 

Ap^r=JPR(Pp-f-Rr)H.  -IRQCRr-t-Q.^)-lPQ(P/4-Qi?)  i 
fiue  ob  PRrrR;  RQnQ^-R;  et  Pq:=q  erii. 

Apqrz=iRi?p-(^q)-+-y(liKr'?p):=l(lr-iKq. 
Simili  modo  erit ;  .  - 

A/>^r=iPS(Pp-i-Sj)-MSQ(Sj-fQ^)-5PQ(P/>+Qi),  fe" 

A/)^i=jSCP/>-t-Si)-Hi{Q-SXaf-HQ^)-iQ(P/>-hQ.(?) 
Tnde  fit ; 

A^^i=:js(P)>~Q^)-t-jQ.(Si-p/>)-i(ii-iS^. ; 

Ac  denique 
Aj)ri=iPRcP/>+Rr)-H5RS(Rr-f.Si)-*PS(P/>-hSj)  fea 
Aprj=iR(Pi»+Rr)+i(S-R)(Rr+Sj)-jS(Pi»+Si) 

▼nde  fit: 
A/>rjriR(Pp-Si>+iS(Rr-P^)r=|Sr-jR/. 

34..     His    igitur   \aloribus    fubftitutis  ,   obtinebi* 

dxdydz=z{(lr-Kq)<rM^^'-Q.')^'^^^''^''^^ 
fiue  pyramidis  TtCp^o-  foliditas  erit 

i(Q,r-R^.(r-+-J(S^-Q.O?H-;(Ri-Sr)Cl) 

Eft  amem  cx  coordinatarum  \aloribus  fupra  §.  *8  ex- 

liibitis  .       ^,  j    , 

(l:=zdx^-hdxdt  q-     Udxdt     <^=z^dxdt 
Rzr      Idydt        rzzdy-^mdydt  ^—ndydt 
S=       "hdzdt        J=      \i.dzdt      <Tz=dz-\-vdzdt, 

Nn  3  35- 
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3$.     Cum  ighur  hinc  fiat 

K^^Srzizdjdzi-hdt-mXdf-hfli-dt*) 
repcrietur  (bliditas  pyrainidis  'n<P§(r  ita  expreffa 

f     -^Ldt  +  Lmdf  +hmydt'l 
'Jhmdt  -Mldt*  "Ulvdt^ 

Uxdjdz^i  ^^^^^.    ^Mn\dv' 

—  n^dt*   —NmKdP 
l  .  -NX///*  -^Ntikdt'^ 

quae  aim  debeat  efieaequalis  pyramidi  "hikvozzidxdiitlz 
habebitur,  diuiflone  per  dt  infiituta ,  haec  aequatio  : 
orrL-i-wH-  y-+-<//(L«»-hLy-H«>'-M/-NX-»fJL) 
-+-<//*  (L«y-hM«X-f-N/fJi.-L«fJu-M/K-N/fiL) 
$6.  Keie^tis  igitur  terminis  infinite  parais  habe. 
bitur  haec  aequatio :  L-f-m-Hfii^^o,  qua  rado  celeri. 
tatum  «,  V,  w  determinatiu: ,  Tt  motu»  fluidi  fiat  poffi. 
bili».  Cum  igitur  fit  Lz::j|,  m::zj~  tt  vz-^^: 
criterium  motus  poflfibilis,  fi  pundo  fiuidi  cuicunque  X, 
cuius  fitus  ternis  coordinatis  Xfj^  a.  z  definitur,  eius- 
modi  celeritates  »,  v  et  u;  (ecundum  eabdem  coordina- 
tas  dire^e  tribuantur,  vt  fit: 

dn     ,     dv     ,     dtu 
3»  -+-  a>  -i-  37  ^  ©• 
Hac  fcilicet  conditione  id  obtinetur,  Tt  nulla  fiuidi  pars 

in  motQ,  neque  in  magis,  neque  in  minus  (patium,  trans- 
feranir ,  ac  perpetuo  cum  fluidi  continuitas,  tum  ei- 
dem  denfitas,  confenietur. 

37. 
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^7.  Haec  auteni  propnetas  ita  eft  interpretadda, 
yt  pto  eodem  cemporis  momento  ad  omnia  fluidi 
punda  extendatur:  eodem  fcilicet  momento  omniuin 
pundorum  temae  celeritates  0,  v,  ti>  tales  dSc  debenc 
fiindiones   teroarum    coordinatarum    Jr.jr  et    z^   Yt  fit 

rfl**"|J-^f?  =  0'  ficq"c  n^xxx».  iflacum  (bndionum 
motum  fingulorum  fluidi  pundonim  ad  infbms  propo- 
fitum  defibiet.  Alio  autem  tempore  dcnundem  pondo* 
rum  motus  Ttcunque  diucrfus  effe  poterit  ^  dummodo 
pro  quouis  temporis  pundto  inuenta  proprietas  per  to* 
tum  fluidum  iocum  habeat.  Tempus  fciUcet  faadenui 
canquam  quaotitatem  conflantem  fum  contemplatus. 

3$.  Sin  autem  tempus  quoque  variabile  fpci^tfe 

Telimus,  ita  vt  motus  pun^i  X,  cuius  fitus  tembcoor* 

dinaris  ALrrjr,  L/=r^   et    /X=:«    iiidicatur>  elaplb 

tempoce^  definiri  debeac,  manifcfium  efl,  tcroas  celeri* 

tates  UyV  ei  w  uon  folum  a  coordinatis  x^y   ec    «, 

ied  infuper  etiam  a  tempore  t  pendere ,   (eu  fiindlione» 

forc   quatuor   harum    quantitatum    x,r,  «  et  /^  ita  vt 

earum  difierentialia  huiusmodi  fermas  fint  babitura: 

i/«=:L</jr-*-/</y-*-Xrf« -*-£<//;  dva=.^dx-\-mdy 

•i-^dz+^Jt'ydvf:=.iidX'\-ndy-^ydz-i-ffldt, 

Interim  ramea  femper  crit  L-|-0f-i-v=ro,  propterca, 

quod    qiiouis   inftanti   tempus  t  pro  conftanti  habetur, 

ieu   fit  dtzzo,      Vtcunque  igitur  fiindtiones  »,  v,  et  w 

cuoi  tempore  t  nuitumtur ,   necefife    eft  ^   vt  pro  omui 

temporis  mnmento  fit : 

d«  "^  «l>  *T-  d»    —  "• 

Cum  enlm  hac  conditione  efiiciatur ,    vt  quaeuis   fl':idi 
portio  tempuilulo  dt  io  fpaiium  fibi    aev^uale    transfeni* 

tur» 
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tur ,  idem  edam  per  eandem  cqodkionem  in  elemento 
temporis  fequenti ,  omiubus ,  ergo  iequentibus  temporis 
.elementis  euenire  debebit. 

PARS    ALTERA. 

39.  Expol^is  ergo  iis ,  quae  ad  mqtum  tantam 
poflibilem  attinent ,  inuelUgemus  nunc  etiam  indolem 
eius  motus,.  qui  le  veca  in  &iiido  Aibfiftere  poteft.  Hic 
igitur,  psictet  ftiidi  condnuitatem,  eiusdemque  denfitatis 
permanentiam,  ratio  quoque-  erit  habenda  virium ,  qui- 
bus  (iogula  fluidi  «lementa  a&u  follicitantur.  (^ado 
enim  cuiusuis  dementi  motus,  vel  oon  e(l  vnifbrmis, 
vel  nqji  in  diredum  porrigitur,  mptus  immutatio  vi- 
ilibus  hoc  elementum  roiiicitantibus  conformis  efle  de- 
jbet.  Quare  cum  ex  cognitis  liis  viribus  motus  mutado 
innoteicat,  piaecedentes  ^autem  :fi>rmulae  edam  hanc 
inotas  mutationem  contineant,  hinc  nouae  deducenmr 
determinatipoeSj  quibus  mocu;  ha£t&wis  tantum  poflibilis 
oA  motum  ^^alem  ieflnugitur.i, 

40.  Inftituamus  <iii6que  fiand  inueftfgationem  bi- 
partito  ;  flc  primo  concipiamus  xotum  fluidi  motum  m 
eodem  plano  fieri.     5int  ergo,  \t  ante,  coordioatae  fi- 

Tab.  IV.  tum  piindli  cuiusuis  7  dcfinientes  ALn:^,  i^lzzj  ;  ac 
*^**!'  '•  nunc  quidem  elaplb  texnpore  *  fint  pundi  7  binae  celc- 
ritates  fccundura  <Jirediones  axibus  AL  et  AB  paralle- 
las  u  et  4;:  erunt  u  et  ^,  quoniam  nunc  Tariabiliratis 
temporis  ratio  haberi  debet ,  fundiones  ipfarum  x^  j 
ct  f,  quo  circa  ponatur 

atque 
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atqae  ob'  priorem    conditionem  iam    (upra  inuenimus  ^ 
efle  debere  LH-wnio. 

41.  Cum  igitur  elapfo  tempu(culo  zrdt  punAum 
/  transferatur  in  p^  abfbluto  (ecundum  axem  AL  fpa*' 
tioio  znudt^  (ecundum  alterum  axem  AB  autem.lpa^ 
tiplo  —vdt\  vt  incrementa  celeritatum  u  tt  v  punAi 
ly  quae  tempuiculo  dt  ipfi  inducuntur,  obtineamus^ 
pro  dx  et  dy  (cribi  oportet  (patiola  udt  et  vdty  ¥ndc 
haec  vera  celeritatum  incrementa  prodibunt: 

du:zhudt^ivdt^%dt  tt  dv-lAudt+mvdt^-^dt 

£x  qiio    Yires    acceleratrices  ^    quae    has    acceleiationes 

producere  ▼aient,  erunt: 

Vis  accel.  lecundum  ALrz:i(L«4-/«; -h  2) 
Vis  accel,  fecundum  AB— a(Mtf  4-«rv4-SS)J) 

quibus    ergo    vires    adu    in  aquae  particulam  l  agentis 

aequales  efle  debebunt. 

42.  Inter    vires    autem ,    quae    aquae    particulas 

adlu    foUicitant ,    primum    confideranda  venit  grauitas ; 

cuius  autem  effedus,  (i  planum  ,  in  quo  fit  motus ,  e(l 

horizontale  ,  pro  nihilo  erit  habendus«     Sin  autem  fiie« 

rit  ckcliue,  axisque    AL  decl^uiiatem    fequatur  1    aftero 

A  B  ^tftente  horizontali ,  a  grauitate  orietur  vis  acce* 

leratrix  fecundum  AL  conftans^    quae  (it  —xi.      De« 

inde  non  praetermittenda  eft  fridio ,    qua  (aepe    motus 

aquae   uon  mediocriter  impeditur ;  quanquam  autem  eius 

leges  nondum  (imt   fatis    exploratae ,    tamen    ftiAioncm 

corponHTi    (blidorum    fequentes    non   multum  forta^fe  a 

fcopo   aberrabimus ,  fi  fri^ionem  vbique  pre(rioni ,    qua 

aquae  particulae  fe    inuicem    premunt ,   proportionalem 

(latuerimus. 

Tom^VL  Nou.  Com.  O  o  43- 15- 
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43.  Inprimis  antem  in  computnm  eft  dncendi 
prefTio,  qua  parciculae  aquae  vbique  in  fe  mutuo  agunt, 
qua  fit  *  vt  quaelibet  particula  vndique  ab  fidiaceatibos 
comprimatur , .  et  quatenus  haec  preflio  vndequaque  non 
fiierit  aequalis  ,  eatenus  particulae  motus  afficiatar. 
Vbique  fciiicet  aqua  in  certo  quodam  ftatu  comprelfio- 
nis  verfabitur,  qui  fimilis  erit  ei,  in  quo  aqua  flagpans 
ad  certam  profiinditatem  exifiit.  Haec  er^  profiindi- 
tas,  ad  quam  in  aqua  fiagnante  aqua  in  pari  com-* 
prefiionis  (latu  reperitur  ,  commodifiime  adhibebitur  ad 
prelfionem  in  quouis  fiuidi  pundo  /  exprimendam.  Sit 
igitur  p  ida  altitudo,  feu  profiinditas,  ftatum  compr^o- 
nis  in  /  exprimens ,  eritque  p  fiindio'  quaedam  coordi- 
nataram  x  etj',  ac  fi  pre/fio  cum  tempore  in  /  quo- 
que  varietur ,  tempus  quoque  t  in  fiindionem  p  in- 
gredietur 

Tab.  IV.  4+.    Ponamus    crgo  dp=:Rdx-hrdy-\-f!t^ft 

^%«  3>  et  confideremus  clementum  aquae  quadrangulare  te£tsa^ 
gulum  Imno ,  aiius  latera  fint  Imzzno  —  dx  et 
lnz=:moz=.dy\  areaque  zzLdxdy.  Cum  iam  preifio 
in  /  fit  — p  ;  prefiio  in  m  erit  np  -1-  R  rfx ,  in 
n—p-\^rdy  et  in  o-=:p-\-Kdx-{-rdj.  Hinc  htus 
Im  premitur  vi  z=.dxip-\-iKdx)  ^  latus  vcro  no 
contra  premenir  vi  •=.dx{p-\-\Kdx-\-rdy)'j  ab  his 
ergo  duabus  viribus  elementum  Imno  fecundum  diredio* 
nem  In  vrgebitur  vi  zzi—rdxdy.  SimiU  autem  modo 
ex  viribus  dy{p-hirdj)  et  dyfp-hKdx-^lrdy)»^ 
quae  agant  in  latera  In  et  mo,  reiultabit  vis  elementacB 
vigens  fecundum  dire^onem  Im:=z—Rdxdy, 

"  45.  Hinc 
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45.  Hinc  igitur  orietur  Yis  acceleratrix  fecun- 
dam  /mn:— R,  et  vis  acceleratrix  fecundum  In-z^r^ 
quarum  illa  cum  tI  a  grauitate  orta  a  praebet  a—K. 
Fridione  eigo  adhuc  femota,  has  habebimus  aequationes: 

tt— Rr^  2L»^  2/V-4-22  feu  R=i:a-aL«— a/v— a£ 
—  r  =:=;iM«^-2«rv-f-a^  etr  =:-raM«— 2«w-a0)J 
?nde  colligimus  fott 

4^=:a</j»:-2(L»H-A;-i- 2)i*r-2(M«-4-«wH- ^)^+Sflift 
quod  diflferentiale  oportet  efle  completum ,  feu  inte* 
grabile. 

46.  Qm.  terminus  a</x  per  fe  dl  integrabilis , 
et  pro  fft  nihil  eft  definitum,  ex  natura  difierentialium 
completorum  necefle  efi,  Tt  fit  fignandi  modo  iam  fii- 
pra  adhibito : 

dy  —  dx 

TDde.  ob  Jj=L,  jfz=l.;  ^:=M,  et  f;-«,  orietur 

L/-^5j.f-/«-}-^-H||=ML-i-^-i-«M-h^z'3f 
quae  reducitur  ad  banc  formam: 

(L-t-«,)(/-M)+«(|i-'J)-4-.'(f-;-'r:)-l-U  ff=o 

47.  Verum  ob  diflferentialia    L  </x -!-/<// 4- £<// 
et  M</:«r-f-iwi/;-f-^<//  completa  nouimus  efle 

liy  —  d«  ♦    dx  —  d.y    »    d>  —  df   *'     dx  —   dt 

quibus  Taloribus  fiibfiitutis  habebimns  iftam  aequationem : 
(L-^  «)(/-M)-i-«(^-^;-^)-i-(l^/2?).f-ii^^«  =:  o 
cni  apertc  farisficit  /=M:  ita  Tt  fit  5^=  J|.  Cum  igi- 
tur  haec  conditio  rcquirat,  Tt  fit  ^—U^  Ticiflim  apparet, 
fbrmulam  diflerentialem  hanc  udx+vdy  efle  debere  com- 
pletam   in  quoergo  criterium  motus  a^ualis  confiftit. 

O  o  2  48.  Cri. 
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48.  Criterium  hoc  independens  eft  a  praeceden- 
te ,  quod  continuitas  fluidi  eiusque  conilans  deniitas  vni« 
fbrmis  fuppedit.tuit.  Quare  «etiamfi  fluidum  in  mota 
deDfitatem  fujm  mutaret ,  vti  in  motu  fluidcmim 
elaClicorum  ,  yeluti  aeris  euenire  folec ,  haec  proprietas 
niiiilominus  tocum  haiiere  debet,  vt  fit  udx-^vdy 
difFcrentiale  completum.  Siue  celeritates  «  ec  v  femper 
elusmodi  debent  eiTi  fundiones  coordiuatarum  x  et  y^ 
praeter  tempus  /,  Yt  pofito  tempore  conftante  formula 
udx  -\-vdy  iategfitioacm  admittat. 

49.  Hinc  autem  porro  ipfam  pre(Conem  p  defi* 
oire  poterimus ,  id  quod  abfiilute.  eft  necefiEiirittm ,  ad 
motum  floidt  per^de  determinandunt.  Cum  enim  io- 
veoerimus  M=i/,  erit 

dp^adx-2U{!L/ix+-ldy)-.±viidx-\-mdy)'-7  2dx 

-^^dy-hfftdt 
At  eft  tdx-^fdy-du-Zdt\  Idx-^mdy-dv-^dt, 
vnde  6t; 

dpzzadx—iudu—ivdv+^^udt-^^if^vdt-z^dx 

-^^dy-^-fS^dt. 
Qiiodfi  ergo  pre(fionem  in  fingulis  fluidi  pundis  pro 
tempore  praefente  definire  velimus,  nullo  refpe^  ad 
eius  mutationem  cum  tempore  otiundam  haijito,  ifta 
nobis  confideranda  erit  aequario : 

dp  —  <idx  —  zudu—2.vdv  —  i.^dx  —  i^dY 

eftque    noftro    defignandi    modo    Lz^f^  et  ^=::|fi 
bincque 

dpzzadx—iudu—zvdv—^^t  dx—njj.dy 
in  cuiiis  aequatiottis  integratione  tempus  t  pro  cooftanti 
eft  habendum. 

50.  Haec 
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50.:  Haec  Qutem  aequatio  per  bypothefui  ejl  in-n 
tegrabilis ,  atque  reuera  t^iis  deprehenditur ,  ,  fi  ^d  criteH 
rium  huius  motus  attendambs,  quo  vidimus,  efle  debere 
udx-^vdy  difiereatiale  compietum ,  (1  quidem  tempus. 
t  cobdans  aflumamus.  Sit  igitur  S  eius  integrale,  quod 
ergo  eiusmodi  erit  fuujAio  ipiarum  x^y  et  /,  vt  pofito 
<frr=o,  prodeat  dSz^udX-^-vdy:  fumtoautem  quoqu* 
tempore  t  variabili  ponamus  haberi 

dS:=:udx-^vdy'+-V  dt 

«^  .  du         dV  dv         dXJ         Mo 

critque  propterea  ^fZz:^  et  57=3^.  Tum  Yero 
eft  U=rff. 

51.  His  Valoribus  introdudis  liabebitur^ 

's?'dx^'^.dy=iil,dx^if.  dy 

huiusqne  formulae  cum  |empas  t  cooftans  fumatur  inte- 
grale  mani&fto  eft  r=U.  Quod  quo  clarius.appareat, 
ponamus  </U^K</xH-^<//,  erit  j^i^K  et  aj=ife, 
▼ndc  f|.^*-f-i^.«/>:=K</:r-+-i^=:</U.  Cum  igi- 
tur  huius  intcgrale  fit  znU— j7  :  erit 

.dpz^ftdx—iudu-^ivdv^-^zdV 
Tnde  integrando  prodit :  * 

pzzCoti&.-^-ax—uu-^vv—jr''  ,.' 

exiftcnte  iS  fiiadioae  ipfarum  Xfjf  et  /,  cuius  diSsfcnt\4fii, 
pofito  dtzzo,  eft  udx-i-vdy, 

52.  Quo  iadoles  huius  fbrmulae  melius  ioteUig^* 
tur ,  confideremus  pundi  /  cekritatcm  veram ,  quae  fit 
z=.Vz=.V {uu-hvv).  Atque  erit  preffio:  przConft. 
•-*-«*— VV—^;   io  quo  poftremo  termiao  </S  de-. 

603  ootaty 
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Botat  difleriBOtiakipfias  S^rrfiudx-tifdy) ,   fi  tantum 
tempus  t  tt  variabile  rpe<5tetur. 

53.  Si  iam  ftidlionis  quoque  rationem  habere 
Telimus ,  eamque  prcflioni  p  proportionalem  ftatuamus , 
dum  pundum  /  elementum  ds  percurrit ,  erit  tis  re- 
tardatrix  -a  friftione  oriunda  =:f  j  vndepofito  jf—U^ 
aequacio  nofira  difierentialis,  pofito  ^  confiaate,  erit: 

dpzzadx-^ds-aVdV-adX] 
Tnde  integrando  oritur,  (iimto  e  pro  numeio ,  ctdus  kK 
garithmus  hyperbolicus  cft  :=;i, 

p—Pje^^adx-^WdV-.^dV)  fiue 

p=:a;e-^VV-£U-/^  ~/y*J^(ajtf-VV-ftOy/ 

5^}..  Cum  igitur  criterium*  motus ,  quo  fluidum 
fe  yera  mouetur ,  in  hoc  ccmfiftat ,  vt  pofito  tempore 
conftante  ,  diflfercntiale  udx-^vdy  ^  fit  cdmpletumr 
continuitas  autem  ec  ccwftans  vnifbrmis  denfitas  exigat» 
Tt  fit  Jj  4-  jj  ir  o ,  hinc  iequitur  quoque  hoc  diflfe- 
rentiale  udy-^-vdx  fbre  ^ompletum;.  Quare  vtrinqae 
coniundim  celeritates  »  et  v  eiusmodi  debent  efle  fiin- 
^iones  coordinatarum  x  et  j  cum  tempore  /,  vt  hae 
ambae  formulae  udx-^vdy  et  udj-i-vdx  fint  difiEb- 
rentialia  completa. 

55.  Inftituamus  iam  eandem  inueftigationem  io 
genere,  pofitisque  pifndti  X  ternis  celeritatibus  (ecundum 
axes  AL,'AB,  AC  diredtis  'UyV,w  fint  eae  eiusnno^ 
fiindtiones  cum  «oordinatarum  x^j^z^  tum  temporis  /, 
Yt  djfferentiatione  inftituta  fiaci 
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dvz=iM.dx-+-mdy-\-^dZ'\-^dt 
divzzHdx-^ndy  -+-  v dz-htftdt 

et  quanqaam  hic  quoque  tempus  t  irariabile  e(l   aflTum- 
tum ,  taTnen,  vt  motus  fit  pofTibilis  t    per  cQniditionem 
praecedentem    oportet  efle  L+m-i-vzzo,  fiue  quod. 
eodem  redit*: 

du    ,     dv    ,     dto 

a  qua  proprietate  quidem  piaefens  examen  non  pendet. 

$6.  Elapfo  autem  tempu(culo  dt^  pundum  X 
transfertur  in  or,  et  fecundum  axem  AL  percurrit  (pa' 
tlolum  zziudtt  (ecundum  axem  AB  fpatiolum  ^zivdt 
et  fecnndum  axem  AC  fpatiokim  wdt,  Quare  nunc 
pundli  X  in  tr  exiftentis  temae  celeritates  erunt : 

fecund.  A.h=:u-{-httdt -\- 1 v dt-{-\wdt -^  ^  dt 
fecuQd  A'&:=:v-\-M.udt-\-mvdt-\-:}k<ivdt-{-^dt 
fecund.  kC^Lw-^-l^udt-^-nvdt-^-vtvdt-^-^dt 

bincque    accelerationes    fecundum     easdem   direifliones 

erunt^ 

fec.  AL=a(L»-t-/v-4-X«;-^-g) 
fec.  AB=2(M«-4-wvH-}Ji«;4-f9J) 
fcc.  AC^aCNa-t-ffv-l-vwri-SJ) 

57'  Si  axem  AC  verticalem  ftatuamus,  ita  vt 
leliqui  bini  AL  et  AB  fmt  horizontales ,  ob  gtanita- 
tem  vis  acceleratrix  oritur  fecundum  Axem  AC:=:-i. 
Tum  vero  pofita  preflione  in  X— p,  eiusque  difi&ieo* 
tiali,  fumto  tempore  conflante, 

dp=Kdx-+-rdj'-{-^dz 

binc 
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hinc  OTientur  ternae  Tires  acceieratrices 

fec.  ALzr-R;  fec.  AB— -r  et  fec.  ACzr-j 

quippe  quae  facile  fimili  modo    colliguotur ,    quo    ante 
§.  44  et  45.  fumus  vfi,   ita  \t  fuperfluum  foret,  idem 
ratiocioium    repetere.     '  Qiam    ob  rem  habebimns  has 
'aequationes : 

R=-2(  L«-l-/vH-Xa;-|-2) 
r  rr — 2  (M  tt -l- wy -f- [*• «; -f- ^) 
f  — — 1— 2(Ntt-f-«v-i-y2y-hSfl) 

58.  Cum  autem  fbrmula  dpz^^^Rdx^i-rdy-^^dz 
debeat  efle  difi&rentiale  completum,  erit 

dR d_r  ,     4£-_d£.     dr  , d? 

dy  —  dx  '1     d»  —  dxi     d»  —  dji* 

flt  differentiatione  peradta  obtinebuntur  per-2  diuidendo 
pie^  fequentes  aequationes 


CudL    ,    vdl    ,    todX    ,    dt     ,     j   j     ,      j         ,     - 

"^-+-1i#-f-^''^-'^-HML+«M+  ,xN 


i"dr^*^"^"+"57~+"  o  +  N^^-^^+^^ 
59.  £(1  autem  ex    natura    differentialiiim    com« 
pletorum 

aL. dZ  .    dm'.dM.    dX dj_  .    d^^ dM  .     d^_dj^    4!R_4i* 

fj — Jxi   dx — dy  ^    dy — d%i    dx — d«i    dy — di\    dx — dt 

*'dL. d\.    d_Z* d^,    dn  dN  ^    dj dN      d2_d\^    d^ — dH 

3r% — 'dxl    da —  dyt    dx — dy  \    ax — dx\   dz — dtJ    dx       dt 

1? dji.     d_N djn  ^    djm jjjl  ^    iy^il       ^S» dji      dSfl dn 

d»  —  d  xj     dy — dxi    dz — dy'!    dy — d  z]    oz — dt  J    dy  —  dt 

.  quibus 
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tjuibtB  Tatoribus  fob^Mids  ttes  iUae  aeqnadoiies  iftnbaac 
iia  bas: 

<^>+«C'-?t)+»^)+«<^)+(f^-«X«+K)+MX-Nfc:<> 
60.  MaDifefiuin  iaan  eft,  his  tribos   aequatioittboB 
£itisfieri  iequeotibus  tribus  vaioribus: 

^ibus  coQtinetur  criteriuixi ,  quod  coDfideratio  (oQkita,^ 
.tioDum  fuppeditat.  Hinc  ergo  ftquitur  foie  lec^to 
defignaodi  modo 

dv ijD  ,    du ijm  ,    dj>  ^ dja 

dy  —  dx  t    Ja  —   dxi    dz  —  dy  ' 

liae  autem  ip&e  funt  illae  conditi(Mies ,  quae  xequiinii^ 
<iir,  Tt  haec  fermnla  udx-i-vdy-i-tvtiz  fit  di£kieii- 
tiale  compktum.  £x  quo  hoc  criterium  in  eo  c«i- 
liQit ,  TC  ternae  celeritates  u,vetw  eiusmodi  eflci  de* 
beam  ftindiones  ip^rum  x,/  et  z  vna  cum  tj  vt  pofi- 
to  tempore  confiante  £)rmula  udx-hvdj^^-wdz  in- 
te^tibnem  admittat. 

^x.  Cum  eigo  pofito  tempoie  t  conflante,  fto 
^/=:©,  fit 

d  tt—  Ldx-+-  M  </r  +-  N//a 

d^zzMdx-^-mdj-^-  ndz 

djvz=.  Ndx-hfidj  -+-  vdz 
Talores  autem  pro  R,  f  et  ^  fiant : 

R=r-a(L«H-M«-hN«y-l- 2) 
r  =:— a(M«HT«v  -i-  b«;-4-^) 
^1=— I —a  (N«4-»t»-+->'«y-f-S(J) 
Tom.VI.Nou.Com.  Pp  pto 
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pro  ftdtu  pveffiooist  p  haec  kabebitur  aequatio 
</^=-/fc-a«(L<i!r-f-Mi^H-N</«)=-<fe  -a  udu-s.  v  dv  -^wdw 
-2«;(iVWar-H»<^-f-afe)  -2£<6:-ft3R<^-20J</« 

-2«;'N</r -f-«</>'-l-v<&) 
-a2</:c-2^<^-2gi^<fe 

'  62.  Qflia  ^ero  «ft  :g=Jr;.  9»=??;  f»=ffr'; 

«rit  JAtegraado ;: 

pz^C-^^ww-w-swy-a/i Jy-  dx-\-jj.  dy  -4-  jf  •  ^^*)^  . 
Cum  autem  per  conditionem  inueDtam   fit  udx-^vdy 
-\-wdz  integrabile.  ponatur  eius  integrale  ::rS*  quod, 
•quoniam  etiam  tempus^  t  inuoluere-   poieft,    iit    fiiinto 
quoque  /  variabili : 

dST:iuix-\-vdy-\-  «y</«--4-  Mdf 

du dV       dv  dV       dw- dV  i-\  ,-— .     *-— , 

■«"f<r«  M=dii\  it  =  d^r  aT  =  rz  V  Qjwrc  com 
iit  in  genere  fumto  tempore  /  cmftante ,  vti  id  qui- 
4em  in  fuperioFi  integrali  aflumitur, 

^^.dx-\-i^.dj-{-il.dz=zdV 
tiabebimiis : 

p:=:C—z—uu—vv—<iviv—^Vi  fiue 
^=C— a— ««— vv-syo?— 2.  j7 

^3.  Perfpicuum  bic  eft,  uu-{-vv-\-wiv  expiU 
mere  quadratum  Terae  pundi  X  celeritatis  ita ,  vt,  fi  ce- 
leritas  huius  pundi  vera  dicatur  =V,  ha^^tur  pro 
prelOone  ifta  aequatio: 

j>=C-«-VV-^. 

ad  quam  eigo  inneniendam,  primum  formulae  udx+vdy 
-\-ivdZy  quam  comple^m  «fle  oportet ,  quaeratur  in- 
tegrale  S,  hocqoe  denuo  difiereiitietur,  pofito  Iblo  tem- 

poie 
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poie  /  Turtabili ,  qiiod  difierentiale  per  dt  diuKiini , 
dabit  Talorem  foiinulae  j| ,  quae  in  expreffionem  pro 
fiani  preflionis  p  inuentam  ingreditur. 

6^.  Qaodfi  iam  prius  criterium ,  quo  motus  fal- 

tem  pofTibilis  continetur,  hic  adiungamus,    ternae  cele* 

ritates  u^  Vy  w  eiusmodi  fundtiones  ternarum    coordinata^ 

nim  x^  y  tt  z  Tna  cum    tempore   /  efle    debent «  vt 

primo  fit  udx^vdy^wdz  diflFerentiak  completum; 

deinde  Tero,  Tt  fit  f^  -H  jj  -H  ^  ::^  o.     Hisque  dua.- 

bus    conditionibus    omnis    fluidorum    motus  ^    fiquidem 

denfitate  inuariabili  fint  praeditae  ,    fi^biicitur.     Fraeteica 

Tero,  fi  fumto  etiam  tempore  /  Tariabili ,  baec   fbrmiih 

la  udx^vdy'+'ivdz'^\}dt  fuerit  differentiale  comr 

pletum  y  fiatus  prefifionis  in  pundo  ^uocuoque  ^  expQ* 

imitm^  .altitudine^  ,  Tt  fit: 

iiqaidem    fluidum  grauitate  naturali  j;audeat ,  et  planum 
BAL  fiierit  horizontale. 

'6$.  Si  grauitafi  aliam  direftionem  tribuiffemus , 
{iue  etiam  Tires  vtcunque  variabiles  afrumfiflemus »  qui* 
bus  (ingulae  fluidi  particulae  follicitarentur ,  inde  tantum 
dilcrimen  in  Talorem  preflionis  p  cflet  ingreffum  ,  ne- 
que  inde  lex ,  quam  teraae  cuiusque  pundi  fluidi  cele* 
rirates  fequi  debent  ,  Tllam  mutationem  eflet  pafla. 
Semper  ergo,  quaecunque  fuerint  Tires  follicitantes,  ternae 
celeritates  u^v^  et  w;  itai  debent  efle  comparatae.,  Tt 
fbraiula  udx-^-vdy^wdz  fiat  differemiale  comple- 
tum  ,  atque  Tt  iniuptr  fit  j^  -+-  ^  -h  j^  zr  o. 
Infinitis  igitur  modis  conditui  poterunt  teniae  celeritates 

Pp  a  Uf  fj 
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UyV  et  Wy  Yt  his' dnabus  cond!tieQibu&  fetisfiiat ;    atqne: 
tum  pceflio  fluidi  in  fiogplis  pua£U&  potsrit  aflignaii» 

66..  Multo  dlfficiliorautemforetqnaefiio^  fi^  dat^ 
Tiribus  follicttantibus ,  Tna  cura  pxeffibne  in  quibafidano» 
locis ,  ipfe  moti»  fluidf  'ra  fing^ilis  pundlis  detemninari 
deberet.  Tom  enim  habeTentur  aUquot  aequationes- 
formae  pznC— «—««—w -«?«;- 2  U,  ex  quibus,  cuni^ 
conftans  C,  tum  Tero  ratio  fundionum  «,v  et  va  ita. 
defimfi  deberet^  Tt  non  folum  his  cafibus  ifliis  aequatio- 
nibus  fatisfiieret ,  fed  eciam  ante  allatae  reg^ilae  obfer^ 
-varentus ,  quod  opus  vdque  maximam  calcufi  -vim  re 
qnireiet  Coaueniet  igitur  iii  g^nere  m  natoram  flmdtio^ 
sum  idonearum  inquiri,  qtiae  Ttriqafr  ccitecb.  fiiturat 
fiot  cooformes^ 

&T.    Com^modifiTme    igitur    incipiemus   ab   ip& 
quantitate  integrali ,  cuius-  difi&rential^  efle  opostet  for^ 
mulam    udx^vdj^-^rwdz  pofito  teropoce  conftaate. 
Sit  ergp  S  hoc  integrale )    quod  edt    fiindio    iplarun» 
Xy  jr  et  z  f  tempore  t:  in  quantitatibus  conftantibus  in^ 
-vduto  ;  ajXfX  fi  haec  quantitas  S  diflerencietur  ,,  coefiL> 
cientes  diflbrentialium  dx^  d^  et  diz  (tatim  praebebunt  cele- 
citates  tt,  9  et  w,  quae  quidem  prae(enti  tempore  coo.' 
Teniant  punAo   fiuidi    X ,  cmus  eoordinatae  fuot  :r. ,  jr 
et  z.    Quaeftio  autem  huc  nedit :  Tt  definiatuc»  quate» 
ftndtiones   ip^rum  x .,  y  tt  z^^  pro  S  aflnmi  debeant  ^ 
Tt  etiam  fiat  ai  -+-  a^  ^  ar»  =  »;  feu.  cum  fit  uz=z  j^^ 
«=:a*  ct.  wzzj^iy.  n  fit  d5^-lrip:.-i-iii.=:  o. 
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6$.  Q(ion.iam  ooo  patet ,  qDomodo  hoc  gem- 
nlitcr  prdedsiri  poffic ,  cafus  quosdam  g,enexaUotes  coo» 
templabor.     Sit  igitar 

S=::(Ajc-hB/-4-Cz)- 
eritque 

fHTiilesqiie  ernnt  formae  pro  |||  ct  a4* »  "'nde  efBci 
debet,  Tt  fit 

cui  primo  feiisfit^  fi  vel  »=o,  Tel  «^  i  V  ex  €fax> 
iam  duo  valores  idonei  obtinentui,  (dlicet  SzrCon(h 
ct  S=:Ajt*-f-Br-+-C;s»  -vbi  conaantes  AyB^C  ctiam 
tempu&  Ttcunque  ui  fe  compIe£ti  pofitmr. 

C^  Sio  aaceio  u  neqoe  =(»,  aeqns  ^x^  ■Ci' 
cefl*e  cft,  yt  fit:  AA+-BB+CC=o:  tpnq;» 
pro  S  valor  idoncu»  era 

S=(Ar-»-Bf-hC«f 

qutcunque  numcrus  pro  exponente  »  (umatur,  qinir  et- 
iaiD  ipfam  tempus  /  in  »  poteiit  ingredi.  Patet  etm 
iani  iiggregacfim  quotcunque  huiusmodi  formuheum-  idi> 
neum  'valorem  pro  S  praebere,  ita,  yt  fit: 
S=t»:-\-§X'*'Yy+$z-^s{Ax-^By'\-Czyi^(A^'x-{^By-^C%'^ 
'-^yiA'^x-+'B'y-\-C''zy'"'^i{A'^'x+B''(yA-C''^zf'etc. 
dummodo  ffierit : 

AA-+-BB-i-CG=oj  A^A^^-hB^B^H-CC^mo;  A^^A'^ 

-i-R^li^^-i-G^^C^^^nio  etc.. 

70i     Hinc    yalores   idonei  pro  S  ex  ioferiodbu» 
ccdinibus^  vbi  cooxdifiatae  x^jy  r,   Tel   Tiiam^  Tel 

Fp  &  duas^ 
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duas ,  y/d  tm^   tcI  qaatiipr  habenc  difnenfioiies  y  eruot 
iequeiites. 
I.  Si^A 

in.  S^^Axx-^Byy^Czz-^-^Dxy-^^Exz-^iFjz 
exifteotc  A-hB-HCzno 

IV.  SzzAx'  \^By'+Cz'+^Dxxj+3¥xxz^^Uxyz+6Kxyz 

-4^  0  Ejvrr-t-3  G^»«-+-  3  IjZZ 

^Aitoncc  A-»-E+Gc:o;  B+D-+Izro;  C-^F+H— o 
^Ax^-i-^Dxxyy^^GxyHr^^xf'  + 1  aNjrjrya: 

V.  S  n:  -4-Br*^-  <JEjrjt:«r-i-  4 1  :tr»5JH-^  4Rt2*H- 1  ^Oxjyz 

-1-C5?*-Htf  F  y^  5J2;-H4L/«-f-4M;'«»  -rh  j  iVxjzz 
exiftcnte  A.H-D+jEno     GH-H-+-P— o 
B^P-hF  — o     I-f-K-l-,0=:p 
.  C-+-E-f-F=:p    J.-f^^-FN;=P 
71,     Hinc    pcrfpicuam  ccft  ,  rquomodo  liae  ^- 
mulae    pro    quolibet  ordine  .fe    (int  habiturae :    fingulls 
fcilicet    terminis  primo  iidem    dentuf    coefiicitnteb    ou- 
ixierici^  qui  iisdem  terminis  q%  lege  pcrmutationum  coq- 
\eniuot,  feu,  qui  oriuntur,  fi  ^trinomium  ;ar -f-jr --H «  ad 
^  poteftiuem  eiusdem  ordinis    el^uetur,     •Numericib  antem 
coefficientibus  adiungantur  litteraks  indefiniti  A>  B,  C,  etc. 
Tum    reicAis    numericis    difpiciatur ,    quoties  eiusmodi 
terni    termitii    occurrunt    LZarjir-t-MZyj-hNZ^j^ , 
qui  (cilicet  ^Aorem  communem  Z  ex  variabilibus  fbr» 
matum  habeant ,    totiesque    fumma  coefficicntium  litte* 
raliutn     L-H-Mh-N    ftatuatur    nihilo  ae<}ualis.       Ita 
cum  pro  poteftate  quinta  habeatur. 

-♦-  Ca5^5FjKa*^58>»*-*-  ioixxz9^io2yyz'^2o}ixy%^^3c?x^yy9 

iequea*- 
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feqnentes   habebuntui  coefficiendnm  iittecaJinm<  determU 
Bationes : 

A+G+@r:o;  D+H+0=:o;S)-f-I-f-P=:b 
B+H+  §ro ;  E-hG+Nzro ;  ^+-3+P=zo; K+L+M=o 
C+I+g^o^F+^+N^io^g+JpH^O^o  :     , 
5imrii  modo  pro  ordine  iexto  huiusmodi  determinatio* 
nes  prodibunt- 15,  pio  feptimo  21.^.  .pro    odtauo-  .2S' 
et  ita^  gorttw 

7.&.  lam  fbrmula  prima  S=:A ,  -quoniam  cooi^ 

dinatas   x^jf  et  s  plane    non  in  fot- compleditur ,  ter«. 

nas-  celeritates  ui  v,  et  ui'  mkilft'  aequales  pr^b^bit , 

ficqiie   (latum    fluidi- quietum  Qxbibebit.     PrefTio  tamea 

in^  quouis*  pun&O'  pro'  variis-  temporibus^  vtcunque-  pote- 

rir  iefle  variabilis.    Cum'  enim'  A  iit'  (iin(5i:io*  quaecunqoe 

temporis,  ad  datum  tempus  t  freffio  in  pundo  h.  erit 

p^C—^-ji-^z:  q\a  fbfmula    eiusihodi    fluidi    ilatus 

indicatur,  Voi  fluidum-quonis-mQmento^ji  yiribus'  qui- 

buscunque  (bliicitatur,    quae  tamen  (e  femper  inaequi- 

librio  teueant ,  vt  ab  iilisnullus-rnotus    in    fluido  oriri 

queat :  vbi  euenit ,  fi  fluidum  vafi  fuerit    inclu(iim  ,    ex 

quo  nusquam    erumpere  queat.,    atque  in    eo  a  viribus 

quibuscunque  comprimatur. 

73 .     Formula  autem "  fecurKJa  S  z:  A  *  +-  Bj + Gs 
difierentiata,  has  praebebit  pundti  X  ternas  celeritates : 

«=A  ;  v=-B^t  wnC. 

'Eodem    ergo   tempore  lomnia  fluidi  pundta  pari  mofia 

feruntur    iecundum  .  eandem  diren^ionem.     Ex  quo  (tcu 

tum  fiuidum ,    perinde  ac  corpiis  folidum.,   mQuebitur« 

quod  fblo  motu  progreffiuo  fertut.    Diuerfoautem  tem- 

porc 
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po»  hmu  fnotns  um  cekntas ,  quam  direftto ,  Ttom* 

qiK   Taiiaii  poterit,  prouc    vires   extrinfecus    TigeBtes 

«xegerioc.      Pceffio   ergo   in    pundo  X  ad  cetnpus  /, 

ciiius  A,  B,  C  fiiat  feadioDe$,erit^=C-«'AA-CC 
•  «<**-«  ^**    •  ''c 

74.  Formula  tertia  SrrAarx-f-Bj^y^-Czs 
^-ftDjry4-aE*«-4-2Fy«>  vbicft  A-i-B+C=:o, 
has  praebebic  temas  pundi  X  celeritates:  a^sAx+sI^ 
-f-2E«;  v=:aBr+aDx-4-ftF«j  o;=;2Ca-i-aEx 
-HaFr,  i^u  w=::aE»-haFj'— a(A-t-B)«.  Hoc 
eigo  cafii  etiam  eodem  temporis  momento  diueria  flui- 
di  punda  diuerfo  motu  lemntur ;  (iicceflu  autem  tem- 
poris  etiam  eiusdem  ptmdi  motus  <]uomodocanque 
Tariahilis  exiftere  poted,  quia  pro  A,  B,  D,  £,  F  fiin- 
di(wes  quascunque  temporis  t  aflumere  licet.  Muito 
maior  autem  varietas  locum  iiabebit ,  fi  fimdiooi  S 
valores  ma^s  compolki  tribuantur. 

75.  Quia  cafii  iecundo  motns  fluidi  conuenie- 
bat  cum  motu  corporis  folidi  progrefliuo,  quo  Icilicet 
Tnoquoque,  momento  fingulae  partes  motu  aequali  fibi- 
^ie  parallelo  ferantur:  rafpicari  iiceat,  in  aliis  cafibus 
motum  fluidi,  quoque  cum  motu  corporis  (olidi,  fiue  ro- 
tatom ,  fiue  vtcunque  anomato  conuenire  pofie.  Satis 
igitnr   erit   oftendiflGb  biHUsnwdi  conuenientiam ,  praetet 

T*>.  IV.  cafiim  fecundum  ,    nunquam  kxum    habere   pofle.    Vt 
Fig.  2..enim  hoc  eoeniret,  necefle  eflec,   vt  pyramis  7r(t>^ar 
Bon   iblum  aequaiis ,   fed   etiam  fioulis  fieist  pyrami- 
di  X|&Ko ;  ieu  Tt  foret : 

«(t>= 
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ir  f =X  y=r  <y  =y(RR-i-r r -4- e  f ) 
iro-=Xo  =  4/«;=  y (S  S  ^  J  J -4- (Tor) 

45ar=fji<)=:V(i/je'-f-ife»)-=y((Q.-S)'+(^-j)'H-(<I)-<r)») 
e<r=rro=:y(i^'-Hi/«0=:V((R-S)'+(r-j)'H-'(^-o-)') 

adfaibitis  taloribus  in  $.  3».  'vlui|ntis. 

75.    Ternae  autem  poAoiores  aeqliiationes,  cum 
prioribas  coniondae ,  teducentur  ad  bas : 

QR-h^r-t-<I)j=o;  QS-l-?x4-0(r=o  ctRS+rj+ecr^-tf 

ternae  amem  pnofes ,  fi  pro  litteris  Q^,  R,  S,  ^,  r,  J» 
<P^  ^,  o-  vidores  in  §.  34.  aflignati  lubftituannir ,  ter- 
miniqae  piae  reliqins  oiaae&eates  fiaetennittaatur,  cla* 
bunt  bas  aequationes : 

i=rH-2W?;  /-hM=o 

i  =  i-f-2«i<//;  X-l-N=o 

I  =  I -h  2  »'</^ j  f^ -H  »  ^^ 
▼ndc  fit  L=o,  «=o,  et  1^=0,  M=:— 7;  N=:»X 

«t    «=— JJL. 

77.    Celeritates  crgo  temae  cinusqpe  pundti  K 
cfie  debeicnt  itti  compamae  ,  Tt  feKCt 

dwzzkdx-^-^kdy 

Veruin  iecunda  conditio  motus  fiuidoium    pofiukt,    Tt 

fit  /=rM  ,  X=N  ct  >i=fi  ;  Tnde   omnes  coeffidcn. 

Tom.VI.Nou.CeiB.  Q.q  tei 
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tes  i^  X  et  (1.  cuanelbeDt:^  cereritatesque  tf,  «  et  w  pn» 
eodem  tempore  in  mnaibtis  fluidi  puadis  eaodem ,  kof 
coDfhntes «  prodibunt.  Patet  igitui,  non  niC  hoc  cafiii 
fluidi  motum  cum  motu  corpons  (blidi  conuenice  pofle. 
7S.  Vt  autem  efiffiiShis  Yirium,.  quae  extrinlb- 
cjjs  iJa  fiuidum  agunt ,  definiri  pofiit ,  primum  eae  vi- 
,  les  determinari  debent ,  quae  ad  motum ,  quem  fluido> 
inefTe  afiumimus ,  efficiendum  requiruntur:  his- enini^ 
'viribus  eacy  quae  adu  fluidum  Micitanty  aecyiiualear^ 
tes  (latui  debent^  fiipra  autem  §i  s^.  TidimuS)  ia  pua« 
&o  X.  temas-  vires^  acceleratrices  requiri ,  quae  ibi  fiint 
relatae.  Quare  fi  fliiidi  etementum  ibr  concipiatut,: 
cnius'  volumen^,  (eu  mafl!i,  fit  :^dx^dZy.  Tires  motrt^- 
ces  ad-  motum  requifitae  enine 

fec..  AljiiidxdydsiLu^lvi-^XwV  2')=a</Wa(tt,g+vf +«;  ii-|j  J 
f&Q^.PiB-idkdydzmu-^t^^-V^^1^-^dxdydz{u  %^^-^$,-\-^ 
fcc  &Cz:tidxdydz&^u^m^)>w^^)-zidxdyd:^u,%^  ry^-%^f}i' 
Tnde  per    triplicem  integrationem   vires    totales,    quae 
totam    fluidi  mafl&m  fecundum  easdem  dirediones:  folli* 
dtare  debent ,  colligentur. 

'  79.  Cum  autem  fccunda  conditio  poftute^,  vt- 
fit  «i/x -+-«11(^+11; ^is  diflerentialecomptetunv,  cuius^ 
hitegcale  fit  =S  ;:  ponatui^  pofito  quoque  tempore  Ya< 
mbili  ,  vt  ante  :  dSz=.udx-)r'odY'-\-vfdz^Vidty 
Tndc  ob  %-t;  %=:f^  f?.-S  ctc.  ties  iUa^  Tirci. 
motrice»  euadent: 

fec.  kl.-%dxdyd.zf^^^-^) 
fec.  kl^^xdxdydzi,^^^^^^) 

eo.  Po- 
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"80.  .  Pooatur  nuDc  «»-+-c»-J-n;fl;-4-aU=:T, 
icritqBe  T  fbnftio  coordinatanfh  Xtfy  z^  pooatur  ^rgo 
pofito  tcmpore  coafiante  ■, 

i/T  =:K//Ar-4-  kdy-^wdz 
■«ruatqae  ties  Ulae  Tires  motrices  eletnenti  Jxdydz 
fec.  Al^zzK^xdjdni 
iec.  ^ B  =:  kdxdydz 
iec.  ACzizAdxdydz 
triplici    ergo  integratione  iiae  formuiae  ^  totam  fluidi 
maflam  fuDt  extendendae,  vt  inde  vires  omnibus  aeqwua^ 
Jentes    earamque   mediae    dire^iones  obtineantur.     Ve- 
'Tum  haec  difcuffio  cft   altiotis   indaginis^  cui  hic  non 
immcffQr. 

"81.  'Quantitas  autemliaec  Trr«K+w+«yey4-^0, 
cuius  in  hoc  calculo  jratio  eft  hibenda ,  etiam  fimpli- 
•ciorem  formiilam  pro  altitudine  p  prefliooem  expri- 
mente  fuppeditat ;  jcft  enim  p—C  -z—T :  fiquidcm 
fingulae  fluidi  particiilae  a  fola  grauiiate  Trgeamur  Sin 
autem  quaelibet  particula  A  a  ternis  viribus  acceleratri- 
cibus  ibllicitetur ,  quae  ^nt  ^,  q  tt  ({),  fecundum  dire. 
djones  uxium  AF,  AB  et  AC  refpediue  agentes,  et 
calculd  ,  Yt  fupra ,  fubdudo  teperietur  preffio : 
p^izXl-^f^Sidx-^qdy-^^^dz^—T 

Tnde  patet  differentiale  (^dx-^qdy-^(^dz  complc- 
tum  ejfe  d^bere,  alioquin  flatus  aequiHbrii ,  vel  faltem 
poflibilis^  hon  daietur.  Kanc  autem  conditionem  ia 
vires  foUicitantes  Q,  ^  et  ()>  competcre  oportere , 
a  CeL   D*".  CJairata  iam  praeclare  ^  tlemondratum. 

Qq  2  82.  £a 


S4.  Ea  eiga  .priocipift  ^iiiqet(»e  do^rinae  de 
DUHu  ^ulflofuip.,  qu%e  «tfi  primo  intaitu  pop  ^dmo* 
dum  fbecunda  Yhieamur  ^  tatQett  lo»  onmid «  <)pae  ad* 
huc  tam  ia  bydroflatica ,.  quam  ia  h.ydnui)»ca.  (unt  tia^ 
dita ,  in  fe  compleduntuc ,  ita  irt  haec  principia  latis- 
fime  patere  fint  cenfenda»  Quod  quo  clacius.  appareat^ 
operae  pretium  erit  oftendere^  quamodO'  cogtuta  bf> 
droftaticae  et  bjidraultcae  praeeept»  ex  ha^eous.  traditi& 
principits  phne  ac  dtlodde  coBfeqoantiui 

S$>  ConSdeteinu^  igitur  primo  fluidum:  in.  Qm 
qoietis^  ita  n  (it  ai=:o;  vrroetQ^rra^  eritqoe 
^elfia  in.  quouis.  fMdo»  puoda  \  ob  T=:±IJ„ 

vbi  f  cum  U  iit  fqpjftiuO'  ipfius  t^ppris  f ,  qnodl  coi^ 
fians  a^mimu&„  qnia:  prefiionem  ad  datnm  tempus  ia-^ 
Teftigamus,.  baec  quantitas.  U  ia  ipfai  confiante:  C  cook^ 
prebendi  poterit,  ita^  Tt  fitr 

tdI  ^f  jT  et  (P>  fint  tIrs  pasticofiHn  aqoae  %  &cnn^ 
dom  axe»  AL^  AB  et  AC  MiataQCes»^ 

S4>  Quonnn»  prefSb  p  non  oifi  a  iiioi'  poo^  X, 
hoc   eft  a  coon^oatis  Xyjf  et  «,.  peodere:  potefl ,  oe- 
cefle  efl,  ytS^^^dx-^rq^r-^^dz)  Gx  eamm  fandio 
determioata ,    quae  ergp.  ii\tegpra(ioeem  ad^ictat.    Vode 
primo  patet»  qood  modo  ioooi,  floidom  io  aequilibiio 
liibfifiere  noa  pofle,    oifi  Tiies,  fiogula  fluidi  elemeata 
fbllicitaotea ,   iu  fiieriBC  comparatae,   Tt  formula  Q^/x 
^qdy-^-^dz   Gt   difiereotiale   coropleturo.       Cuius 
ergo  iDt^;rale  fi  pooatuc  =:P,  erit  preflio  io  X ,  p= 

C+Pi 


C  rir-P  ;  Its  fi  fol^  ^fit  S^t^  fofvg^iffpa  duie^oiwiD 
CA.  yigsns  ,  ^rit  pzfCr-z,  «pi  fi  p^||Sa  .yi  j|i^ 
pgodo  K  cofii^t  r  ^f^  "Cop^q»  C  coUl^  queat  ^  pp^ 
eodem  tepipore  inde  preipp^  ia  piximbja&  oiQnino'  jpun» 
di&  defiQietur. 

85 •  iDterinr  tamen  tempoce  fTaeote  pielfio  m 
codem  loco  noixiaii  potent^  id  qpod  ieilicet  eueniet,  & 
\nts  aquam  extrinlecu»  yrgjsntes,  ^iaiiHm  latib  noo;*^ 
diim.  dl  babita;  io  us  vicjbus»  quae  in  fingpla  eleitient» 
ilqgpktim  ^ere  a0iimuntur ,  fuerint  «ariabiles< ,  itst  tx^ 
loen  ^  Tt  fe  mutuo  in:  aequilibria  leruent ,,  nullumque 
KU)tum  profducant.  Quod  fi^  ^utem  bae  vifse  nullt 
Kmtationl  fint  obooxiae,.  Uttera  C  denotabit  qiantitfy 
tem  reucrai  confbntem)  neque  s  tempore  f  peffdentem;^ 
codemque  ia  Ipco»  \  peipeta»  eadem:  pieffia  pz^.C-^V' 
fcpeeetun. 

t€i.  rm  fiunBmodS  ^rgcf  fluMf  (lata  pennanent» 
etu»  extiema  figprav  qpae  milUfr  yiribas  eft  expofita:^  de- 
terminari:  pottdr.  Iik  hac  enim  extremitate^  qust  fiut- 
dum  fibi  e(t  relidum,  neque  a  parietibu&  Yafis,.  cui  forte 
eft  inciufum ,  continetur ,  neeefle  eft ,  yt  prefiio  fit 
nuUs.  Habebitur  ergp  haec  aecpitio  ::  P=con(f..  qu« 
^iia;  exjtcemae  fupecficiei  fTuidi  per  rel^ctipnqir  inter 
temas  coordinatas  x,  y  et  Zy.  expriroetur;  Atcye  &  proi 
extremitace  .fijerit  PzzE^  ob  Czz:— E„  in  quouis^  alio' 
kxo  X  interoo  eiat  inefik>/it=:F— E.  Ita  fi  ^ticulae: 
fiuidi  a  Ibla  g|;auttate'yrgpantur,.  ob  pzzC^z,  pro> 
extremitate  fuperficiei  habebitur  zr=C',,  qua  fntelfig^ur^ 
extremam  ,fiipei;ficiem:  fibexam:  effe  horizQotakm. 

(iq  $.  97-  Db^ 


ty.  Deinde  «tiam  omnia,  qHae  adhuc  de  moti 
fluidi  pet  tubos  fiint  enita ,  ex  Us  principiis  ^ile  'de- 
ducDnnir.  Tubi  autem  vel  anguflKfimi  confiderari  fo- 
lent ,  yei  tales  afiumuntur ,  vt  per  quamlibet  kStionem 
ad  tubum  normalem  fluidum  aequali  motu  transfluat: 
vnde  faaec  regtSia  naftitur ,  -rt  celeritas  -fluidi  in  quo- 
Tis  tubi  loco  fit  eius  amplitudini  reciproce  proportiona- 
ITjib.  W.  Ik.  Stt  igitur  X  pundtum  quodcunque  fauitismodi  tubi , 
F)g- ^>  cuius  figura  per  geniinam  aequationem  inter  temas 
coordinatas  «,^  et  z  exprimetur,  ita  yt  inde  pro 
quauis  abrci(i&  ;r,  ambae  leliquae  j  et  z  definiri  queant. 
%•$■  Sit  praeterea  bnius  tubi  ampHtudo  in  h.z:zrr^ 
in  alio  autem  tuW  loco  fixo ,  vbi  amplitndo  fit  ^ff^ 
fit  tempore  praefentc  -fluidi  cekricas  —«,  de  hinc  au- 
^cm  elapf®  tempufcttlo  trt  «uadat^a  rr-v-f-i/»  edtque 
-ergo  8  fiindio  tempus  /  tantum  ,  pariter  ac  Jf.  Hinc 
crgo  vcra  fluidi  celeritas  m  X  erit  ten.pore  pracfend 
V  .=i:^§,  Cum  nunc  ex  fig?ira  ti^bi  dentur  /  et  ;s 
per  j;,  fit  (fyzzyidx  et  dzzz^dx\  vnde  ternae  pun^ 
fluidi  in  X  .celeritates  erunt  fecundum  dirci^iQne»  hh, 
A3  et  AC  fequeutfis; 
^—fj^ L_ ..^ffy  ^ 5 . -,, ffv  f 

" — r  r  -y(,-»-in+-W»^^ —  r  r-.y(.-|,*|»H-«)>  ^  —  rr-  V(i-(->I>h4^ 

hinc.jue  fit  uu-^vvj-^wwzi-Wt^-^'.    efique   rr 
findio  ipfius  x,  Jndeque  pcndentium  y  et  g. 

89.  Cum  nunc  u4x^vdy-^vjdz  detteat  eflfe 
difieren^ale  completnm  ,  xuius  integrale  pofuknus  =S» 
ejit: 

At  </;¥y.(x+>l>J-+-.^^)  expriroit  clcBaentum  ipfiie  tu- 
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tr,  qood  fi-  ponamus  :^ds,tnt  dSzz^r'-  vndccam 
bic  tempus  f  cionftaQ3'  fit  affiimtum ,  cuius  fiindio  cft 
S)  quantitates  autem  s  et  rr  non  a  tempore  ty  fed  terl* 
tumafigura  tubi,  pendeant,  orit  l?rr»/^*i 

90.  Ad-  prefiionem  iam  p^  quae  nunc  in  tubi 
pundto  X  locum  habct,  idaemendam .  confidetari  debet 
quantitas  U,  quae  ex  diiferentiatione  quantitatis  S  oritur,. 
fi  folum  tempus  ^    Tt  Tariabile,    tradtetur»  ita  vt    fit 

U= j|.  Cum  igitor  fbraiula  integralis  /^n^  tempus  f 
aoQ  inuoluat,.  erit  Ttique  ^zzli=:^J.^*'y  ficqueerit 
«£  $.  So : 

^uate  pofltis  quiBuscunque  -vlribns^  (oUicitantibus  Q.)'  ^J 
et  (^,  erir  preflKo  in  X : 

quae  efi  a  ipfa  formula,  quae  Tulgp  prd  motu  fluidi 
jper  tubos  erui  Iblet;.  atqu&  adeo  multo  latiu»  patens, 
quia  vires  qpaecunque  iTuidum  ibllicitantes  fiic  fiinr- 
afiiimtae  V  dum  vulgb  haec  formula  ad  lolam  grauitft- 
tem  adfinngitur.  rnterim  hic  probe  eft  recordandum ,- 
tenias  irires  (^,  q,  et  ^  necefiario  ita  comparatas  efie 
oportere ,  vt  formula:  QdX'^q4y:-\-(^dz  fit  difio^ 
leatiale  completum,.  feu  intenationem  admittac; 


DS 
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DE 

MOTV  ET  REACtlONE  AQyAfi 

PER    TVBOS    MOBILES 
TRANSFLVENTIS. 

AuStote 

Z.     EVLERai 

r.        .  ■ 

Tab.  V.  /^onfidero  hic  tubtim  figune  cAinscuDque  ARF,  <)ai 

F%-  z.  \^  circa  axem  iixum  AC  motu  quocunque  in  jgjnun 

.  agatur ,  eumque  aqua  plenum  ,  quae  ex  eius  orificio  F 

erumpat.     Quaericur  kaqne  primum  motus ,    quo  aqna 

fit  effluxura,'tum  vero  Tis  rea^icMiis,   ^uam  tubos  ab 

aqua  ttansfluente  quouis  momtnto  iiiftineat. 

2.  Binae  faae  quaefiiones  ita  inter  Ct  fiint  cnm* 
plicatae ,  vt  altera  Hne  altera  refblui  nequeat :  fi  enim 
Vim  rea£):ionis  aquae  in  tubum  definire  telimus ,  mO' 
tum  aquae  tanquam  cognihim  (pe^ri  oportet;  motus 
autem  determinatio  readionis  cbgnitionem  reqnirit. 

3.  Primum  ergo  motum  aquae  pro  cognito  aF- 
fumam ;  atqiie  vt  ex  eo  cuiti  motu  tubi  coniuD^o  vis 
reaAionis  determinari  queat,  duplices  vires  contemplari 
oportet:  alteras,  quibas  aqua  in  tubo  adu  follicitatur, 
vel  ob  grauitatem,  vel  ob  alias  impulfiones,  quibus  ex« 
trinlecus  ad  motum  vxgetur :  alteras  vero ,  quae  ad 
motus,  quem  inefle  affiimimus,  conleruationan,  fecua- 
dum  ptiacipia  mecbanica,  lequinintur» 

4.  Si 
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4.  Si  enitn  irires ,  quibus  aqua  aAu  ad  motum 
(bilicitauir ,  litteni  P  compkdaniur  y  irires  autem  ad 
€iU5  conferuationem ,  requifitas  littera  Q^:  vires  autem 
readionis  littera  R  indicentur:  quoniam  tubus  pari  vi 
in  aquam  reagit;  aqua  hinc  (bllicitabitur  Yizr  — R  ^ 
ficque  omnino  ad  motum,  tam  extriniecuSj  quam  ab  ip(b 
tubo  impelletiir  vi=:P— R. 

5.  Haec  ergo  vis  P— -R  aequalis  fit  necefle  ttt 
ipfi  vi  Q^^  quae  ad  motus  infiti  conferuationem  per 
principia  mechanica  requiritur.  Vnde  cum  habeamus 
P  — RnzQ^,  obtinebimus  Rrz:P--Q^  ficque  vis  readHo* 
2iis  aequabitur  viribus  aquam  aAu  extrinfecus  impellen** 
tibus,  demtis    inde    viribus    ad    motus    conferuationem 

xcquifitis. 

6.  Principio  hoc*,  cui  omnis  read^ionis  vis  inni- 
titar ,  ftiibilito  ,  inueftigationem  ordiri  conueniet  ab  in^ 
dagatlone  virium  Q>  quae  ad  conferuaiionem  eius  motus, 
^quem  in  aqua  inefle  aflumirrus,  fecundum  principia  me- 
ch.uiica  rcquiruntur:  inde  (cilicet,  quod  omnis  motus  mu- 
t;uio  certam  viriuni  adionem  exigit. 

7.  Qiiod  igitur  primo  ad  motum  tubi  attinet  ^ 
ponamib,  eiapfo  lam  a  motus  initio  tempore  zz /, 
ccleriratem  orificii  F,  qua  circa  axem  AC  gyratur , 
debitam  efle  akitudini  —u^itaytu  fit  fundio  quac- 
cunque  lemporis  iam,  elapfi  /:  vndc  fi  diftantia  orificii 
ab  axe  CF  ponatur  zzb^  cxprimct  x  ccleritatem  gy- 
ratorinm  tubi 

8.  Deinde  fit   v    ti]titudo    debita    celeritati ,    qua 

aqna   nunc  quidem  ex  orificio  F    cfBuit.       Hic    autcm 

Vv  non  vcram  aquae    celeritatem    defignat,    fed    eius 

Tom.VI.Nou.Com.  Rr  celc- 
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celeritatem  relatiuam  refpe(au  tubi ,  qui  ipfe  mouert 
aflumitur ;  motus  cnim  verus  compoiietur  ex  motu' 
hoc  relatiuo  et  ipfb  tubi  raoiu.  Erit  autem  v  etiam 
funftio  temporis  t. 

9.  Si  igitur  amplitudo  orificii  F  ponatur  -^ffy 
quoniam  Vv  eft  celeritas,  qua  aqua  ex  orificio  effluit^ 
temporis  elemento  dt  aqua  effluens  rationc  tubi  confi- 
ciet  fpatiolum  zzdtVv\  ideoque  copia  aquae  hoc  tem- 
pufculo  ex  tubo  exeuntis  erit  -^zzffdtVv. 

10.  Confideretur  nunc  tubi  pundum  quodcunque 
R,  in  quo  fit  amplitudo  nibi  —zz^  quae  ergo  non  a 
tempore  t^  fed  a  loco  pun^L  R  in  tubo  pendebit :  at- 
qne  nunc  quidem ,  \bi  aqua  ex  orificio  Fzzff  effluerc 
ponitur  celeritate  zzVv^  celcritas  aquac  in  R,  qua  ia- 
tubofccundum  Rr  progreditur,  erit  -zz.^—-^^  quae  cum 
motu  gyratorio  pundli  R  eoniuncla  ,  dabit  v^ram  cclc^ 
ritatem  aquae  in  punfto  R  haerentis. 

11.  Concipiatur  planum  ad  axcm  ftiBi  AC  nor- 
male  per  orificium  F  tranfiens ,  FCB,  ad  quod  ex 
pundlo  R  demittatur  pcrpendiculariSy  feu  axi  motus  AC 
parallela  RQ^,  Ctque  curua  CQ^F  proieftio  tubi  ARF 
in  hoc  plano  fifta ,  euius  corda  CQ^  ponatur  — jk,, 
quae  cum  cxprimat  diftantiam  punfti  R  ab  axe  AC,, 
crit  huius  punfti  celeritas  gyratoria  circa  axem  rr^\ 

r2.  Cum  nunc  elap(b  tempore  -zzt^  tubiis  fitum 
ARF,  ciusque  proiedio  fitum  CQ^F  teneat,  ponamus 
initio  huius  temporis  proiedionem  in  fitu  C  IVl  B  fiiifle  , 
indeque  tempore  t  per  angulum  BCF  mCP  circaaxem 
A  C  efle  promotam  \   orificium    ergo  F  tempufculo  dt 

prouc^ 
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prcHiehetur  pcr  fpatiolum  bd(p  ob  C  B— CYznb ; 
«itque  igitur  bd(^—dt^^u:  ita  vt  ctiam  angulus  <^ 
fit  fumaio  ipfius  temporib  €. 

13.  Referamus  cuniam  CMB  ad  reftam  CB 
tanquam  axem  ,  fitque  M  puniaum  ipfi  Q^  analogum  , 
ideoque  CM=i:CQ— >;  ac  ponatur  angulus  MCL 
=  Q^CPzi:d,  qtii  erit  fendio  ipfius  j',  tion  a  tempore 
/  pendens;  vnde  duaa  ML  ad  CB  normali,  habebitur 
€h—jcoU,  et  LMcr:^fin.0 

14.  Initio  «rgo  temporis  t  fitus  pundti  R,  quod 
.tum  pundo  M  imminebat,  his  formulis  definitur,  vnde 
ii  eius  altitudo  fupra  planum  BCF,  fcilicet  pcrpendicu- 
Jum  RQ^,  ponatur  mr,  quod  perpetuo  idem  manet, 
^tiam  r  tanquam  funftio  ipfius  y  fpedari  debet ,  ficque 
ex  natura  funftionum  0  et  r  figura  tubi  determinatur. 

15.  Ciim  autem  elapfo  tempore  #,  pundum  M 
ob  motum  gyratorium  translatum  fit  in  Q^,  erit  angu- 
lus  MCq— BCF  — Cp,  ideoque  angulus  BCQ^::^  0  +  (p: 
vnde  fi  ex  Q^  ad  redtam  fixam  C  B  ducatur  penpendi- 
cularis    qx,  erit  C  X  :i:j' cof  (^  4- Cl))  et  XQ^r^j^fin/ 

•  1(5.  Situm  ergo  pundi  R  temis  coordinatis, 
redlis  fixis  CB,  CD  et  CA  intcr  fe  normalibus ,  pa-* 
rallelis  definitum  habemus,  quaefint:  CX=ijcof.(^+<P) 
—  X;  XQ^:r:j/fin.(d-4-Cp)r=:Y  et  Q^Rirr,  quarum 
illae  duae  tantum  ab  aiigulo  <})  cum  lempore  variabili 
pendent;  dum  poftrema  a,  fola  variabili  j  pendet. 

17.  Progrediatur  aquae  particula  nunc  in  R  hac- 
rens  tempufculo  dt  per  fpatioluin  Rr  io    tubo  ,    dum 

R  r  2  tubiis 
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tiibiis  ipfe  quoque  motu  angulari  circa  axem  AC  gjr* 
ratur:  fitus  ergo  fequens  huius  aquae  particuke  (uperio- 
ribus  formulis  indicabitur,  (i  tam  y^  quam  <^,  pro  varia- 
bilibus  aCTumantur,  fciiicet  X-h^Xj  Y-+-4fY  etr-f^ 
eruQt  coordlnatae  pro  hoc  fitu. 

1.8.  Denotet  m  mafEun  particulae  nunc  in  ft 
haerentis^  et  cum  eius  motus  a  variabiiitate  coordinata:- 
rum  X^  Y  et  f  pendeat ,  d  tam  j  quam  tempus  itpro> 
Yariabili  capiatSLir^  tribus  opus  erit  viribus  ad;  motuoi* 
huius,  particulae  moderandum,  quae  (ecundum  ternos  axes> 
CB,;  CD  ct  CA.  erunt  diredae. 

19.  Ac:  (ecundum  principia  mechanica.  quidem  ^, 
fi  elementum  temporis  dt  capiatur  conilans^^  tK&  Khe 
Tires  ita  (e  habebunt. 

I.  Vis  fecundum^  direcflionem  CA  agen^zi '  jff^ 
II»  Vis  fficuQdum  dircaionena.  CB  agcns  z=.  —£pr 
IIL  Vis^  l^undum  direjfHonen»  CI>ag,en&=:  ^^^ 

2a.  Motu&  etiam:  verus<  ptircieulae  iftius  aquae  fe- 
cundum  eas(&m.  dire£tione&  refblutus^.  pcoducet  triplicem. 
celeritatem  : 

I.  Celeritatem  fecundum  direi^ionem  CArrjj 

II.  Celeritatem  (ecundum.  direfbonem  CB  =  ^ 

III.  Celeritatem  (ecundum  diredionem  CD  ==  ^r 
21.  Ponamus^  autem  elementum   tubi    Krzzids  ^ 

quod  eft  fpatioium  a  pardcuk  aquae  m  tempu(culo  ia 
tubo  percurfum ;  quia  ergo  oderitas  huius  particulae  in 
tubo  eft  --^^T,  criti/izr:^4^^feu  zzdszzffdtVv. 
Eft  Yero  etiam,  vti  Yidimusi  bd^^zz^dtVu. 
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At  diflTcrentiale  dr  a  figitra  tabi    pendet,   ideoqne    pa 
rdationem  intcr  j',  $  et  r  dcfinitnr. 

22.  Cum  igitur  fit  X:=^cof.(d+(I))  et  Y=:^fin. 

(d-t-Cj)),  erit  differentiando : 

dK  =  dycoC.{d  4-  <P)  -y  {d^  -*-  d(^)  fin.(  $  H-  ^) 
</ Y  =:  <(y  fin.  (d  4- CP)  4-^  (</d -h  </Cp)  cof.  (  0  H- <P) 

ac  denuo  differentiando  : 

i/</X— </</;' cof  ($4-0) -a//y(</dH-i(J))fin.(d-H0) 
-^'(^/d  +•</(()/ cof  (0-i-Cl))^</^-h</</^)fin.($4-0) 

</</ Y  =  </<//  fin .  (0  -H  Cp>)  +  2  <//  (</d  4-  </Cp> '  cof  (</$  -i-Cp) 
-y  (</04-</Cp)'fin.($4-  (^^^-^(i/i/ft^-^/^/^Xof.Ce^-Cp) 

2.3 .  Quodfi  ergo>  hi  Taloies>  in  fenaaulis  fiipecm»- 
sifaus>  fiiblMtuancur  ^  babebuo^r  tam  cekidtattft  Ycraa 
parrici^  aquae:  /»,,  quam  iticea^  ad  eius>  moara)  kcun* 
duok  terna&  dlredionefr  CA,.  CK,  et  CD  tcqnifftaR. 
QiiooiAm  autem  hic  motus  rotatoriu&  fpedatur  ^  noa 
tdm  ifias  vires.  ipfas-,,  quam:  earum  momenta  refpedu 
axis  C  A  funt  quaerenda  «  vt  inde  vis  aquae  ,  qua  mo* 
cus  tubi  gyratorius  afficitur ,  definiatur. 

24.  Vis  igitur  fecundum  direditionem  CA  nnllo 
modo  rotationem  afEcit ,  ex  vi  lecundum  C  B  autem 
pundlo  R  applicata  na(citur  momentum  rz*  ^^^  ^ 
^fin  (O4-CI)),  at  cx  vi  fecundum  CD  momentumi 
__  «ji^liY^cof  (d4-Cl));  quorum  illud  in  plagam  FD^ 
hoc  vero  in  plag^m  oppofitam  BF  tendit,  ficque  cunu 
mocus  dire(5tione  conueniet. 

25.  Moraentum  erga  er  his^  viribus   coniiiui^m 
ortum^ecin  plag^m;  BF  tendens,.  crit  z=.^  {ddYcoi, 

R  r  a  (HCpJl 
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(d-i-<I))-<///Xfia.(jd-+-<t>),  quod    fubftitutis   valoribui 
ruperioribus    abic    ia  hanc  formam : 

fiue  '^.d.yyid^ -t- d<^)^^^d. ^^\ 

in  qua  poftrema  fbrmula  nuliius  differentialis    pro    con- 

fianti  aflfumti  ratio  habetur. 

a(S.  Ponalnus  iam  particulam  aquae  tn  totum 
tubi  elementum  Rr  implere,  cuius  capacitaseft  —  srs^j; 
quo  valore  prowi  fubftituto,  ad  elementi  Rr  motura  rc- 
quiritur  vis,  cuius  momentum  in  plagam  BF  tendens 
fit  =  ^-^V.  yy^^'^/^\ ;  cum  autem  fit  zzds-ffdtVv 
et  bd(^  —  dtVu^  erit  hoc  room^ntum: 
^ffVv.dA^^i^Vv^^-^^)  et  difrercntiationc  abfoluta 

27.  Hinc  integrando  colligi  poterit,  quantura 
momentum  virium  ad  motum  aquae  in  tubi  porriooc 
AR  contentae  requiratur  ,  quia  autcm  haec  integratio 
praefens  temporis  pundum  fpedat ,  tempus  /  eiusque 
fundiones  tanquam  quantitates  conftantes  funt  confidc- 
randae,  iblaeqiie  cae  ,  quae  a  variabilitatc  punfti  R  in 
tubo  pendent,  variabiiium  locum  obtinebunt. 

a8.  Qiiantitates  ergo  conflantes  in  hac  integra- 
tione  primum  crunt  ^  et  « ,  et  quia  funftiones  funt 
temporis  t^  eodem  quoque  pertinebunt  earum  dif^cren- 
tiales  fi  et  f7  ;  quodfi  ergo  hoc  modo  has  quantita* 
tes  pro  conftantibus  habendas  a  variabilibus  feparcmus  , 
prodibit  momentum  illud  ita  expreflTum  : 

as>*  la- 
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# 

2>.  Integratione  ergo  inftitiita,  aqua  AR  vire» 
lequirit  ad  fiium  motum  ^    quarum   momentum  in  pla- 

ga:m  B  F  tendens  erit :  | 

Conft.  +^  hyd9+J;i-Jyjzzds-+2fv.^^  '^.ffyy  i 

Tbi    conftans    per    integrationem    ingreffa    ex    termino  \ 

aquae    altero  definiri  debet,    ita  vt,    fi  pundltum  R  in^ 

tubo  ibi  capiatur  ^   vbi  aqua  incipit ,    hoc    momentuol;  I 

euanefcat. 

30.  ExtSendatur  hoc    integrale    per    tbtum    ttf-  ! 
bum  ,  fiatque  pro  toto  tubo:  Jyyd^^My  tt  Jyjtzzds^ 

nN;.  et  quia  tum  fit  jk— ^;  zzzzJJ-^  eiit  momea- 
tum  pro  omni  aqua  in  tubo  contenra  requifitum : 

Vbi  valor  firaftionis  ^  ex  direAione  orificii  F,  fecun- 
dum  quattr  aqua  erumpit  ^  refpedu  arcus  B  F  definiri 
debet.  Exprimit  autem  -jj  cofinum  anguli ,  quem 
vena  aquae  YJe  tubo  exiens  cum  diredione  motus> 
punfti  F  conftituit. 

31.  tn  genere  cniro  firadio  ^  exprimit  cofi-^ 
num  anguli ,  quem  dire(5tio  motus  aquae  in  tubi  pun- 
do  R,  (eu  elemento  Rr,  cum  diredlione  motus  ipfius- 
pundi  R,  quo  ob  motum  gyratorium  mouetur ,  facit. 
Quare  fi  hic  angulus  rRS,  denotante  RS  diredionem 
motus  pundi  R  ,  ponatur  n:  6),  qui  in  orificio  F  abear 
in  a,  erit  ^— cof.o^,    et  pco  orificio  ^creof.  a. 

32.  Hinc  pro  aquia^  porfionem  tubi  AR  occu^ 
pante,  habebitur  momentum  virium,  in  diredlionem  BF, 
feu  RS,  tendens-,  hoc  : 

ac' 
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tc  pdfito  pro  omni  aqua  in  tuho  contenta : 

/vdscoC(^—M  tt  fyyzz/iszzj^ 
crit  momentum  virium  omni  aquae  conueniens : 

33.  Si  fuprema  aqua  in  tubo  hacreat  in  E, 
fitquc  huius  puncfti  ab  axe  rotationis  AC  diftantia  z:^;, 
intcgralia  fydscoLa^  ct  fyyzzds  ita  capi  debeni ,  irt 
euanefcant  punAo  R  in  E  traiblatt).  Ac  fi  ampUtudo 
tubi  in  E  fit  z:zee\  ibique  angulus  o)  abcat  in  c^  fict 
conftans  iUa  z:^^f^v''^-''T^ccffz^f^cff^ 
vnde  momentum  virium,  toti  aquae  conuenicns,  erit 

34,.  Cum  jgitur  hoc  momentum  ex  illis  viribus^ 
quas  (upra  fub  rittera  Q^  fumus  complexi,  oriatur,  fit  S 
momentum  ex  viribus  aquara  adu  excrinfecus  (blliciran- 
tibus  P  natum  ,  et  10  candem  plagam  B  F  vergens , 
atque  ex  rcaftione  aqnae  Tcfultabit  virium  momentum , 
ad  motum  tubi  rotatorium  accelerandum  tendens , 

in  quo  efiedus  rcaAionis  confumitutt 

3«.  Videmus  ergo  cfieAum  readlionis  non  fb- 
lum  ab  vtraque  celcntatc  ipla  Vv  et  Vu  pendcre» 
fed  etiam  ab  vtriusque  variabilitate ,  fiue  acceleratione^ 
fiue  retardatione,  Tum  vero  litterae  M  et  N  figu* 
ram  et  amplitudiaem  totius  tubi  inuoluunt,  reliqui  ter- 
mini  autem  tantum  a  (iimmitate  aquae  £  ct  orificio  F 
pcndent ,  vnde  fi  vterque  motus  ixni  vniformis  figoia 

tubi 
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tubi  Bihil  coDfert  ad  vm  feadioais,  tam  cnitn,  ob 
Jvz::o  «t  4uz=.o ,  Httecae  M  et  N  «x  cakulo  eua- 
TOfciint. 

3^.    Vi  ergo  readionis  aqoae  tn  tubam  defioita, 
frogrediaRKir   ad   ipnim    aquae  motom  |)er  tubum  in*  T4&  v. 
«eftigindum :  ac  primo  qnidem  vires  ,    quibus  quamuis  F%.  3. 

aquae  paiticttlam  in  tubo  ob  motam,  quem  inefle  iiffii>  l 

mimBS,  feHicitad  debere  inuenimus,  accuratius  euolui  opKS  | 

cft.  Bo6ta  avtem  pardculae  aquae  ia  Rhaereatis  mas* 
&  zzm,  temae  vires,  qaibos    (bliicitatur,  (unt:  I.  Se- 

cundum  CB=2J^j  IHcc.CD='-^j  m.fec.CA 


37.  Binas  Tires  priores  xe(bluamns  iecundam 
^rediones  QS  et  Q^T,  quarum  illa  in  ditedum  iacet 
cum  CQ^,  iiaec  vero  ad  QS  cft  normalts.  lam,  ob 
anguhrai  fiCQ=:^-4-<l>,  erit  Tis  gS=:*^  {ddXcdC, 
<&-+-<!))•+- i/^/Yiin.CdH-Cp))  etTis  qT=|^(«/iYcof. 
•  -|-(I))-</</Xfin.(^-h^))i  ▼atoribus  «rgo  pro  ddX 
«t  ddY  inueatis  fubfiitutis,  hae  Tires  prodibont: 

I.  Vis  QS-)l^(ddy-y{d9 -h^^PY) 

IL  Vis  (lT'^'^{idy(dHd<p)-hHdd9+dd(^)). 
38.  Paiticula  igicur  aquae  1»  ia  R  iam  cum  ab 
fcis  duabns  Tira)U8,  t«m  a  tertia  fecundum  CA=:-^f,^ 
ioUicitsri  debet:  quas  vires  porro  (ecundum  diredionem 
tubi  Rr  ,  anasqoe  dnas  dirediones  ad  tubum  norma- 
les  icfoiui  conuenit.  Duda  autem  C^,  erit  tqzndy 
<x  Qt^z-yd^t  vndc  fit  rm.SQjj:=:^=^  et  cofSQ^ 
=:^.  Ducatur  ^eda  QN  in  plaoo  BCF  adelemen- 
tum  Qjj  notmalis;  erit 

Tom.VI  Nou.Com.  Ss  Vk 


V«  qN  =  vis  QS,{itj.S(^^-hTtt  QT«>f.SQ<f 

39.  Vires  ergjQ  fecimdanT  hats  di^as  diredionef 
<J[^  et  <^N  6x  viribus  fuperioribus  QjS  et  (^T  oria# 
crunc  ; 

I.  Vis(i^4a,(<^<i^-j<^C^l4-<^)*H-4>4^i/^(i^-+-^ 

tt.  Vi»Q?^*^-:f</&iA//H-j!ydrdt^f4-</<|))*-^2<^V#+^<W 
1C  prior  ({uidem  abit  jfi  ianc  ^ 

40.  Cuoi  vis  pofteriof  Q^N  iam  fit  ad  dice<ftio« 
item  fttbi  qtfo^e  R  r  Dormaii» ,  ea  rekaqtiatiir  ^  ac 
ilu(^it  iliefementoproie(ftioais  Q^  parallela  erit  rs—dff 
«t  parcicufa   aquae  in  R   ^Jcetias   vrgetur  a  virMMB  R/ 

'      irviQ^  et  irn^^r^.     Hiiic  4u^   rv  ad  Rr  i* 
|>^ao  K^  Dormaii .  obdiiebitur  $ 

V]&%r-^ldfddy^fdy{^di'~d!^)-^yyd^{ddij^d^^^ 

y^r'V-^.{djd^^ydyid(l'^^)+j^dSidd^-^dd(p))-^^^ 

41.  Eft  aDtcm  q^^^yidy-^yyd^')  cc 
RrrrrtfTjzs:  V(dy*^yyd9*-}-dr^)  J 

tode  fit  'dr^zzdi^^dy^-^jfdP  €t 

drddr:::zdsdd5-dyddf^ydyd^--jfjd^dd^ 

quo  valore    fubfliiuto,  habebkijf  v&  fecutKittfn  doe^ 
fem  tubi ; 

Vi8  B.ra:i^,(dsddj'-'jdjd(p*^fj4Hdd<p} 
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qaacy  yt  a  confidentioae  difieremialis  coofiaiKls  dt  H" 
l)crenir*  in  hanc  fi>rfmin  traafitt 

42.  Cuffl  vis  pi»  fliaflam  ,  m  tfnm  japt  ^  4i* 
vi(apraebeat  acceleratioaem,  ierit  acoekratio  aquap  kft 
iecundixn    dire^ionein   tubi    ten^u&tdo  M  ivQdufit 

Haec  afcilicet  ^cekratio  sequiriciir  4d  «lotam  aqpiae 
^m  produceadum^  qaem  -ei  iaefie  afliunimus,  «na  aoi 
mota  ipfius  tuU. 

•(■3.  Hacc  Igltnr  acoelentio  aeqoaHs  t&  debec 
«i/quae  aquae  in  K  verlanti' ai&u  uiducitur^  ac  primo 
iQuidcm  JiaQC  aqut  (cdHcitatar  a  preffione  a^uae.  Poaa- 
iTHis  ergo,  aquam  io  JiL  4a  pari  ftatu  compreflionis  ver- 
firi^  ac  fi  jpfi  iocumberet  columiia  aqoea  altitudiaii 
^zzp.  m  r  igttur  flatus  compreflionis  exprimitur  aitkiH 
idine  p  -{'lipt  *nde  acceloratio  orietur  — "ii^» 

44.  Praeterea  autem  aqua  in  R  Jaaerens  a  pro- 
Ipria  ^uitate  vrgetur.  Quodfi  eigo  axem  CA  hori* 
:2oati  veixicditcar  iBfiftentem  aflumamui^  a  grauitate  orie* 
tur  acceleratio  &candum  dire&ioaem  tubi  J^,  quafl 
«ft  ^ir^^^-  vtraqHC  fcilicet  haec  accciwitio  ^(bluitur 
trnpufcalo^^^  ^oo  ekmentum  RrzzJs  coafid  flflu* 
floimin. 

45.  Cum  igttur  acceleratlo  «ote  lonenta  aequa* 
lis-  efife  debeat  «cceleratioai ,  quae  aqaae  in  R  adu  io- 
ducitur ,  ct  quae  cft  ^7^-37»  ^tnncpie  per  ds  mul- 
t^pliciado  habeJDkxus  haac  aequationcxa : 

Ss  *  -dp 
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fiue 

.  ^.    Eft  auttw   tf  =-^  et  Jf ==¥^ ,  ^d^ 

cb  df^^^ff^^y  reqtteQtem  obtinelnmus  aequationem,  qo» 
flatus  ctvnpreifioais  aquae.  ia  iiQgulis  tubi  puad:is  detBv- 
Bunaturt 

fiuc*:  • 

atque  diflferendali  ipfius  ^'^f  euoBitO' ,  erir  v         * 

ap — — «r— -siT-ir-— ^r — 1^  ^^ a^<uva-«' 

4,7w  Quodfi  iam  hinc  ^tum^  pre^uis  v  ^ 
nunc  io.  tubo  loctun  haber^  detemunare  Tdlinos,  tem« 
f  us  t  et  quattdtate&  ihde  pendentes  v ,  tf ,.  vna^  cum  s| 
et  ^7  pro-  conftantibas  habere  debemur  r  Yode,.  qnantl- 
tatibus'  vaiiabiiibus  a  confluntibus  ieparatis,  habebimus-: 
dp-=.-dr-^.%r^^r'0.%^%.ydy-'^.yjdf, 
48.  Haec  iaxn^  aequatia  Inttgnta  dabit  ftatunt 
pre(&OQis  aqoae  iri  loco'  ttibt  Ky  qd  nuoc  locum  habet;; 

Tab.  T.  Ac  fiy  vt.  ante^,.  o;  denotet>  angulum»  qieni>  diredio  roo» 
Figt  I*  tus  aquae  in  tubo  R,  com  diredione  ir.oius  iplius-  puo^ 

di  R  ficit,    feu  angulum  rRS,  ob  j4/f=z^;col.<a> 

babebimus: 

4.5); Cum,  integratione  per  KXum  tubum,.qua  aqaaeii 
iepIetuS|  pesada:,  ma  fiipn  pofiieiimus  fydicof^vtrzzM^ 

fit 
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fic  quoquc  nuiic/ll^t,  ct  quki  pmSto  R  kiPtrans. 
lato  fic  r:^o  x»—f  et^xr^,  Bfit  ftatui  pttfSotdn 
io  ipfo  orifick)  =:C-vH-»-^.L-6^^M^  qoi 
cum  debeat  efl&  nuilus,  babebimus  valoceaa  confiantt» 

f  o.  Binc  eigo  (latus  cooipte^fl^  la  Ioc»r  ^pi9- 
cbttque  tubi  R  erit 

/z^i-  S).«(  i-U  >-r-f-f^L-/|ij:+-^(M-iy^icor«r> 
Hioc  ergo  m  fiiprema  aquae  fiipeFficie  £y  Tbifit/=:^; 
itzi^ee  et  fntegraria  y fi::^ <5 ;  JydscoCwf—  o  •,  fi  ele- 
Tatio  pundlb  E  fiipra  bafin  horizDnealent  BCF  feu  i&- 
pra  orificiuin  F  ponatur  rrtf ,  erit  ftatus  preffionis  !■ 
fnnnMtste  aquae  Er:: 

<i  -S-)-*(i  -Hj-^-f-^.LHhy;^.  M 

5  r«  Si  igitur  aqua  in.  £  a  «uil»  vi  ▼rgeattv^ 
j^reflfio  ibi  pariter  in  nihilum  abir&  «kbet  y  vnde  habeb^ 
tur  haec  •aequatio^ 

ex  qwa  ipfe  aquae  naotus  in^  tuba  ad  quoduis  tempus 
defiairi  poierit  ^  fi  quidenv  niouis  ^ratorius  tubi  fueitt: 
cognitusv  Cum  enim  L  et  M  fiix  quantitatesv  conftav^ 
ses,  duae  tantum  -variabile»  infiim  in  Im  aequatiooe: 
V  et  I,;  quia  u  eft  fonftio  ipfius  /. 

5a.  Aflumimu»  autem  bic  tubun^  cenft^nter  ad 
klem  pun<^m  £  vsque  aqua  repletum  conferuati,  quod> 
eontinno  nouanv  aquam  a&ndeodo  fieri  conGipiendiim 
ciL     Verumv  ^t^  calculus  fubfiftere  poffi^,  necefiie  eft,  irt 

Ss  3»  aqjl» 
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itfOi  aDfiifa  ]>ca?petuo  «itai  cekrkate  accedtt»  qn  iiqai 
ln  %  quouis  oaoiiMaco  iam  adu  aiCMKCar. 

^3>  Pooamiie  ipfiim  tubum  mooi  vnifijnni  diet 
^fm  Fecticalaii  CA  io  ^um  jSgi,  ka  vt  jk  &  quaa- 
titas  conllaas,  aic  plenvn^  mox  aqua  e  ^icamiDe  F 
mooi  <fniformi.enunpet.  Quod  i^turnuai  eueoit,  iia- 
faebitur  haec  jwquatio^ 

cx  ^a,  quanta  «d^tate  txm  ftq^  «  ttAKi  (it  ccopti- 
fa«  patec 

54^  Hqc  ttttem  «quae  fbtta ,  asn  flqva  «  noffii 
^liis  vir^us  praeter  grauitaton  inttrtnfecas  Micttetur, 
ex  grauiCadiiB  jutem  nullum  momteittnin,  feQ)edu  axis 
CA  oriitur,  erit  S?ro,  £t  momentum,  ex  re^idioae 
iK|Bae,  pvo  tubo  io  plagam  Bf  conuertendi^  jiatum,  etit 
fllb  4v:=^o  et  iurz^  «t  f.  54. 

55.  At  boc  cafu  fuprema  aquae  iiipei^cies  ia  E 
boriJEontaUs  erit ,  «iuiique  prkna  mocufi  dice<Stio  Tcrtica- 
lis ,  vnde  0  &  angulus  reiSiis ;  et  defignante  a  angn- 
faim  «  qiKm  leoa  «quae  emmpem  F/  £um  diredtiooe 
«notiis  ipfioB  <Qcifidi  ¥  tccnflituit ,  eric  iAud  momeatuoi 
Eead^ioois 
-«*/(«cof.«+V'vir)+^^j=«i^^(||--OV««-«co&) 

$6.  floc  ergo  momentum  ad  cubum  ja  plagam 
BF  circiimagendtm  erit  lort^imum,  £  angtdus  a  fiac 
iSd*,  6sa  fi  feoa  Aii|uae  fnvnpeotis  F/  dire^e  retros- 
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im  ttfgat  &eiiffdartT  eiflfgemeffi  eiiGiifi  FB?  Iwc  'mqm 
€afa  ob  cof.eiri:-*! ,  feoc  mumenfum  em  -izLlbff 
(«'-f-(il~i)Vv«);  cftque  tli  tidiflaw 


«"^ 


57*  NotandMfi  «item  eft,  e(&  detfere  /<J^/ , 
ftn  oiificium  tubi  in  P  miai»  eius  ampfiradine  fuprems 
li>  E;  alioqtH»  •nim  motH»  sqaafr  eiSStientis  tiuaquant 
iA  Tuifetrmiiatem  redigefetur^  &d  mota  cootitKio  ^Kcefe- 
fato  exiret ,  fi  qaidem,  tti  a^umimt»,  iugiter  fupfra .  in 
£  fafficieas  aquae  copia^  cc  <]p]idem  mota  cooiuetiietiti* 
nfrnadatar. 

$%,  Sif  ii^tttt  ff^^ff  et  potiatiir  i-5-  =  ft 
atque  i^^:!ry,  ita  ti.fic  ffc  mimen»  tnitaGe  minor^ 
critque  ysr*'^**,  ec  momentisii  es  fia^de  flqjOM. 
natoffl 

Quodd  er^  fummitas  aquae  £  ia  ip(o  ixe  AC  repe. 
Jiatar,  tt  fit  r— o,  erit  y::^  i^.aG  ic^  amplitudo  in  /^ 
fnidtid  ticibus  maior  (ky  (piam  sn^Mttido  foraminis  j^^, 
crit  fetis  j^rope  f^zri. 

59.  QBOoiam  aqua  ifl  £  fdkfidit  )0  «ttbo  cekii- 
tate  ^^ff ,  fimulque  cum  tubo  circa  axem  A  C  id 
gf rum  agitur  ceJeritate  rn^  ^  eius  tera'  celeritas  debi- 
ta  eiit  altitudini  ::f:'?f'-F'7^  =  (r-|i.)Lv-H(i-v)« 
hoc  eft,  pio  V  febftitflto  taloce  ^v^»  altiiudini 
^^Vj^^^-^^-f^^)?,    Neceffe  erf»  efl,  tt  aqoa 
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in  tttbum  coitinuo  iofiiadeiKla    ex    upta   altitiKiiiie   flt 
delapfa. 

tfo.  Si  ^  fit  altitudo,  cx  qua  grauc  Tno  minuto 
fccuodo  dclabitur ,  «rit  quantitas  aquae ,  quae  fingulis 
ininutis  fecundis  per  orificium  F  effluit ,  zzzjffVg^ 
--a^ysildtJJil/    Quae  quantitas  fi  dicatnr  mD,  erit 

*/=  vgfati-Tlif  *,  ideoque  monjeutum  readionis  pcodibit: 

tfi.  Si  ponamus  tubum  EF  motu  fuo  gyratorio 
abfoluere  circa  axcm  CA,  «  reuolutionts  fingulis  mi- 
nutis  fecundis,  quia  punAum  F  -vno  roinuto  fccundo 
conficit  fpatium  zraV^w,  circulique  ab  eo  dcfcripti 
pcripheria  c(l  airA,  erit  w=^;  ideoque  m6=.^r , 
quo  valore  loco  b  fubfittato,  eric  momeotum  ex  reaAio- 
BC  aquae  ortum : 


«tn 


62,  Hoc  ergo  momentmn  taiebit  refiften^m 
quandam  ,  quae  motui  tubi  reludatur ,  iiiperare.  Vch 
namus  ergo,  momentum  fauias  refifl«ntiac  efie  zrFI;, 
camque  ita  cum  tubo  eflfe  connexam,  Tt  (ingulis  mt* 
nntis  fecundifi  circa  iiium  peculiarem  axem  conficiat  • 
leuolmiooes»  erit  Fft  per  t  multiplicatum  aequale  mo* 
mcnto  readioois  aquac  pcr  numenan  m  multiplicato : 
iicquc  haixJ>itur 

^a.Qneai» 
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1^3.  QpemadinodniD  cz  copia  aquae  fingalis  mi- 
DUtis  (ecundis  affluentis  D,  qnaDtitas  ocificii  F  ita  <te- 
teraiinatur,  n  fit: 

jr=  776(^^75)  >  ita  ob  ^=  I  — p.,  erit  ^^= 77(7^-^)^(5+«, 
Deinde  quia  eft  h=i'^\ et  f=l,Vii-y),  erit  ^rL^;^^. 

64.  Cum  deinde  aqua ,  qnae  fiipra  iugiter  in 
tubum  afiunditur,  delapfa  efle  debeat  ex  altitudine 
—  ^  —  «^(i  —  ay)»-!-^;  luprema  aquae  Aiperficies, 
TDde  aqua  in  tubum  affluit ,  lupra  orificium  F  eleuata 
erit  ad  altitudinem  zr^-+-(i  —  av)«-f-^:  quae  alti- 
tudo  fi  dicatur  z=:b  erit  Jiri&—(i  — ay)«— '^,  atquc 
b  exprimir  lapfum  totum  aquae  •  quae  ad  hoc  nego- 
tium  adhiberi  potefi. 

6$.  IntroduAa  igitnr  hac  tota  lapfns  altitudine  i&» 
habebimus  inter  refiftentiam  ¥k  et  readionem  aquae 
hanc  aequatioAem : 

a7r»FJfe=raD(ya(i&-(i  — 2y)«)-<;«); 
Tbi  nr^FJb  defignat  efledtum  totum,  qui  a  vi  readio- 
nis  aquae  produci  poteft. 

66,  Patet  ergo,  hunc  effe^um  a  numero  v  ita 
pendere,  vt  in  certo  cafu  is  fiat  m.iximus,  id  quod 
eucniet,  ficapiatur  vzrx-^,  Tnde  fit  b'{i'av)uia\ 
atque  maximus  efii^s  prodit :  . 

aTr»FibziaD(i— v)«r=Di&, 
ita  Yt  maximus  effcftus  ipfi  produdlo  Di&  fit   aequalis, 
quod   fcilicet    oritur,  fi  difpendium  aquae  D  per  totam 
altitudinem  b  multiplicetur. 

Tom.  VI.  Nou.  Com.  T  t  tf  7.  Po- 
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67,  Podto  autem  vzzi^^y  &t  ^zzu-~zru-^ 

-f-,^  ideoquc  tf— i/y— (x— {Ji)»j  ■  ita  vt  hoc  cafu  al- 

titudo  tubi  a  min')r  effe  delieat  feroifle  totius    attitudi- 

•    nis  bpfus  b  ob  f)L<i.     Porro  crrt|f:zi^^  tt Irzz^-^ 

atquc  fin— ^^      Ac  deoique^— -^  ct  eezr:  ^^—^ 

=^.yt.— >t)gu>  9"^  ^""t  dctenniaatioDes^  Tt  Tisreadio- 
ois  muxinMim  efl^um  confequatur. 

■tfS.  Cum  tota  aftitudo  lapfus  (it  zr^,  itftitado 
sntem  tubi  "zza,  erit  h—a  altitudo  Tafi»,  ex  quo  acpia 
continuo  m  tubum  influit.  Quia  autem  aqua  ex  hoc 
Ta(e  non  perpeadkukriter  in  tubuin  cadere  debet, 
quaert  necefle  eft  angulnm  obticjaitatis  ^  fob  qoo  a^a 
vn  tubum  cft  dirigendj. 

Td).  V.  ^9'  Sit  iptur  ABCD  Tas,  cx  <|iio  aqoa  pertii- 

Fig.  3.  bum  ittclinatum  C  E  in  tubum  mobilem  deriuatur  \  ac 
ptimo  altitudo  huius  Tafiii  AC  cum  ahitudioe  tubi  affixl 
CH,  feu  AH,  aequiiri  debet  ipfi  h-'a.  Tum^iiace* 
leritas  aquae  in  E  exeuntts  Terttcalis  eli  ad  cdentatem 
horizontilem,  Tf  CH  ad  H£,  debet  efle  CH  :  HE 
=:-^:'4^=:V(x-fJi)v:y(i~K)»,  hoc  eftCH:HE       , 

VCi ->')«.  i 

70.  Vcl  (i  attitudo  a  pro  cognita  aflrumatnr ,  ob 

ifta  abibit  in  hanc:  CH  :  HE—  y(i  -  ^^(yh-^-a^^vd]', 
y(i— y)(p.i&— tf).      Cafu  autcm  maximi  eficdus  ,  qoo 
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y=ri— *-  et  «=:i^,  erit  y-^=ri±et  i^y-p!»^: 

vode  fit : 

CH  i  HE  =:  y(i  -|JL)(}JLi&-tf)  :  Vt^?(|JI*-«) 

feu  CH.    HEi=y(i&-24:yi&=y(i-n^):  I. 

71.  ^antitas  orificii  C  inde  determinatur , 
<]Uod  tantuni  inde  aquae  effluere  debet ,  quantuoi  ex 
tvho  inobili  «fiunditur;  vnde  fi  ^mi^tudo  huius  ori« 
ficii  ponatur  zrii  j  erit  #«y(i&-,«)— j^y  v,  feu 

J;  — tf-y  "-»-"* -^f-i/     vfcH-n^iW    _^^i/ (■-RXv^-H>-a»a)-      P   - 
•'  -Jf  '  |ui(fc-o)-X/  '^  {n-+-v-»;jivXb-«)— *^*^  '  (^-t-v-iHvXft-o)-  2V«(tMi) 

Calii  ^utem  maximi  eflfedus,  quo^-n^^E^,  rcperietur: 
ii—eey~^„;  ita  Tt  fit  ii<^^. 

7^*  Quoniara  aucem  uibus  EF  eft  tnobilis,  Tab.  V, 
buic  aquaeinfluxui  mox  fe  fubduceiet  ^  cui  incommodo,  *^^-  '• 
■vt  mcdela  afferatur,  i^geps  xuborum  EF  numeriis  fi- 
nuil  circa  nxem  A  C  ^ifpooatur ,  vt  fiipeme  in  E  fa- 
perficiem  aquae  continuani  confiituaotj  iiipraqutm  vas 
«mnobik,  (eu  aquae  iseceptaculum,  iu  in>mineat,  vt 
ex  eo  ciaum  circa  per  oibos  inclkiatos  aqua  continuo 
infiindatur.  Ita  eniin  tubi  mobiles  aquae  coplam  fuffi- 
cicatem  iugiter  accipient;,  idque  fiib  debita  inclina- 
ttone. 

73-     Hinc  ergo  eiusmodi  machina  naftetur,  qua-  Tab.  V. 
fcm  fignra  +♦«  rcpraefeBtat.     OHAC  efl  axis  veiticalis,  Fig.  4. 
circa  quem    vas  conoididim    BBFF  in.gyrum  agitur ; 
hoc    vas    intra  exteriorem  (iiperficiem  caoitatem    habet 
EEEE.ad    aquam  recipiendam  aptam ,    intus    autem 
•circa  axem  fpatium  vacuum  relinquit.    Circa  oram  au- 

Tt  a  teai 
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tem  inferiorem  plurcs  habet  tubulos  F,  F,  F,  cquibus 
aqua  emitcitur  perpendiculariter  ad  refpedlua  plana  ver- 
ticalia  ACF. 

74.  Supra  hoc  vas  circa  axem  difpoaitur  vas 
immobile  DDIl  locum  rieceptaculi  tenensr^  ex  quo 
aqua  continuo  per  tubos  inclinatos  \i  ^  I/,  in  vas  in« 
ferius  inflaiit ,  vt  hoc  modo  vas  inferius  mobile  iugiter 
plenum  confcruetur.  G  G  G  cxhibet  (upremam  aquac 
fuperficiem  in  hoc  vife  immobili ,  quod  pariter  circa 
axcm  OA  fpatium  vacuum  riBlinquit. 

75*  Statim  crgo  atque  aqoa  cx  vafe  inferiori 
per  orificia  /,  /  cffluet ,  hoc  vas  ob  vim  reacStionis 
in  gyriim  agetur  ^  idque  tanta  vi ,  vt  refiftentiam  quan* 
dam  fuperare  valeat.  Quemadmodum  igitur  haec  ma- 
,  china  iAftru£bi  efle  debeat,  vt  maximdm  cfiedliim  pne- 
Ret  y  ex  ante  allatis  breuiter  repetamus. 

75.  Sit  igiturtota  aquae  GG  (upra  orificia //, 
altitudo  HCi:^,  altitudo  vafis  inferioris  mobiKs  ACr<7, 

'  eius  bafis  infimae  (emidiameter  CFrz^ ,  (upctioris 
ACnrr,  vel  potius  c  exprimat  diftantiam  mediam  ab 
axe  inter  oram  iimbi  EE  %iam  continentis,  exterio- 
rem  ct  interiorem.  Huius  autem  totius  linibi  ampli« 
tudo  fit  znee  ^  et  fumma  omniam  orificioram  infcno» 
rum  /,  /  aquam  eiicientium  znff. 

77.  Praeterea  fit  D^.a^quae  cqpia^  quae  cx  ba- 
le  fuperiori  fingulis  minutis  (ecundis  in  vas  inferius  ef 
funditur  ,  et  g  exprimat  aititudinem  ^  per  quam  gtaoe 
vno  minuto  (ecundo  delabitur.  Tum  vero  hoc  va$ 
quoque  minuto  fecundo  circa  axem  abfoluat .«  reuola- 
tioqesv    Deinde  f)C  Fib  momentum  refifientiac^  cui  ma* 

;:..:  chmt 
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china  ibperandae  par  efl; ,  quae  fefiftentia  circa  peculia- 
rem  axem  mobilis  cooficiat  m  reuolutiones ,  fingulis 
minutis  (ecundis. 

78.  Sit  Vv  celeritas,  qaa  aqua  ex  oiificiis/,^, 
emmpit ,  et  Vu  ccleritas ,  qua  haec  ip(a  orificia  circa 
axem  AC  gyrantur.  Deinde  pofuimus  breuitatis  gra- 
tia  ^=1  — ^  et  yzri  -gl!  haeque  funt  quantitates, 
quae  in  calculum  huius  machinae  ingrediuntur ,  quae* 
que,  quemadmodum  inter  fe  determinentur,  videamus. 

79.  Primum  autem  machinam  io  genere  Ipe* 
<£temus ,  fepofito  effedu  maximo  :  tunc  igitur  fequen> 
tes  determinationes  locum  habent: 

ff=zeeV{i^-j,)',  c=bV{t^J,  u=^-^,',  vrzj^^g 

6^^^-;z^)  '•  ff=  wgS^-S  ;  et  effedus  machinae 
per  hanc  aequationem  indicabitur : 

Ttni!  fc—iJC jn+rrzTn"; ; 

80.  Denique  fi  Himma  omnium  orificiorum  i,  i, 
per  qoae  aqua  ex  receptaculo  in  vas  inferius  mobile 
infonditur, ponatur n://,  debet  effe  n— iy^iS)',  et  tubi 
I/  ita  debent  efle  inclinati  ad  horizontem  ,  vt  anguli  in< 

clinationis  huius  tangens  fit  ^^V^-tSSSSt-  Quo 
plures  autem  fuerint  huiusmodi  tubi  li ,  eo  mehus 
erif ,  quin  etiam ,  fi  plane  efient  inter  (e  contigni , 
optimum.  fom. 

81.  Vt  iam  effedus  prodeat  maximus,  fiatiu 
dcbet  Krz.*^^,  eritque  effedus  «TrnFJkrrDA,  Tum 
Tcro   habebitur   ee:=z.^]^);  c=z  :^,r)i  »=;o=i); 

Tt  3  «  = 
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ftfiz:v,e5i^)>  ^^  tangens  inclinationis  ad  horizontem  tu- 
buloriim  lir=y(i  — j). 

82.  Cum  altitudo  vafis  AC  femiflem  totius  al- 
tltudinis  fuperare  nequeat ;  tum  etiam  ipfi  femifli  ae- 
qualis  effe  nequit ,  nifi  fit  fxzrx  ,  et  amplitudo  EE 
quafi  infinities  maior,  quam  fumma  omnium  orificio. 
rum  j^.     Hoc    autem    cafu  a:=:^ib,   erit  »=:v^  i^', 

clinatio  tubulorum  I/  ad  horizontem  euanefcit.  Quan- 
titates  ergo  ^  et  ^  arbitrio  noftro  relinqui  videntur ; 
fed  quia  ee  prae  ff  eft  infinitum ,  etiam  valor  ipfius  e 
infinitus  fit  ncceffe  eiOi,  tum  autero  fit  tnzz^^^. 

83.  Quoniam  fupremi  limbi  EEE,  qui  omnia 
tuborum  aqiiam  deferentium  orificia  fuperiora  continet, 
amplitudo  prae  c  non  admodam  notabilis  efle  poteft , 
propterea  quod  motus  aquae  in  co  nimis  eflet  inae- 
qualis  ,  quam  vt  cum  motu  affluentis  aquae  per  tubos 
\i  conuenire  po(fet,  fit  27  iatitudo  huius  limbi ,  feu 
c-y  radius  interioris  circuli ,  ti  c-^-y  exterioris, 
ita  vt  Y  prae  c  fit  quantitas  valde  parua ,  ct  amplini- 
do  huius  hmbi  erit  Tzic-^-yY-Tii^c-yf-^i^cyzLee. 

84.  Hoc  pofito,  fi  machina  ad  efiedum  maxi- 
mum  fit  accommodata  ,  quia  habemus : 

^^—  vIifc-,T)  =  4'7rfY   ct  c—^,  fcu,.iw=:^, 
fumtis  c  tt  y  pro  quamitatibus  cognitis ,  erit : 

y  (*  -  2  tf)  =r  :nrs^v77 ,  ideoque  7=  ^nJW^^iJ^)     . 
et  u-zzv^i^^^^s  ttffz=^'ncyy[i-\t.y. 

tum 
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tura  fcro  ii:::  »vi{iP)  >   ^*  tangens  ioclinatioais  tuborum 
ti  ad  homontem  i:^!?;^,  ac  deaique   «n-?^. 

85 •  Si  praeter  c  et  y  etiam  interuailum  CFz:^ 
pro  cognito  aflumere  velimus ,  quoaiam  plerumque  cir^ 
cumftaatiae  id  noo  arbitrio  ao(lro  reliquuat ,  habe^ 
bimus  : 

At  (  et  y  non  penitus    nodro    arbitracui  relinquuntur, 

cum  ;^:g   debeat  effe  <CVi&,  feu  ^'ney>  ^.    Si 

igitur  capiatur  yzr^iCy    debet    efle  iir^^^y^,  Tnde 

fumto  iTTffzr,-^,  feu  rf=;^;^i   erit    V{b-2a) 
D  8  64. 

8<?.  Quoniam  fic  altitudo  a  pro  clrcuroftantiis 
prodit  nimis  parua ,  ftatuatur  Itccczz  y^,  eritque 
V{h-ia)=:iyb ,  Ceu  tf  —  f/^,  qui  valor  iam  ad 
omnes   cafus  fatis  erit  accommodatu&     Hinc  igitur  fit: 

tum  ▼ero  V(i-H.)ir  ^;^y^=  ji5,   et 

Porro  ii:=-^s    /,  >  ^^  tangens  inclinationis  tuborumli 
4d  horiiontem  r.^^^y^^^^  ^  ,  feu  ifte  aogulus  a(S» , 

^4';  et  H=:^k' 

87.  Hinc  igitur  quouis  cafu  tota  machioa  non 
difficulter  definitor.    Sic   exempli    cm^  altitudo  lapfus 
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b^zzio  pedum  ,  et  quontitas  aquae  fingulis  minutts  fe- 
ciindis  afBuens  D=:x  pes  cubicus ;  erit  tfrz3|  ped. 
tf— oa<S837  ped.  yz=o,o^^s  $  ped.ff—°-^. 
Sumatur  b  —  c,  erit  j^=:  0,00483  ped.  quadr.  et 
tt  =:  V  =■  5  ped.  mzzi  0,4. 8  4  >  ficque  mutus  machioae 
nimis  foret  velox. 

88.  Hoc  ergo  cafu  praeftat  quanticatem  c  exnu- 
niero  m  definire  ;  cum  enim  non  confultum  fit,  vno 
minuto  lecundo  vna  plures  reuolutiones  admittere,  po< 
natur  »i=:i,  hincque  habebitur  <mj^=r  a,  81  35» 
Y=:o,  3517  F^  Deinde  ob 'TrVa^:^  erit  in 
gencrey(i&-2«)-75yj7jz:hocque  cafu  i&-2<n:o,oooao5 

ped.  fcu  tf =41 9P9807  pcd.  Tum  vero  cft  |^  rz  ^5)» 
et  Jfrrj^^,  quare  fi  ftatuatur  b  —  czz^,  8135  ,  Tt 
fit  «rz V— 5ped.  crit  jfrzo,  0565  ped.  quadr.  et 
f/=:o, 0555  ped  quadr.  et  tangens  indinationib  tubo- 
rum  I/  ad  horizontem  —  ^^^^^J^^zz 0,0045  5,  feu  hic 
angulus  zzo%i6'.  ac  numerus  n  —  ~ppi, 

89.  Cum  in  ftatu  maximi  effedlus  fit  «rrv,  ce» 
leritas  aquae  infi:a  ex  tubis  eftluentis,  aequalis  erit  ipfi 
celeritati ,  qua  orificia  circa  axem  reuoluuntur :  ex  quo 
celeritas  vera  aquae  effluentis  erit  nulla  ,  ideoque  ver- 
ticalitcr  delabetiir  motu  vnifomiitcr  accelerato,  quae 
infignis  proprietas  effedus  maximi  imprimis  notari 
meretur. 

90.  Quando  ergo  datur  copia  aquae  D  fingulis 
minntis  fecundis  affluf  ns ,  vna  cum  altitudine  lapfus  b  ; 
conftituatur  primo  numerus  reuolutionum  m,  quas  m*- 
cbina  vno  minuto  fecundo  abfoluerc   debet .,    is    autem 

its 
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ita  capiatur,  "vt  quantitas  *nr^  mulfis  ykibas  irnior 
Ht  quam  D.  <Siceiim  proxime  fiet  2azi:bf(taazzib, 
Tum  fumatur  ^— 5^^,  et  interuallum  h  pro  lubitu 
accipiatur ;  quo  fedo  erit  ti±zv  —  ^^.ib:ct  ffzzf^f^ 
«t  iirzTy-^ ,»  ka  Tt  JGt  jf: /ifzr:^:;^^.  Ddiique  mbili 
nquam  tantum  non  horizontaliter  diceie  debcbunt. 

91.  Cum  autem  aqi»  per  tubos  li  (ecundum  di- 
redtionem  horizontalem  in  vas  ipferius  deriuare  noa 
licet ,  tubis  his  inclinatlonem  t]uandam  ootabiliorem  ad 
iiorizontem  tribui  oportet.  Si  igitur  cangetw  huius  incli. 
sationis  ponatur  =1^,  pofito  yzziCy  llatim  repedtuc 
vzzV  ,,J?iTi,;  hincquc  1»=^^.  Twn  vew,  1»- 
terudlo  ^  pro  lubitu  aflUmto,  erit  uzz^vzz.^  ; 
Porro  teperinir  «=i|i&(i  — H),  ac  tandem ; 

His  autem  omnibus  definids  habebitur: 

a7r»F*zrDA, 
Tflde  cdnHmdio  totius  macbioae  eft  petenda. 


Tom.  VI.  Noo.  Con.  V  t  TEN- 


^3s  mn^io)^ 

T  E  N  T  A  M  E  N 

T    H    E   O    R   I    A   E 

DE 
FRlCTiaNE  FLVIDORVM- 

Anctore 
.      l,    EVIERO. 

Experientb  luculenter  telbtur ,  txpa.m ,  ^Qm  per  ctr 
nal^  piomouetur ,  qoo  pxJsma  ptti  vnom,  fi> 
diminutiooem  ,  eamque  ep  na^  ej^  ootiibUeiD,  qoQ 
km^iom  fmiatf  iunulqoe  «diores»  iftiusaiodi  caoaies. 
Atque  haec  motus  4iaunatio  iopijfxus  lo  fintitNi^  &» 
lieotibus  defMrdbeodtmr ,  ad  qoos  aqna  per  fintoiy  ien  ct- 
nales,  derinatiH:;  aim  enim,  per  Tbeoriam  rootnsfluido- 
Tum,  aqua  fere  ad  eandem  altitndinem  affurgeie  <kbere^ 
ex  qua  lapfii  ad  orifidum  fontis  deftenderat,  tamea 
tede  experientia  hanc  altitudinem  nuoquam  attiogit,  fed 
co  ma^s  ab  ea  deficere  folet ,  qoo  loogiorem  Tiam  ia 
tnbis  abfelfMrit ,  «t  quo  acftiaBes  fiieaot  iOi  tubL 

2.  Quaoquam  ob  haoc  cau(am  Tbeoria  plenscpie 
pradicis  ooo  parum  fulpeda  Tideri  folet,  tameo  com 
ea  priocipiis  mechaoicae  certiflimis  fit  iaoixa»  eios  ve« 
ritas  ob'  huBc  difleBfiiiD-  HaJBiaae  driiilirarnr ,  ied  porius 
caolam  iftins  aberrationis  in  eiusmodi  circumftantiis 
qnaeri  oportet,  quae  io  Theoria  non  fiietint  debito  modo 

con" 
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cODfideraiae.  Si  enlih  aqoa  in  mota  (oo  hniusinodi 
obftacula  ofiendat/quQram  in  Theoiia  nulla  ratio  fuerit 
habita ,  mirum  non  ef^,  fi  euentus  Theoriae  parum 
leipondeat. 

3.  Qaodfi  autem  hanc  motos  diminutionem , 
quam  aqua  in  mbis  patitur,  attentius  perpendamus, 
noUum  pbne  dnbinm  relinquitnr ,  quin  ea  a  fiidione, 
fcx\  attritu  aquae  ad  latera  tubi,  profidMcatur.  Cum 
eoim  corpofa  (blida ,  dum  luper  planis  quantumuis  po< 
litls  piomouentur ,  infignem  refifientiam  ob  fiidionem 
ofiendant  \  Gmilis  effe^  in  mocB  fluidoram,  quatenus . 
ad  latera  tuboram,  per  qnos  tranfeunt,  atterantnr,  oriri 
debet ,  vnde  fluidi  motus  retardetur :  ex  quo  etiam 
ftatim  perfptcitur ,  hanc  retardationem  eo  maiorem  e£e 
debere ,  quo  maius  fpaiium  aqua  hi  tubis  percurrere  co* 
gatur,  et  quo  fimul  ardiores  fiieriat  ifti  rabi. 

4.  Etiam^  autem  nemo  &cile  negauerit.  quin 
motus  fiuidoram  perinde  ac  (blidoram  ftidtioni  fit  ob* 
noxius ,  atque  etiam  plerique  Audqres,  qui  ante  me- 
moratum  motus  imminutionem  aaimaduerterunt ,  eam 
mani&fio  fridioni  tribuant,  nullus  eorum  tamen,  quaa* 
tuoi  mihi  quidem  conftat,  leges  huius  fi:idionis  yel  de- 
terminaiiit,  vel  &ltem  inuefligare  eft  conatus.  Quam 
ob  rem  cum  haec  determinatio  maximi  fit  momenti , 
fi  Theoriam  ad  praxin  accommodare  velimus ,  operam 
dabo ,  vt  hoc  argumentum ,  quantum  ob  fummas  qui- 
bus  inuoluitur  difficultates  ,/fieri  licet^  pro  viribus  euol- 
yam  atque  iiluftrem. 

5.  Ac  primo  quidem  cum  dubium  fit  nullum  , 
quia  minimae  fluidorum    particulae    pro    (blidis   haberi 

V  V  2  queant, 
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queanCt  eae,  dutn  £6aindttin  tuborum  Jatera  incedutic^  eaque 
qfiid  (iringunt,  eifedum  rridtioius  feotire  debent ;,  atque 
kges  huius  fridlionis  fimiles  plane  eruttt  eanun ,  qiiae* 
in  irotii  corponun  iblidorum  obferuantur  ,  etiamd 
quanticaii  fridionis  ^  ob  fummam  particukmm  fluidaniia 
lubricicatem^.  fine  dubio  muho  minor  exidat. 

^.  In  cprporibos  autem  foiidis>oblectiaaMiSy  fi^o-- 
nem ,  quam  in  iQceifu  iaper.  foperficie  qqaeuQque  pa^ 
tiuQtur,  lemper  datam  ^tenerc  propoftionem:  ad  vim  ,, 
qua  ea  ad  fuperficiem  apprimuntur ,  ita  Tt  neque  cor» 
porum  figura^  ueque  quantitas  bafis ,  qaa  fiiperficiem  at- 
tit^ifit,  mhil  ad  fridtiOnemy  Oue  Mgendara,  fiue  dimi;' 
Duendam  ,  conferat.  Ita  experimentis  compertum  eft^ 
ii  corpora  quaeuis  fliper  Ugoeis,  feu  metaUicis^  fiiperficie' 
bus  incedant,  dummodo  qoq  latis  nOtabilis  alpcnta» 
adfic ,  fi^iAionem  quartac  ac  ftdiiode  tertiae  pafti  ."Vtp 
qiua  ad  has  fiiperfiae&  apprimuntor^  aeq^arL 

7.  Manifeffum  erga  videtur ,  m  ffuidis  fimilei» 
!ndliom's  legcm  fiibfifterc ,  ita,  te  pro  quau»  fluidi  por^ 
trone  fridio  certam  quandam  teneat  rarionem  ,  ad  Yimr 
qua  ca  fluicfi  portia  ad  liatera  tubi ,  per  quem  fl"uir, 
apprimriur:  haecque  rariCT.per  experimenei  erit  eX' 
pterawda,  qnae  fortaiTe  varias  fubire  poterit  mutationes,, 
pronr  tubr  ex  alia  atqiie  alia  materia  fuerinr  conffedl, 
In  cdcnlo  ergo  hanc  rationem  fndefinite  alTumi  eoo- 
Tenier,  vt  ea  poflmodnm  cx  experimentis,  ad  cps» 
Theoria  appficabitu?  ,  dcfinin  poflac 

TA;Vf.  *•     Sj  'S''^^  ponamufr  maflam  aquac  per  nibuns 

fig,  i.  ABCD    trao&fluere*    tubiqpc    parietes  intemos  in  cie>^ 

mentoi 


coento  iVLNf»«  ab  stqua  tdota  m  ppemi ,  qminta:  prdr 
mercntur ,  fi  (ub  aqui  quiefcente  inHnerfi  eflent  ad  aU 
titudJncm  =:^,  haec  altitudo  ftatum  Curopre(fionrs  aquae 
in  elemento  MNwn  exponet.  Quodii  ergo  »  expri' 
inat  perimetrum  ledionis  lubi  in  MN  fadae  ,  et  ds 
ciememi  MNffiir  altitudinem  Mm,  erit  interna  buius 
clementi  fiiperficies  -nuds^  ideoqae  prt.(Iio,  quam  ifia 
fnperfides  fiiftiner,  aequabitur  ponderi  volumlni^  aqua^ 
zzpurtls. 

9.  Cum  hm  fn&xo^  qnam  elementum  aquae 
MNm»  in  motu  fiio  per  tubum  patiiur,  datam  tenca^ 
xationeiii  ad  Tim  appreffionis  pudSy  indicemr  visi^i^io- 
nis  per  "kpu^ls^  vbi  ficile  cnlligcre  licet,  X  elfefiidtiok 
aem  inaldfr  paruamj.  cuius  valor  per  experimcnia  deter- 
mtnsri  debet.  Hac  ergo  ^[\cz'Kpuds  motni  elementi 
aqfuae  M  N  «r»  refiffiiur ,  et  cum  mufla  elementi ,  po« 
fita  tubi  ttmpfitudine  in  MNrirsz,  fit  ^zzds  ^  erii 
ipfa  xetardatio  a  friftioiK  orfunda  zz^-^, 

10.  TendeC  ergi)  InGi.o  fam  a  quantrt^e,  fJKtm 
S  figura  cauitati»  tubi:  fi  enim  ponamus  fedionem  tutnf 
01  MN  &dam ,  efie  rec^angularem  ,  altero  ktere.eM* 
flente  -fH^  attero  =:»:  crit  perimeter  eius  wz.^in-^.^nf 
et  area  zzr^mn »  Tnde  hoc  cafu  erit  retaruatio 
_2X£^-K^'^  et  fi  feaio  fit  quadrata,  feu  iwirii.erie 
letardatio  —'^^-,  Sia  autem  (edio  fttcirculiaris,  dia<« 
inetnim  babens  =8^  ob  »=:a7c»  a  zzzz-itttHf  cric 
jctardatio  rz^. 

XX.  Qiiodfi  exgo,  Tt  plemmque  fiexr  fbktj  k&Ui 
iobi  iit  ci£Ci)iaxis>  eiikqpe  arcs»  ia  MN  pooatux  ^TSZr 

V  T/ft  «»* 
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eiic  eins  diameter  n-^z-^ ,  'vnde  letiiixbitio,  a  fiidione 
Orta,  prodit=*  ^^*  Cum  autem  fit '71-3,141592^5, 
hlc  nameras ,  fimul  in  coefficiente  2X  comprehcncfi 
poteiit,  ita  Tt  retardationem  a  fiiAione  oriundam  ex- 
primcre  quaeamus  per  ^:  ac  pio  experimentis ,  quae 
quidem  eiusmodi  tubis  infiituuntur,  fufikiet,  Taloiem 
ipfius  a  noiTe,  neque  multum  refert,  inde  Taloiem  ipfius 
Xrr~^  elicere. 

12.  Ad  efiedum  ig^tur  firidionis,  quouis  cafiide* 
terminandum,  prefiionem  inuefiigari  oportet,  quama(pa 
Tbique  in  latera  exerit :  feu  fiatus  compreffionis  aqoae 
in  fingulis  tubi  locis  definiri  debet.  Cum,  autem  flanis 
comprefljonis  a  celeritate  pendeat ,  celeritas  tcio  a 
firidione  diminuatur,  ideoque  fine  ea  cognofei  nequeati 
perTpicuum  efi,  hanc  inuefiigationein,  more  apud  Ana- 
lyAas  ibiito,  infiitui  debeie,  ita  Tt  quanttutes  incogaitao 
in  calculo  tanquam  cognitae  tradtentur. 

13.  Hanc  ergo  inueftigationem  ex  primis  raecha- 
nicae  prindpiis  rcpetam ;   quo  ficilius  Teritatem  condu- 

T^  VL  Conum  inde  deduftarum  perfpicere  liceat.  Sit  iginit 
*  *•  tas  fupcme  in  AB  perpetuo  aqua  plenum,  fiue  quod 
«mplitudo  AB  fit  inflnita,  fiue  quod  continuo  fufficieos 
aquae  copia  affluat.  Infta  autem  hoc  Tas  dcfinat  in 
tubum,  Tel  canalem  ABMNCD,  tam  figurae,  quam 
amplitudinis  Ttcunque  Tariabilis,  per  quem  aqua  defluat, 
in  eiusque  orificio  CD  erumpat. 

14.  Eriamfi  motus  aquae ,  cum  primum  fluerc 
ioceperit ,  acceleratur ,  tamen  mox  ad  motum  Tnifor- 
mem    redigetut,   quo   deinceps  comiouo-fluere  perget. 

Hanc 
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Haoc  ob  rem  aifutnam,  motum  «quae  iam  «d  hunc 
fiatum  Tnilormitatis  peruenifle,  ita  Yt  quae(iio  fit,  quan< 
ta  celeritate  aqua  ex  orificio  CD  fit  eraptura  ;  ,fea 
cum  demta  firidilione  celeritas  aquae  altitudini  DE/ qu9 
orificium  infia  fupremam  aquae  fuperficiem  AB  depri- 
mitur ,  refpondete  deberet ,  quaeritur  *  quanto  iam  ob 
fiidionem  cekrita»  mioor  fit  fiitura. 

15.  Sit  igitur  amplitudo  orificii   CD=zbb,   et 

ceieritas,  qoa  hic  aqua  in  aerem  eiumpit^  debita  fital- 

titudini  =v,  erit  ergo  v  quantitas  confians.    Sit  prae* 

terea  profiinditas  huiu»  orificii    CD    fiib    aquae   libeila 

ABE,  (eu  altitudo  D£=«.     Tum  duda  reda  yerticali 

APS,  pun&um  tubi  ^oduis  M  refintur  ad  coordinatas 

orthogonaies  A?:=zx,  et  PMzry,  in  M  vero  lit  am- 

pHtudo  tubi  MN=««,  eritque  celeritas  aquae  in  hac 

ftdiooc    MN    contentae  ^^~t  feu    debita  altitudini 

z:^^'t  propterea  quod  celeritates  aqiiae   fiint  leciproce 

yt  tttbi  aldtudines. 

j6.  PoaamuS)  tempulcnlo  dt  cpmtm  aqnae  got< 
tamin  MN  exifientem,  peruenire  infeiflioaem  m»,  fit« 
que  elementum  Mmz^iVidx^-i-dj^^zzds,  quod  fpa- 
tidum,  quia  tempu(culo  dt  a  celeritate  -~^  percurdtur^ 

erlt  ^/=.^£^,  fcu  dtzz^H^  ^i  notandum  eft, 
fbre  s  ei  zz  fun4lioaes  ip&rum  coordinatannn  at  et  j^, 
quibus  pun(%um  tubi  M  determiBfltar.  Fonamus  porro, 
ckmentam  M»  ad  re<^m  verticalem  indinari  angulo 
=:=<j>,  crit  dx::^dscQl<^  et  d;yz:zdsfai.^' 

17.     Vemm  "vt  «qu»  hi»c  motum ,   quem  aflii- 
mimus,  obrinc»  wl«it,.iifc«ac  «ft ,  ft  ^aeuis  gutta 

aqnae 
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aquae,  in  feaione  MN  contenta,  vrgeatur  a  duplici  vi 
acceknitrice,  quarum  altera  cft  verticalis  fccundum  AP 
—  ly^,..  alteravcro  horizontalis  fccundum  PMzz-j-l^, 
(umto  clcmento  dt  conftantc.  At  cft  ^  —  gg."^* 
€t  1?=:*-^-^  ;   vndc  fit : 

ddy bbd(J)etS.^.^v  __  sbbdKjin.!^  Vv 

i5.     Hac  fbrmulac  multiplicatae  pcr  h^h^idT, 
dabunt  vires  acceleratrices  qriaefitas  : 
Vis  AP  =  ^*i;F^-^-^^'^) 

Vis  VMzribM^i^-^^Jjr) 
Vode  pprro  cliciuntur   duae  aliae  ^ires  iecUndum  diie* 
&iones  Mif»  et  MSj  quaruoi  haec  ad  iUam   eft   nar- 
malis.     Frpdit  autem 

Vis  Mi»=rTiAPcof.(p+viPM.fin-q)=:-^-^1^ 

Vis  MS=viAPfin.(p-  viPM.con<t>=:-  ^^^- 

19.  Iq  praefenti  negocio  tantum  opus  babe» 
IQUS  yi  priori^  qua  aqua  fecundum  direiSionem  Mm 
propellitur  :  ideoque  haec  \is  acceleratrix  aequalis  eflfe 
debet  ei  Yi^  qua  aqua  reuera  in  tubo  (ecundum  hanc 
direAionem  (bllicitatur.  Primo  autem  quaelibet  guttula 
aqHae^  a  vi  grauitatis  deorfum  vrgetur  ^  quae  cum  vni^ 
tate  exprimatur ,  nafcetur  inde  vis  acceleratrix  fecuQ^ 
tum  diredtionem  tubi  TAm:^coC(p. 

20.  Deinde  fi  fbtus  comprefijonis  aquae  in  MN 
altitudine  p  exprimatur ,  erit  ea  in  mnzzp^dp: 
hinc  cum  aqua  elementi  MNi»ff,  a  vi  ^  antrorfum 
propellatur »    a  vi  autem  p+i/p  retiorlisn  repellatiir, 

naicc* 


/ 
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V 

flslcetur  hiDC  tIs  ncceleratrix  lecundum  «direj^onem 
JMi»  direda  ^— ^,  «ziflcnte^  iiindione  ipfius  j«  lea 
aplarum  j:  et  7. 

:2x.  Tertio  t>b  Iridionem  motuii  ^quae  fefifti- 
tur  Ti  retardatrice  ^^ ,  vti  fupra  §.  11.  «fl:  ofien- 
liim  ,  Tnde  Tis  acceleratrix  jiquae  (ecundum  diredionem 
Mm  erit  z^-'^.  Cum  igitur  tiqua  his  tribus  viribas 
fubiiciatur,  nec^e  efi,  Tt  fit:  . 

:ftu  V;ir~i/p-^-i-"-^=o  ob  4f/cof  0=:i/j«r. 

:32.  Peruenimus  eigo  iid  lianc  taequationem  • 
<ex  qua  primo^  (latus  comprefiionis  aquae  in  loco  quocun* 
tque  tubi  M  N  'defibiri  debet, 

<quae  tnultiplicata  per  e^^  denotante  *  numerum  cu- 
im  Jogacitbmus  hyperbdlicus  «ft  m ,  €t  lntegrsd>ilis. 
Habebitur^nim  pofito  breuitatis  gratia  f^czr: 

«'* 
•«3.    Valor  antcm  linius  integrilis /V  —  '*    it« 
lit  acceptus  ^    vt  in  fupremo  vafis  loco  A  B ,   feu    vbi 
:rrro,  ^uane&at     Quo  pofito ,  cum  a  fit  fia(5tio  ye- 
bemeDter  parua, 

erit  ^«'•^«-i-ar-t-ltt^r^  +  Ja^r^+s.a^r^+etc. 
crit  ^'^''p^iC-^x-^afrJx+Wfrnix-i-  i  oCfr^dx 

-24..    Cum    fit  ^rnz^  t   integratio    etiam  hoc 
tnodo  infiitui  poteft;  ; 

Toin.VI;Nou.Com.  X  x  Je^ 
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ficqiie  erit: 

^=:+C  —   «tCrH-    V«aCrr --^«'Cf^ 

^  a^b^vrj^' 

Tab.  VC  ^^*    ^^P^ii^  flut^oi^i^c' cafas^  afiqocM  Q^ecidio- 

F%.  3*  fCseuolulj^uibuseffedusfiridioats-ficilius  «zhibcd  potefi. 
Sit  igitur  (upremum  vas.  cyliadriouni)  verticale  A££F, 
cuins  amplftudo-  fit  =:gg  ,  ct  altitudb'  AEri^y  ;  dcia- 
.de  buic  vafi  9diuo^&  fit  tubus  cyIindricus*^CD>  loa- 
l^itudinis^  DF^rri» ,,  et  amplitudinis  — ^,  qui  cum'  re- 
da  yerticalii  angulum  &ciat  =:{;  io  bafi  autero  iafe- 
riori  pertufus  fir  foramine-  CH^iz.hb  t  per  quod  aqua 
cffluat,  dum.  vas  rupeciua>  contioua  pleoum.  confetuatur.- 

2(f.  SnorMtiras'  i^m<r  pnn<SEum  indefibitum  P' 
ih  tubo  fupcrioti:  AREFa  vbi  cft  «=:^,  dszzidXt 
€t  f=;::|.  Hiac  iia  integtando  ,  vt  iotegraiiA  ia.  fii* 
piemo  puo<^o  A  euaoeTcaat,  eric 


— 5f  = ^-*-?  A«</jr  idcoqpe 


teigp 


e^  p=C-h%i^«-tr 

Jfen  ji^xr/^-^i  (i  ^e^ 

srt^    Ob»  a«teal  ia  g^nfrc*fit 

.  ~»-^*  .«*      — 

i«rk  pw  ewremavajfe.;pun<apjge  \biaB»f)lkiidafiibito  lic 

^nde  fit  j)r€flw  Ja  Fr=C^"r^£(^i.^«  )^;^,;( .  _^) 

JVt  in  luprema  fuperficie  AB  pneflio  crit  :=C»  fli^e 
icum  aequali^  efle  dcl^cat  prcflioni  iitmoljphaerae ,  quac 
<blunidac>  4qQeae'  ^aldtndinis'  t:  h  tt^^t ,    eri^  C = ^  i 


rJFA  %» 


"*>•.»  .aa 

t%  preflio  in  ¥ir:Je.^-  ^Lir^g^)^h'v{-^-^). 

aS.  Isueata  pwfliQnr.iD  F--,  4?onfideroii»us  iam 
altfnjin.  4ubum  B£D  &km^  ^  i\m-  dk  «ra/.,«t 
Jxz:=dscoi:  ^.    Sit  autem  nunc  EP=:jr,.  tfc  prtffio  itl 

>*V;c=i/;/7-,^5cor?"et 


Xx  a  cuiii» 
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cuius  valor  in  qaouis  punAo  medio  eusne(cit,  in  poB" 
dio  autem  D,  vbi  fubito  eft  z:^bt  ct  szzA ,  edt 

^T— ^   (^-E»i 

2p.  In  quoui»  eigp»  pundta  rntennedra  Hl  oic 
preflio 

pzzQe  f  4-|(i-^  ^  )cof.5 
et  quia,  pofito  /— a,  pceflio  in  F  pw)dit=Cy  nciceflc: 

eft  ,  n  Ct  C=:/r^+|(i-^  ^  ■^^''^^h-M 

Quo  Ttlore  notatx>  orietur  prefllo  in  extrema   ori£cio 

CDriC^^  H-iC^-^  ^  )cof.^-t-^*v(/^-^)' 

30.  Quoniam  hic  "vero  aqua  in  a&cm  erumiN^ 
aliam  preffionem  non  fiiftinet  ^  praeter  pondu»  aand^ 
phaerae,  vnde  erity 

/-C^^+  f (i-^T^cof.  2;-*-i6*vC/-j^> 
dt  fubftituto  valore  ipfius  C  habebinir 

-ma «ft  ~mb  -aa  —aci; 

-^|(s-/^)cof.^-+.i&*v(/,-^^). 
31  Ex  hac  iam  aequatione  celeritas  eraitury  qua 
aqtia  per  orlficium  CD  erompit.     Pprodibit  enimalti« 
huic  celeiitati  debita  . 

—  a*    etb  —«5  t**  —•< 

J[\-e  e  ^'^)-U~^\i-e'^  )-^»-^"^  )cof:{ 
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ttl  motatis  nameiatoris  ac  denominatoris  fig^is 
0=1^    ^  (i-f  g  )-f-^(i..<r"7')cof.2;-/(t-g  g      ^) 

Qnodfi  erg«  tubus  FD  fit  verticalis,  fiet  cof.  ^rz  i  ; 
fin  autem  hic  tubus  fuerit  horizontalis,  eritcoC^^o. 

32.  Cum  fity  ob  (t  yaide  paruum» 

*<—»-"  7- -t- igi  -  ^ -f- etc» 

<?    '  ~-»-7--^;7i--7?r-f-etc. 
crit,  non    Yltra  jpoteftatem   fecundam   ipfius  ee  progre- 
diendo  ; 

<f-|-^con^ 

Tbi  a-^-bcoi.^  denotat  tocam  altitudinem  AG. 

33.  Si   ampUtudo   vafi»   fuperioris  ABEF   fit 
quafi  infinita,  feu  g^^,  erit; 

* —  I       «6A«     ,     tTttbbb*  ' 

▼nae  pater,  celeritatem  minorem  efie  ea,  quam  corpus 
cadendo  ex  altitudine  AG  acquirit;  atque  diminutionem 
imprimis  etiam  a  pondere  atmolphaerae  /  pendere ,  ita 
Tt  in  vacuo  efiedus  fiiAionis  multo  minor  efiet  fiituras. 

34.  Si  canalis,  perqnem  aqua  defluit,  ex  pluribus  i^\i 
tubis  cjrlindricis  vtcunque  ad  horizontem  inclinatis  con-  Fig.  4. 

Xx  3  flet, 


fiee ,  hfnc  Biotus.  aqoae,  (^  cdetitas  «fflwais,.  qim  «ntr 
ni&  kun  ad  \nifonxiitatein  fiieric  ledttAus ,  aoa  jdifficul- 
ter  coiiigi  poterlt^ 
JPonatur  jenim  pro  .0n|^{is  partibus 

.AFzr:tf ;  amplitudD  AAzz///,  et.ang.  cum  verticali  =:» 
BCxrZ»;  amplitudo3B^^^^  et,a05.  dum  veirticalfn/ 
.CD±iri  imj^\MoCC:*zbb^ .^iinsj^cumfertrcali  — ii 
JDE=i:</;  amplitudoDDz:  i/ ;  et  ang.  cum  verticali  zzi 

Denique  :fit  ,orifieiUfii  B£;=:i^  ^po4  llaCteBuspAr  M 

indicauimus. 

•3  ^.  :Sic  deniq,qe  v  i(Uitu^.  4sbit^;Ce1ericati,  /qiia  11^4 
per  orificium  ME:=^kk  effluct,  ac  ponatur  ilatus  jcQQir 
jpreffionis  aquae 

in  AA,^J  5^  .«ft  ^dtimdb  «ojrciter.  j|o  pedum 

ia  BBrrP 

foC€  — Q^ 

in  DD  =z  Ji 

jn  EE:^:/;  emn  hic  fiat  effluxn». 

35.  Quodfi  lam  ratiocinium  jc  ante  inditoamiK^ 
reperieraus.: 

qzzVe   «  ^-«5(1-«  ^  )cof.|;-Mt>fL-^ 

;=Kr^"-i-i(i'-r^Jcof.f4-r<V-i.)  . 

iiinc- 


iincqiie  ibeleiitas  (qeteflta  (eii  dtitudo  v  defiaitute.  ac 
•^vi  kk  oonflatvqot  eik  piQceOBndum  ^  fi.aHalis  ex 
fliinbus  partibus  ftieric  compofitus. 

37*.  Q^o  Easr  foriDulas  commodius  euoluajpus,  lli« 
fiuunus  bieuitati»  gtatia: 


— w 


ibi  vt  fit :; 

A  ==y- (i  -  77  Hr -^  - 1:^  H- ctc.y 

38^.  Cum  igitui  fit 
P=:(r-aA)/-f-A/-f  rv(^-  ;♦)'  crit 
(£=(»-«A)(u-«B)7-Hi'-aB)A/ihti-tfB)Jfe*«(f»-)3' 


^ 


<i=:(r-«iA)<x~«B)/H-f*~«B)A/-t-B^cof.<: 
a»/7v-  -i-  aB  -^  — g?. . 


Binc  pono  fit 

R=:(i-aAXt-aB5Ct-witq7-^A(i--«Bjfi-aC)f 

-j^B(*-«C)scof  ?-i-Cicof.>r+(r-«BX*-«C)  '^' 
**-aB(,*--*C)  -grH-^C.  -jr  —  -y.. 
IBide  taodem^  «oUigitiir  haec  atquatioT 
/-*<f -itA)  (r  — ctB)  (4 -aC:)'(r --«D^riSir 
'A(»-  aBX^-^rtCX*-  «D)/4-B(i  -aCXt-a©)^f<; 

^rCCr- 
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-^HCCi-aD^^cof-vi+n/cord+d-aBXi-aCXi-aT))  ^ 
-Htt^i-«C)(i-aD)^*-t-ixC(i-rtD)5?-haD.^-» 

39..  Ponatur  porro  ad  flbbrcuiaadum  : 

/^=i-aC=:C;    /"nr:i-aD==S> 
tum  vcro:  ^ 

*;  =  f;|:  =  ^;  S=r15;et*,=:icrit 

A  S»  e  2>/-HBeOgcoJ.^-f-COfc<»J»l1,-4-Pi<»/»— t-4-tgCgl 

V — T^lB€2)f  — .«B(E!D«  — ac©« -«Dt        

"vbi  tf-i-.^cof.2^-h;fcof.ij-+i/corj  eft  altitudo  aquae 
fiipremae  AA  fupra  orificium  £E. 

40.  Si  omnes  poteftates  ipfius  a  praeter  primam 
negligamus ,  fepetiemus : 

r<i-i-^of.<-+-tfCof ^+^cofJ  -  a«  ( J-H  J— f- j  -hffl 
v='{-«/(/-+-}-hi--*-f)      -adcof.2:(i^+54-c-) 

l  -adcoUXA 

I  -f-|-af(-|-i-3-+-7)-ag-7-  «5.T-«i  f 
ct  fi  nulla  plane  eflfet  fridiO)  leu  a=o,  foret: 

vnde  pofita  tota  altitudine  Alzr^,  erit  v=:f^-gi.  q 

41.  In  tranfitu  hic  obferuo^  fi  amplitudo  vafis 
fufrcmi  fit  maxima  prae  amplitudineorificii,  foicvz:^, 
ieu  celeritatem  effluxus  in  £E  debitam  cfie  alticudini 
AI:^^,  Tti  per  confueta  principia  con(bit.    Sin  autem 

ampli« 


«nplimdo  iraiis  fupreini  ff  noa  irmlnmi  €xc€dai  awpfi^ 
xudinem  orificii  kk^  cum  Ytique  erit  ^>^)  fefi  aqua 
maiori  eelerlcate  ^ffloeret^  <}uam  cafu  praecedeDte^  qubd 
.non  parum  paradoxon  videb4tur.  Verum  ratio  huios 
4iQcelGratK>nis  io^  hypothefi  noftia  eft  quaerenda^  qua 
^mfipnus  y  vas  iupcemum  femper  aqua  plenum  con« 
ieniari^  vbi  in  calculo  pefuknuSy  aquam  affluentera 
iam  ea  celeiitace  in  vas  illud  afQuere ,  qua  aqua  in  eo 
ifubfidit :  ficque  Jbaec  aqua  lapfum  non  a  quiete  incipit^ 
iVDde  mium  non  eft,  fi  ea  per.orificium  maiori  cete- 
.dtate  erumpit^  quam  quae  conuenit  akitudini  Al=:^. 

42.  Hinc  etiam  perfpicitur,  cur  vator  ipfius  v^ 
caftt  quo  orificium  kk  aequale  efl:  fupremae   iimpiitudiai 

J^  ^  adeo  fiat  iufinitus^  hinc  fcilicet  innoce(cit,  hoc  cafii 
jrnotum  aquae  continuo  accelerari ,  neque  vnquam  ad 
fiatum  voifbrmitatis  pertingere*  Quamdiu  enim  taniun* 
dem  aquae  fupra  affluit,  quai^um  ii^a  erumpit,  6t 
jquidem  (emper  tanta  velocicate,  quaota  aqua  fubfiditt 
liic  iDOtus  continuo  perinde  accelera^bltur  ^  atque  \n 
lapfu  grauium  libero  euenire  iblec  Miilto  mlnus  au« 
tem  (latus  vniformitatis  locum  habere  poted  ^  fi  fueric 
i^k^ffj,  praecer  quam  quod  hoc  cafii  aqua  a  Jaceribus 
Subi  leparatur« 

43.  Etiamfi  igitur  vas  fupremum  aqua  continuo 
plenum  conicrueCur  ^  nifi  fimul  aqua  canta  celericace  io 
vas  iufuQdatur,  quanta  (uprema  fuperficies  fubfidit,  cal- 
cnlus  ex  Theoria  dedudus  locum  habere  hequic.  Quodfi 
^go  oalculum  ad  experimenca  accommodare  veliraus., 
oecefle  eric,  vas  (tipremum  ampli(fimum  accipi  ^  vc  kk 
prae  ff  tuco  ceiici  pofiic ;    fic  enim  aquam  lente  afiun« 

Tom.VLNouXom.  Yj  dendo 
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dendo  motiis  aquae  non  tncbatur,   cum  Itipienu  inper. 
ficies  etiam  kntiflrime  lubfidet. 

44.  Qiio  autem  clariua  eflfedum  fii^onis  cqgno- 
icamus  f  cafus  aliquot  fimpliciores  euolui  conueniet ,  qut 
deinceps  cum  experimentb  companiri  queant ;  Tt  ex- 
indc  valor  litterae  a  definiri  pofiit.  Hoc  autem  TakMie 
iemel  definito,  reliqui  cafiis  omnes,  quantum  vbfiieriut 
complicati ,  ope  fixmularam  datarum  non  difficultec 
cxpedientur ,  atque  diminutio  celeritatis  a  fiidione 
oriunda  determinabitnr :  fisd  6b  tationem  ante  aU^jatam 
[  amplitudinem  fiipremam  ff  prae  orificio  kk  Tehemenrer 

roagnam    flatuemus,    ita  Tt  falor  literae  f  pco  nihflo 
haberi   poffit.       Manifellum   autem  efi,  dummodo  fit 
J^^k,  fiire  f^vVi  qni  vakH:  fine  oocabili  cnoce  mict 
fotecic.  ' 

CASVS    I. 

Sl    AaVA    EX    VASE    SVPREMO    PER  TVBVH 

CYLINDRICVM   VERTICALEM 

EFFLVAT. 

Tab.VIt  45.  Sit  Tafis  rnptemi  ampfitudo  AAzrjf,  eiui* 

f^  >•  quealtitudo  ABirtf,  quod  (emper  aqua  plenum  con* 
ftruari  pono.  Huic  vafi  Yerdcaliter  fit  infiotus  tubus 
cylindricus  BBCC  altitudinis  BC=:^,  et  amplitndioift 
zzgg;  cuius  tabi  bafis  ima  pertufi  fit  fi>nunine  CC=:iU^ 
per  quod  aqua  effiuat.  Sit  autem -|r=f=o,  et 
pofitis 

M=f~^i  »=^^A='^,  ct  B='~5 
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obcor^zri,  €t  ^=^>  eritcekritas,  qoa aqut per ori« 
fidnm  CC  efflaet  debira  altitudioi  v,  \t  .fit 

«^  — r±;«  BB 

4<f.  Quodfi  eigo  Taloribus  pioadme  Teris  ^ri  Te« 
limus,  hibebimus: 

■n66     .     ««6»       a'h*      .     ^_ 

—  etc. 


•  «  ^  •««      •*v 


quae  reducitur  ad  hanc  formam : 

-*-aa(ifi?-+T?i-+-Tn^-«ii^-«%-*-T) ) 

•  /  **  g*6      ,    ao6&   .    a6*   .     b*     ,  i  j/  a  h     \ 

-« (^^-♦-«^^«•^■♦/««'♦"««•"^-iTp+^^^r-t-T)/ 

etc. 

47.  Si  altitudo  vafis  fupremi  ABzra  fiieiic 
'valde  exigua  ,  amplitudo  autem  ff  multo  maior  quam 
amplitudo  tubi  ggt  fimulque  longitudo  huius  tubi 
3Cz=:b  fitis  fit  ingeas,  patet  fi^Aionem  -j  roaximefiF- 
peiare  fiadionem  -7 ;  hac  igitur  prae  illa  negledta,  erit 

'^(^~F  (T"ITi-*-?P"~*^^-))  = 

-T^'atf4-,',^H-J/)etc. 
fltque  haec  feries  eo  magis  conuergit,  quo  minor  fiierit 
fiadtio^. 

Yy  ft  48. Quan- 
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48'.  QiUQtam  autem  ex  crafTis  quibasdanr  ezpe^ 
rimentis  obitec  tantum  coUigeie  licuit ,  valor  iplius  at 
prodiit  circiter  =^.  Hinc  dommodo  nnmerus  y  no- 
tabiliter  fterit  minor,  quam  4000 ,  fuffiiciet  in.  primis  teiv 
minis  fubftitiffe ,  ita  yt  fit 

49.  Si  orificium  CC:z:kk  fuerit  miaimum>,.  itai 
yt  |t-   pco  nihilo  haberi.  poffit ,.  erit.    • 

fib  autem  tubus  iafi:a  plane  fit  apcrtus^,:  feu  j;g=:iU^, 
habebitur 

Hlo  ergo  cafu  celeritas>efHu»is  e?t  minihm,  atque  a< 
ffidbne  maxime  impeditur  j.  hoc  autem  cafu  TJdetorr 
fieri  poflb,  11%  fiat  v:=z.a.-^b^.  perinde  ac  fii.  nuUat 
ftidio  adefifet;^. 

$0.  Hbc  fdlicet  euenire  deberot,  fi*  ^c=2/,'  ieai 
oum  fit  /.  triginta.  pedum  ,  fi^^<Jo  pedunp:  atque: 
adeo,  fi.  eflet  b^6o  pedum-,  calcukis  nofter  praeberet 
«i></>+-^.  Interim  tamen<  certifiimura  ^ft,  fiidionemi 
in  caufi  efle  non  pofle ,.  vt  aqua  maiori  celeritate  exG<* 
liat  „  quam  fi  nuila  adefl&t  frldio;  Dico  igimr,  huios*- 
modi  cflfiis^  ideo  locum  babere  non*  pofle.,  profAereai 
quod.  aqua.  tubo  non  Tbique  adhaereat;  (ed  vacuum  t^ 
^nquat,,  ita„  vt.  calculus  ad.  eo&-  accommodari  nequeat.. 

$i:.Quodi 


51..  Q.iiod  quo  clarius  pietlpiciatur  ^  aotandutn^ 
«(i)  a<]uatn  eacenus  t^ntuoi  vbique  tubi  cauiuifem .  cx- 
^plece  y  quateous  ad  eius  ktera  appfiiiiicpr :  Jki  igituC 
cueniat , '  vr  preflio  aquae  intra  tubum  alicubi  \el  eua^ 
flefcat  y  vcl  adeo  fiat  negatiua »  ibi  ceuera  fatera  tubii 
deferet ,  iracuumque  reliaquet ,.  itz  vt  motus  aquac  lon> 
{6  aliter  fit  futurus  ^  ac  per  calculum  eft  defiaitusv 
Calculus  enim  lacum  habett  nequit ,  nifi  iljtus  com*' 
preflfioniis  aquae  io  tuba  Tbique  fit  affirmatitkis/. 

52.     Ponamus    ergo   flatum  (romprefliibnis  aquae^ 
m  fedione  BB  efie  =:R)  atque  ex  ^  36.  habebimu» 

lam  ob  tf«  =  i4-^^-i-?^,  eriir 

Rr=f-H^-^-^V(i-Hf)<r-,?) 
ce  fubftituco  pco  v  valor&  ante  inueato ,  habebitur  ts&* 
gje^ais  terminis  per  a  multipUatiS' 
R=/-!-«-|*(«-f-3^. 

5  j.  NiH  crga  111  /-i-tf  >  J>(« -f-*) ,  fiypotliw. 
&  in;  calculo  aflumta  locum  habere  nequic ;  ideoqufc- 
tubi  BC  longitudo  *  minor  efle  debet,  quam  fi(/ +«)-<?.• 
^uare  fi  tubus  BC  infra  fit  plane  apertus,  (eu  gg—kk» 
necefle  eflf,  vt  fit  *</:  Tnde  hypothefis  euertitur, 
fi  efliBt  h-zi:  CaSoi  ggzzkky  longitudo  tubi  BCr^- 
trig^nta.  pedes  fupetare  nequit ,  vnde  pofito  ^^/,  ma- 
aBma.cclerita8  effluxus,  feu  quae  minime  a  ftidUone  im*" 

Yj  35  Bedituivi, 
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{jedttnry  debita  eftaltitudini  v-a-\-l-^:  ideoque  mi- 
oor  eft,  quam  fi  nulla  adeflfet  firidio. 

54..     In  genere  autem,  fi  fit  j   tam    pamDm  , 
Tt  prae  j  pro  nihiloreputaripoffit,  erit  %z:i,Az:jf 

mie  fit  «rlLLtiliZL'  )''('-'-^) 


Tnde  fi  tubus  BC  infia  penitus  fit    apercos,  iea  p=< 

ab  ab 

erit  vz:tf+-|(^«  -i)-/(tf«-i) 

55.  Si  ergo  tubus  BC  fit  tam  gracilis,  rt  fit 
g:=al,  aqua  in  CC  maiori  celeritste  non  effluet,  quam 
tubo  remoto  in  BB  efflueret.  Atque  fi  tubus  BC  ad- 
huc  (k  gracilior.  leu  s-K^^-h  P<ita^=«pi/,  fiet 

ab  ' 

V=tf-{/(^'-l) 

et  fi  altimdo  h  valde  fit  parua  prae  /,  etit 

nifi  eigo  fit  «>*-i-*Ti  aq«»  planc   non   effluet,  hoc 
eft  nifi  fit  a^b. 

$6.  Tubus  igitur  BC  tam  gracilis  efle  poteil, 
Tt  ftiiftio  effluxum  aquae  pcr  eius  orificium  CC  peni 
tns  arceat*  atque  hinc  commodifijme  vaior  liiterae  «c 
per  experimenta  explcrari  poterit.  Infigatur  enim  Tafi 
fetis  amplo  AB,  in  quo  aqua  altitudinem  AB=:tf 
non  nimis  magnam  occupat,  tubus,  Tt  Tocari  folct,  ca- 
pillaris ,   cuius    amplitudine    exiftente    zr^ ,   pooatur 

f=i«^,  et  curo  fit  v=«-(2=iJ/l*'  -i)=a-(«-i)*; 

POQO 
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poao  honc  tubam  initio  tam  fbiflb  longam ,  vt  nuUs 
aqua  efflueret;  deinde  eius  longitudo  faccefljue  dimi- 
nuatnr,  donec  aqua  effluere  incipiat:  qua  longitudine 
notaci«  quae  fit  z=:b  ^  cum  fit  «-(n— i)^=o,  eiit 
n=^;  ideoque  a-^.^. 

57.  Idem  expeiimentum  etiam  ita  infiitui  poc« 
cft,  vi:  longitudo  tubi  capiilaris  BC  daia  aflumaturf 
quae  autem  tanta  fit ,  Tt  fi  minimum  ^iquae  in  ras  iii« 
perius  infiindatur,  nihil  effluat;  tum  Tero  continuo  au« 
geatur  altitudo  aquae  in  irafe  eousque  >  donec  aqut 
per  tubulum  capillarem  cffluere  incipiat.  Quod  cum 
cuenerit,  notetur  ifia  altitudo  =rtf,  et  quia  tam  longi- 
tudo  tubuli  b,  quam  eius  amplitudo  gg^  iam  cogniur 
pooitur ,  elicietiur  Tt  antc  «=:  ^*  •  -f . 

5  8.  Perfpicnnm  aurem  eft  ^  tubulum  ,  quo  yd 
▼olumus,  tam  ardum  efle  debere ,  *Tt  fit  j:<C «/;  fi 
cnim  fiieiit^^a/,  hic  caiiis  nunquam  Tfu  Teniety  rt 
cffluxus  aquae  impediatur.  Quodfi  ergo  fit,  Tti  liifpicari 
licuit,ar;^,  ob  /r=:3oped.  debereteffe  |:>^„  ped. 
leu  j:<^o,oo7  5  ped.  ficque  diameter  tubuli  minor  efib 
deberet,  quam  7^  pcd.  feu  quam  —  ped.  Hinc 
Jimcs,  infra  quem  diameter  tubuii  capi  deberet,  e£Ebt 
circiter  Tnius  lineae. 

59.  Si  fiierit  ^=«4  fcn^<^a/,  et  azri^Oy 
tum  fi  eiusmodi  tubulus,  cuiuscunque  fuerit  longitudinis« 
aqua  impleatur,  nihii  ex  eo  effluet,  etiamfi  in  fitu  Ter< 
ticali  detineatur.  Hioc  cum  /  fit  longitudo  30  pedum, 
ficilc  per  experimenta  Talor  litterae  a  explorari  potc* 
itt.    Parentur  iciiicet  pluies  tubuli,   quorom  amplitudi- 
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ncs  gg  fint  diuerfac,  iiquc  aqua  repleantur  ;  tum  ex 
omplioribus  quidexn  aqua  effluet,  ex  ardioribits  yero 
ftcus ;  tantum  igitur  opus  cft ,  ,vt  eius  tubuli ,  qui 
aquam  non  aniplius  eiiat ,  amplitudo  gg  menfuretur , 
critque  tum  azazf.  Hic  aiitem  effluxus  vcrus  fpedari 
debet ,  quo  aqua  continuo  tra<$u  tffluit ;  fi  cnim  gut* 
tatim  tantUjm  decidit,  idem  erit,  ac  fi  aqua  non^efflue- 
reC.  Cum  enim  Iri^io  demum  in  \ero  motu  ceraa« 
jtur,  quamdiu  aqua  quielcit,  ob  ^tuiitatem  guttae  fen- 
Tm  auellentiir  ac  decident^  id  quod  6i(flio  impedirc 
000  vakt; 

60^  Patet  crgo  gracilitatem  huiusmodi  tubub* 
ioim  ^  qui  aquam  contentam ,  etiamfi  vtrmque  fint 
«pcrti ,  non  efflucre  finunt,  a  pondcre  atmofphaerae  I 
pcndere^  ^uoniam  hoc  euenit,  ii^<^a/.  Hinc  vidc. 
iDus,  in  vacuo  ^  vbi  Izzo  ^  iftos  tubulos  aquam  omni- 
no  effjndere  ^  nifi  quatenus,  ob  natucam  ,  quas  tubulis 
c^pillaribus  propna  eft ,  aqua  in  iis  ad  certam  alticudf- 
nem  retineatur ,  re!iqiia  aucem  aqua  effluet  in  vacuo , 
quae  in  aere  guctatim  tanrum  decidebac» 

6t.  Generatim  autem  intelligitur ,  ob  prcfiio^ 
liem  atmofphdcrae  effliixum  aquae  fcmper  retardari ,  ct 
quidem  fi^idtionem  huius  retardationis  eflTe  caufam :  vi« 
dimus  enim  (54),  quo  minor  fit  prefflo  atmofphaerae  /, 
co  maiori  cekritate  aquam  exilirc.  Quodfi  ergo  a  cau- 
(a  quacunque  prcfflo  acmofphierae  Mmminuatur ,  aqua 
vclocius  ex  vafe  effl  let ;  quam  propterea  caulam  efie 
exiilimo ,  qood  ab  eledtriciiate  effluxus  aquae  accelerari 
obferuetur* 

62.  Prac^ 
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69..  Praeterire  hic  nequeo  pbaetomenon ,  expU> 
'catu  alias  facillitnum ,  qilod  (cilicet ,  fi  Tas  (bperius  {i( 
in6nite  anguftum^  feu  eius  amplitudo  jf  plane  eu^nelcat, 
ita  vt  tubus  BC  fiipra  omnino  fit  claulus,  aqua  per 
orificium  CC  non  effluat,  nifi  tubus  fiierit  Tehementer 
longu».  Nam  hoc  phaenomenum  ,  neglefta  fri(ftione , 
ex  theoria  non  lequitur,  cum  Talcv  ipflus  v  non  eua* 
nefcjt ,  etiamfi  ponatur  /=o. 

63.  FriAione  autem  in  computum  duda,  cum, 
ob/=o,  fiat  ^::o ,    erit    firadionis,   quae  Taiorem 

ipfius  V  priebet,  numerator  =:Bj:-/=:(i— *  «  )^-/> 
ad  denominatorem  enim  attendi  non  efi  opus,  qui  (m- 
diionem   77=:/   inuoluetet,    quem    %.   45.  omifimiis. 

-a.h 

£x  numeratore  autem  intelligitur,  quoties  fiierit  x-e  ^ 
><  Y  *  nuUum    effluxum   locum    habere    pofle.     Hoc 

ergo  euenit,  fi  e^<>i-^,  ^"  *-f  +  -^g« -rp«c. 

<,-?^,  ideoque,  fi  />*-i^-|-7^'  etc.  Vel  aqua 
non  effluet,  quotieserit  v  <-Iog.(i-T),  feu  ^</+^ 
-^  7JJ-1-  Tji  -+-  etc.  Nifi  ei|;o  longitudo  tubi  b  hoc 
Talore  fiierit  maior,  aqua  effluere  nequit. 

64.  Videamus  autem  pro  cafii  quodam  deter* 
minato,  quantus  futums  fit  effedus  fi^idionis,  pofito 
Talore  a=:,M9)  ^  ^  veritate  non  multum  abhorrere 
Tidetur.  Sit  ergo  Tafis  fiipremi  ampliffimi  altitudo 
A  B 1=  azz  \  jped.  longitodo  tubi  annexi  B  C = A  ==4  pe* 
dum,  eius  amplitudo  ^j:=3T9b  V^-  ^  £^vt  raL  ^t 


hic  tubus  infi:a  plane  fit  apertus,  Tt  fiat  JLib=:^;^inc 
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erit  Y  =  ^  ct  e,^  -i:rro,o5-iaT:  atqae  ^-  /3:504. 
Vnde  fit:.* 

crr 4 H-  a^  5  5  3511:  a,  8  9  5^  pedam;. 
Hpc  ergo^  ca&  altitudo^  celeritati ,  qaa^  aqua*  efflMt,  de.^ 
bita  tannim.  eft   ^,  S  9  5r  pedum  ^  cuni  firi^ioue   foiblata 
ea  futura.  eOet.  zz.^j.  j^dum.^ 

65.  Si!  effedus^  frrftionis  ininoF  eflct:, .  qaam^ 
affumfi^  celeritas^  aquae  etiam  magis  accederet.ad^alti* 
tudinem.  4i '  pedtim.     Quod '  quo  clarius  appareat ,  pona^ 

mns  atr:-^,  en(  ^'i=:^,et  e^  -i:,=o,a3^  8.^-h, 
atque  -£-/zz90>^vnde  fiet :: 

v.=z ; r^-  3i o SP  4 <^=:  3 , 3: 8^3  7^  ped; 

AlCitadb  ergo    eeleriiatt    debita  iacn  foiet  3^xS^7p!>„ 
ideoqne  pTO|Mus  ad^f^ped^  accederet; 

<56t    Vi&  autem^  huiusmbdi- conftradfe;  pBrcxA 
pprimeatujn  explorari-  poteft^,. quimtat  a.qiia&-copia  cetto^ 
temppre  effluet..    Ponamus  enim  liiiautoprimoefflaete. 
copiam   aquae.,    quae.  (It  «o.ped.  cub.  atquerpariteciai 
pedibus   erit    v=:iooooa  mfity,  qui   valor  contparetuTA 

cum  iis ,  qjios  pro  v .  ex .  hxpotliefibiis ,  olzz:^  et  &=:  j^^ , 
determinauimubf..  vel .  fi  ?  hae.  hypothe(e&  minus  <■  congi^nt, . 
airae  c^ikulo  eaoluantur^  ficque,,  ionotefcet  veius.-  valor:* 
ipfuis  a.;  Expediet  autem  plura  huiusmodi  inflitai  ez.— 
perimenta,.  aatequam  de.  veco  ipjius  ou  yaiote^f^aa^ 
csfXijtk  queamusi,-. 

CASVS.- 


CASvs  n. 

•SI   AQTA  EX   VASE  SVPREMO  fER  TVBVM  | 

WiERTlCALEM  EX  DVABVS   PARtIBV«  ! 

CYLINDRICIS  COMPO&ITVM  ! 

EFJFLVIT. 

i 

^.  Sit  YaiGs  fupremi  toiplitudo  AArr^y,  q«aeTab.VIl 
%t  valde  nuigaa ,  eiusque  akitudo  AB=:« ,  quod  tm  ^'8-  »• 
iugiter  aqua  pleaum  conferuari  |)ono.  £x  hoc  ^afk 
aqua  |)riniuin  in  .tubum  BC  .fluat,  cuius  ^implitude  iit 
3B=:gg  et  altitudo  UC-^ :  cui  tubo  in  CC  annexu» 
fic  infiiper  tubus  .Terticalis  CD,  amplitadinis  zzihb  et 
longitudinis  CD.—c:  cuius  bafis  infima  pertu(a  fit  fb- 
Tamine  DD=JbJb,  ^per  quod  aqua  in  aerem  efiluat. 
Significet  ,autem  ./  altitndinem  c^umnae  aqueae  :atmos« 
phaerae  aequiponderantem  ^  fit  autem  kk  \ptac  ff  tam 
^panmm,  ^rt^valor  Jf^z^  pro  :nihilo  habeii  pofiit. 

— r<ttt 

j5$.   His  jjofitls  fit  breuitatis  ^ratia  ^=ie~^  ^ 

A=z'=^^,f5-e%  B=r>=?i  il-e%  C=r'^«  • 

«1001  \erb  .g— |r  et  5~|?-.  lam  aqua  per  orJficium 
DDzz^fk  effliiere  inuenta  efi  ceileritate  ilebita  nltitudim 
•V,  yt  fit 

_, AJ8g/-t-BCgH-C&  — (.^«gg:)? 

viuie,  vt  iam  fiipra  netauimus,  iequitor ,  fi  fridlio  eaa- 
nelcexiet,  ,fyte  'z;=<3r-4-^+(-,  ita  vt  alticndo  cekritati 
«ffluxus  debita  «flct  aequalis  toti  altitudini  AD. 

6p.  Si  amplrtudo  tubi  medii  BC  ^aeqaalis    eflet 
:ftmp1itiidioi  itlfimi  CD,  cafus  tid  praecedetitem  rediret^ 
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fin  autem  amplior  eflet,  tanquam  pars  irafis  itipiemi! 
r|)edari  poflet ,  ficque  pariter  ad  cafum.  primum.  reuo- 
caretor.  Quare  fi  phaenomeoa  ,  quae,  huic.  cafiii  fiint 
propria  ,  euoluere  velimus^^  tubum  medium^  B.C  multo 
arAiorem  (latui  conueniet,  quam  Tel  vas^  fiiperins ,  yel 
tubum  infimum  CD.  Experimentis,  autmi.  confiat,  ob 
gracilitatem  buiuimodi  meatus*  medii:  BC  celeritatem; 
dHuxus  non  mediocriter  imminui,,  vnde  huiusi  dimi>. 
Butionis  caufa  aperte  frifttoaii  eft:  tribuenda  ,  cum  fiiblar 
ta  ftiAione  amplitudo  huius- tu^  ^^  celeritatem:  dSiixui^ 
Don  afficeret; 

70.  At  fi  amplitudo  tubi  BC  multo*  minor  eft',^ 
quam  fiiperiorisi  et  inferioris,  euidens  eft,,  venam,  aquae,, 
quae  ex  vafe  fuperiori  in  eum,  intrat:,  iamiantej  conr 
tiahi ,  fimilique  modo^  cumi  inde>  iu:  tubumi  ampUorem} 
CD  egreditur,  etiam  nunc:  poft;  egreffijm.  contra^SiiQrem'. 
manere ;  ficque  aqua  perinde.  mouebitur-,.  ac  fi;  per.  tur. 
bum  figur^e  p^BC.C*)//  transflueret,  iu.  vt.  tam.  vas. 
ftiperius,  quam  tubus  inferior. j  ex.aliqua.  parte  coardan.  fit: 
ceofendus.  Quae^circumftantia  in  calculum.  indoceiur,. 
fi  longitudo  tubi  g^cilioris  BC  aliquanto  maiot;  aefii-. 
Qietur,  quam  reuera  efi ;  atque  tantumdem.  de.  altitiidiQe.: 
tuborum  coatiguorum  dematur.. 

71.  Afilim.am  eigo,  hanc  mutatiooem^  in;defigoar 
done  alritudinum  ayb^c  iam  efle  fiidam  ^,  ita  vt.  qoan- 
titas  b  aliquanto  roaior,  a  vero  et  t  aliquanto  miooies 
fint ,  quam  re  vera  deprehenduntur.  Hinc  ergo  akitnda 
h  eo  maior  eft  cenfenda ,  quo  minor  fiierit  amjditudo 
huitts  tiM ,  prae  amplitudine  tara  (upetioris,:  qya^i  infe. 
fioris.      Hanc  ob  rem,  fi  tubqs  BC  fpfifiit  ac4i$im« 

fco 
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ftu  ;^,  miniimim  ,  •eiamfi  eiiis  akinido  BC  &  mini« 
ma',  tamed  litterae  b  Talor  nocabilis  trilMii  debelHc ;  ac 
fii  BC  quafi;  eqanefcat,  qiiod  euenit,  fi  fuodus  vafis  iupe- 
uorjst-  foramine  exiguo  fiierit  pertu(us  ,  niliilominus  in 
oalcnlO'  litteia.  b.  modicum  valorem  fortietur. 

7a<.  Sit  igitur  amplitudo  tubuli  BC  quafi  eua- 
neicens.,,  (eu  £  fere  nihilo  aequalis ,  ita  Yt  Talor  ipfius 
kf  mediocrem  nancilcatur  magnitudinem  i  etiamfi  forto 
ip&  altinKio  B.C  fit  minima ;   eritque  4-  mimerus  ad* 

modum.  m^us,  ex  quo  valor  ipfius  ^rrf  ^  in 
fiadtionem  abibit  vnitate  multo  minorcm,  ita  n  fieflfet 
^CQ,  omnino- (uerit  S3  =  o«  Praeterea  vero  euadet 
^zr  pr  quantitas;  maxima.  Quoaiam  Teio  amplitudines 
^  et  i&6>  non>  admodum  paniae  fianiuntur,  erit  ^=z-^ 

^>  Antequam  autem  ipfum  eiHuxum  definiro 
qiHSimiis*,,  videndum  efi,  Ttrom  aqoa  in  hoc  Tafe  con- 
^ouat  manere ,  atque  lateribus  Tafis  adhaerere  queat; 
qnon  in  fipem  ^iaenimus  fiatum  compreflTionis  aqoae 
in  CC,  qui  akitudine  R  exprimaciir»  «xitqpe  lzzK(£ 
•4r  C  AH-  I  *  -V,,  Tnde  reperitnr ; 

qnae  quantitas  fi  fiierit  negaciua ,  aqna  continua  nooi 
iDanet ,  ideoqne  effiuxus  calculo  aduer&bitur. 

Z  z  3  74>  Cum 


1166         TEnTAiilEN    THEORIAE 

■74.  Cum  igitor  Gt  pofito  §3  Takk  i)anio,  kleo- 

;negle6lis  terminis  mioimis ,  crit 

■"x-Cg        C(t-€d) 

At  cum  fit  proxime  ^z=.j  ct  C^izir ^  erit 

^=zi±^  et  R  ^  i(L:|Hli)iM 

•75-  ■Hrac  primo  patet,  -6  fuefit  g=:i  ycl-^>i, 
effluxum  nunquam  ad  (latum  vniformitatisxeduci,  idco- 
qoe  motum  cx  his  fbrmulis ,  quae  ad  ^uoc  (latum 
funt  accommodatac,  dcfiniri  omriino  non  pofTc  ;  fiatioi 
^go  ab  initie  calculus  itt  adomari  .dcbuiffet ,  -vt  alti- 
tudo  Vy  tanquam  variabilis,  eflet  introduda.  'Qiiodfi  ao- 
tcm  iiierit  ^*<i^  feu  kk<^gg,  ^cfauxos  quidcm  vm- 
fotmis  euadet,  et  aqua  cffluet,  fi  fiierit  -|-H-r>/,  fi- 
roulque  -i-(j-1^)  J>(^-5)('/-<j-;  finautem  fit  -f-4-f=/, 
feu  ^-H^</,  aqua  piane  non  effluet,"  C3dftente,  Tti 
«fluroimus, kk^ig.  At  fi  fit  f-f-r^/,  puta|-f^-/+y, 
cffluxus  ad  vniformitatcm  pcrucnict,  quoties  fiierittf</. 
Cftfibus  autcm,  quibus  <•>/,  lioc  inulto  «iagis  eueniet, 
quia,  ob  |<^jj,  tum  valpr  ipfius  R  fcmpct  jeft  iiffir^ 
jnatiuus. 

CASVS 


C  A  S  V  S    HI; 

m  A-Q.VA"  EX  VASfi  CONSTANTEJR   PLENO' 

EER.  TVBVM  HORIZONTALEM 

£  F  E  L  V  IX 

7^i  $\t'  Yafi*  amplhodd  AAz::ff;.  eV  altitudoi«,|^.Yij; 
ABir«',  tiAi  Tcro  borizoataliter  infixi  loogitud6  Rg,  3, 
BC=:^^  amplitQdo  BBrr^j:^    et>  lcuneit.    per  quod 

aqua  effluit,  CC  =r kk'^    Ponatur  breuitatis  «rgo  ^t r <  -^  ; > 

A=^  i  S5=«'^;-'  B=  '^,  f =^ ;  «3=  g--;  .rit 
irfiitudo  celeritati  eflluxus  debita,  ob  ^;=  po**,  ,et  cof.  ^^  o j , 
dcnotante  /'altitudinem  30  pedara^. 

fj:  Si-m  AB  fterit  "valde  amplum",  crit  fBofJ, 
9[!ir:i— ?^  er  A=r|:  — 5^,  vnde  celeriias  eMuxus-de-- 
bita  erit-  altitudini  • 

wde  cum  ^'^|r  vnitatcm  fnperare  nequeac,   denomii 
nator  remper  erif  quantiws    affifmatlua    ^S^i^j    quod< 
indicio  e(!,  aquae:  eflluxum  certo  ad  ftatani  vmformiu-i 
tis  pcraenire? 

7.S.   Vt    aurem   aqoa-  a^Ca   eflruaf,    rttcefle  eftj, 
vt-    fit.  *  ».  ( .1.-  j;  ).  <ri  I--  25  -H  T  ®  •)  ^   f«»-^ 

SB>r; ;'.  -^  -  ;; — rTs\  ideoquev^-  «•  <C.i-^-V 
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^Vl  "'ry   ^^^   iQgarithmif    furaendis    oportet    fit 

logarithmum  hyperboJicom  numeri  i  -+  J-.      Et^   d^ 
fluxus  cefl&bit  fi  fit  A^l-log.  (i -+-t)  - '-^a  Jzf  • 

79.  Quo  longior  ergo  fiierit  tubus  horizontalis 
BC,  eo  lentius  aqua  eflluet ,  atque  eius  longitudo 
^usque  excrefccre  potefl,  vt.aqua  per  eam  planenoa 
effluat ;  quod  fcilicet  eueniet,  fi  fiierit  *  >.J-Iog.(i-V-7) 
^*^^^\  Hoc  autem  intelligendum  eft,  fi  fotamea 
CC  in  parte  fupetiort  extremitatis  tubi  BC  Sati.  Si 
enim  eflet  in  parte  inferiori ,  ob  ip(am  aquae  grauita. 
tem  in  tubo  horizontali,  qusrm  in  calculo  non  (iim  coa*' 
templatus,  vtique  efflueret. 

80.  Si  altitudo  a  muho,  fit  minor  quam  /,  erit 
proxime  log  (i-t-x)^T*  ^^^  primom  ergo  loogi* 
tudo  tobi  b  fiiperauerit  hanc  qirantitatem  J^;  -  "^^)  » 
cflluxus  aquae  pier  orificium  CC  ceflabit.  £t  quia  ter- 
minus  fecondos  minimos  eft  refpedo  primi,  aqua  non  am- 
plius  effluet,  quandofiierit  ^^f-f ;  Hinc  vt  aqua  effluat 
oportet  fit  ^^J-j. 

81.  Si  ergo  altinido  Tafis  AB=4r  fiierit  Toios 
pedis,  ob  /— 30  ped.  effluxus  aquae  coercebitur,  fitobi 
BC  longitudo  maior  fit,  quam  ^.  Hinc  nouus  coUigi- 
tuc  modus  Talorem  litterae  a  determinandi :  cum  enim 
per  experimenta  explorata  fiierit  longitudo  tubi  horizoo- 
talis  *,  coios  amplitodo  gg  ^'  nota,  vbi  effloxas  ceflat, 


erit  a=:f-|. 


S2.  Ho- 
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Ss.  -Huiusinodi  eigo  e^cperimenta  iaftitui  poterant 
ti4>is  non  MJeo  anguftis^  Tti  niodo  ance  expofito,  Tnde 
bic  modus  {ince&rri  videtar.  Cum  enim  tubi  aixftinTimi, 
qui  capillares  Tocari  folem ,  fingularibus  proprictatibus 
fint  praediri ,  femper  diA)ium  relinqueretur ,  vtrum,  ob 
lias  proprietates ,  efHuxus  aquae  per  huiusmodi  tubos 
oon  pecnliarem  pariatur  pertuibatfonem ,  ■<^  valoc 
ipfiiis  a  inde  coUedus  incertus  ledderetur. 

S3.  Vt  «xemplum  hiriusmodi  experimentonim 
«xhibeam,  ponamus  efle  vas  AAB  ampliilimum  ,  cuIm 
Tero  horizontalis  BC  longitodincm  efle  ^rrftpedum, 
tt  amplitudinem  gg:=:t%i  pedis  qnadrati  ,  ideoque 
^rr  5j  ped.  lumen  antem  eins  kk  tam  efle  exiguum  , 
vt  g^^lr  pro  nihiio  haberi  poflk  Hinc  ob  ya» 
AAB  ampliflimum,  negligi  poterit  ftadio  -/,    ct  hv 

'-etb 

bebitur  ^zze  «  nri— J,,  fumto  etrr^.    Atqne  ob* 

tinehitor  v— «— 2=^"  z=  ^^77^.      Vt  igitnr  jiqua    hoc 
caKi  adu  effluat,  necefTe  e^  n  Gt  ^>f|pedis. 

84.  Si  pofuiflfemus  a:::'»^,  prodiiflet  S)3=J^-*tw, 
«t  vintf— ^^  n  "^~*'^,  aqua -ergo- effluere  inciperet 
iiacim  ^tque  ^quae  m  Y»fe  AB  altitudo  a  fuperaret 
,',°p€d  Cum  igitur  pofito  a  incognicofitS^r::  1 -50«, 
ct  v:rtf(«--5oa)— 1500«,  aqgeatur  (enfim  altitudo 
aqnae  in  vafe  AB>  donec  aqua  per  orificium  CC 
«iiinerc    incipiat ,    et   notetuj:.  tum  4]Jtitudp  AB=4  in 

})ed.bus,«rit  a^:,-;^:^:,;:;, 

S5.  Si  idcm  experimentum  alio  Itto  horitontali 

kiftituatur,  cuius  titn  locgitudo  ^,  quam  amplituoo  ^, 
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fir  quaeaniqiier ,  Tenimtamea  Musmodiy  n  y  matfes 
fia^o  admodum  parua,  fitque  fitis  e3atSx^z=:i—^p 

•  JL     •  O' 

€t  «r=:<i(i— y) — jp,  atqae  altitudo  aquae  inr  vafe 
AB  notctur ,  Tbi  aqua  per  orificium  CC  priimuiR 
cffiaere  iacipity  iode  coUigptur  cc:^:^^^  Mc^vie  certi»' 
fimus  -  Tidetur  iaodu8> ,  Teruin  Yaloreni  iplius'  <t  tt" 
plocandt. 

%S  SpetSenuBr  autetts  Talorem  ipfuis  ct^  tairquani 
c<>gnitiBny(cilicet  (fzz^y  et  videaimufr  ia  ali({iio  exern^ 
plo ,  quanta  dbfanlitatio  in  footibu»  falientibus  ob  fridio* 
nenB  oriri  debeac.  Sit  igitur  vas  AB  adhiodum  altuniy 
ialicet  tf-^riooped  eiusque  amplimdo' //— r  pesqua- 
dratus^  (eu-/=i.  Tum  Oic  amplitudo  mbi  liocizuucalisF 
I2f~i^^  feu  |;^cr4»  eiusque  longitudo  ^moo^  etli*. 
mcnkk:^.-^^  erit  fzro',  er  ^:^:;^.  tum  vcro» 
Sf  - 1  -:;j+,TTSi-etc.leu5f=:o,975aii,etSBc:o,7788a, 
ct  A=:p8,7^o- 

87.  Hi»  pofitis  valonbuB-y  pcodibic  aldtiidb  celieEi' 
titi  cfflhxu»  debitft? 

v=:tf>,70»  pedL 
QxxKr  ergp»  lumcn  iii  dorlo>  tt^i  ciircar  cf  cpoIGcuaniry 
Tt  per  \d!  zcpat  vercicalicer  enimpary  feo»  falkns  tantunt 
ad  articudrocm:  dpl  pedum^  aff^et,,  fdeoqoe  90  pedi- 
\m  defictec  a&  altitisiine  aquae  in>  vafe;.  Veram  bic 
iU^cusi  etiami  ob>  refifientiam  aeru>  aliquantunr  diminaecury 
ha.  vc  fons  ne  quidJEOi  ad  banc  altitudiiieni.  ^$^  peduai 
Hi  afceifiinBk. 
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C  A  S  V  S    IV. 

Sl  AQ.VA   EX  VASE  CONSTANTER  PLENO 

fER  TVBVM  CYLINDRICVM  INCLINATVM 

DEFLVAT. 

88.  Sit  Talis ainplitado  AAzzff^  eiusque  ^l^^^fj.  yn 
AB=«.     Tid>i  ioctinati  longitudo  fiCz::^,  «mplitudo  {«„,  ^ 
hBzzggy  et  aogulus,  qtio  ad  ledam  Toticalem  inclioa- 
tur,  =:{.  ita  Yt    cof^^   exprimat   fiuum    inclinationis 
•ius   ad    faorizontem;    effluat   vero    aqua    per   lumea 
CC=::ibJb,  quod  prae^/  6t  minimum,  ^fitJJ-=:f~o. 


Porro  ponatur  |t— ^,  51=^  -^  ,  A-rz^.f^zze  «, 

et  Br;;-^;  quibus  pofitis  erit  altitudo  cekritadi  q[nft 
aqua  per  CC  cffluit,  debita 

__  AS3/-4-B^cof.^-(i->9r^)/ 

89.  Cum  altitudo  vafis  AB=tf  non  fic  admo* 
dum  magna,  et  eius  amplitudo  //  ingens  erit  A/=::  tf, 
et  ^=x,  proxime,  vnde  habebitur 

Tbi,  cum  ^  Tnitatem  fiiperare  nequeat ,  et  fit  55^'^» 
deaominatdr  erit  quantitas  pofitiua  \  'vnde  motus  ad 
Tniformitatem  perueniet.  At  fi  numerator  foerit  Tet:;o, 
vel  quantitas  negatiua,  aqua  plane  noa  effluet ,  ied  io 
quiete  perleuerabit. 

Aaa  s  fo. Si 
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90.  Si  akitudo  Tafi»  AB=«  fit  quam  mim. 
mt,  patet  ctfiuxum  noo  dari,  nifi  fit  ^cor.^<*/, 
feu»  nifi  finu&  decliuitatis  ti^t  maior  fit,  quam  ^.  Quodfi 
ergo  pooatur  ^r»a/:=:o,oo7  5»  pedum,  vt  aqua 
per  tubum  BC  dcfluat ,  necefle  eft  ,.  rt  fit  cof.2^>«. 
Si  ergo  fit  vel  »:=i ,  vel  ff<C  '  »  aqua  per  iftiusmodt 
tubum  ptane  non  defluet;  quare,  vt  aqua  <tefiuat,  necefle 
cft>  vt  fit  ff>>i ,  &D^>a/^  ac  tum  finus  decUuit»> 
tis  maior  elTe  debet ,  quam  j^ 

91.  Hinc  prO  fiuininibas  decliuitas  aluel  afligoS' 
ri  poteft ,  vt  aqua  decurrat ,  ita  vt  fi  decliuitas  minor 
eflet ,  aqua  cflbt  ihgnatura.  Pendcc  autem  baec  de> 
clioitas  a  littera  g  ^  qna  profiinditas  fluuii  indicatur. 
Vt  igitur  hittc  decliuitatem  pro  q^iaiKs  flumiQis  profi]a« 
ditate  dcfiniamns,  fit  fHro  diftantia  miUe  pednm  aiti- 
tudo,  per  qiram  alueus  iubfidit,,  =zz  ped.  eritquc  -—^ 
fimia  dediuiutis.  Quare  fi  fluuii  profiinditas  fit  ^  pe» 
idum,  ob^=:;^»,  ct  n  z=^^,  Bct-^y  ^^:  vt 
ergo  aqua  ia  alueo   defluat »    oportet    fit  2  >  ^  ,  feo 

'^     «    • 

92«  IV0  qinas  ergo  ilaminiis  profundrtate  ^ 
definire  potcrimus  decfiuitatem  aluei ,  quae  diftantiae 
miile  pedum  conueniat,  vbi  aqua  primum  fluxuo» 
con(cqn4tur:  ita  vc,  &  decliuitas  eflTec  roioor,  ac^ia 
cflet  fiagjiutuia)  vti  feqocns  tabella^  habec» 


Tto^ 
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Prnfiinditas 
fluminis 
6,  5ped 
1,0 

«,5 

a,  o 

*,  5 
3,0 

3,5 
4,0 

4,i 
5,0 


DecUuitas    ad 
dift.ioooped. 

15,00  ped. 

7,  50 

5,  00 

3,75 
3,00 

a,  50 
a,  »4 
1,87 
i,<57 

..50     ^ 


Profunditas|DecUuitas   adl 


fiuoiinis 
5ped 
6 

7 
S 

zo 
II 

12 
13 
»4 
«5 


iiftioooped. 
f ,  50  ped 

»,25 

1,07 

0,94 
o,  83 

0,75 
o,  5S 

0,62 

Oi5S 

o,  531 

0,50 


93.  Si  crgp  decliuitas  pro  data  profiinditatc 
maior  foerit,  quam  baec  labula  indfcat,  aqua  in  akieo 
deeurret ;  eiusque  celeritas  proxime  innoteiccit,  fi  po- 
oatur  ^=  s  >  vnde  fia : 

Patct  ergo ,  manente  eadem  dediuitate ,  ita  tamen ,  Tt 
cof.O  V»  cekritatem  flumtniseQ  fore  maiorem ,  quo 
longior  foerit  fluuii  tra<ai».  Notari  etiam  conuenit, 
curliim  fluuii  eiusdein  accelerari ,  fi  pondus  aimofphae- 
lae  dimiouatur. 

P4.  Qaooiam  ante  («tf,  87)  cafom  eupToirous , 
qao  aqua  ex  vafe,  centum  pcdes  ako,  ad  diftaniiain 
ceotum  pedom  per  tubum  horizontalem,  cuius  aropli- 
todo  ss^TTo  P^'  ^^  deriuata ;  ponamus  nnnc  ciu». 
dem  Yafis  sSiiudinem  eflc  mioimam,  cx  eoqnc  aqoan» 

Aaa  3  r^ 


174     TEKTAMEN    THEORIAE 

der  tubum,  angulo  {emire&o,  ad  horiiontem  indinatum, 
ad  eundem  locum  C  dcduci,  efleque  vt  ante  gg=:~, 
feu  ^zr^ped.  erit  cof.  ^  =  f^  et  izziooVz 
='+,  X4tped. 

P5.  Cumigiturfit  y=o,353<^»«rit S3=o,702f. 
Statuamus ,  "vt  ibi  orificium  kk  mioimum  ,  et  ob  « 
quantitatem  minimam  ,  erit 

v=:o,  &919  (7!-3o)  =75,  3op  pcdum. 

Quae  quaikitas  cum  fit  maior ,  quam  calii  praecedea* 
te  ,  5 ;  pedibus ,  fequitur  aquam  hoc  caiti  ad  altitudi- 
Dem  maiorem  efle  alcenliiram ,  quam  caik  praec»' 
dentc» 

C  A  S  V  S      V. 

SI  AQyA  EX  VASB  4B  VEL  PER  TVBVM  CYLKDRICVM 
IXCLINATVM  BE,  VEL  PER  INFLEXVM  bcE  DEFLVAT 

£T  INDE  FER  TVBVM  VERTICALEM  CD 
ERVMPAT. 

96,  Sit  Tafis  AB  altitudo  a  mioima,  amplito- 
ilo  Tcro  ff  maxima:  tum,  quia  hic  duos  cafiis  euokiete 
conftitui ,  fit  pro  Ttroque  caiii  amplitudo  tubi  deferen- 
tis  BBiz:Hz=fcz=gs  ,  tubuU  verticalis  CD  akitudo 
zzf  ^  et  amplitudo  QQ-zzbb^  et  lumen  in  'DUz.kk, 
Tum  pro  cafu  priori  fit  longitudo  tuhi  B£^^ ,  eius. 
quc  ad  yerticalero  incUnatio  =:^ ;  erit  pio  cafii  alte. 
fo  bczzbQoCi^^  ct  f£=^fin.^.  Ponatur  autem  ft^g 
ct  J  *  =  5- 

^7.  Hii 
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97*  Hi»  pofitis  pro  primo  cafu  babebifflus : 

TOie  cekritas  effliixus  debita  crit  alticudinis  V ,  vt  fic 
fei  fiibfliratis  Taloribas  a^mtis; 

liDe 

9$*  Fro  alteio  Tero  cafiiy  ad  $»  $^'  relacoy  ba« 
fKbimus ; 

9-i;Apa',^=e    «    iCoC<=i;^j5r§-,ctB=i:f 
Tdm£=:r    «     ;cof.'»f=:o;^=:^-,  5=^J«C=t^j 

quibu»   valoribu»   (hbftituti»  proctibit    altitudo    celcritati 
c^Suzus  debita : 

6i6 
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99»  Notandum  autem  eft ,  quantumuis  altitudo 
tubiili  CDzze  fuerit  exigua,  tamen  eam  ob  raticnes 
ante  expofitas  maiorem  capi  debeie,  et  quo  minot 
fucrit  cius  amplitudo  hb,  eo  magis  altitudo  vera  c 
augeri  debebit.  Etiamfi  ergo  tubulus  CD  fuerit  bre- 
viffimus,  feu  quafi  foraminulum  pcr  laminam  pertu» 
fum ,  fra<^io  ^  eo  maiorem  habebit  Talorem ,  quo 
miaus    fuerit    foraminulura  ,    feu    quo  minusi   fucrit  b. 


—ac 


Cuva  igitur  hoc  cafu  e  "  fiat  numen»  valde  piruus,  per- 
(picuum  eft,  fbraminulum  tam  paraum  fieti  poffe, 
Tt  aqua  per  id  plane  nou  efRuat. 

xoo.    Si  tubulus  DC  in  DD    penitus  Gt  aper- 
tus,  erit  l^=x  ec  cafii  priori  babebitur: 

„tf  «  (tf+/-ii:cof.  0-fr^cof.<+i&)-g^(/+ii&) 
Pro  ca(u  autem  pofteri(»i  habebitur: 

i+ie       «      "-i)g 
quoties  ^rgo  eft  g^x,  aquae  motus  fempcr  ad  (latum 
Toiformiiaris  pertioget. 

xox.Ct* 
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10  E.  CafBS  prior  pQti0i(nwn  ipfenik  letank- 
tioDi  aquae  per  aquaedudus  a  fri^ione  ortfle  deter* 
nijiaQdae.  Cuius  mOtus ,  vt  .exemplum  esUiibeamu^ , 
fit  altitudo  aquae  in  receptaculo  a  Talde  parua ,  lon* 
gitudo  aquaedudhis  B£=:^z=aooo  ped.  ampHMo 
^J:=«»  ^  £^f  V^'  altitudo  bff  ^  feu  *cor.^= 
J50  ped.  foiamen  autem  kk  tam  paruum»  vt  ^=^ 
pro  nihiio   haberi    pdTit.    Denique  fit  tubuli  CD  al'> 

doido  ^=;,  ped.  et  b=z~  ped. 

«02.    His  pofitis  liimto  azz;^  erit  yir-l, 

ideoqnc  *^  =0,535« 5  5  «t**  =1,004503. 
Hinc  ergp  «fit 

^=S«-1-97> 4«  *  «^4  pcdum. 
Hoc   eigo  cafu,  dummodo  fiierit  altitudo  Tafis  AB  fex 
pedum  ,  -aqua   ^r  lumen   DD   exfiliet  «d  altitodinem 
:xoo  pedum ,  ficque  ftiAio  50  pedes  a  iadu  ablumit. 
J03.    Si  icliquis  manemibus.  iisdem  ,  fit  ^=  x 

^^mj^rit'^^!  et*«=o,€o55Si  ,   liinc- 
que  lepentnr 

^=1^-1-  >io5,  ^4  pednm, 
ita  Tt  iiqua  ad  uouem  pedes  «Itius  fit  afcenfura,   <inani 
cafu   piaeccdente,  «b  audam  tubi  BE  amplitudinem. 
Sin  autem  •amplitudo  tubi  ^minuatur,  Tt  fit  gg^ii  > 

jfeu^=:|  pcd.  ob^=J  erit  tf^  =o,434.<Jo ,  ideo- 
«que  altitudo  cekritati  «ffluxus  ^lcbita 

Towiyi.Nou.Coiii.  Bbb  «=r 
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vzzfa-^- *4» * » o'  pedura- 
ficqde  -vltni    t%  pedes   deficit  ab  alHtDdioe  f.  prnea^ 
denM.    At  11  fit  ggz:\,.  &a  gzzl^  Yt  habeatur  x^^f 

erit  ^  «  =Oi3tf7»8,  ideoque* 

«=^«-■4-7^, »  5*4  pedunr; 
altitudo  ergo-  iato  duqc  9  p6dibus>  miaor'  eff>  qaani! 
aote; 

S04^  Fatet  eigo  ih  lontnius  fafientlBusr  altihidi- 
Bem^  iatfbus  non.  iblum.  ab  altitudine  tecepcaculi ,  ieai 
caftelli',  pendere ,  vt  vulgo  Audfores  hy^ulici  perhi* 
bent ,.  led.  etbm.  podfiknum;  ab  amptitudine  et  lof^ittt- 
dihe  canalium  ,  per  quos  aqua  e  caftelio  ad  ibntes  fr- 
fiente»<  derinatur.  Quo  ampliores  enim  et  breuioies 
fiierittf  canales,  eo  propius  fens  &lien&  altitudinem  ai- 
fieili  attjn^t,,  acdioribus.  autem  ac.  oimis  longis  canaii- 
bus  adhibendis  fieri.  adco  poteft.,,  yt  zqvoj  plaae.ad^ 
nullam.  altitudinem  afbendat;  Caufa  igitur  huius  debilii 
tationis  eft  HA&lo  j  fittera:  a  hie  contenta  ,  cniiis^  ^* 
xem  hic  pofui  eecTT—,.  confultis  antem-  qnibusdam 
ferimemis,  Yidetor  ponidebeie  o^^—. 


AXms^ 
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APPENDIX 

DE 
FONTIBVS    5ALIEJSITIBVS. 

305.  Hinc  ergo  fitis  accutate  definiri  poterit  al-Tab.vn 
^Ojdo,  ad  qudm  aqoa  ki  loBtibus  filientibus  fuifuni  ^'8>  5* 
3>roiicietur.  Ponatur  enim  primo  aldtudo  aquae  in 
caftello,  ieu  AB=i7,  tam  parua,  Tt  prae  ipfins  ele- 
iratione  fnpra  orificium  fontis  DD  pro  nibilo  reputaii 
|)o(fit.  Tum  TCFO  tubulus  CD  neque  nimislongus,  ne- 
<que  nimis  anguftus  capiatnr ,  ita  Tt  ^  fit  fi:adio  quam 
minima  ]  hnc  enim  plerumque  redennt  t>mnes  cafiis 
iontium  falientinm.  Quibns  poGtis  «rit  altitudo  debiu 
celeiitari,  qua  aqua  per  orifidum  DD  exfilie^ 

<o5.  In  liac  expreffione  deootat  7  aldtudiaem 
-columnae  aquae  prefiioni  atmo(phaerae  dequiponderantis, 
«ritqne  ergo  propemodnm  7=:30pedum.  Deinde  i 
«xprimit  kngitudioem  totius  aquaedudus  BE  ,  per 
quem  aqua  a  cafiello  Ysqne  ad  fijntem  DG  deituatur ; 
qm  <i  ponatnt  iecondum  lineam  redam  <ii(f)ofitus,  Tti 
&tc  fieri  folet ,  erit  ^cof.i^  altinido  aquae  In  ca(teUo 
iupra  jR)Qtem.     Quare  fi  haec  altitudo  CF  dicatur  nir^, 

erit  cof.^=:f:  ficque  erlt  v—({f-7)(i~^   «  ) 

107.  Afiumimus  porro  totum  aquaedudum  cy* 
jyUadricum,  ita  vt  eius  alritudo  fit  Tbiqueeadem»  ^SSi 

Bb  b  2  fi 
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fi  ergo  diamctcr  hnius  aquae  dudos  fit  czd,  crit 
gg—^iiddy  et  gzzldVit.  Cum  crgo  coUegerim  ex 
experimentis  effe  a::z±^,  erit  l^A^yodVTt^z^oi^d. 
Calculus  crgo  fitis  exadle  fe  h^bebit ,  fi  pofito  aoalis 
diametro  =:</,  fumamus  l^=z^oood, 

108.  Curo  igitur  fit  v=|5(^-^')(i-^"^)> 
habebitur  altitudo  iaftus  ^erttcalis : 

•.        a6'\/,      «^_i_2!4i-.?^-4-£tC  V 

vbi  cft  y=:^^55a« 

X09-  En  ci^  (equentem  regulant  pto>  aldtudioe 
iadus ,  io  quouis  fbate  ^liente  inuenienda ;  Diuidatar 
tota  eanalis  htigjitutb  per  diametnm  ampUludi/ttS  msdem 
tanalis,  et  quotus  ponatur  =;w,  tumftt 

^ -_ , ^__^^ 6:;;s5r"' .♦♦ooo»-*- .io.*oo«*^    *«' 
Tw»  y?/  </  ekuatio  aquae  in  eaftelh  fuprafintem,  erit^ 
aititudo  ia&us 

vr:N^-55;Nii  pedum. 

Vel  pjito  ^NnrrM,  effit   alHtudo  ia&us  t9  peMus 
•exprejfa  vz^Nj— M. 

ixo.  Ex  dato  ergo  numcto  n,  qui  prddit,  fi  longittKlo 
canalis  per  eius  diametrum  diuidatur,  cdUgaatax  Taknes 
litterarum  N  et  M;  tum  prior  numerus  N  maltipUce- 
tnr  per  eieuationem  aquae  ia  caftello  fiipra  foiKem, 
qoae  jdtkudo  in  pedibus  fit  ezpieflii,  ec  i»  hoc   pro- 
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dodo   rubtnhatur   numeros  poftador    M,  re6duumque 
cxhibebic  aititudinetn  ia^us  in  pedibus  expreflam.  . 

XII.  Hoc  autem  modo  prodibit  non  tam  ip& 
[adus  altitudo,  quam  altitiido  celeritati,  qua  aqua  exfilit,. 
dcbit?.;  xonfiat  eQiip  .banc  altitudinem  pb  refiftentiam 
aeris  infuper  aliquantpm  diminui ,  ita  irt ,  fi  fom  .vef' 
tipaltter  exflliat ,  eius  altitudo  aliqaanto  minpr  fit  iiit^ 
ra  ,  quam  per  regulam  dat^nfi  reperitur.  Huii^  yero 
dminutionis ,  quae  ex  alip  fonte  origineni  Crahit »  hjc 
Qullam  HHiticmem  habeba. 

xis.  Quo  igitur,  quouis  cafa  oblato  y  altitu^o 
u&s»  ci>  fii^onem  folam  imminma  &<:iliu8  colligi 
queat ,  cpnuenkt  tlbulam  condrui  y  quae  pro  qnoijis 
'valore  ipfius  ir,  feu  quoti  ex  diuifione  kmgitudinis  can^-> 
I»  per  eius  diametram  orti,  exhibeat  valores  Utteiaru^ 
Dl  et  M.  His  «nim  inuentis,  fi  infuper  altitudo  cafieJU 
fiipra  orificlum  fbim  q  in  ca}culu.m  trahatur,  &ie  negotio 
aidtudo  ia^  v  inde  collig^tur,  com  fic 


B¥b  %  TABVLA. 


9B»      .'rnNTAi^EN.   rmORiAE 

TABVLA 

t 

ezhibens  valores  litteTanim  N  et  M  pio  iiDguIk 
.    Tiiloribus   Utterae   8. 


N 


M 


n 


N 


M 


lOO' 

0,987^ 
0,975« 

0,7407 

2200 

0,7692 

12,6912 

200 

i,4«34 

2300 
2400 

0,7605 
0,7519 

«3,"85 

300 
400 
500 

<Joo 
•700 

0,9535 

2,1678 

13-5354 

0,9516 

4,85,48 

2500 
2600 
2700 
2800 
2900 
3000' 

0,7435 

13,9419 

0,9400   3,5^50 

0,7353 

14.3385 

o,92S«     4,1787. 

0,727^ 

14,7450 

0,9174 

4,8i6a 
5,4381 

0,7191 

15,1020 

800 
9P0 

0,9064 

0,7112 
0,7035 

15,4^98 

0,8955 

«,0444 

15,8286 

1000 
f  jop 

0,8848 

«,«357 

3100 

3200 

3300 
^400 

3500 
3600 
3700 
3800 
3900 
400C 
4100 
4200 

o,«95  8 
o,«883 

i«,i784 

P,8743 

7,ai»9 

i«,5>98 

1200 

0,8639 

7,7754 

o,«809 

»«,8525 

171I771 

1300 
1400 
1500 
idoo 

1700 
1800 

0  8537 

8,3*39 

o,«73* 
0,6««4 

0,  8437 

8,8590 
9,3810 
9,  8901 

17,493« 

o,8339 

0,6593 

17,  8026 

0, 8Z4a 

©,«523 

18,1036 

0,814« 

10,3866 
10,8708 

o,«455 

o,«387 

18,3975 

o,8o5a 

18,683- 

1900 
2000 

0,7960 

>i»343i 

0,6321 

i8,9«33 

0,7869 

11.8038 

0,6255 

19*235« 

2100 

0,7780 

12,2530 

0,6191 

19,5015 

34«a 
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n 

N 

'  M- 

n 

N- 

M 

4300 
4400 

;4500 

'4600 

i+700 
4800 
4900 

:5000 
',$  lOO- 

'5200 
:53oo 
,5400 
5500 

0,<JX27 

19,7605 
20,0*36 

6700 
6800 
6900 

7000 
7x00 
7»  00 
7300 
7400 
7500 
7600 
7700 
7800 
7900 
8000 
8x00 
18200 
8300 
8400 
8500 
8600 
8700 
8800 
8900 
9000 

'0.4852 

>4,3804 

•  0,6065 

0,4808 

24.5rs^2 
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IT3.  Non  t)pns  eft ,  <vt  Imcc  tobuk  irkcrUis  con* 
«kiaetDr;  fi  enim  fuerit  iKnimeras  ^aior,  quam  50000^ 


-crit  iufte  N:rrir>  ^  Mrr^o  ped.  Quaecunqnc  ergo 
luerit  diflantia,  ftu  lougrtudo,  canaKs,  -eiusque  diameter  ^ 
ex  quoto  ftj^  qui  ex  diurfione  longitudinis  |)er  diame'^ 
trum  refiiltat ,  t>pe  iintus  tabulae  ^&dle  -excerpunnir  va«- 
lores  N  et  M,  quibus  inuentis/  fi  -eleuatio  aquae  la 
«afteno  fupra  fontem  ponatur  zz^ijy  erit  ahitndo  ibnljt 
-■;-=:  N/^-Mped. 

7I4..  Si  ^ulia  aflGt  £ri2i:io^  altitiido  /ontis  «f 
«cqualis  effet  akitudim  xraftelli  q.  feu  ^zr^..  Vade  j:a* 
tcjty  ob  firu^ioBem  fasnc  aJtitudinem  g  duplic^  jrodo 
iiiminui  :  primiim  enim  mukiplicari  debet  pcr  N,  qui 
*ft  numerus  ynltate  minor ;  tum  vero  infupcr  ab  hoc 
produjfto  fubtnihi  de1)et  alritudo  M,  qiiae  50  pedes 
iiiperare  nequk,  atque  haec  poftrema.dimimitio  preftioni 
Tom.VLNeu.Com.  Cc<  adnos- 
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atmofphaera^  debettlr ,  quae  fi.  maior  tninorue-  efler,, 
Dumeri  jyi  |n.  eadeav  iatibb&  atigeri ,,  yel  £ininaiv  de^ 
berent.  ,      .  1 

115.  ll^ni  efgo  ^atiin  elucet,  fi' alcitBdo^  ca({elll 
if  muiQr  fiiecit,  quam  ^V  aquom  &L.  orincio^  DD-  noa 
tfle  egrefluram  ,  fed  eius.  motum:  a:  fti^ner  penituB< 
compefci.  -Ita  (L  fit  »±r  laooooy  (^ien&  fonS'  non.  dt- 
teitur,  nifi  (it  ^>^,..  (cu;^^75o:ped^  Viciifintautenii- 
£  altitudo  ^  detiir  ,,  vt:  i(qila.  faltemr  efiUiacr ,.  dc^  efle^ 
jj-<;^^;  cum  igjtur^  creicenter  «?  valbt  jj^  cre(cat,  hinc; 
innote(b6t  lime&i,.  infiai  ^em^  tnlor.  ip^us  tl  (iit^dere: 
«fchet/       "-     •'     '      "       " 

skT.  Sl:  Ifocus:  calfeUi  vtM*  cum>  lo(:o'  (ontis  fitr 
^tus,  et.  quaeratuc  Is-aqiiae.:  dudlus,,  qua-6)nsad  maxt- 
mam  altitudinem^  a(liliat;.  primo-  canalis  a.  cadello  quaa- 
tum  fieri.  potefi:  (ecundum  lineam  redam  dirigi.  debet ;. 
deinde  vero  defiderio:  potiifiinum:  fatisfiet  „  fi  caoali 
maximo.  trihuaeur.  amplitudo  ,.  quam^^  circum{lantiae  per- 
mittunt.  £x..  tabjula;  eniin.  apparet ,.  aldtudiaeaL^  iaAu&> 
ioprimis  ab^  amplitudiner  canaliV  pendere:. 

ttT"..  Quod  qua-  exemplo-  per(piciatar,  fit  nltitudo> 
caftelii  ^czriso  ped.  et  diftantia  eius-  a  fonte  ^=2500 
ped.  et  pro  yariis^  canalis.  diametris.  altitudo>  iadns-.  (e.  itai 
habebitt 
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13,941 2  1   404 
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I$O09. 


18  6609.9^  29f 


»a»7i  j.5a^&Ql3a»a»iao,.i5l  lii,.isl  4?  5<5- 

Si 


Si  ^rgo  diadijeter  <am\is  minot  cfTct,  quam  l  ped.  aqua 
plane  iHOQ  ^xfiliret. . 

:  n3.  Pat^t  ftiam  aquam  4c  loco  y^lde  remoto 
raduehi.  1190  poflfe^  nifi  4ile  locus  ^^^^odum  ^  eleuatus: 
propterea  quod  canales  non  nimis  ampios  conficl  licet. 
Ita  ii  aqua  ex  diftantia  ^nius  milliaris  fit  arceflfenda  ^ 
ita  Tt  fit.^zza^ocp,  et  canalium  diametcr  fit  J  pedis, 
erit  «z=:iooboo,  hoc  praeftari  ncquit,  nifi  receptacu- 
lum  vltra  750  pedes  «leuatiim  fit  (iipra  locum  fontis, 
Ponamus  crgo  lianc  eleuationem  efle  ^rziooo  ped.  et 
aqua  ex  fonte  non  vltra  altitudinem  10  pedum  a(cea-> 
det :  fin  eflet  ^=:!20ooped.  altitudo  iadus  prodiret 
50  ped.  et  pro  fingulis  milienis  pedibus ,  quibus  alti'- 
tudo  q  augetur:,  ^ititudo  faitus  tantum  quadragenis  pedi'* 
ibus  xrefcic 

^ip.  Si  atmofphaera  tiiillam  «xerceret  preffionem^ 
^quantitas  M  omitti  deberet ;  atque  hoc  cafu  aqua  per 
•orificium  DD  erumperet ,  dummodo  aqua  in  cafieilo 
_inagis  fiierit  eieuata.  Foret  autem  vzzzNq^  feu  ob 
friiSlionem  fe  haberet  CG  ad  CF,  vti  numcrus  N  ad 
vnitatem ;  at  eft  N<^i,  nifi  nzzOy  ct  praecipui  vaio- 
res  ipfius  ^  fequentibus  vaioribus  ipfius  n  relpondebunt: 


N=,|    I    I    I    I    X    I    «     I    I     I    I     I    j     I    X 
tiinc  fi  fit  Nzi:Jet  y^S^  erit  «=:400oy. 


«     I    i 
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xaa^  Ob  preflibnem  autem  atmcrfphaerae  alcitudio- 
Ibntis  CG  adhuc  magjs  diminuitur ,  et  aty  alticudiae 
iam  immiouta  N^  infuper  fiibtrahi-  debet  altitndo  My 
ita  vc  prodeat  «'crN^^-M  £x  tabula'  autem  aoQexa 
patet ,.  fl  iueric  quotus  srrrr,  numeiu^  maior  quam 
50000,  fote  «?zz*^^^— 30  pedumi  Ciim  igitar 
preflio  atmofphaerae  (!t  vari^ilis  ^  e(  altitudini  mercurii 
io  Barometro  proporcioualis  ,  fequitur  fbntes  Oiliente» 
ad  eo  nuirorem'  altitudinem  aicendere  d^bere ,  quo  v^ 
Bus  meccudus  ia  Bacometro  fiieiic  elenatu&K 


EXFU- 


EXPLICATia 

EXPERIMENTI     PARADOXI 

DB 

ASCENSV  CONl  DVFLICIS  IN  ALTVM 

SPONTANEa 

AuGtota 

G.    }r,    KRAFFT. 

f     t. 

Hoc  espenmeatum  conlSffit  iO'  ia$.  Conus  <^uplexxaiK  VIII. 
A  y  ex  duobus  conis  reftis  compofitus ,  quorum  Hg.  x. 
Ttriusque  bafes  coiuunAae  fint  ^  (i  imponahir  duobus 
planis  inclinatis  et  diuergentibus  CB>DB^  apudBcoa- 
cucrentibus ,  qpod  pundum  B  notabUiter  dbpreflius  fit 
bafi  huius  trianguli  CD^  et  deinde  fibi  relinquatur:  mo» 
vebitur  iua  ^nte,  afirendetque  in  locum  ma^s  eleua* 
tum ,  cuius  punda  maiorem  dlftantiam  tenent  CD. 
Referunt  hoc  experimentum,  primus,  nifi  iSllor,  TVb^Jhn^  ^ 

Courfe  of-  Fxperimenfs ,  pt^.  x ;.  deinde  Grauefandms , 
fbyf  Ekmera.  Matb.  Edit.  rmijf.  Tomo  L  ptfg.  47 ; 
Celeberr.  MuJfcbenbfoekiuSy  Ejfaidefbyfiquey  pag.  141; 
Defagjiliers  y  Cours  de  fbyfique  Experiment.  Tomo  L 
pag'  S^r  <]tu  iUud  vocat^  improuifum  pbaenomemm, 
Potefi  comun(fiio  bafium  conomm  cingi  adhuc  rota, 
Tel  dilco  aiiquo  maiori  ^  quod  Grauefandius  ficit ; 
Tel  etiam  fimpliciter  ad  Tflim  adhiberi  corpus  ex  duo- 
Inis  coois  compofitum,  cum  fFbifiono\  quafo  etiam  Ht 

Ccc  3  repfaft* 
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repraefentnmus.  Id  Tcro  magis  efl:  neceflarium  ,  ^ 
alferculoram  diuergentium  Ipco  ,  quod  .  in  cxperimenl» 
Grauejandiano  fit ,  non  aperiendorum ,  ad  vfum  vocea^ 
tur  duae  trabeculae  BC,  BD,  quorum  angulus  apud  B 
magis  aperiri.  aut  claudi  queat ,  «ct  quae  in  C  et  D 
cochleis  in(lru(ftae  fint ,  ad  eleuandain  aut  deprimendam 
reftam  CD  pro  lubitu,  vt  hoc  apparatu  dein  in  varios 
cafus  experimenti  huius,  certe  ingeniofi,  poflit  inquiri. 

§.2.  Prima  quidem  ifronte  Jioc  ..experimcntum 
plane  paradoxtfm  ^  ^t  illi  reguTae  gcncrali  iaduerfura, 
videtur,  in  omni  motu  corporis,  a  grauitate  foia  orto, 
centrum  ipfius  graiiitatis  .debere  ;defc€ndcre ,,  Jioc  eft, 
propius  ad  liprizontem  accedere:;  ied  -melius  anfpei^m^ 
accuratiusque  .excufllun.*  praecedentem  regulam  penitus 
copfirmat .,  neque  deHruit.  .Si  «riim  confideretur  cen* 
trum  grauitatis  huius  xotae ,  .quae  fada  per  fe  rotatione 
(iiperiora  petit ,  apparebit ,  hoc  centrum ,  ob  fitum 
bbliquum  ab  axihus  couicis  et  re.dis  obliquis,  quibus 
incumbit ,  bjriundum  ^  .minime  iiiflentari  ^  adeoque  totOTi 
rotam  revera  defcendere,  dum  non  nifi  apparentertan- 
tum  loca  altiora  verfus  .afcendiflc  yidetur.  Vt  vero^ 
quod  diflicultate  non  caret  ,  atque  a  nemine  adbuc, 
quantum  icio,  fadum  e(l,  dilucide  explanare  atque  Qflen- 
dere  poflTim  ,  quaiii  ob  rationem  .aG:enfas  hic  ocuUs 
lpc<S!tatorum  imponat,  quem  qilidem ,  vti  compertura 
'habeo ,  aliqui  ad  perpetui  mobilis  febricam  vliirpare  vo- 
luerunt :  examinabo  eandem  hanc  rotam  conicam  tali 
angulo  impofitam,.  cuius  crura  fint  horizontalia  primum; 
'nam  haec  pofitio  augct  adhuo  celeritatem  rotae  curren. 
Vi»'.     Iritueoti   quid^n:^   hunc^mcitum  ibtim  p^rfpicuuQi 

■  «flfe 
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gfle  poteft,  centtum  grituitatis  feter  alcendendum  fem- 
^r  dcfcendere ,  quod  etiam  demonftrat  Cekben:  Muf- 
^benbroekiuSi  l.  c,  et  capta  altitudine  fiipra  horizonteni 
ab:  initio  motus\,  et  deinde  in  fine  ipfius »  manifefie  in 
ocUlos   incurrit:    fed    quod    in  quolibet  fitu  nifail  adfit^  ,\ 

qnod  centrum  grauitatis^  fufUneat  y  Tt  adeo  rota  necefla- 
rio  in  omni  fitu  debear  prouolui,.  impuUa  per  ip(am  vim 
centri  graultatis>.  non?  ita  apertum  e(V ,  vt  primo  llatim 
ihtuitu^  pateat')  fed  aliquatenus  abfeonditum.  Nam  cy- 
lihdrus,  fimill  modo'  iitapOfitus>,  -vbique^  ac  io  omni  fitu,! 
qjiieftie: 

f;    3.     Impofitus-  igitur'  concipiatur'  conus-  hicTab.Vin, 
4tiplex  duabus  Imeis  redtisvhotizontftlibuS)  AB  et  CS>T'S-  '• 
exiftentibus   in    latdribus' luperioribus>  plant- re^knguli  in' 
BD  complicati;  ett  iiincti-  per'  ttdam   verticalem    BD. 
Pec>  medium^  anguli)  B'  ducatur   re<f&  BI^.  in  eodem 
plano  horlzontall!  ABCy  quae  tranfibir  alicubi  per  -bafin' 
¥triusque'  cool  communem  ;,  nam<  diiplex-  eoDO^'  ba(e  fixi' 
itt  medio'  anguli^  ABC  fitus  efie  ruppoiiftur ;  atque  erunt 
hae  tres  lineac  A-B^IB^  CB,.  in'  eodem-  plano'  horizoni> 
tali ,  ad  quod^  BD  ell^  perpendtcularis ,  adeoque  veni' 
calis       Patet'  iam ,    fi   conus   anterior  plano  verticali' 
ABD^  furlum  produdtb ,    iecari  concipiatur ::  orituram^ 
efle  exinde  EUipfin  Apolbnianam\.  quam^  AB'  t^i^ft. 
Cum  itaque  planum  bafeofr  IB^  et  pknum  fecans  AB, 
ficiant  anplum  ABI,    aequalem  iemiaperturae    plano- 
rum  diuergentiura  ABCy  et  communis  vtriusque  ik€^ 
BD  fic  verticalis ,    aut  perpendicularis  ad  planinn  hori. 
xontale  ABC:    ducatur  diameter  bafeos  FG,    parallda 
«i  IB,  adeoque  pariter  liorizontalis^  ec  contiouata   In 

Hjcnt 


H;  crit  igitur  criam  FHD  reaus,  qudis  eft  IBD^ 
iwide  per  pladum  fecans  AB  ^eiftio  cooi  cflacictur  taliy, 
¥t  interfeaio  plani  ftcantis ,  ct  iliamefiri  produdac  ba- 
feos,  xonftituat  x:um  iiac  angukim  redwn^  quo  cala 
OEitur  Elfipfi!),  cuiufi  diamcter  tranaierfa  eft  ciusdcm 
aXis,  vti  cx  Conicis  clanim  cft;  wid.  n\Q9.c  If^taiowt 
Ceometrietg  fubUmoris ,  P.  /,  i.  4^,  ^  4»  5  a«q«e  ,  vt 
imaginationi  mclius  confulatur,  aichctypum  dliquod  kne 
ex  charta  conficiatur. 
T.ib.  VIII.  $,   4.     Hinc   itaqpe   lemicomis  ,    priori    ^gnrac 

Fig.  3.  e^emtus ,    ^    chartae    perpcndicularitcr    infiftens ,    fic 
FKGE,  in  quo  eft  lemiapcrtuca   planorum  ABI,  auc 
aHF,  ob  parattclas  AB  et  «H,  nec  iion  IB  -ct    FH, 
Conus  hic  eft  rcAus ,    quia  >tatis    fuppookur ,    adeoqoe 
FtLE  tmgulus  cft  wt&m\  (t(3  cft  axis  traasucrfos  feftio- 
ois^    ledio   ipGi    a^^,  quam  in^  tangtt  AB;  e  eft 
putiiftum  ,   per  quod  tranfic  •tn  axe  EIIipTeos  «»s  Coo 
£L;   et  quia  ax»  Ellip&os  ctjS,  cc  itangens  Afi,  6sA 
parallelae;   cric  reda,  ex.  puado  conta^is  ^  la  fUtfii 
pccpendiculariter  denu^a,  $y^  «3cis  coniugatns,  ct  hioc 
y  centrum  Ellipleos,  «>)    femiappiicata,  qnae  produdt 
in  itaogentem  eft  ev)^.      Incumbit  cr^o  conus    pundo 
$\  ^t  quia  AB  pro   limi&ontali   'Cft    afliimcnda^  huic 
punflo  ^  fupcHie  vetticaliter  <rerpondct  centnun  £tlipteos 
,Y,  quoi  fimul  eft  «iusdero  centram   grauitatis,   fuffiil* 
tum   itaque ,  ,et  ^  lapiu  liberum.       At  vcro  diametet 
i;rauitaus  vtriusque  coni  eft  reda  £L,  continuata  in  vec- 
jticem  altcrius  coai  c^pofiti ,  et  tranfiens  per    centrum 
.  L    bafeos   cbniunAae ,    in  qub  ccntrum  grauitatis  iacec 
iTotius  huiiis  copi  ^ompQfiti^  ^t  quia.iiacjc  diaimetcr  §»>* 

«tatji 
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Titatis  traniit  per  panAixn  ssn  EUiptld  \  cx  qao 
perpendicuhris  ad  horizoQtem  decnifla  efl;  ei2^:  coacipi 
^ebet  pondus  coni  ju^iaaein  fiian^  exercere  ia  hoc 
pumSiio  c  verticalitec  deorluni  {kt  ci^.  Vifibile  nunc 
efl ,  Uneam  banc  diredlionis  non  Mineti  a  linea  A  B  , 
fed  incerualiiitn  dari  i)^^  quia  enim  ^  cft  pan^um 
comaAus^' et  ^A  tangens:  xtStn^^k  neceffiirio!  cadit 
«xtta  EUpfin.  Quamuis  itaqu^  Inqaolibet  alio  proub'* 
luticHiis  fitu  .l^llipfi»  orianu:  femper  mioor:  fimilis  ta« 
men  haec  (emper  eric  pricnribus,  ob  (edionenf  fempei^ 
lub  eodem  ai^ulo  IBA  fidam;  adeoque  in 'biiini  lita 
aderic  tale  interuailum  'v)2^,  quod  conorum  centrumsni' 
vitatis  iioA  (uftinet ;  ex  qao  manifedum  iam  efle  puto, 
cur  coni  bi  coniunAi  tiunquam  quiefcere  pofl^nt ,  ie4 
ipfi  per  fe  Totationem  incipianc,  a  vi  nempe  gi^raitatis, 
cui  hic  nihil  obftac ,  adeoque  (emper  labantur  ,  atque 
fic  motum  continuent ;  cum  ex  altera  parte  macbinaQ 
auerla  omnia  aiqualiter  fe  habeant  et  nmill^. 

$<  5.  Fx  omnibns  hucusque  allatis  coniequitut 
iam ,  adefle  in  hoc  motu  Totatorio  potcntiam ,  pondus 
niroimm  coni  compofiti,  quod  ponamus  e(fe  P,  agena 
in  dire^ioue  vertiali  c^;  adefib  etiam  hypomtKblium , 
neinpe  in  $\  et  diftantiam  illius  ab  hoc  ^^,  vel  ty\ 
vade  momentum  ad  motum  rotatorium  indefinenter  fo 
licitans  bab^bitur  nPxey.  Quam  \eto  cy  fequenti 
modo  determinabimus :  Sit  axis  transuerius  (edionis 
atp=:2tf,  con&qoenter  y^^—ya.zz.a^  tyzzz^  fint, 
po(ito  finu  toto  =  I ,  lateris  coni ,  cum  diametro  ba- 
^os,  angiiti  finas  S,  cofinus  C,  tangens  T;  &miapei> 
tamc  {danorum  diuergentium  FHa,  vel  IBA,  finus  j, 
Tam«VI.Nott,Coin.  Ddd  cofiaw 


^■/^  db  angulum  FEG  bifeauin 

H;    «»«  ""'  /''lr>^>/«»t  in   triaognlo  Ea(3    haec 

«^  •'^^^J%;«E=fin.Eap:fm.Ef3flt;  funt 

*'  .■y.f/^f.fOL^a-z^  finus  Eap=ifin.  duo- 

^«^^^^^^'^Jpofitonim  in   triangulo  FaHrzStf 

/^ii^^Cgentar,  Acad.  ScknHar.  Ttf/w  !/,$.+; 

/^,^.£|3H=:fin.  duorum  tnteroocum   oppofi- 

^/''^ii)guio  pGH,   in  quo,  ob  angulum  EGH 

Hfif^"  ^to   C    fcribi    debet   -C;   igitur  fin.Ep« 

y^lC\  qui  vtlores  fubftituti  in    analogia    fuperiort 

^Mt  «•+-«:  tf-«=S<^-+-iC :  Stf-iC,  Tndc  pro- 


^  «=rev=Tr=-x'^^''    ^    *^  ^"^'^ 


«t  -|^=:T;  et  habebitur  momentom  ad  motuBi  rotat»- 
riuro  folicitans  Pxcyr=:-f^. 

S.  6,    Ex   liac    igitur   determinatiooe  roomead 
huius   rotatorii    fequitur  primoy  illud  efie  Tariabiie,  et 
ieroper  decrefiens,  quia  conftantibus  ipfis  quidem  P»/,T, 
taroen  a  continuo   variatur,   feroiaxis   nempe   fedoris 
ay  ,   qm   dniante  motu  femper*minor  fuccefiiae  leddi* 
tur ,  er  tandem  plane  euaneftit ,  vbi  rota  conica  vtio- 
que    verdce   planis  diuergentibus  incuTObit,  et  momen* 
tum    rotatorium    euadit  =0 ,    adeoque    rota   qmefcit. 
Secundo  motus  etiam  ceflat,   fi  fuerit  tczv^  hoc  eft, 
fi  femiaperturae  -angulus  fit    niillus ,   aut    fi   plana  duo 
Don  diuergant   inter  (e ,    fed  parallela  fint ;    quo   cafa 
fe6tio  eorum  in  cono  fit  circulus,  in  quo  duo  centra  a 
et  y  cdncidunt  >    vt  nallum  detur  praepondium ,   aot 
moroentum ,  rotationis.     Hoc  itaque  cafu ,   in  qno  co- 
ous  compofitus  planis  parallelis  impomtur ,  nuUus  plane 

motui 
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notus  exorittir.  Tertia  inomencum  rotatioaaro  adhnc 
tuliUum  fit ,  fl  ponatur  T=co,  aut  angultis  EFG  re- 
€tus,  Tei  vbi,  coni  loco,  planis  diuergendbus  incum- 
feit  cylindnis,  quod  experimenta  etiam  exa^e  C0fl3> 
probant;  quamuis  enim  in  Cylindro  feAio  obliqua  Elli* 
pGn  pariter  producat,  \ti  in  cono:  in  iUa  tamen  pun* 
Aa  t  et  y  etiam  coincidunt  (emper)  vt  nullum  exifie- 
le  poflit  {«aepondium ;  quare  cjlindrus  duobus  planis  di- 
▼ergentibus  impofitus  non  mouebitur  ipfe  per  le. 

$.  7.    Cum    itaqiie  euiAum  fit ,    in    hac   lota 

€onica  nihil  adefle ,    quod    centri  grauitatis  lapfiim  im- 

pedi^,    adeoque    eam    neceflario    debere   circumuolui 

Terftis    partes    planorum    diuei^entium  magis  diflantes  t 

Tideamus   iam    porro,   quam    viam  delcribat  centrum 

^rauitatis  in  rotae  medio,  et  bafium  coniundarum  cen- 

tro ,  pofitnm ,    durante  bac    rotatione.     Quod  vt  obti  Tab.  IX. 

neamus ,    fint  plana  duo  diuergentia  ,    fed    horizontalia  '^'S*  ^* 

iterum,  quaha  hucusqde  adhibiumus,  AB,  CB,    con- 

currentia    in  B.      Huic    pundo    ccmcurfiis  B  immineat 

verdcaliter  centrum  grauitatis  rotae  ,   aut    centmm  ba- 

fium  drcularium  coniundarum ,   quod  fic  D ;    erit  igi- 

<ur  B  D  raditts  bafeos  verticalis ,    hoc  eft ,   perpendict^> 

laris  ad  (rfanum  bori^ontale  ABC;  et  cum  BI  in  eo- 

dem  hoc    phno  dutSa  fit,    conflituens   angulum   ABI 

4iiinidiiun  apertucae ,  aut  diuergentiae  ABC,   erit  an- 

gulus  IB  D  redus.   £x  Fig.  praeced.  autem  eUcitur  radius 

ba{co%  ex  hac  anabgia ,  pofito  axe  coni  =:m;  S:  m 

=  €:  wd.  baftoi  =:¥—?=*;    «»«    »5'«'»  »  ^ 

t 

Figtira  fadius   bafeos,  fel  BD=:'^-. 

Ddd  2  f  S, 
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$.8.  Veniit  rotae  axis  in  (itain  EM,  in  qao 
Tertices  Ttrinfque  coni  comiHnati  incombunt  planis  dt* 
vergentibus ;  erit  Gc  centrum  baleos  O  in  re^  hori- 
aontali  £M  pofitum>  et  rota  quicfcet  ($.  6)  Da- 
lante  igitur  hoc  irotu  centmm  grauitatis  commuae  O 
deftripfit  lineam  DO>  indinatam  ad  horizoncem  OB 
angalo  BOD.  Eruitur  autem  OB  ex  iilo,  quoaiam 
in  triangulo  redlangulo  BOE  eft  OG=:fli  et  anguE 
ABI,  dimidiae  diueigentiae  ,,  finu&  s  ,,  coC  e^  tang.  /^ 

etit  itaque  ia  hoc   triangulo^  Stm=zcvOBz=:~=:j 

r=j  ,  vndc  obtinctur  tangens.  angjdi   BODzz^JJr:-^ 

diuifiim  per  7=f-.  Igitur  ab  initia  motusi  ad  finem 
eius  yfque  centrum  conorum  graukatis^communerdelcribit 
iineam  DO,  cuius  pundtum  D  eleuatum  e(l  Tejxicall- 
.  ter  fupra  B  quantitate  BD  radii:  bafeo»  «,.  quae  ad 
horizontem   OB   incUnata   eft:  anguio  a, ,   indiaatioQe; 

tali  DOR,  quae  habeat  tangsnteni.  r=4* 

$.  9.  Ex  hoc  fam  faciTe  dedocibir,  qaaensn 
^ltima  fit  indinatio  ad  horizontem  ^  in  qoa  roca,  vi 
Tab.  TL  conus  du^lex «  afecndere  apparenter  ccflet.  Cum  emm 
Fig.  3>  in  fitu  horizontali  Ttriusque  plani  centrum  graui^ris  D^ 
dum  horizontaliter  ipfum  per  (fe  moueri  aot  aicendeie 
'videtur ,  re  vera  delcendat  per  planum  inclinaturo  DO^ 
cuius  aiigulus  DOB  modo  eft  definitus:  patec,  cefliars 
debere  omnem  mocum ,  fi  DO  iu  apud  O  eleaetur» 
Tt  acquitat  fitum  horizootakm  DP>  paralldum  ipfi  BO 
Eicuari  igiturpoteft,   iuccedente   femper  mom,.  hori> 
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Kintalis  60  eousqae  ,  donec  DO  cadat  io  DP ,  hoc 
cft,  eleuart  poteft  angulo  ODP^rDOB.  Quodfi  i^ 
tur  cooiputetur  angolus  A ,  cuius  tangens  fit  -f- ,  poffto 
finu  toto  :=x  ,  afcendere  videbitar  rota  Tfque  ad  ahi- 
tudinem  planorum  eam,  quae  cum  horizonte  £iciae 
angulum  A  ,  in  quo  fiiu  planorum  rota  quielcet ,  ec 
producendo  alcenfui  erit  impar ;.  fi  veio  magis  eleuea- 
tur  i^na ,  tum  rou  ittEoagptur  '«edu&  pnndum  con- 
curfus  \triasqae  plant ;  quemadmodiHn  expenmeata  fii»- 
gulas  hafce  ciccumfiaQtia&  puLchre  demonfiranr» 

$.  xo,  .  Hilce  ita  inteire(5tis  ad  ezamen  reuocar» 
po({iimiiB  prebfttioBem ,  quam  Cekberr.  DcJi^ttHerr  at^ 
fert  ad  phaenomena  hucusquet'  deduda  et  expofita. 
Ponit  is  y  Cours  de  Fbyfiqm  ExperimentaJe ,  pag.  8  x  « 
conum  dupficem»  cuius  axis  fit  B,.  fedione  yerticali 
lepraeieacsuus ,.  impofitum  efle  plano  AC  fiipra  hori-Tab.  DL 
zontem  AD  eleuato  altitudine  CD  minori ,  quam  eft  '^'S^  >*- 
xadios  .bateos  cofir  f^'A.  Sift  igftur  ducatur  re^Sa  BC: 
crit  haec  in^  borizontem  BE  deprefia,  adeoque  ceo* 
trum  grauitatis  coni  dup4icis  B  iacebit  ia  plano  incE- 
nato  BC,  in  quo  necefiaria,  re  ^era  per  BC  delcea- 
dere,  hoc  eft»  apparenter  per  AC  a&endere  debet. 
Sed  cuin  idem  hoc  ratiocinium  perfe^e  etiam  appls- 
cari  poffit  cyfindro  i  ptahis  diuergentibus  eodem  moda 
urpofito,  hic  autem  non  afcendat:  ($.  d.)  patet,  p»- 
falqgifmam  Uteotem  adeflCe  debere.  Huins  autem  fons 
io  eo  deprehenditur ,.  quod  noa  dict  poffit   generaliter; 

pw^um  gfraue »   plaoo  indinato  jmpofitum ,   iii 

Ddd  a  ^ 


1^9      EXFUCATIO  EXPEmMEim  eUl 

hoe  defbendit.  Dlftindio  enim  adhibenda  hic  eft,  lO' 
ter  tale  pundum  *  cuiiu  direAio  verticalis  eft  fi^uJta , 
aut  nm  ji^ta.  Quomodo  autem  m  cono  duplici 
haec  dire&io  fit  »0»  Ji^ulta,  in  cylindro  autem  ^uUay 
in  praecedentibus  diiucide  eft  oftenfiim ,  vnde  ex~  his 
quoque  demonftratio  horum  phaenomenonim  eft  pe* 
leiida. 
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Etfi ,  cum  vel  a^i  menfurandi  fiint »    Tel   perficien« 
dae  ichnographiae  regionum,  nulla  re  minus  labo* 
rare  foleamus  ,  quam    defcripcione  multiplicis    appacatus 
ad  id   neceflarii :    id  tamen ,    quod  hic  delcribam  ,  ia^ 
ilrumentum  iingulare  Yifum  eft,  atque  magni  YtplQrimum 
compendii.     Pede   non  indiget :    ob   eamque  rem  non 
modo  artificem  non  oncrat,  Yerum  et^  quod  per  inftru- 
menea  •   quae  operofe  in  pedamentum  coUocari  debent^ 
aotequam    Ylui  efle  pofiint ,    admodum    difficuiter    fit  • 
anguli  dati ,  cuius  crura  per  data  duo  punAa  tranleant» 
expedite  prodit  Yerticem.       Qua    quidem    re  plurinM 
problemata  geodaetica  compendio  (bluuntur   absque  cal** 
culo.     Meum  dicere  non  poflum,  qui  nihil  ad  id  con<« 
tuli,  praeter  contradionem  molis,  in  qua  ideo  laboraui^ 
quia  (pcraui,  induci  ea  re  pofle  aliquos  iter  ^ientium, 
ad  capiendas  pofitiones  locorum  ,    quac    ycI  attingunt  ^ 
vel  cemunt  e  ionginquo ,  quae  res,  quantum  ad  perficien- 
das   chartas    geographicas   conferre  pofiit ,    palam    eft» 
Deinde  plunmos  infirumenti  y(us  alios  detexi. 

Id    fedore  conftat^    ciii   adfixum    eft    (peculum  Xab.  X» 
planum  metallicnm ;  atque  indice ,  quocum   tubus  con*  Fig.  i» 
nexus  efl:  dioptricus ,    ex  eorum  genere  •  quae  obieda 
inuertunt.     Arcus    fedloris  eft   pars    peripheriae    decima 
iext;a ,  in  dimidios  gradus  accuiate  diuifus^  qua  re  par« 
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tts  Adpit  4$.  Sobdiuidi  hae  poflbnt  p  o  iubita  ik 
llo  *  qui  oculorum  aedimationi  fidere  nolit ;  ego,  vbi 
inftruroenti  ladius  pedem  \num  non  excedit,  vt  futn 
^iuidantur,  non  opus  efTe  iudico.  Pun<^is,  qulbus  ar- 
«is    diuiditur ,   du{4ex    numerorum  feries  adfcripta  e(! , 

9  finiftra  verfus  dextram  :  prior  a  45  incipiens ,  dc- 
finit  in  90,  akera  ab  hoc  termino  90 ,  ad  135  ys- 
tjpt  pei^it.  Hi  numeri  gradus  ootaat  aBgubrum ,  qp 
capi  per  infinimentum  immediate  pofiunt,  oira  kU* 
^,  qui  vel.ininores  funt.4$  gradibus,  vel  135  ^* 
JShm  maiores ,  fubtradione  demum  anguti  ib  auguio , 
¥^1  anguii  ad  angulum  additione  ^  innotelcant. 

Grca  centimn  feAoris  mdex  reuduitor ,  qoi  et 
iple  fedtor  eft,  fed  minori  aliquantum  radio  defaiptos, 
Tt  arcum  prioiis  apparere  finat ,  quamuis  tegat  nunie* 
ros.  In  hoc  indice  duo  punda  nbtata  (unt ,  qoae  ar^ 
cum  decimae  fextae  peripheriae  parti  exaAe  aequalem 
intercipiunc ,  qno  fit,  fi  iadex  circa  le^ris  priodpa^ 
lis  ccotrum  renoluatur,  dontc  vnum  horum  pundo. 
Tum  in  initiQm  «rcus  diuifi  cadat ,    vt  alterom    incidat 

10  cios  extremum.  Punda  ifia  indices  font  gcaduum , 
quos  continent  angnfi  roeBfiirati.  Inter  ea  intermedius 
Indici  adfixus  cft  tubns ,  fik>  inRmdus  apud  locum 
Imaginum,  phno  ie&orum  perpendicolari.  Pianum 
per  fiium  ifiud,  atque  per  cectrum  lentis  obiediuae, 
pofitum  ,  et  pec  centrum  (edorum  tianfit ,  proxime 
certe;  pjano  autem  fpeculi ,  quod  fedori  priocipali  , 
qin  arcum  diuifum  habet ,  affigi  debere  dixi ,  fiquidem 
pmdia  iodicis  cum  initio,  atqiie  fioe  accns  diuifi    coo- 

Sraaaty 
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gmuQC ,  trpnd  cemruRi  fedomin  fub  angMlo  occanit , 
qui  4  dimidio  xt€d  tam  parufn  difiert ,  quam  id  obd- 
neri  vHa  acte  poteft.  Aidtudo  ipecuti  s^  indrumeoto 
«a  «Q ,  nt  dimidiam  caotum  ieutis  obie(^iuae  partem 
t^t,  patente  p»  «keoim  profpedu:  iiguram  liabec 
re^tangnli ,  cuius  minus  latus  iemidiametro  .  apmurae 
leotis  (^iediuae  aon  miaus  «ft ,  maius  dutem  eius  ie« 
imdiameifi  triplo  aeqnale.  Sed  apertucam  paullo  mi- 
iorem  fiimexe  coauenit ,  quam  ah  opticis  fctiptoribus 
fiattritur ,  quift  media  taatBm  eius  pars  liic  viiii  edb 
potefi,  altera  per  ipecrium  teiSia ,  ae  lucis  penuria  kf 
bonemns;  atque  ne  id  diOinAae  vifioni  offidat,  octt« 
laris  lentis  «fficadam  imminuere. 

Periedto  au  iafimmento ,  «ngoli  capiuntur  banc 
an  modam*  Si  angulns  dimidinm  redi  excedat,  ies* 
qiu  altero  autem  redti  minor  tt ,  cdlocato  centro  m» 
^ruroenti  apnd  ai^U  apicem ,  axem  tubi  ^irige  verfiis 
obiedum  «  «d  qued  tendit  crus  anguli  finiilnim  ,  re- 
wolatoqne  circa  centrum  indids ,  (edore  principali , 
Atque  ^pectdo  com  iHo  connexo,  eflice,  vt  et  iUud  ob- 
aedrum  ,  «d  quod  contendit  crus  angoli  dextrum  ,  per 
tubiim  appaKat.  Eo  £ido  ii  «fifeceris,  vt  vtrumque 
4  £lo  cd»  legitime  iecari  videatur ,  pundonun  indicis 
tilterutnim  ia  arcn  dtnife  giradum  notabit*  extremum 
eonnzi*  qiubus  menfiiratur  angulus  quaefitus.  Neque 
ambiguitas  timenda  dk  t  duplici  indicis  -  pundo  ;  quia 
vtnuxique  ia  arctan  diuirum  cadere  noo  poteft,  nifi.' 
<vbi  angiilus  redus  c(\.  Siaiftrnm  autem  pandum ,  fi 
in  arcum  diuifum  folum  cadat,  aogulus  maior  eft  rc* 
^o  ,  fia  dextrum  ,  mincr. 

TQm.VI.Nou.Com.  Eee  Ratio 
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Tahv  X.  Ratio  in:  eo  Gol  e(t^   qttod  fi  ex  paafto  A  dto 

Fig.  2«  obiedts  conipiciuitfur ,.  altecufii  B  ntdio  diiedoi  AB; 
ahenim  autetn  C  radio  apud  D  per  (peeu&im  xefles> 
DA  »  diida  iti  ptano»  ADC  xeda  DE. ,  quae  eadem 
ladat  plamim  fpecuii ,,  angulu»  £DA  fit  diBoidius  aas 
gili  BDC  Hine  enim  &quituc  ^  angakun  BDC  tofc 
gradibu&  menfticari,  qjuo('angulus:  EDA  hahet  &mig3» 
dus  i  aique  hac  re  tota  inAnimenti  firudbua^  iiititQr. 

Si;  -veio*  aBgdii&  nwa^Bdtos-  «f  naaior  fit  dimi^ 
£a  redii,,  iiel  ciu&.  fisquialieo»  asaior^,  (umcoi  obic^ 
^  quodimsi  tertio^  conuenicnner  idi  pIaQO>  angiilL  pofico» 
nenfiicabjuntuc  angiilii^  qtios»  ledafi;  ad.  Qbie&a.  ^^K^o&tb 
Aioendafr  indadunt  cunt  cedbi:,,  qfiae:  teodit  Teifiis  ob^ 
iefium.  affiimtum.  Summa  at^lonxn  usl  cepemnB« 
id  difierencia  ^  exit  angalu&  quaelitiH. 

Et  baec:  qpidem.  (Itis.  ei,peditai  liint  VeniiDi 
^iai  in;  indtumento  hoc  vfus  ineile  dixi*,.  qui  per  i£lii> 
qua  difBciiius.  ohdnemuc,,  ejipedic^  yt  eocum.  aliquaii 
lhceuibu&  dedacem.. 

Wim(y  eigp>  ita  coHbeator>  mdfce'..  yt  eii»  pno^ 
cum^  cxtiiemi&  accufr  diuifi;  pundis-  cdnci(kn£,  io(&TK 
mentUQQi  oa!mes>  rfoBB.  pcaeflat,,  in  quos>  compasatur  cnix: 
gpodaeturnm: ,.  pcaebetque-  nocmam ,.  qiia  „  pet  pnn^fum 
datum ,.  ce<i£ai  datsie-  pecpeBdicukcisi  in;  agiio-  non:  oaultoi 
maiodi  lahore  dudfiur,,  quam.  pec  vjilg^m  ini  cbam^ 
Atqne;  hoc  Q)h)  integ^o;  (aepe:  ichnogfaphiae:  ab(bM 

fOfl&Dt.. 
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Sit  ABCD£  ifigtiti  >  ccihk  ichn<^phia  Tab.  X 
qineritar<,  fatis  plaoa.  Siunto  F  pto  atiNtrio,  ac^%-^* 
Aifta  FK  Yicunquc,  mctir*  F<1.  FH,  FI,  FK,  ad 
tjoao  po^  <»,  H,  I,  K  xradotit  redae  FK  peipendial^ 
Itres  «3E  ^icftnis  aogiilonim  %i»ae  A£C<D£.  Erig^ 
FN  ad  FK  pefpendiculareai,  acmetire  ¥L,  FM^  F^ 
idiqoa, 

Poteft  et  inJtonentD  ita  compofito  tiitalos  ^e> 
lc^,  circa  diametcuin  qaautQaaiiis  ina|;nian.  Recede 
«  difflnetro ,  donec  tam  conlpidas  futi  ansido  ttSix>^ 
«ric  oentnan  iafiiumeDU  in  peripfaeria* 

PanQ;is  auiem  iadicis  in  alia  arcBS  pun^a  trans-  Fig.  v 
latis ,  diHantia  pundi  inacceHi  A  a  loco  fi  ita  menfa- 
labitur:  Fac  CB  ad  AB  peipendiculaiem,  iic  autemC 
punAum  h(»lzontis»  quam  capi  pbtefl  maximc  a  B 
lemotum.  Deinde  in  reSta  BC  progcedtre  ad  D» 
"vbi  idem  C  cnm  A  fub  angulo  xox",  i8^  «q^pareat. 
Erit  A  ^raduum  xxcum  minutis  i8,  aiius  anguli  tan- 
gens  eft  quinu  pars  xadii.  Ergo  et  AB  re^ae  DB 
qaintupla  enc»  leperieturque  AB.fi  dimento  DB  di- 
inidium  decuplicaueiis.  £x  tabulis  tai^ntium  Bcile 
leperiuntur  anguli  alii ,  afliimto  maiores,  tel  minores, 
qui  eidem  propoGto  reruiimt. 

Ichnographla  autem  figpne   ABCD,  in  data  F^.  $» 
qnadam   reda   £F  progrediendo ,   perficietur   huuc  in 
modum  :   Nota   punda   redtae  £F,   a  quibus  ad  an- 
gidos  figurae  dudae  redae  omnes  EB^  GA,  HC,  ID, 
cum  afliunta  £F  aogulum  induluot  confiantis  dicuiuft 

£ee  a  magoi» 
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magnitudinh,  tc  6q\  Deinde  per  eadnn  figutae  pmi^ 
da  A,B>C,D  le^  alias  duc,  affiuntae  £F  peipeir- 
diculares  y  Tel  omne»  (ub  alio  qoodam  an^oi  ad  eaa 
Inclinatas.  iMettre  EG,  EH,  EI,  vt  ec  EK,  £.1^  EM^ 
EN ,  atqne  ex  hi»  dati»  idmogcapfcuani  pecfidk  in 
chartam  tnyufere». 

Afiquahuic  methodo  fdbfiint  pro&lemata  fpedaiBty 
quae  celoiter  adinodQm  per  hoc  inftrumentmn  ezpe- 
diuntnr »  cum  alias  Td  cakidum  ezigMut ,  Tct  csa&so' 
Aionem  operofiorem.  Vt  fi  inacce&  BC  menrniaadi 
fit ,  (ome  angulum  £  talem ,  vt  absque  arcificiofo  cal* 
culo  habere  poffi»  NC  et  LB ,  iecundum  dida. 
Ddnde  tti^^plum  redangfilum  coadmey  cuius  TBum 
latus  fic  LN,  alterum  illi  peipendiculace  difiereaiia 
repertamm  NC,  LB.  Eric  latus  angulo  tedo  oppo^ 
ficura  aeqnftie  ^iaeficae  BC. 

Tribus  eciaiix  peripheriac  cncuH  itt  agro  de(a> 
bendi  pundis  tbds »  reperies  quarcum ,.  *  capienda  ai^ 
him ,  iiib  quo  duo-  eoram  punftorum  apparent  ez  tec- 
tio,  Itimendoque  pra  quarto  aHquo  eonim,  ex  qabis 
•adem  illa  pun^  fiib  eodem  anigjiila  appaient. 
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Ffteefus^    prvliferi   ef  frondofu 

Lmonei  paesmnttfy  almm  fnt^m  numrtw  tf-  JrTJx  X&. 
eaainentes  ,.  reperiri:  y,  ianv  Cliafias<  ceimtr  ^^  <]MA  Fig^  r^ 
Cafparus  Saidumi&  in>  pinacjBnc  ixaDllalit.      Linmr 
tUratm  Mtenm  mludens;  FecrariE  et   Bbmmiim  y.  et 
An0»  eitratus  „  altero>  fofUU'  TQmKSbvoM.J^ea»  denocaar* 
MibK   ex:  Sefeni^kni  PomirH;  Pucis>  oqt&f  horcis<  veiw- 
Bje^^is^  qnr  «ec  Ibiln:is>  ceduory,  vti  JL  BatHiiQU»  fiiii> 
»1X1  temppre  agpouir^  ob^s^  eSt  pirrefi  frai^u»)  ex:  qpc 
%>£b)  illo'  ii»  rocp,..  v^i  (IIU;  a^liDC  vi^fl^uBi  conipieuuini 
csat,  enunebar  tantillum<  pasuulv  cuusdam  firudus>  quenii 
afcrus  iit  medullami  matris!  penetrare    cooie^tusi  fum, 
adeoquc:  (edlione.-  transuerla'-  duos-  £re-  <%ilo&'  infra^.lbcuav 
«Qmentcie  ad-  paruulunai  vsque*  fruduo»,    fl;  q^i»  eflbc,. 
&£ksL  y  demidarc  allabosabam^  „  er  esce  l  GxuSBa^  prodibfttc 
{aaay^  ^m»  fiutSus-  citnep ,,  colore:  ecii^  eodem-  infigpi^ 
«ns-  ^  ia  acne  a&a*.  maibns>  cubanB-,    quem-  circum:  ciroB 
mtbtebaac  lbcul£  £re^  roamdir  {klfi}y  fguris^.dirlKformi^ 
ib%^  tt  M.  feminibu»  vacul ,    qjiaiia.  noncai  teto 
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ctiam  ia  Tnlgaribus  huius  generis  &tidUbiB  laro  profert* 
Scd  et  hoc  a  naturali  (latu  abiudit^  quod  hi  loculi , 
quonim  oouem  liienint  nomero,  non  cohaeferiot  inui- 
cem ,  nec  in  axi  citrei  pomi  ditpofiti  fiierint ,  ni  m 
citreo  Tulgari  >  et  quod  ftellatae  fiierint  figurae  loculo- 
rum  finguli ,  lleliae  vero  oSto  tantum  radiis  conflatae, 
cum  nouem  praeditae  fint  in  vulgari.  Adeoque  quod 
fpedat  ad  loculos,  lemioibus  deftinatos,  nouem  fiuAuiun 
hunc  fi:u(3:um  fifiere  adumbrarionem  fere  iudices,  quo* 
rum  fingulis  loctdus  tuus  ,  fingulis  vero  femina  defice- 
rent.  An  ex  loculis  nouem  finguli  dederunt  loailum 
fld  foetum  iotra  le  cooclufiim  fbrmandum  ?  An  etiam 
femina  ad  illum  fbrmandum  impenla  fiiere?  Friiis  puu-» 
Grnn  Terifimile  forte  reddi  poflet  ,  fi  in  ftrudurara 
fbetus  illius  mquifiuiirem  ,  quod  negotiis  aliis  difiradus 
bmittcie  coadhis  fiii.  An  huc  quadtat  corpus  oui- 
fbrme  in  jdbomiae  oui  repertum ,,  Titello  prorliis  defti- 
tumm ,  a  Petito  Academiae  Parifienfi  oblatum  ,  caitu 
fimile  Winslouius  fe  Tidifie  affirmauit  ?  Tid.  Hiftor. 
Acad.  Par.  1742.  p*  $9.  60,  Analogia  inter  regtiuoi 
▼egetabile  et  animale  todes  obferuata  cmiedurain 
praefiat. 

s.  Hluflriora  exempla  fiuduum  proliferorum,  Cf 
mul  et  froodolbrum  fii^erunt  ephiemerides  Gallicae 
Erudit,  anni  1575.  p.  174.  175.  vbi  pira  dcfcribun- 
Cur ,  non  tantum  a  natuiali  confbrmatione  abludentia , 
Tenim  ec  aiterum  ftondofiim ,  alterum  et  prolifenim , 
et  fimul  mire  fi:ondofum.  Scilicet  fixmdi  alicui  duo 
adhaerebant  pedunculi  ,  finguli  piro  ooufii ,  quorum 
▼num  fubcotundum   miniK   fix)odem  exiguam    et    fblla 

fiindebat, 
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fRmdebat,    alceram    inaias  /  bblongam ,   e    loco  ,    Vbi 

calix  difpooi  folet,  foetom  mioorem  protrufit,  qua  emi* 

inet  e  piro  maiori ,   foiiolis   vaifJs  cinftum  ;   fed  foetu^ 

a-nrfus  et  frondem  et  foiia  ex  ivertice  promebat.     FaAa 

(diiTedione  iecundum  longitndiiiem  maioris  piri  et  foetuS 

lei  condufi  ,    foiidiflima  caco  eft   deprelienfa ,    feminibuis 

deftituta^,  ec  fibrae  lignofae  ex  peduocuio  ledta  linea  ^d 

locum    iUum    afceadentes,    cui    oliro  (lilus  cohaerebat , 

liic  non  tautum  ad  extremitatem  Tsque  maioris  fru(5lus, 

fed  et  per  foetum  producebatitur ,   ^  froodem  et  folia 

cx  illius  funmutate  fpargere  poiTent :;     £x  quo  etiam 

palam  60, ,  xioo  tantum  £bras  ihere  lignoi&s ,  icd  etiam 

4]uaedam  meduliae   Tamenta  ^    libro    inuoluta ,    eousqufi 

contmmta  &(fle,    fine  quibus  mmirum  foliorum  textura 

jibfoioi  neqGst.     Pauck  aatoriedis  acnnis,  nimiFum  anno 

x<S8&.    teflaotibus  Ephem.    Nat.    Cur.  Dec.  II.  Aoo» 

VHI.  Obf.  LIL  p.  13+.  Fig.   17.  duo  exempla-piro- 

rum  ,  ex  vno  latere  gibbomm ,    ex  altero  depreObrum^ 

<ex  ipfo  caiice  froaddforum  ^'  ad  eandem  pirum   ^naoam 

Kiiiae  oata  feceniet  lob.  Chrifloph.  fiutzmaoo. 

3.  NuUum  dobium»  eft.,  quin  arteoto  obferuatori 
«lUsiTiodi  res  monftroljc.  laeper  acairrere  pofiiQt.  Vt 
clarus  quidam  fcriptor  Galios  exiftimauerit,  pTopter  fim-» 
iplicem  vegetabilium  ftrn&uram  rariora  iilis  cuncingerc 
monftra,  quam  animalibus:  Natura  etiam  io  fimplrcifO^ 
mis  vei  ieuiffima  de  caui&  mira  producere  valeLi  Qua^ 
tuor  huius^rei  exempla  pauccnuh  initerualto  annorum 
comperi)  ^iuoram  vnup  hic  Stuigardiae  aooo  i^i^-J^ 
coram  vidi ,  reiiqua  tria  io  horto  qiiodam  Mootisbe** 
Jigardenfi  aann  174.5.  obaeaenioo,  et  io  eadem  arboctt 
Toni.VLNou.Conk  Fff  couem- 
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«odemque  temporc  mataritatcm  nafta  fmt ,  quoram 
icoaes  ad  viuum  pidae  jd  me  traosmiflac  fuat ;  Primi 
autem  exempli  iconem  ipfe  ficri  curaui ,  cuius  (equea^» 
tcm  exhibco  dcrcriptionem.  Pirus  qua«dam  naaa  prf* 
mo  vere ,  fole  germiuatiooem  eximie  iuuantc,  magqnm 
florum  copiam  protrudcbat^  qut  ingruente  fob  tplum 
florum  tempus  gelu  adufti  fuenint,  et  fpem  fraduom 
(ubfequentium  ouilam  rcliquerunt.  Calore  Mtcm  (biis 
fcdeuBte  frondes  nouae  |  ia<5turam  &Aaro  quafi  rcpara- 
tun>c  )  proucnerunt  9  flores  denno  protrudentes ,  et  intei 
Tab.XI.  has  Tua  A>  in  tres  peduncolos  BBB  deftnens.  Foiiura 
Fig.  2.  Ynum  petiolatum  C  frondi ,  antequaro  diuideretat|  ap- 
pofitum  erat.  Aliud  fulium  D  promebat  pedoocalus 
Tnus  breut,  poftquam  exortus  cfTet  In  pedunculo»  ex 
oppoGta  figurae  parte  coliocato,  non  procul  ab  cxtre« 
mitate,  foholum  fcflile  (e)  adparebat^  cukis  ah  ibliimi 
E  petfohtum  fiidit.  Germinibiis  rotundis  pirwom  [df) 
terminabantur  duo  peduncuii  ,  ftuguK  fingulis  ^  quorum 
Tni  (/  Tcftigium  floris  adhuc  adhaefit.  Sub  germina 
(d)  inter  iUud  ct  peduuculum'  dtio  proocoiebaDt  folia 
fefliiia  FF,  et  aha  dno  GG  communi  petido  ex  eodem 
loco  oricbantur  Tcttius  pedupculus  pirum  {a)  SAdt^ 
foat  >  quod  fpeftat  ad  figuram  ,  monftrofum  ,  Tti  icoa 
cxhibet ,  t!t  praeterea  femidiaphanum  ^  Tt  lucis  radioc 
tiansmittcret ,  e  cuius  Tmbitico ,  ^bi  caltx  eSk  fbkt , 
duo  enafircbaDtur  fohoia  i  Tnum  ( 6)  minus ,  loiei  colo* 
ris^  aiterum  {c)  maius,  Tiride*  Inter  haec  ibiioh 
firuftus,  priori  minor,  Ig)  ^x  ipfa  eius  caroe  eoatus 
c(l. ,  horizonti  fere  paraildas ,  infira  fulco  quodam  pro* 
fiindo  m  duas  partes  oblter  diuifi»^   TmUiico  eiqoe  ii^ 

haerea* 
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laeretAe -cailice  (i)  notatns,  ex  qno  dme  ladntolae 
«D^ftiflimae  fiue  ^(ciQlae  (/&)^)  tofei  cdoris  depea 
debaot. 

4.  Montisbeligarden&jm  pirormn  prinium,  (a*)  pc  J*-  '^^ 
duncnlo  B  innixnm,  pirum  forma  fic  fatis  bene  referebat,    ^'  ^* 
(ed  ^x  (uperiori  par»,  Teluti  ex  -pehri,  diud  emergebat 

ibb)  mMre  longius,  cylindricuro  iere,  nifi  quod  (upe- 
naa  extitmo  paulkilum  eflet  ampliatum ,  in  fiimmitaco 
calice  hexaphylio  (/)  muho  diftin&tore ,  quam  in  piro 
iMtHi^aK ,  eKomatum.  Inter  trommifluram  ^tus  cum 
matre,  inter  foetum  ec  marginem  peluis  fbiia  eruperantp 
oaatura ,  tria  lanceolata  •  et  ex  lahceolato  ouatum, 
iee^te)  calicis  iforte  vices  fufitnCntia.  Sed  foetus  bic 
matri  etiam  nepotem  {ce)  firebat »  ex  latere  promi' 
neateim  •  Tnde  abcilita  ibidem  foetus  cute  labia ,  e  qni- 
bUs  nepos.  emergit ,  callola  &Aa  (imt ;  fuperior  nepotis  « 
extfemitas  ccxdis  icvma  proxime  ad  caiicem  fuae  matris 
terminabatnr :  Sed  rarfiis  eriam  hic  caficis  vefiigia  ex- 
hibent  fehok  lanceolata,  i^^)  intfa  lat>ia  callofii  et 
nepoteni  emergentia. 

5.  Secundum  Montisbeligardenle  piram,  peduncub  Fig-  ^ 
B  '^tnm,  Tix  in    paucam  caraem    excreicit ,   minoris 
retortuhe  figura  ,  <rr)  qnod  finu  profiiado,    ad  maigi* 

flem  fi>lioIo  lanceoiato  refiexo  (//)  praedito,  exfculpa- 
tur»  cni  contigua  eft  caro  {aa)  in  transuerfum  ouata* 
priori  mnlto  maior ,  finu  longitudinali  et  alio  breuiori 
horizontafii  obiter  exfirulptis  confptcua,  cnte  tedb,  quam 
confidero  tanquam  feetnm  infimi  piri.  Hnius  autem  fi- 
aem  ad  (ioum  e€e  profundum  ,  [bb)  exinde  coniicio  • 
^sod    iam  CuMm  iflum  exoriantnr   (blia»  {eeee)  quae 

F  f  f  a  calicis 
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calicis  vice  fiingi  pofle;  (uperius<  copieci».  Ex  hoc  iiinB 
tres.  eraergunt  nepoies,  (hii^kk)  prior  fcrc  w»tundiis  cr 
c^iguus,,  giobuli:  luloiii  raagnitudine^,  aher  oblongus^, 
tertius  retro  hos  pofirus.,,  reUquis  a)aior;;Duo  pofterio- 
i  xtSy  abi  cxordio  fuo  fuico^  profundo»  diuifi,,  fijpm*  pKMrfus^ 
in,  vnum  corpus  coonati  ^.  Ynicam.  promunt:  pdnkn  car- 
nofam)  (/)  exiguam  ,  marginc  aequabili'  praeditam,»  pro- 
nppotem  ratione  tertiae.  genetacioms ,,  pezizam«  intoitai 
figurae.  diceres ,.  ex  qua  .aliquot  exig^ua-  ibliola.  lincaiiai 
iJJ)  i^:  reiftum.  furguot ,,  et  ex  medio^  corpuiculum  cy- 
lindricum  (^m))  camofum  ^,  abnepos ,,  caliculo  hcxaphjllo^ 
infigni:  {nj)  confpicuus^.  .  Iqtcr  cpmmiflbns*  pronqpotist 
cum.  ncpotibuSi  duo:  feliai  maiorai  ouata^  {gg;))  CBafeu&tiir;. 

l^.xni  (5.  T€irdimi^p\i»pi^Mbmisi)eljg|ri^ 

£'&  i-ipeciofius^,  qaod  ad.  magnitudinem  .attinec,  ex  pedun* 
culo  £|  prioram  fiini^i.  pauUatim  intfru<%im  ekx^itur,, 
ampullae.  inuer&e.  fimiiemv  i^^))  e: cu^us-  (iunmitate  tiei> 
fiinui  eme^gpfM;;  fbGtus>=,.  -vniiS'  breuiflimuss*  pitifbnnis,, 
(f-cc)  produdione.  angufta:et;.  obtafai.iQifoliam*  defiiMiK 
te.„  folio;  piri;  fimile.-;.  'alteir  long^oir,,  {,dtid),  fi)b>  priori.. 
figyra;  ma^i-  fiinilis^  i^mt  re(;eafico«.fi)emf|6iigipr ,.  tMtiuS) 
c^Undricus-,.  {fJf£X  fiipra:  aUt^jianto^  sa&lof,.  et:  un  aiH- 
gyfilfiimum:  incuruum  colium  {gY,  terminatos^  Tresi 
horce.  foetusr' fblia  cingi^nti,  ■(jbAiU.^.-vtridiai,*,  lanceolita'», 
inteV.  ip^s^  et:.  matintm  eqatiu.  ,  Pmetenssb  f6lioti»>'-  i)qA6' 
colore,,.  peu^li.  fii»«aura.  tc^erai  (/jVvni;  fii^oiuar  ik:)  ak* 
excerna  parte.  ita  adponitur-^,,  vt  <e)us.>;dorfi>'fere.:  incum- 
hiU  Inter  foetus  \ero  /  et.  d.  foUufn'  lapceobCDm.  (m)) 
eiufcitur;.    Tiadem^  foecu^;  (jf)^  q|;..{!pl|wwii  0Ut^  noar 
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SfDOcul  ab'  extretnitate*  focturti^,  matiri  nepotemv  fundit ,. 
^rifi>rmem>  (i&i&)  aininculo.^f)  Tiz  maiorem  ,^  cui'  2b 
aQGeriori:  parte^  coUum  iacuruum!  matiris  incumbit  et 
c^nc^tum  eft' ,  in;  extremO'^.calice  hexapl^yHo  {i)\ 
cbr6na.tum..  Litra  nefiotem  .  hunc  et  ^[latcem  V  ^bt' 
ihuicem  committuntur;»  fotium)  ei;nergit  iriride,;  lanceo-- 
UttUmi  («}). 

ff.  1%.  ftruftura  vmfsxm^  .hoirum^  fraduam    xa1iuX.y^ 
iis>reium  &te9r,,  mihi  cooftat.'      Puoo  tamenv«x  «»,, 
q^  Peiiraulti^s*  in:  piiis)  fiipra-  iiecettfitis>  Ephemeridutki' 
C^Uioanim)  recenlittt ,,  immo)  quae-  de  ^oribus' prolificis' 
voi  miigu&^  oota^  Jm:^^  ooiiunQjimc  quadratei    C^nfideifa*-: 
ti6ii&  (tig^um    efl .,,  quodi  eiusmodi*  phaienbMena   tum' 
ItVuPuipqiie;  ^^cmvfA  yeuqii^ts^'  fi(»e$),.  ^frudhwin^tmncii  v 
qui>  pii^>  Te^'  erup^rviat',,.pa(ii'  .qii0dum>  Mvsfieo*  perie-r. 
inotf,.  Yt: d^fitinatus^fii^^^iS' fiiceiiirin) eQsvnOQi impeiif 
liisr  f^rit.'     Tuflp  veto>  arb(»rcfs%«.  iilis^  ^fiicdS'  Oii-gldajB  j, 
pftuica$<  nouasi  g^i^ma&>  ptotrudiinr,^  itt'  quas^  fucctis'  ille 
abvQdaps    piodigii;»:;.   ^  An    ideo;-foetli6.,pU»«s  (ifinjidr 
nsfcQptur  ?'    A|i  •  copia'  fiieiiiHQi?  io^edimefiti».-.  efi^j». nei  i ^ i 
ix>ioa' /igpgnV  poffibl{',  ioeque:  locas>  iHtt-cOnc^iJ  pofiFitS^^ 
£ie^tilirima)>  ^et  c(muenientia>  iotei^  partie&^  qult  fpift^ 
iiia<  iecerfiiK ,  et^uaee  Mhim  vere  conft^fhiot,  ^vvkK 
fSsai^  .eitr.  ^qii^ibijs.  >  prolififis  .ffiFe.-iemper  deficeret^  mi\ 
iiiillieis0»>,>ihi^p»liusf9»iiiBr^  .     .'\  .a 

•     ■■   i,.  •■'  •:  .■  lii    .>  .'•   :':    -i'.  ••*   ;••  :.  ;;•'/ 
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11. 

Mafus  fithia ,  frtSlu  Jlriato ,   punEfis  rubentibus  m- 

jpnfo   Toum.   I.    R.    H.  6zS-  95a$  *  Sfepfcl  I.  R 

Ifi;/?.  /o«f.    M.    L.  /^.  C«^.  //.  p«j.   91  Afahm 

Jinatm  halnei  adm.  perekgans  Ei.  Hj/i,  L  15. 

fum  fru&u  Jlorifsro, 

*         Tab.Xlr.  X.  Frodlas  hic  oblatus  mihi  eft  Stntgardiae ,  Tbi 

l^j.2.3.4.iouenetunc  ioter  alios  multos  eiusdetn  g^neris  10  cella, 
nfiore  noftris  vfitato  (iiper  ftraniine  in  cifta  lignea  hu- 
miii  quadnita ,  muri  ^periOri  parti  affixa  ,  repofitos. 
Miia  fane  tes ,  quum  fmdus  pofli  floce^  enafti  fotemne 
fit,  inaudhum  ,  flores  ftudus  fequi  K  Inaeftigatione  ita* 
que  digniffimuro  iudicaui ,  naturane  boc  ita  contigeric , 
an  artiblis  ibrte,  Tcl  fticis.  FrUdns  erat  fiMrm(^ttt,  Tti 
in  hoc  gt^re  eflSs  Ibler,  maturu^  i  et,  fi  exterdum  ha- 
biiom  lefpifJias ,  omnibus  fiiis  partibos  perftdus.  '  £  fii- 
ppriori  eius  parre,  et  quidememedio  ^  calicifl^  gem' 
ma  eminebat,  ftondi  a  kitere  adhaerens,  a  qua  ramuhis 
refidus  efle  TidebatUr ,  \e(lig?o  callofo.  Ex  gemma 
auiem  duo  mali  fblia  prodibant  pectdata ,  qualia  fimc 
primon  fblia  hJirum  arborum ,  et  prseterea  qninque 
pc^ncidi  duabus  vnciis  longiores,  et  iii  eorom  fafligio 
totidem  r  fioies  peffedtfiimi ,  confueto  pdtalonAff,  ftami- 
Dum  et  piftillmrami.appamu  ncKneroque 'in(^raAi.,  flo- 
ridiflfimi ,  ctialli^ipofl  tiiwin  die<«m  •  int|nniaUi«ki  ^  qudd 
vna  cum  fiudu  in  cella  illos  reponi  iufii. 

a     Equidem    noui,    quicquid   fiiccomm    Td   ad 

£rudoum  vel  ad  floram  formationem  infecuit,  id  omne 

per  pedttnculum  in  iUas  paites  deriaaii.     Si  quid  ergo 

.1 1  :  ii  ••  natura 
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mtura  hic  inolita  eft,  ex  peduaculo  in  fiuftam  ducere 
dcbuit  fiiccos,  non  tantum  folius  fiiiflus,  fed  ec  ftondis 
ec  gemniarum  floriferarum  procreationi  idoneos.  .  Ec 
fiondes  quidem  hac  ratione  ex  ipfis  fiudibus  nonmin* 
quam  piodire,  in  pirorum  exemplis  iiipra  Tidimos.  Ve« 
rum  illas  fix>nde$  praeter  folia  flores  adhuc  procreafle  • 
id  nec  mea ,  nec  alicxum  obferuatione  conftat.  Quic- 
quid  horum  ^c,  fi  in  noftro  exemplo  id  contigifle  ve- 
lum  fit,  peduncDli  aliqua  continuatione  in  eum  Tsque 
locum,  Tbi  fioDS  ec  gemma  Tifebantur,  opus  erat.  Id 
Tero  n  pacerec ,  penitiori  infpedfcione  opus  erac.  Dis-  Tab  XL 
ieftionem  itaqne  infticui  iuxta  fiontem  gemmi&ram ',  ^'8'3*4* 
Yt  ilia  difpertirec  cam  pedunculum,  quam  pomum,  ifi 
duas  prope  aequales  pactes,  nec  vUa  ratione  thalamum, 
fiue  receptacuUim  (eminum  kederet ,  fimulque  parceiet 
fiondi,  fi  forte  pomo  profiindius  &  infinnaret.  Hae 
(eAione  patuic,  frondem  tantum  non  in  mediam  Tsque 
pomi  parcem  penetiafle,  et  per  Tnum  thalami  locu- 
lum ,  (emen*  Tnicum  efietum  condentem  ,  tranfiifle , 
ibidemque  multis  in  eius  fubftantiam  circum  circa  im* 
miffis  radiculis  fedemi.  fixifle  ,  circa  fix>ndem  Tero  fecun* 
dum«totam  longitudinem,  quoad  in  came  pomi  delituit, 
aliquam  cauitatem  exfliti^ ,  quae  et  hinc  vlterius  fion- 
de  vacua  fub  angulo,  ad  pedunculum,  fiue  produAionem 
eius  in  came^,  aeuto  penetrauit,  et  acuto  -fine  tertnioata 
ed.  Parietes  porrq  iioiiis  cauitatis  tam  vacuae ,  qtiam 
fiondem  contin^ntis*  Tetuflate  Teiiiti  callofi  erant. 

3 .  Adecant  qoinque  dialami  locult ,  et  in  fingulis 
fiogula  femina  ,  tria  optime  conformata ,  duo  eflfeta  , 
cx  quorum   quaiiumconque   praefentia   nito   condudere 

licec, 


licet ,  oihU  ii^  in  procreanda  fronde  tribui  ppfle.  (Qh 
vitas  porro  circa  .ftoQdem,  eaque  yitra,fronctem  produaj^, 
fubindicare  videiur ,  eam  artificio  quodam ,  fufi  fone 
intrufione  ,  in  pomum  iam  perfeaium  ifajaam  effc .  cUi 
fub  autumnuqi  xecens  fadta  (mea  enim  obferuatio  menfc 
laQuario  faCtn  eft}  fions  mali  inunifla  iuerit,  cauitaK 
quidf ni  breuior. ,  genriroa  tgmen .  jfloEifera  ip  .exticmi- 
tate  inftriuaa ,  quae  pauU^tim  in  carpem  .fipaus  fncco- 
lam  radices  ^gerit,  eaque  nutriroentutn  ceperi; ,  fnde 
tandem  folia  ^t  flores  teporc  loci ,  vbji  fru<;^u8  iaaieraii 
c  geniraa  euqluti  ^tqiie  pirptrufi  f^nt.  .Qcrte  mfpc&io 
qpum  dqeawit.,  .(fo.ndem  igeinroift|wm.jC4iin  pcoK)  nul- 
lum  nifi  per  iradjcuij^,.  frojidi  «tintinuas,  «t  «x  illa  pto- 
duAas,  .coroinercium  Jiabuiflc  .  florcs  «x  gejrana  irondis 
repetcqdi  funt ,  qui  tarocn  progermiBpre  ^iob  iHmifflem, 
nifi  fuccus  poroi  ipfis  nutrimentujn  pracliiiflet .,  <jui  ita^ 
que  terrae  jQcum  iuftinvit.  ^ijiii  .temere  hie  iupponi^ 
tur  }  yidemus  citrioruro  ,  auranjioiuro,  ■nyctaothis  fron- 
des  exig^as  ^eromi»  onuflas  tcrraequae  infixas  non  difli- 
cultet  radices  agerc.  Qiiidni  crgo  boc  fiiit  in  pomo 
fucci  p}enQ  l  Expcriraenta  olipi  capicnda  mitatejn  pJe- 
i^us  dempnftrabi^t. 

EXPLICATIO   HGVRARVM. 

Ttb.  XII>  Fig.  2.  Ponium    Mit   natonli    nMgnitudioc  ,    vti  iiuit 
'       .  •  onjncs  icoDes  prios  recenfitao. 

.      i        ,«.  Gcniina   ptticibs  cnm  feliis  et   txduacoios 
;■      .  I      .    i.  floriferos  fromcins. 

Fig. 
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Fig*  3«  ct  4.  Dqo    fant   hemifphacria)  io  quae  pomum  rcCtioae 
per  eius  axio  diuifum  tft. 
Fig.    3«    Hemifphaeriom  rft>    in   <]uo    frons  gemmifera   in 
fitu  naturali  adumbratur  ,   vbi    quidem    a  tt  b 
easdem    partcs  exprimuut,  quas  in  Fig.  2. 

€cc.  Frons  gemmifera. 
d.  Locos  ad  quem   vsque  in   pomum    pene- 

trat, 
de^  Sinas   YacDUS^  a  fine  inferiori  {d)  fi-ondis 

oblique  excaaatus. 
ff.^  Radiculaee  froode  in  carnem  pomi  pu]Ia« 
lantes. 

%.)  Fomi  quaedam  pars^  «[uae  putredine  cor« 

rumpi  iDcepit. 
h.)  Fetioli  dimidia  pars. 

Fig«  4«  Alterum   hemifphaeriam ,  fpatiam  a  fionde  gem« 

mifera  vacuum  oftendens. 

aa)  Reliquiae    calicis,  quem  frons  gemmifira 
tranfit. 

bhb)  Spatiara,    in  quo  ftons  gcramifcra  ftdem 
habebat. 
€c)  Vacuura   fpatiom    com    priori   continuum 
dd\  Locu]]  receptaculi  duo,  ia  quibui 
te)  Totidcm  (cmina  efeta. 
/)  Peubli  dimidiata  pars. 

ffl. 

F/w  rofae  proUfer  et  Jrondofus. 

1.  Ramitt  io(ke  (A)  pro   more  fphiofus    ab  (<?)  ^.  xn 
ad  {b)  rpinis  orbus,    qnatuor   Ibliis    ftipatur,    ex    vno  Fig!  s." 
magis  rami  iftiiu  latere  pofitis ,  breuius  petiolatis ,  oua- 
tis .  tflbiB  ex  fininto  dentatis,  {ccc)  quarto  (J)  ex  vno 
]atere\kuiter  crenato,   ex  aHero   integerrimo ,    quibu» 
Tom.  VI.  Nou.  Coia.  G  g  g  quin- 
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quiatiim  (^) 'ab  anteriori  latere  accedic  ^  reliquis  minus^ 
ftd  cbtifiirmdtiohe  Ihlio  (d)  fimilL  Scapo  {a^)  cx 
Vtrbque  'tatere  affixa  erant  pctaltk  rofea  irariae  magnitu- 
dinis^  coiore  et  odore  petala  rolarum  exade  imitantia,, 
ec  inter  haec  quaedam  dentata,  quaedam  irarie  finuofa^ 
quaedam  ctiam  ihtegra.  Anterior  ftapi  &ciefr  ab  {^} 
ad  (jf)  t)f0ffii&  erat  noda  et  itieirmis ,  ab  (/)  ad  {b) 
Tsqne  «^  licet  (binrs  cariens^petali!^  aliquot  fibi  inuiceni 
fii^pei^p6irikVs  eidrnate,  Vjiiae  phyK^  ioftar  conuolutt 
eran|.  Hinc  ramus  rutfiis  fpinofes  poll  breue  inteniat 
ium  fotb  fiidit^permulta ,  doa  infima  (g^),  quae  ftb 
puli&  fimilkura  funt,  may^ine  cttdata  piaedita,  reCqua 
inferioi^a  ^uinqae  f^Z^Mi^)  teargiffe  ttkigerritha »  omnist 
fe(filia  y  tum  qinnque  adhuc  alia  fiiperiora  {iiikk)^  quo* 
ruib  '^dbo  poJlenora  petiolo  comiiiuni  inftruifta  bafi 
connata  funt  ^  adea  integra  ,,  vt  Tix.*  crenata  dici  me- 
reantur.. 

2.  I>*uerfiin>  eK  &oc  e^m|)te  ab^  iUTs^,  qtio«^ 
rum  ia  Eph.  G^Il/iiJ^p.  p.  i^&.  et  ia  Comment* 
Acad.  Par.  i7Q7.'p^''^50  Tqq^-mintio  fit,  et  ioonesi 
adumbratitur  ^  quorum.  vtromque  rofam  fiftit  dupiicata 
proliferam  et  denique  fiiondofam  ^  hac  -diftindkxie^ 
quod  ro(ae  pilihferae  ^^rioria  exeibplt 'fint  rndto*  plenio- 
?  ,  res ,,  rcjuam  pofterioris^     Noftnt  asxfimi  'iimp&ifiar  proli- 

!*  fera  e(l,  fed  foliorum,  tam  eoram  ^  quae  ia' ird&  prin- 

cipe  cajicis  vice  fonguntut,  qiiam /fiipenoris^  fit»tlis^  ^«lia 

plane  in  noftra  eft  confirmatia     1000*.  tbfae  Epfaetneri* 

^um  Galljcarum  prorfus  coincidit  cmn  -tUa  /t^pae  iaSa^ 

tur   k  ^Mich.  Bem.  Valentini  Mus.  Mus.  P.  I/^App. 

p.    22. 


J 


IRIDIS   MVITIPLICIS,       ^i^ 

p.  22.  AlKnbur^t  Misnide  anno  16$^  florens,  ^t  iplb 
illo  anno ,  cqranie  D,.  I^eonardo  Vrfino ,  Vjxt  Alten- 
burgcnTi  ajeri  inf:|&.  j^ec  dubiupi  eft ,  Kpin  Vjrjlniana 
icoB  juf  Gall^ami  la^  ft  minpn  fof^ia  in  Ephetnerides 
.iianslata  fi^..  Coniji|^jnnt  eiaini  pi:aeter  m^gnitudinem 
piBania,  ojifi  quod  In  Vrf^nia^a  icong  j^^jj^us  inter  fecun- 
(daon  et  tett^rin  ro|aop  ^  ineraiis ,  et  ^i^od  fru<%uuiipi 
jru4j#9^t^  iQog^paicapl: ,  quae  Q^Uiqus  fcujlptor  in  afKo. 
grapj^  ci?uCf ,  j^,  IffMe  etia^',  S^ia  ,9«;^ue  ip  M«' 
chantiana ,  ueque  in  noftra  icone  obueniuiit ,  Mifnicus 
lculptor  cx  fuo  forte  adie(;it  cerebro.  Qaascunque  ta- 
men  has  difieientias  ex  incuria  iculptonim  &ctle  dedu- 
ccre  licebdi» 

^.  In  .t^^,bis  ?3^eQiplis  x.  .ppieclpu^  tolae, 
xjp^  infimise  Ipcum  occup^t,  fq\h  f^b]{einnuntur ,  ^oli- 
^s  .giujia  ,  jTujprenj^  amcrn  fcfripei:  Xro|i^p$  eft. 
.«•  .;QF»oW  jeii^Ja'  ',}p  |capp  .c^iend^niur  V'te  itiite^ 
i^  jlpfijtVi  r,exfii)iant ,  p^taljs  ouda  ^  fpinae  4^}}^^^ )  id 
t^iod  Jn^imis  ^  ,Matc|:^ptiapa  et  nodra  certum  eil, 
j^d  jjx  et^  .^iUfn  de  ,to(a  .E|^hjemeri,du;p  itiallica- 
i^ ,  -qpm  icpo  Vrppiana,  pnagis  gendna,  a  npltbs 
ic^t^us  Tjx.-aliei^a  dflat.  3.  Nulla  yeri  .fl.OTis  iie^ijb 
in  jiifima  y^a  >  ^neque  in '  ^roliferis  .  |j(>j>a^nt  .y^fli^a '; 
pcquc .enVnjjaapii«Ja,,Bj5qije  J^ifi^^  5^4p3f^'t,,iq.?c.l^orum 
iqnaei^  ^Ff^es. 

^4  rOnpnino   l^)er^pc(um  ^eft,   jG.pJiira   eiiismo^i 
^^6rop)a  .jcoili^iep^, '.ez' corqm  ,/n%efn'  cdjlatione 
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canflas  ^te  fiagufarlinn  eiasmodi  produdtonunr  enr' 
tum  iri ,  qnae  vero  non  taatom  hnc ,  fed  ec  ad  totum 
yegetationis  opus,  fymbolum  fuum  conferre  poCkot, 
Tantum  (erio  optandum  eft)  vetint  it,  qut  pnocipiis 
ad  obferuationes  phyficas  neceflariis  inftrudi  fiint,  ih 
colligendis  et  exade  deferibendis  operam  nauare,  com 
Tnus ,  qui  inteltigit ,  quid  obfemandum  & ,  ex  tdo 
exemplo  ptus  addifeete  poflit ,  quaro  centum  bisce  ia 
lebus  000  exetcitati  in  centies  multtplicads  exeroi^ 

IV. 

Obferuatio   Iridis   multiplicis, 

Varia  paffim  de  motfo  et  numero  Iridom  phaen» 
mena  recenfentur  ab  audoribus.  Eorum  diqoa  repete^ 
mus  hoc  loco,  et  fiibiungemus,  quae  iteratis  vicibas  ipli 
obferuauimus.  Frimariam  atque  feamdariam  Indeni 
vulgiis  yidet  frequenti(nme :  originem  Eruditi  omnes 
norunt ;  podquam  ,  praeeimte  Mareo  Antorm  de  D»- 
miniSy  Renatus  des  Cartes  illam  et  experimentis  docuit^ 
et  calculis  fubiecit ,  Mefearmm  cap.  VIIL  De  mo- 
do  qnidem  fequentia  memorari  poduntr  Iridem  inuer- 
6m  ridit  fartSeSy  teftante  loum.  des  favans  t66j. 
Iridem  parabolicam  vifim  eflTe  dicunt  A&a  Erud,  Uff. 
Suppkmentor.  Tomo  IV  t  p.  28.  Iridem  perpendicult- 
rem  vidit  Du  Rondel  ij  Sept.  itfft^.  cooT.  KoU' 
velles  de  ta  Repuhlique  des  kttres  itf8+.  T.  a.  p.  173 
a  2^2      Duas   Iridies   fefe   interiecante»   inuenimus  m 
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Objeruatim  de  Vhffique  ^  T.  3,  ^.  70,  ex  loumal 
dtt  favans  1666  y  p.  71,  73  et  435  ;  vti  ctiam 
Iridem  paHidam  in  niac  teouiflima »  quam  deicripfit 
Laf^S^  f  Fbjfieae  p.  ax6. 

De  numero  autem  Iridom  fimul  af^fentkini 
Tideas  dubitare  et  diflentiFe  Audlores.  Negat  tertiant 
fieri  pofle  Cardanus ,  ex  fil(a  caola ,  quam  Ssa^iger 
refiitat ,  miaus  (cdide  tamen ,  thefin  hanc  ip6m  admit* 
tens  ex  cau^  quidem  adhuc  inepta.  Vid.  Staliger  df 
Jubt.  ad  Cari.  Exercit.  80,  itum.  5^  Negat  tertiam 
Iridem  confpici  pofTc ,  ob  nimis  inualidam  impreffio^ 
nem ,  ab  oculb  humanis  lob.  BernouHius ,  Operun 
Tm  IV.  p.  19S)  pofle  tamen  fieri  ait,  vt  iik  c<Mi(pi. 
ciatur  ab  aqnila ,  aut  lynce ,  maiori ,  quam  nos  ocukv 
rum  Yioacitate  praeditis.  Cartefms  Meteoror.  eap.  VIII, 
p.  271  ,  w  eiusdem  operibus  Vbilojtpb.  \6$6  editis  ^ 
ex  aliorum  narratione  tertiam  reftrt  Iridem  ,  duas  or« 
dinariiis  cingentem ,  fed  multo  paliidiorem ,  et  tantmii. 
circiter  a  fecunda  remotam  ,  quantum  ab  ilk  diftae 
prima.  Arbitnitur ,  id  vix  accidifTe ,  nifi  fbrfan  quae. 
dam  grandinis  grana ,  maxime  rotunda  et  pellucida  ^ 
huic  pluuiae  fnerint  immixta  ;  in  q^biB ,  cum  refradio 
multo  quam  in  aere  (voluit  fcribere ,  ^m  in  a^ ,) 
maior  fiat:'  arcus  coeleftis  exterior  multo  etiam  maior 
m  illis  el!e  debuerit ,  ac  ita  (apr^  alteram  apparefet 
Alii  tertiam  Iridem  admittunt ,  fed  m\xm  fivquentem 
dicnnt ,  et  coloribus  languemem.  Nemo,  quod  fciam, 
anxKauit  angulum ,   fub   qno    videtnr  haec  tertia  ^  vd 

Ggg  3  or<li> 
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^)rdinefn  coiorum  ,  fi  qui  ^iiftioguuotur.  Alio ,  qQtni 
pxivavte  et  fecundae  tridi  panUelo ,  fitu  certiain  Haileius 
T«dit  i  ct  tQ  Transa&iimMts  AngUcms  tmm-  420 , 
defcripfit.  In  pfima  et  lecund«  nibiJ  aout.  Tertta  co- 
lores  habuit  aequc  viuidos  ac  fecunda ,  ordine  eo , 
qnem  piima  defnoaftmtw  Cn»a  fines  cum  primaria 
eosdem ,  akinidin^  fecan^ae ,  faabept  ia  fchemote. 
Didtufque  apod  Mii/fidenhrofkiuin ,  mjais  de  Pfyjique , 
p.  ^iBf  elx  <\vi0  ^aec  mnlcabo,  Se^^uer^im  A»  iiS.85 
Vidifie  {))iaenewenufn  bmc  <c)Qafiaule;  UoUmm  vero, 
cmfiderato  (oliB  et  terrae  pofitu ,  arbitrari ,  tertiam 
ktncce  iridem  ottam  ex  r^exioae  ladionun  iblis  fii. 
4bm  <fl  viciao  €umitie.  Cum  i^itur  de  tectia  hac  Iri- 
dt  adeo  -^ifloDtiatit ,  aut  hnqus  determiaate  ioquantur , 
obibruatoces:  'mirum  non  eft-,  ^ariare  quoque  opiniones 
Ati6^(»um.;  vt  dii  eandem  Iridem  efle  putent,  alii 
haloriis  portienefn  ineefpreMntmr.  ConC  Sturmim  ia 
B^ert.  de  j^Jlmtatuiis  Iridis ,  <t  Auaores  ibi  alfc. 
gaii. 

Vc  igitar  ad  obleruatioaes  accedam ,  qoae  ,  qao 
lariores  in  hoc  ^jcoere  font ,  «o  magis  aeftimari  .etiam 
dtbent:  ^p^mri    illas,  quae  a  me  h&ie  fiieniat. 

Anoo  z7if  I  die  as  loaii  ft.  n.  hora  7  vdper. 
rina  •  vidimusDom.  Tafiflgerus^  Coocioaator  Aolicus., 
cc  i^  Stottgardifle ,  e  mufeo  fneo ,  Iridem.iqato^pli- 
cem ;  fecaadariftm  ,  prisiflriam ,  et  ■iotra  Jaaoc  trcs 
toaas  riibiis ,  lioc  oidiae : '  z .  vc . leaium  j. prima   .pcozi- 

oa 
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ma  eflet  Iridi  priftiariac.  2.  'Pc)ftea  fequebatur -zomi 
cx  crcru'co  ct  virrdi  mtxta,  quam  e*cipicb«t  -ritbm 
quarta  ,  probe  dinin<fla  ;  $  detnque  zotia  fubobfGura  , 
CDin  quinta  rubm  rati&  ditliaAa.  'Latitoda^ridf»  >iertiaey 
quaftae  ,  et  quintae  y  aequabat  dtdter  diaiidiam  pri> 
laariae. 

Atmo  174<J,  difr^io  lunir  ^  "faora  •  5  velp^.  iit&m 
iterurh  tiidifnu&  "Irfdem  fecuitdaiiaiY)  ~meKlo-  ordinario  ,. 
pnmartam  vei*o  tKiplteem  >.  «t  ^idia^  'qp|dtupi|fcejn  » 

•Anao  .i74r.j,  il.  .27. Iuflii,.inter .]&*»taip.^  et  7 
vefpert.  viidi  Lidem  pnmanam~;ttijpll6i^p^ 

Eodcm: '  armo,  d.  ^7  rMit  ,>  hota:  fr  'fsSg^  vidi:  W- 
dem  prrmariam^  tri^icataRi ;  "priimain*  ottlii^nEiJ&UDa. ; 
(ecundam  rubram'  et  ob(curam<^  tertfam:  rubcam.  Duae 
pofteriores^  coniuogendo  rubnim^  oblcurumy  et  rubrumi 
habebant  latitudioem.  primaiiae. 

TTdetnf  dutew: "tfcferBam-^wjtns  "•«ofe«ta8«~«on8 
fam  fuifle  Iridesy  ex  maiori  reflexionum  numero  ^dtas» 
quam  ortas  ex  diuedis  buUis  ^  quae  ellipticam  fbctafle 
figlliram  teoerent,  fiue  ex  alia  cauflai  diuecfamt  refiiadro» 
nem  rr"fi'TrTr?"*-  y  ""«^  ^uf^  fl'fTfnna'i.  Tffl  \n\r^'"^ ;  qua; 
eadem  ratione  tales  Irides  mu}tiplices<  expficanint  lan» 
Verdrki  in  Vbyfica  X728:  edita  ,  p..  448  ;  et  Stwr- 
mim  io  Iridts^  adtnirmdis »  p*  2r,.  et  87»  Si  certe 
cakuloft  gjenerale&  lob.  Bemoidliiy.  im  Opp^  Tom<k  ir , 

P-  »P7. 


414-        O  BSERVATION  ES 

p.  197  ,  ad  Irides  particulaies  flppUcemus,  .tum  reqtieoi 
eoalcitur  tabella: 

Aog.  Incid.  Semidiam. 

Iris      I. 59°     23^ 4*»       a' 

II.  • 71       50 50      5S 

III. 75      50    -. 138      20 

IV. 79      38 aas       55 

V. 81      a.6    -  -  -  308      a8 

VI. 8a      41 39a      40 

.«x  qua  apparet ,  Irides ,  modo  ordioario  genitas,  pri- 
mac  fuccedentes ,  maiorem  continuo  acquirere  lemkUa* 
metrum  apparentem ;  adeoque  pofitas  femper  efle  de- 
bere  extra  Iridem  primariam ;  cuius  cum  in  noflris  et 
sliis  obferuationibus  fk&xm  fit  contrarium :  non  pto 
Iridibai  ptoprie  fic  didis ,  fed  pro  corooarum »  aol 
balonum  poitionibus ,   ail^tas  zonas  habemus. 
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OBSERVATIONES 

METEOROLOGICAE 

OCTO    ANNORVM 

iN    t)JVERSIS     SIBIRIAE     LOCIS      AB 

A.  MDCCXXXIV  AD  A.  MDCCXLI  FACTAE. 

m   ORDINEM    REDEGIT,    ANIMADVERSIO- 

MIBVS  ILLVSTRAVIT,    ET  CON- 

SECTARIA  ADDIDIT 

I.    A.    BRAFN. 

In  euiilgandis  his  dbferaationibus  Sibiricis  meteorotogi.* 
cis,  quae  inteiuallo  otlto  anDorum  a  1734  ad  174.X 
io  .diueifis  Sibiriae  locis  potiflimuni  a  V.  C.  Gmelioo 
funt  infiitutae,  eadem  feie  metliodo  vii  iumus,  ac  in 
obferuationibus  Pctrqpolitanis.  Enotauimus  videliceC 
lummas  et  infimas  mercurii  akitudines  in  tubo  torcir 
celliano  menfium  et  annorum  cum  diflerentiis,  adeoquc 
variationibus  .altitudinum  barometricarum «  ad  (patium 
«arum  maximum  cognofcendum.  Vt  nexus  cum  tem- 
peftate  innotefceret  ^  adiunximus  ad  quamltbet  altitudi- 
|iem  jnoximam  et  minimam  barometricam  ,  tempeHa- 
tem ,  non  folum  concomitantem  eiubdem  diei ,  quo  ea 
efi  obferuata  >  fcd  etiam  antecedentem  et-  codequentem. 
Fari  modo  Yerfati  fumus  in  obleiuitionibus  tliermome* 
tricis.  Nam  et  hic  Tummas  et  infimas  caloris  diminu- 
ationes  thermometro  obfeiuatas  indicauimus ,  addidimus 
,  TQm.VI.  Nou.Coai.  H  bh  diffe- 
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difieientias  ad  Tanationes  oIobs  fnoii(lnus  et  anmus 
cogncrfcendas.  Ob  nexum  cum  tempeftace  ad  qaemli- 
bet  rummum  et  iofimum  calons  gradiim,  altitudipes 
barometricas  et  tempeftatem  adiunximus.  Denique  ine- 
teora  infignioia  notauimus,  Tbi  inter  alia  empluti- 
ca  emineat.  Obieruatioacs  baromecricae  &&$6  finc 
barometro  (implici ,  in  quo  polUces  Parifipi  dtu^ 
decimilbS  funt  intelligendi ,  qpi  io.  cencnm  partes  (ui$ 
diuin.  Num^ri  ant^  pq.n<ft^im  pollices,  po(l  punTuoi 
partes  centeGmas  indio^nt»  Obfeituationes  tbeimooaetii* 
cae  fudae  funt  fecundum  (calam  Delilianam>  ia  qpa 
cifra  nuUitatis  nota  puodw^  aquae  buIlieQiis,  numenis 
antem  i$o  aquae  in  glaciem  abeuntis»  (ea  aquae  Cab 
glacie»  vei  niuis  ec  glaciei,  qiiae  regelari  inciptt^dcootat. 
Eundem  tiunc  ftimper  effie  gradum,  oee  v&ir  diflk- 
lentianv  d^pieli^ndi ,  obTeruaiiones  innumeae  fiuiiina  x§- 
curatione  a  me  fjdae,  (emper  docuerunt,  qui  igitar 
merito  pundlum  congektionis  dicendu^  e(t 

Qiium  bae  ob(enz!tiones  in  itinere  BtStac  (tot, 
mirandum  non  eft,  ^epius  non  n\6  (ragmenta  obfeioa» 
tionum  occurrere  pnucorum  menfium  y  qiiin  etiam  noH' 
nunquam  paucorum  dienim  in  vno  loco.  Sepaiattni 
igitor  hae  notmdae  erant. 

Qiiamuis  hirum  obferuationum  quaedam  inaiora 
monnenii  iam  hinc  inde  fint  pubticatae :  tamen  et  eas 
(ecundum  (eriem  annorum  Commentariis  Acadoniae 
Scientiarum  in(erendas  nemo ,  opinor,  dobitabit,  vt  ia- 
tegrae  ibi  habeantur,  et  fede  propria,  Progredieodani 
nunc  eric  ad  ip(as  ob(eruaciones  |  ea ,  qua  duuipns  ine* 
tbodO|  repraelentaD^as. 

Obfii- 
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OMbtfltkymifn  meteordogicamm  mterdsino  0^6 
«ttfioni^  kibcet  a.  1734  ad  1741.  id  dluerfis  SMmH 
hKii   &aaxOi&  potbril  lAoaiefita  fiidt,  quae  tequuntu^, 

A.     MDCCXXXIV. 

Cbfematiodefi  anoi  1734.  a  menCt  Anguftd  de* 
fnum  iocipiUdt.  Stfnt  hae  primum  fadae  in  fortalitib 
ieptem  p&fdfiomm  ab  Auguflfi  ft  ad  "y.  Ab  Augufio 
tx  ad  id  ifl  fortstitio  V(t  Kameno^Gorenfi;  a  20 
fld  28  in  officlnts  aerariis  KoIyWanenfibus  A.  Septenv 
bris  14  ad  27  in  vrbe  Kusnezlc  Ab  Odtobris  p  ad 
Nouembris  24  in  vrbe  Tomsk.  Altitudines  barometri* 
cae  maximae  ct  minimae  his  quatuOt  mcnfibus  erant' 
leqoentes: 

ll«nli«»  Maxima      Mnlm,    Diflerentia. 

Aagfifil  7.  «  -  27*53-  -  ^i  ^4d.d4  •  •    x.5^ 

Sqnenlbris  x^eeai.  27.5X  -  -  27. 07^.14  *  -  o^^-fr 
OSflbr»  3x.  ..  -  28.93 -•  S7.x5d.  10  -  •  »«7* 
N<Hicmbri»  1.  *  »  2$  94 '«  27  05  *  "  ♦  X .  s^ 
£jf»  iHmun  qaotnw  menfium  aldQido  roaxima  ab.  94 
€t  IMiniina       .       «       •       .  *5>  94 

ct  tota  Tariado        •        .       .  3. 00. 

Qomn  aktcudo  maodma  igitnr  fuerit  2S.  94.  &tis  magna 
^indem  eft,  non  tamcn  aetingit  maximam  Petiopolita* 
oam .  qoae  nunc  efi  ab  anno  X757,  29.  xa.  Notata 
fbit  haec  in  vrbe  Tomsk  Nouembris  x  ,  ipfii  meridie, 
Teoto  SSO  Tix  fenfibili.  Praecedebat  proxime  O,  ec 
leqoebatur  S2.  Dies  erat  ferenus,  vti  quoquc  aliquoc 
jxraecedentes,  reqoebantur  dies  nubili  primum,  dcin  nix. 
£tant   in  aSte   fcionllae  radiantes^       Thermometrum 

Hhh  »  moafixa- 


monftrabat  1751.  .Minima  altitiido  2:5.  94,ob&niatSid$ 
inofficinis  aeiariis  Kolywanenfibus  Augufli  24.  h.  $  p.  m. 
H.  12  ecat  9.6^  00  et  h.  xo*  p.  m.  26, 12^  Ventu» 
erat  S.  4  K.  12,  qui  die  pcaecedente  iam  ooepit  ^ 
et  continuauit  vsque  ad  h;  4  p.  m.  iiL^pluuiam  copio* 
lam  cum  fiilgudbus  et  tonitiibu»  definens^.  mutattis> 
in  Wl.  Sequens  dies  ferenus  fuit.  ,  Thennometnim 
erat  113»  Haec  altitudo  mihima  v^Ide  parua  eft,  Fe« 
tropolitana  enim  a.S.  ^i  hanc  muttum  fupeiat,:  (cilicet 
quadraginta.  ieptem  partibus  centelihii&  poUicis  Panfiiu. 
Quum  igitut  variatio  tota  tces  integros  pollices  confi* 
ciat;  maior  e(t.  Pettopolltana)  quae  nunc  eh  2.7I)  par^ 
tibus  centefimis  29^  Calons  diminutibnes  maximae  ct^ 
miniinae  fiierunt,  quae  fequnntur 

Menfis..      Miniouis*   Calor:   Maximas.  Di£^eoti4! 
Augufti.        2^5 ..  i43r.    '     -    »         94>.    d.     51. 4j^> 
Septembris   2,6,   150.    -    »    -        i.ai     -   14..  29^ 
0(!k>bris       29..  1.80     -     >    •        1:39     .  20.41 
Nouembrii     i  .  r^a     .     -    .^        149.     .    8<  31 

£rgo  frigus-  maximum  nsenfibu&<  0<Sobi)  et  Nouembri: 
aequate,fai^  (cilicet  1 80,  qued  noa  fingulare  eft^  nifi  fb^ 
qaod  iam  menfe  0(5^obri  tantus  frigoris  gradas  fit.  obfeniatns^ 
Caior  maximus  Ai^ifio  obfernatus  94,  &t  magnns  eft^ 
qualis  h^uc  vsque  Fetroburg^  nondum  efi  notatiis.>  Maxi«^ 
mus  enim  ■  giaduS' ab  anno'  1757  niinc  cSt  97... 

MDCCXXXV.. 

Anno  i735»obfeniationes  fidae  fimt  prlimim  ittTibe: 
lenifeisk  a  lanuarii  x""'  ad  9;  dein  Krasnoiarii  [KrasnoiarskJ 
allan.  19  ad  Fehr.  17;  Selengtae  [SelengiaskJ  ab  Apr.  r  ad 


S<>,etKaclits&rin)prat>  Apr.  a^  ad  Mai^  6,  Niertfchiae 
(NeFtff^hinsk)  a  lup.  x^  ad  rul.  .^...la  officinis  argenti  Ar« 
guDeofibus, a.Iul.  14  a4.2z>;,  Ircpti  [Irkutsk]. ab Odobris 
;c  ad  finem  aoai:^    .      . 

.  .  .  QbfeiuatiQQe^  U^i&zn,  fa&^y  .funt  ^oueiti  dienint 
a  lanuarii  ^  ad  9  i{)(:lufiue.  h^tra  hos  Douem  dies  maxicna' 
baionnetrl  altitudo  ei^t  sS.  i$.  dl  6  coelo  nptv  perft^ftf ' 
lerencky  Tento  SSO.i.  Minima  autem  ^27.  45  d.  « 
Goelo  fere  fereoOy^  .yento  W  2^^., .  Aldtudines  igitut  ba? 
fometricae  nihil  memorabile  contineoc,  contra  thermo* 
metricae  eo  iimr  noUibiUores.  Nam  d.  5.  eiusmodi' 
ftigorh  gradiis  eft  ndtaturf,  qualis  iantehoc  tfempus ,. 
qntfntum  conftat ,  '  hunqiiam.  '  Thetmometrdrri  fcilicet 
mbniferabar  gradum  i2  8'f.  ''^.''5  h.  6i  a;  fti;  Horai 
S  a.  m;  erat  ±6%  et  h;  10  jJ.^  m;'i}!ci  praecedenth  aao; 
^nto  SSO»,  quf  dfc  '  quoqhe  praecedenti  flanir, 
er  fequenti  die  ad  h.  7..^p.  m.  condnuauit.  H.  8  a.  m. 
h.  12,  et  h.  tfp.  m. 'erat  «yo  ct  li;  ti  p.  m^  aoa' 
Ptruo»  fi:igus:Jant  cicca-&)em  anni  pneoedoitislenifeae- 
graiTari  fK)eptt,;graxkii  amen  ideo' determinari  nod  po^ 
tu^nt .  ^a  icala  breinor  fiiit  -y  quam  n  hi  iaiigniorec 
ftigoris  gradusnotari  pbtn^iin^  (xnnis  enim  merciMins  in  m* 
^rioribus.c^indris  latebat.  C^rum  coelum  eiat  tui!H(%im',^ 
ft  barometium  2S.  jto  !temponB.obieruationi8,  qoae  altitudo 
etiam  vefpera  praecedenti  erat.  Huius  frigoris  efledu&yarii; 
iiqqe  mcritp  mirandifiierunt.  Redeunt  antem  huc  potjilimum : 
Aues,  pafleres,  picae  hunc  firigods  gradum  per« 
rerre  non  pptuerunt.  Ceqiderant  enim  qpafi.mortuae 
in  terram  ,  et  re  vera  quoqae  itiorttia^  fiintr,  quae  noiv 
ftatim  poft  lapiam  in  kxum  calidum  iimt  delatae. 

H-h  h  ap  Se- 
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SeciH^do  flotato  dfgnifllifn^  eft  nelwifs  ,  qne 
4lkh  ptrpttm  ,  quaflhuis  coelum  iraxtnie  feicotini 
^mper  Ibenc.  Haec  nebula  ad  va&mam  aSra  te^ 
oem  produda  fatis  longe,  manc  etac  fpiffiflima,  paulki 
tninu»  vefperi ,  feDirior  autem  ciita  cempu»  inendiei. 
Haec  fyrffi  cf)nfi(lemta  differebat  tamefi  ab  et,  quae 
«udumat  tempere  efle  ibfet.  Erst  entm  teanior  mnl- 
tam ,  Hec  aerem  odore  vHo  inficiena ,  nec  flsaiocem 
ftreuitatem,  nec  nubilam  tempeflatem  producena. 

Tercio  tIx  homo  fiiic,  qui  oon  io%iiores  capita 
dolores  fenticec,  fiue  incola,  fiue  petegrinus  fiicric. 

Porro  Kiunu»  «aminonun  dtffidUimc  adftendic, 
ec  diffipatua  fiiic,  vti  qnoqpie  wimni  aUcniu»  ftiU  fek 
luceote  obiecuate  aon  ficilc  eiat,  nuroiMCio  autea 
notari  plane  oon  potuic  Deaaque  glacies  ad  fent(fa« 
io  lateie  fbrnaci  obi^erfo  tesipofe  24.  hpnnm  i  cir* 
citer  pQllicis  U)a4.  CTaditie  fe  ^idpofiiic. 

tn  oltfbcnaiionifaML  KiwiioaiK  hOu  %  hm.  »9 
fik  31:)  altiAido  imxima  coni^  hmam  3^  quae  f«t 
>9.  71 ;  notintma  amem  obfeniata  die  19,  idc  27.  74. 
Per  bMi  dieft  Yt  phirimiiiiii  wmpefta»  ieiena ,  et  iafignit 
merenot  altitudoi  oMeruata  fiat , .  mato  ex.  Tiriis  piagis 
^m^^annce,  podfiinium.  mmen  cx  iDccidaBt»  boieam 
wifos. 

Frigus  iiraxtmom  «05  lanoarii  a«  eft*  obfemh 
ttin,  baronetro  a8.  45,  ▼enro  Wj:N.3.  Minimiin 
4ntem  1^4  laoi  19,  akitudfr  barometri  ent  27.  74 
Mok)  iRiitta,  vento  SW. 

A  Fe- 
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A  FcbnHCii  i"*  mi  t^  «ibil  ftie  «wnocabile 
QcaitTit.  fivaroetti  aiacndo  inaxina  biice  ditbi»  fiiil 
ftS.  1 5  dic  i^y  et  miiihiia  st6.  ys  die  xi"*.  Fri^  fiiall. 
miim  tocidit  ia  Eebi.  i"^  194.^  et  UHMiHHMit  14^^  d.  x  i. 

Meafis  Apniisi  obfemiticMes  Seleagiae  iida»  fitat; 
lUazima  basoroccri  akitudo  hoc  meofe  ooiata  JiBit  x6, 
Si  d.  ft3>  miflima  auicai  s«.  58  d.  17.  Mioimaai 
banc  akitudiiien  magpa.  pmcdla  ftqeoai  cft  ek  M 
a«Ka  fiiit  N  Oa.  ThcanonKanim  aa«  194.  Haee 
altitiido  igitor  minoe  pwccedwit»  36  cfiy  adtoqoc?  mioMl 
minin»  Fetropoiitaiia  83  pactiba»  acewfimi»  poUicit 
parifini.  Tbeaiienelricae  oMenatiooe».  ailul  peciiliate 
cootinent.  Maxmw  (alicet  calor  obfeniem  cft  d.  it^ 
ct  mioimitt.  d.  i;^  itte  fuit  xco,  bic  i^g.  Die  t%  Se« 
lengaefluuii.  gtadn  cnpta  fuii;  tbemiometFO  13$  moa* 
firaote  ,  vento  N  4.  Venti  Tehementiore»  fiiere  d.  7.  i»f 
4gr«(i.  18  $  et  4 graduun.  d.  24y  4 gr.  d.  30.  3gt. 

Menfii  Maii  ofafemtioaes  fnnt  tantom  tfdieram^ 
qoae  Rarhtae  fiD^ae  fmt.  Mixima  hi»  6  dicbos  alti^ 
tudo  barametri  erat  taDtcm  s$.  57  d.  4»  et  mioimf 
S4.  79  d.  2.  Uano  minimam  altitudiocm  excepit  prow 
eelia  NNW,  qui  (equenti  die  per intetuailacoocinnnir^ 
modo  N,  modo  N^W.  Hoc  die  3  h.  4  a.  m.  ni» 
qooque  cccidecat,  quamquam  thermometnim  gradtwn  14» 
vije  atxigeiac  PmceQa  igituc  d.  1.2  et  3  cominnoir  ,■ 
et  d-  <?  duas  horas  continue  quoque  obfeniaia  c<^  qoany 
hafomcmiro  ad  24.  9<x  defijcndiflei.,  caionqoe  lea  eflec 
d.  $**.  Minima  barometri  altitndo  omaiao  eft  memoiabilifj^ 
q«a  minima  eft , ,  omninm  in  Sibiri»  obfemacaronk 
Calor  maximn.  i&ft  ^  5«  d.mininu».  140- d.  1  fi»r*  ' 

Mcnfi^ 


Menfis  Jtinii  tibferuationes  iocipiiiat  a  die  6,  «t 
fdOt  Nertfchiae  &Sae.  Maxitna  aldtudo  barometri  eiat 
a<^.  38  d.  ^4,  «t  mimiRia  ^25.  77  d.  20.  Maximus 
«alor  hoc  m^aStr  fiiit  d.  ap.  105,  et  loS  d.  i<f,  27.  30. 
Miairau8i90  d.  2x.22..To[iitruaifi]ejnintd.2&.28.29.3Q. 

Obferuationes  meafis  lulii  a  x  ad  4  Nertfchiae 
adhuc  fadae  (uit ;  a  die  14  atitem  ad  21  in  Officiaii 
aigenti  ArguQeofibue.  .Maxima  ibaromem  altitudo  25. 
98  lulii  2,  etminima  2.5.49  d.  14,  quam  iequebaa- 
tur  fulgura  et  tonicrBa  v^ementifljma,  grandine  magm< 
tudinis  pi(b  maioris  comitata.  Vencos  enit  Sx.ecther- 
momeovm  224  D.  20  quoque  plaiiia  copioia  com  fid. 
gure  et  tonitru,  viento  .ex  SO«  In  rounimento  Aiga> 
n^nfi-  grando  eoJem  die  viteHi  ooi  m^itudine  cecidit 
circa  velperam ,  qua  omoe  fere  irumentum  pciditam 
foifc 

Auguftict  Septembris  menfis  obferuationes  ndhe 
extant ,  OtSiobris  autem  per'fiagulos  menfic  dies  Ircud 
&^ae.  Hoc  menfe  maxima  akitodo  barometria  dik 
»7«  30,  obferuaca  d.  ip,  tfaermometro  175,  veoto 
S  W  3.  Hora  9  p.  m.  halo.  circa  lunam  obfenuta 
palhdi  coloris  eft,  quae  \ltra  dimidiam  h(vam  noa 
durauit ,  Coelum  eo  tempore  nubilum  lerenari  coeptc 
Minima  ahitudo  24^.07  d.  15  fiiit  obferuata ,  thenno- 
metro.  »40,  Vento  N  t,  coeio  tenuibus  nubibus  obdod^ 
^uod  dein  (erenari  coepit. 

Caior  miaimus  fiiit  d.  20  notatus  184*  mnimili 
X40  die  8  et  1$. 

Hato  quoque  die  so.  fa.  7.  p.  m.  circa    lunam 

fojafpet^  ifutc,  iimiJi&  haloni  diei  ptaecedeotis;  lata  tics 

'; .  >.  .  lunae 
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lunac  diametros,  18  lunae  diamerris  a  luna  clrdter 
diftans.  Coelum  initio  fatis  ferenum  fiiit ,  qtiod  '  Vero 
baud  ita  multo  jioft  ftubtliihi  "fiifturh  ; '  hoc  tan>en  non 
obftabat,  iquo  tttinui  halb  adhuc  confpici*  poffet.  Baro- 
mctrdm  erat  a7;'i8,  ther mometrum  i 7^,  Tcnto  OSO  2. 

'  ,1  ' 

Ponb  ^  13.  h«  |t.  p.  m.  balo  circa  Cokm  iri&. 
palUdiirun^  et  hreui  eiianeiceiis ,  a  Ible  14  circiter  dia* 
metros  iblares  diftans,  -vnam  fblis  diametrum  lata* 
Coeluro  teoHibps  pubibus  etat  tunc  temporis  obdudum, 
barometruin  a<S.  8.5)  et  thermometrum  169,  ventus 
NNWi.  '  Die  26  faalo  .ruriiis  circa  binam.  b.  4. 
a.  m.^quae  adh.fS*'™  durauit,  cpelp  nubilo,  VentoO  i, 
barometro  a^.  94  ^  et  tjiermometro  t<^3.  Ceterum, 
notandum  ,  per  integrum  hunc  menfem,  nebulam  fumt 
ipede  coqtinue  ab;  .Angara  ifluuio  ,  euehi  vifam  ,  tam 
fpifTam  ,  vt  in  fluuio  napigantes,  non  vltra .  diOantiam 
trium  orgparum  obie^um  aliquod  cernere  potuerint. 

Menfis  Nouembris  obteruationes  adhuc  Ircuti  fidae 
fiint.  Maxima  barometri  altitudo  fiiit ,  27.  37  d.  7, 
coelo  mixto ,  vento  O  a ;  thermometrum  172,  mane 
x8o,  erat.  Minima  26,  52,  thermonietrum  175,  ventus 
W-i;  nebula  mediocris  Ipiflitudinis.  Caeteriim  hic 
inenfis  maiorem  partem  •  ferenus  fiiit.  Vehementiores 
vend  erant  d.  a.  15.  et  24  gr.  4,  qui  vltimus  per 
Tnicam  tantum  hotam  iaeuiit  ex  NNW. 

Secnndum     thermometricas    obferuationes    frigus 

jnaxhnum  fiiit  185  d.  28,  ventus  Oi,   coelum  fere« 

nunn ;  minimum  abtem  150  d.  3.  coelo  fereno,  vento  00, 

Tom.  VL  Nou.  Com.  I  i  i  baro  - 


.  -  **  -  '^  ^A  (pii&  fuit  d.  4.  "fenta  oojtt.  7 

^"  <4(^y//^AiH»  feceiuiinv  powo  d.  21  c«  aj 

^^,^^^^^0tudiiiis.  D.  10  Ifciitu»  fbiuiu»  glocic 

^^Oh  tterwioiBetK)  itfo,  barometro  «7  otfi. 

jS^'^  h.  <?  et  ^  p.  m.  haio  circ»  luoaov  adpii'- 

.^^jbsiitein  tiorae   duran».     G)eliiai  ante  et  poft 

"^ottcto  ferenum'.     Node  mgnieate  mfigtns  Tipo^ 

^oa^  inft*r   Qebi&e  adlceadic  ^  feqiiuta  6iniei»  efl 

^^Aas  feceoa. 

Mcnfis  Decembm  ebieniatibiKs  frcutenfe»  haft 
^enint.  Maxima  barometri  sdticudo  fute  37.  47  d.  41L 
veotus  NWi,  toeto  fereno,  aSre  tameo^  fpiffis  vapo- 
ribus  lepiete}  thermometcum  200  monftrabat.  MAninui 
a<S.  25  d.  s,  diermoraecra  1(^3,  venca  Os,  cedsi 
ftrenGt 

Refiqua  notatir  digna  fiuc  le&unr  r  Ventf  ve^ 
hemendcMcs  feere  g^u»  4  d..  1 1,  «oet  21»  Nebabc 
^*  '1'»  5>  8^1  5h  i<^t  24.  Spiflft  oebnla,  qnae  meofe 
sntecedentr  continue  fiipra  ftuuium  adparuit ,.  etiam  hoc 
inen(8  fitft  perpetua.  Halo  ckea  Binam  d  5»  h.  ^ 
p.  m.-  adparnit,  quae  ckca  h,  9  euanuit.  Fuit  nebw 
fe  tofo  hoc  die  ipifla,  thermometro  1S7 ,,  baroraetro 
«7.  ro,  coefo  nubilo»  IX  ao  h.  2  a.  m.  haTo  cit- 
ca  lunam  confpe<^,  quae  ad  h.  ddurauiC).  Vento  NNW 
pTocetlofb ,  qm:  eodem  tcmpoie  oriri  co^Ic.  BaEome^ 
t!nim  2tf.  83,  ct  thermometmm  i5S  eratj:  dfes  fuft  fcici- 
■uSfc  et  ventus  de  feheRiencia  fua  circa  h.  «  p.  m» 
remifit.  FfaaenDmenum  pom>notattt  dignum  d..  x6\k.  S 
f.  m.  confpedumfiiit.  Nempc  a  WNW  verius  OSO 
,  Maa&^  ouhiuai  fiihiucidacuBi  fpccie»  qfiinque  eiant  ex.* 

teD6ft 
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«enfie.  £xtietnitatein  tnieiitalein  ^nerffis  iafiiper  iiiibe« 
«Dlae  «pnedani  debilero  locem  (paigeotes  c<»^iciebaiitiir; 
61ciae  iUae  vtrinqae  io  extremitttibas  coibaat,  «t  ia 
medio,  fiii&  Zenith,  recedebtttt,  h.  xo  p.in.  vix  ampU« 
vs  obfercari  potuere ,  quia  codnn  oubibus  obduftwn 
«ft.  D.  27  h.  5  p.  m.  nubeculae  quaedam  peculia% 
vera  plane  fidem  Jaabemes »  coloris  e  fiifco  cmefd» 
unniixto  nibope,  hinc  inde  di|)erfie,  NNW  verfiii 
«dpnuere,  quae  h.  1 1  p.  m.  totum  feie  coelum  occupa- 
fUBt^  qnod    fiibito  «urfus  (eiennm  fiiAum  cft. 

In  Aogara  fiouio  d.  ^DecemtM-.ctufbe  glaciaks  mino- 
«es  btae  fant.  la  Bala^nenfi  Tnunimento  lam  Nouembris 
30  gUcie  coluit  Angara.  Ghdes  continue  per  fluuiiim  lata 
ctl,  exceptls  pauds  diebus.  Die  29  aquae  Angarae  mul« 
<nm  intumuemot,  et  glacies  multa  in  flonio  adpamity 
▼ento  X)  a  ,  l)aiometro  25.  50  «t  thermometro  i6% 
Ad  orgyiam  vsque  increuerunt  aquae  Angarae  d.  30 , 
baromeirum  erat  2^.  SS^  thermometnim  162  ^  ycatm 
NNW", 

A.    MDCCXXXVI. 

Annus  1734$  continet  ifragmenu  obferuationum  ine> 
teorologicarum  in  diuerfis  lods  fidamm.  .  locipiunc 
t  lanuarii  i""  et  pertinent  ad  lunii  15. 

Menfis  lanuarii  obferuariones  a  x**  ad  tto 
pectingunt,  qnae  adhuc  Ircitti  fidae  fimt.  Maxima 
barometri  altitudo  hoc  menfe  fiiit  d.  18.  27. 35« 
coeto  fereno,  diermometro  iftx  ,  vento  Oi.  Mi'* 
niim   2^.40  df  xo,   coelo  fereoo,    qood  dein    tet 

lii  ft  ouUfi» 
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BaH&mis  nafaabus -iiiit  <^diiAiiin^  ,Hi..  ^  ip,-  tn.  hala 
^iKa.  lunatn  adparoit,  jnrvciilceii  dt  nott :  peocui  ab 
hbrizonte,  non/ocnc  terminata » .codum  fiiit  iattwan  , 
Tcntus  O  S,  thormometrum.  175,  l>arom€trum  26.  45. 
Forro  dl  1 3  ab  h.  4  ad  5  a.  m.  halo  ciica  loDam 
pallida  Gon^e(aa:eft,  cbdo  isreno^  Tpnfo  NlJilWi,  ba- 
xometro  ^7.  00.  Eodem  die  rmfus  balo  pallidacirca 
lunam  h.'.ii  p.  m.  coelo  tliBnuiffimis  niihibus  obdtido, 
Bhie>Tirinutis  flocds  cadentei  v«nto  S:  i,  tliermoinetro  17S, 
barometro  ii^.  98.  Seoundum  abferoaikmes  tfaepiKK 
metricas  caloc  hoc.  menfe  diroinutns  fuit  a^  i$<r  lan.  5 
h.  xo  p.  m..  coielo  fereno,  vento  O  2.  Gradus  qup- 
que  195  notatus  Fuit^  lan.  5,,  et  19.  ,  Minimum  6i- 
gus  fuit  i66\  d.  17,  yepto  Oa ;  coek)  fere  (ereoa 
Procclla  fuit  <L  15  WNWjbatpmetro  17.  io>  quum 
fterit  praecedcnti  nodc  26.  7?;,  cetexurn  venti.  vehe- 
irieniiores  d.  8.  9^  10.  14.  17.  Angara,  fluuius  do- 
de  praeterica .  lanuarii .  I ,  e .  iegiQn6.  arcis  Ircuteo- 
fis  glacie  conffitit , '  quo  fado  ,  nebiila  illa  perpetua , 
huc  vsque  ex  fluuio  hoc  eueda,  ceflauit.  Thermome- 
trum  erat  173,  ventus  0.0.  lanuarii  4  lacus  Baical 
totus  iam  glacie  rigiiit  circa  Selengam. 

Porro  d.  15  h.  7  a.  m.  halo-pallida  citca  lu- 
nam ,  coelo  hinc  inde  (ereno.  H.  xi  p;  m.  d.  16 
coelo  tenmffimis  aubibus  obdudo  Jegmeotum  hak>. 
nis  folaris  in  Zenith  con(pe^m  fUit,  viuidinrmus-.  coio* 
fibus  ludens  ,  quod.  breui  disparuit.  Circa  h.  3z  doae 
h^lones.  dbncentricae^  et  in  .  in^eirioce .  balooe  vtcinqae 
parelii ,    £ilciaeque   ah   lUa  pioteofae}   vioida   pacitec 

lux 
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kx.  ia  Teitice  dusdem  haloois ,  et  fiirgentia  ez  iila 
cocoua,  viuidiflinais  coloribus .  ludemia ,  coolpiciebantur. 
jMieteoiuin  hoc  conuenit  cuiii  illo ,  quod  Maraldi  in 
Coaainentanis  Academiae  Scientiarum  Fariiinae  x730 
defcripfit.  .Thermoinetnun  179,  barometrum  i6.  95 
erat,  voiio  O  3.  Die  praecedenti  altitodines  mercurii 
Bec]ue  }n>  barometro,  peque  in  thermometro  no« 
tatae  fiieniaiu  Ceterum  notari  poteft,  baroraetram  et. 
diermcnnetiiim  ,  quae  his  obferuationibus  inferuiere , 
ftifTe  in  loco  aeri  peniio  inter  N  et  O ,  qui  a  fiiper« 
ficie  flttuii  ad  a^  orgyias  ciiciter  eleuatus  erat. 

Menfis  Februarii  obferuationes  ^Aae  (unt  partim 
^alagaoii,  fcilicet  /a^  d.  4  ad  9,  partim  in  munimento 
Brattienfi  a  die  15  ad  finem  menfis.  Hoc  menfe  ma- 
xfma  barometri  ahitudo  fiiit  27.  45,  d.  28,  TentoN  x,' 
thermometro  x  8s  ,  coelo  lereno.  Minima*  26.  45 
d.  p,  yento  OSOi ,  coelo  uuImIo  et  niuofb,  thermo- 
metro  lyS  y  qnod  paullo  ante  fiiit  194.  Maximum 
fiigus  d,  8  obferuatum  201  h.  7.  a.  m.  vento  ONOi, 
barom^tro  a.6.  75,  coelo  fereno.  Minimum  150  d.  x^ 
Tento  W  .^,  CQcJo  nubilo,  barometro  atf.  80  ,  quod 
h.  7  a.  m-  iad  2<J.  76  deftenderat.  Venti  procellofi 
d.  $.6.  15.  16,  i)Qtifiiipum  ex  S  et  W  ipirantes. 

Meteorum  ,  quod  d.  16  lanuarii  Ircuti  Tifiim  , 
d.  IX  hoios  menfis  rurfos  elegamifiime  adparait  inter 
h.  xo  et  si  a.  mi  Halo  pailida  circa  folem  Tifii 
d.  15  h.  2  p.  m.  coeb  tenoiflimis  nubibas  obdudto-, 
Tento  S  2  ,  thermometio  xtfo  ,  barometro  27.  00, 
Hora  7  p.  m.  .halo    quoqoe   pallidifiima  circa    luiiaih 

lii  3  Ti£i, 
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Tila,  rentoSOs,  thexmometro  i^5>  bacometio  25. 99.' 
Die  20  rudus  luilo  circa  fakm ,  ec  in  iUa  duo  por* 
elii  iibi  ex  oppofito  fiti,  lucidiffimi  coloris,  inter- 
mixto  rubro ,  viridi  et  luteo ,  figura  ad  fenfiun  rotun- 
da.  Coelum  erat  ferenum,  ventus  Q^Na.  Huc  per- 
tinet  quoque  Meteoram  lakutiae  circa  lunam  coofpedum 
d.  15  huius  menfis  a  Bering^o  nauarcho.  Compare* 
le  incepit  h.  circiter  .5  p.  m.  ct  circa  mediam  de- 
mum  nodem  (enfim  euanuic.  .  Praeter  haJones  ec 
Tab.XIILparaleienas,  quas  icon  exprimir,  exterae  ad  peripheriam 
^%*  **  maximae  halonis,  quae  Tcram  lunam  fecabat,  meridieai 
et  (eptentriones  verfiis  in  Ttraque  plaga  nubes  lucida , 
fegmentum  fere  iridis  exprimens  confpeda  fiiit ,  et  iU 
h  quidem  ex  meridie ,  altera  muko  lucidior  erat ,  et 
propter  colorum  iriuidifiimam  lucem  pulchdtudine  iUam 
multo  fiiperauit.     Vide  fig.  x. 

Menfis  Martii  oblcruationes  a  i^*  ad  20  per- 
tinent ,  et  Uimii  £r&ae  funt.  Barometricae  obferuatio» 
nes  nihil  peculiare  continent.  Maxima  enim  altitudo 
.  reperta  27.  <?o ,  d.  3;  minima  27.00  d.  it.  Ml- 
Dutus  calor  ad  192  d.  xo ,  yento  O  2,  coelo  fereno, 
barometro  27.  30.  Maximus  autem  calor  fiiit  155 
d.  18,  W  3,  niue  copiofa cadente,  barometro  27.  05. 
Haionis  fegmentum  confpedum  fiiit  h.  9  a.  m.  d.  z 
coraibus  fiirfum  eredis,  iridis  coloribns  varium.  Ven- 
tus  erat  NNWi,  thermometrum  170,  barometrum 
,27*  37*  D*  3  h.  7  a.  m.  idem  roettoram  oblerua- 
tum ,  quod  d.  28  menfis  praecedentis ,  fiictes  tanam 
«lat  alia.    Vtiaque  halo  viz  diftingui  potait,  de   inte- 

noit 
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riofb  vero  circa  horizontem  duo  legnneuta  eraat  coafpi. 
cua ,  coluronarum  iaftar  in  altum  furgentia.  Haec 
l^^meota  iridis  coloribus  eximie  comfcabant,  nibcocolo- 
re  id  latus  occupante,  quod  foii  propius  erat.  la 
Ttraque  extremitate  horizonti  iricina  patelius  erat, 
iridis  coloribus  coalpicuus,  et  zonam  lucidam  vtrinque 
de  fe  emittens.  In  vertice  interioris  halonis  arcus  erat ' 
ellipticus ,  Ytrinque  vero  cornuum  inftar  ampliabatur. 
Hic  quoque  iridis  coloribus  maxime  inHgnis  erat , 
rubro  coloxe  concauam  partem  occupante.  Arcus  in 
yerrice  extemae  halonis  iridis  colores  luce  debili  mon* 
(Itabat.  H.  8i  nihil  amplius  con(pici  potuit.  Supre* 
mus  arcus  primus  disparuit ,  tum  et  halones  omnino  ^ 
praeter  columnas ,  quae  yna  cnm  pareHis ,  et  anni 
in  vertice  interioris  halonis  fito,  ad  finem  Tsqtie  per- 
durarunt;  barometnim  27.  <^o,tliermometrum  x84,Tento 
01  erant.  Vid.  Fig,  2 m™' 

Martii  $  inter  h.  a  jCt  3  a.  m.  NW  vcrfus 
lux  qnaedam  fatis  fortis  erat  confpicua ,  et  furgentes  ex 
illa  radii  decem  circiter ,  columnaram  fpecie ,  rubro. 
Tiridi  et  luteo  colore  ludentes,  ad  45  vel  50  gradus 
teAa  in  altum  expocredi  erant.  Nulla  io  meteoro  mutatio 
conrigit ,  nifi  quod  viuidus  radioram  color  breui  dispa. 
xueric ,  et  quod  poft  |  h.  duo  tantnm  radii  fiiperftites 
fueript,  h.  4  vero  nec  radioram  ,  nec  lucis  aliquid  cbn« 
fpici  amplius  potuit ;  coelum  tota  node  ferenum   erat* 

Die  7  a.  m.  rnrfu»  dno  parelii  debilem  lucem 
Ipaigentes,  cum  halooe  pallidiflima  eos  neAentt,  adparuere. 
Pcr  noCteBR  pauca  nix  ceciderat,  ventus  O  x,  thernoome- 

trani 
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trum  177  ,  baroraetrum  37.  go,  aer  tenuiflimis  tapo- 
ribus  plenus  erat.  Die  8  h.  9  p.  m.  coelo  ftcUis 
ob(care  lucido,  halo  circa  lunam  iridis  coioribns  corus- 
cans  adparuit,  vcno  O  i,  thermomctro  178,  barome- 
tro  27.  45.  D.  20  h.  9  p.  m.  mdtac  nubes  lud- 
dae  inter  N  et  W  confpicuae  non  'vltra  30  gradus  ele- 
Tatae  yidebantur.  Poft  quadrantem  horae  codum  in 
«a  regione  admodiim  obfu.fcatum  fiiit,  nec  (erenitas, 
qnie  ceterum  per  totum  coielum  reguabat ,  ibidcm  re^ 
t]iit.  Subiungere  hic  placet  altitudinem  montlum  III- 
mienfium  ,  ope  barometri  repertam,  74I  oigyianim. 
Di£&rentia  per  tres  dies  a  fiuuio  Ilime  et  fummo  ca- 
cumlne   montium  fuit  ^  pollicis  Parilini. 

Aprilis  integrt  ot^matiooes  ia  vico  Vftitg^i 
fadae  funt.  Maxima  huius  meafis  altitndo  batometrici 
fuit,  27.  05,  coelo  fereno,  yeato  NW  i,  theraidlDe- 
tio  150..  Die  22  glacies  flnuii  Ilgae  rumpi  coepit, 
Campi  a  niue  omni  liberi  iam  erant,  et  gemmae  iuloniai 
lalicum  copiofe  prodiere.  Minima  25.  85  d.  2,  thei' 
mometro  140,  vcnto  SSO  4,  coelo  fereno. 

r 

Frigus  mazimum  &it  d.  4  h.  6.  a.  m.  i5i, 
baiometmm  26.  70,  vcnto  W  4,  tempeftas  dobia. 
Mininium  131  d.  18  h.  tf  p.  m.  Barometrum  26, 
S8>  ventus  S  i ,  coelo  tenuibus  nubibus  obdu(^o. 

Vend  hoc  menfe  vehementiores  d.  2  SSO4, 
d.  SW  3,  d.4W4,  d.  9  N  W4,  d.  10  NW4, 
d.iaW3,d.  i4W3>  d.  44^4»  d-  «SWgN^. 

Aqua» 
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Aqnae  Lenae  et  Ilgae  mulds  ia  locis  a  glacio 
19)eri'  fiienint  iam  d.  10.  D.  22  glacies  Hgae  plane 
nipta ,  et  d.  23  glacies  Lenae  variis  in  locts  rnmpi 
coepit  Apiil.  i.  Imlo  pallida  circa  fokm  h.  7«  a.  ta. 
beromecmih  ai6.  35^  liiennoinetrttra  140,  Tcntus  00, 
coelum  mixtum  erant. 

fialo  dvca  lanaffl  d.  if  h.  10  p.  m.  pallida, 
▼eatoW  X,  coele  tenuiflimis  nnbibus  4>bdudo.  D.  2S 
drca  occafum  folis  pkiuia  copiola  cecidir ,  coelo  ocd- 
dentem  verfiis  lereno  ,  49U0  tempore  adparuit  iris  viui- 
diiiimls  coloribus  coruscans ,  huicque  alia  ^terior  con. 
centrica  pailidior  fiiit.  Vtraque  Ttroqtie  extiemo  hori- 
zonti  inGftere  videbatur. 

MenOs  JAm  obfenutiones  adhuc  m  vico  Vft- 
Ilgenfi  «ontiauatae  (unt. 

Huius  menfis  altitudo  mercurii  in  tubo  torricel- 
liaoo  maxuoa  erat  d.  10  ,  ^.  30,  Yento  N  i,  ther- 
mometro  144.  Aquae  Lenne  3^  Werfthok  increue- 
cant,  coelo  tenuibus  nubibus  obdudo,  quae  cocli  facies 
afiquot  dies  ita  eontinuauit.  Eft  autem  i  Werlchok 
pars  decima  fexta  vlnae  ruflicae,  hinc4  Werichok  funt 
aequales  7  pojlicibus  Londinenlibus. 

Mlnima  altitudo  26.  lo  d.  20  h.  ,€.  a.  m. 
ob(eniata  e(t ,  coelo  maiortm  partem  ipifiis  nubibus 
obdado  ,  cum  nebula  ,  vento  N  N  O  2  ,  thermome- 
tro    xzp. 

Calor    maximus  119  d.  20  h.  6  z,  m.    coelo 
ntifoilo.     M4nimus.  autem   150  d.  7  h.  6  a.  m    vcnto 
S  4,  barometm    Sj5.  45  ,    coelo  aubilo ,    et  -niue  rara 
|>arnls  ilbccis  cadente. 

Tom.  VL  Nou  Com.  K  k  i  Dies 


j^  aFS^ERVJTmKES 

Dies-  pluuii  fuerunt  s.  3..  9..  xi..X2.,  14;.  iS,. 
ag[..  Venti  vehementiore»  d.  5-  ;W3  >>  d..  <J^  $4^ 
4.,  7,,  S.  4.- 

Nebu^:  in  regione  fluuii.  et;  opontiom ,.  cetorami 
CQelo  .fereno  ,,d..  x5;,  17  ,  et.  20,^  perpetaaj  confpedft; 
fiiit.. 

Lenne  duuii  gtades  omnina<' (blataf  eft',.  no&6' 
inter  diem  3.  et.  j^*^.  Caeterom  aquae  Lenae  etllgae-^ 
fiepius  hoc:  menfe  incsenerunt..  Glacies>  io'  I%a.  fluuio» 
iam^  d..  i-  ncxi-.  difi.  ad  littora.  com^uint;:. 

HalO'  circa:  iblem.  palUdar  d.  f:  b.  12  adpaiuft », 
cniius.  fegmentum^  ex  meridie  Ms  confpicic^tur  iri- 
dis^  coloribus'  obfcure  ludens',,  drCa  folem  yeroiate- 
gri  halo  i^llfda ,  cfae  h:  x  x -.  iam  adparere  coepit.  -  Vco^ 
tns  Sx,,  thermometrumi  x^p^^  batometnuh;  »Ci  6$^, 
«Eanu. 

lunii-  6b(ehiati6nes ;  ihftitutae '  funtr:  ^ft-Kuti. .  In* • 
d^unt:  a  lunii'  4!°  et  pertinent:  ad  x<y.. 

Barometri'  altitudo^  maximai  27;   16-  ohC&mtH 
cft;  d..  8;  h.  (Jj,  a..m.  -««nta^ooj^codo^  fereno,  thermo- 
metro  1 40.  Dies  (equentes  aliquoti  fuerunt  .fereni.  Mioimai 
ajS:.  51;  d.'.9'h.<J-  p.  m:.notata:eft,.coelo  hinc  inde. 
fereno,  vento  co,  thermometro  117.  Ventus  Tehcmen; 
tior  d..7  O  3;,d.  11;  W  3,  et  4.j,d.  xa  SSW^j, 
d::,  13:  W3:  et  4i.. 

A\   MDCCxxxvri: 

Anni:i737-obieruationcs!indpiunt  abOdlbbrisr  i"*' 
eccad:finem^  anni:  pertingaot..  FAdae  funt.  omnes    in 

'Kiren* 


'Ki^gCQfi  inaqiai^tQ.  l.t)cus.,  quo  barometrum  et 
the^momettam  fulpenla  'eratTC,  duas  -.circiter  *Orgyias  a 
iuperBcie  ^aquarum  Lcnae  euedus  erat 

OAebris  i\  h.  6.  .a.  m.  barometri  maxima  il- 

titudo  «bfeiuata  e^  127.  47  »  Tento  Ws,  thermometro, 

172,  coelo  nubilo.     Minima  atf.  38..d.  13.  h.  a.  p.m. 

\ento  00,  coelo  qubilo,  thermometro  1 4<J.  H.  5.  Ventus 

-cum  irehementia  4'''  laeuiit ,  qui   iam   -die    antecedenti 

initium    ceperat.       Tiiermometrum    maximum    ftigoris 

j;nidum    monHhabat    d.    16    et    23.   h.     6.    a.    m. 

190,  coclo   fereno,  Ibarometro  27.   27.       ircnto  00, 

'^quae  malacia  ti  lioc  integro  idie  et  lequenti  <continuauitf 

<quam  W^S^  'fequutus   eft  uoae    inter   24  'et.  »5. 

.Pie  16,  quoque  yentus  00  erat.,  coelum  Xerenum ,  ba- 

rometrum  27.  la.     Mailaciam  et  hic    fec^utu»    ventas 

W3.     Minimus  frigoris  gradns  135   obferuatus  d-  10. 

h.  '2.  p.  m.  ventoS  3  et  4,  quem  praecedeT)at  h.  6. 

a.  m    yentus  :ob.    ^Barometrum  ferat  ^6.  47.  Coelum 

ierenum ,  qood  pauUo  |)oft  niibibus  ctbduci  xoepit. 

*Venti  Yehementiores  'fuerunt  d.  10.  'S3  et  4;  d.  11 

■W3  et4;  d.  14W4;  d.  i<J.  W3;  d.  20  et  21  W4, 

iquere  fequutus  Tentus.  o  o  vsque  ad  24,  quo  die  et  i^S 

W4;.d.   27.54;    d.  «8.  W3.;  d.  ap.  S3  et  45 

.d»   31.  S4. 

Lena  Huuius  ex    aduerfo  Kirengenfis    munimend 

jd.    5.  poft  ortum  (blis  riguit,  non  ex  cruftis  glacialibus 

^    aggregatis ,  (ed  fblo  frigore ,  \A  quod  qaotannis  hoc  ia 

loto  fit  propter  lentrffimam  ^quarum  motum,  infravero 

<ct  fiipra  hunc  locum  fluuius  nondum  rigebat. 

Kkk  2  Circa 


444.  OBSERVATIONES 

Citca  h.  lO.  p.  m.  dici  5,  radii  plares  lacidi 
imfnobilcs  N  O  verfus  Gonfpiciebaotur ,  (atis  pt  j:o1  ab 
horizonte  furgentes,  feptentnoncra  verfu»  fiimina  erat 
caligp;  coelum  tamcn  breui  poft  etiam  ibi ,  vbi  cadii 
confpicuierant,  totum  obfufeabatur.  VentusOi,thcnso» 
metmm  155,  barometrum  26,  97. 

Halo  circa  lunam  confpefta  fuit  pallida  d.  aS 
circa  horam  feptimam,  p.  ro.  quae  horam  dimidiam 
durauit  Coelum  orientem  verfus  ia  regione  lunac  fiib- 
(erenum  erat.  Circa  h.  xi  arcus  lucidus  ieptentrio. 
nem  verfus  adparebat  ad  30  gradus  ciicicer  cleuatus, 
Q>acio  inter  arcum  et  horizontem  obrcuriflimo. 

Noaembris  menfis  integri  obferuatioiies  io  KHeo* 
gcnfi  munimenco  font  continiKitae. 

Barometri  maxima  alcicodo  fiiit  notata  d.  zo.  fi. 
6.  a.  m  27.57,  chermomecro  195,  yenco  00,  coek» 
iereno.  Minima  aucem  ^6.6a„  d.  93.  h.  a.  p.  m. 
coelo  nubilo,  niue  cadentt,  thermometio  i(?8,  ventoSs. 

Thermometri  gradus  frigoris  maiores  hoc  meqfe 
notati  d.  $.  h.  6.  a.  m.  205,  barometro  27.^7, 
Tcntooo,  coeio  fereno.  D.  25  et  26  gradus  218  ob- 
ftruatus,  barometram  a  die  25  ad  27  variabatur  a  27. 
17  ad  27.  42.  Circa  meridiem  d.  27  fiigus  ad  270 
cieuit,  h.  2.  p.  m  autem  iam  erat  195,  quem  grir 
dum  iam  poft  horam  dimidiam  mcxiftcabat.  H.  tf. 
a.  m.  crat  218.  Ventus  feropec  fiiit  00,  batometinBi 
27.  32,  coek)  nubilo. 

Tabci 


MErEOROLOGlCAEINSim^FACTJE,  ^t 

Trabes  aediuoi ,  et  (eneftrae ,  noAe  toti  d.  atf 
ftrepuenmt.  Coelam  hts  diebus  vel  fetenam  vel  nu« 
bibus  tenutflimis  obdudum  erat.  Confiietum  intenfi 
frigoris  phaenomenum  quoque  obfetuabatur ,  quod  e 
conciaui  ^[redienci  pinnulae  narium  quafi  confbri^ 
fint.  Minimum  £r;gus  155.  d.  8.  h.  3.  p.  m.  renta 
SW4,  batometro  z6.  S5>  coelo  nubilo,  obleruatuoi 
fuit. 

Venti  vehementiores  hoc  menft  Nouembri  eranc 
d.  1  W4;  d.  +.  S3;  d.  5  W3  et  SW4;  d.  <f. 
SW3;  d.  7  SW^Vd.  8.  SW4  et  W4;  d.  18, 
W4,  antecedente  et  confequente  malacia  ;  d.  20  W 4, 
rurfns  antecedente  et  (equente  malacia;  d.  25  N3  eodem 
modo   antecedebat   et   fequebatur   Tentus   00 ;   d.  al 

S3  ct  4. 

Halo  pdlida  inter  h.  xo  et  it  p.  ro.  circa  Ivl^ 
nam  adparait  d.  i"*,  Tento  W4,  thermometro  179, 
barometro  27.  22,  coelo  liibfereno. 

Color  amoene  coeruleus  (eptentrionem  Terius  ad- 
pirait,  fole  per  nubes  translucente ,  circa  occafum  folis 
d.  8.  Tento  SW,  h.  7.  p.  m.  in  W  Terfo,  ex  quo 
tempore  perpetuo  fiieoiit  vehemenda  4. 

Coelum  multis  nubibus  tradhbiBque  quafi  igneis 
propter  coiorem  confpicuum  erat  d.  17.  h.  ^l  p.  m. 
barometro  27.  17,  et  thermometro  175,  Tcnto  00. 
Inter  h.  xo  a.  m.  et  2  p.  m.  Bubes  fittis  fpiOsit 
liierant. 

Halo  pallida  circa  lunam  d.  19.  h.  12  node,quae 
iam  h.  9.  p.  m.  apparete  incepit.  Inter  h.  9  et  10 
pruinae    quaedam  fpecies  admodum  humida  et  roris  ia- 

Kkk  3  fttt 
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ftar  ,made^dens .  cx  afere  cecidit,,  .^ireqtQ  oo,  .flwr- 
niomietrb  autem  aSS,  .baromfuo  ajS.  ,92  .moofiran- 
tlbiis.  "  ,  .  !  ' 

*  Halo  lunaris  adparuit  quoque  .die  fequcnti  :io 
inter  7""  et  8*""  boram  p.  ,m.  .Pruina  .humida  iugiter 
per  aera  cadebat  ab  h.  5.  p.^,  m.  quQ  tempore  niuium 
bpfus  ceflauier^t ,  thetmQmetro  :i  88,  barometto  27.  aa, 
coelo  liibfereAo.  Diequoquefequcnti  2ic  halo  pallida  ciica 
lunam,  a  <J'"  ad  8°™  horam  \§que,  .adparuir,  coelum  tunc 
nubibus  IpilTis  obdudum  finem  meteoro^cit,  rediit  .tamen 
h.  XI.  Niiies  .minuti^imae  toto  ,  die  ^  -  pruinae  iofiar, 
per  acra.  ceciderui^t  ^  ,quae  .<oqtiAuaaint ,  .etianv  meteoio 
idparente,.ad  ;h..i2  .«t  <vlteri'u^^  .  vi[^9^W.i.ct.a,  thes- 
inometro  185,  .barqmetro  27.  :4q^ 

.Halo  pallida  itidem  xirca  ;Iunam  ;d.  '.23  inter  h.  ;8 
et  9  p.  .m.  .coelo..  nubilo,  YentQ  00,  ..thermometio 
157,  barometro  26..  70.  .Die  ,.^4  inter  ,h.  7  et  ;8 
p»  m.  rurfus  halo  pallida  cir^a  lunaro ,  ..^t  et  intet 
h.  xo  .et  :i  I. .  .H.  .4.  p.'  .m.  ;tetiuifi>nae  ;nubes  .orieban» 
tur,  quum  ^antea  iniues  (CecidU)ent.  iH.  :ts.  p.  m.  coe- 
lum  .^rat  ^ferenum  .  Vento  inc^nftanti,  ^anemofcopio  in 
gyrum  tChtiimafto,  ,cum  gradu  ^t^men  tantLm  .2*,  thcr* 
mpmetrum  ;h.  xs.  p.  in.  ^erat  .185,  .et  barometn^m 
27.  04.  .H^lb  jtidem,  d.  ^(>  ab  h.  ,8.  p.  m.  latis  Iiu 
cida,  coelotenuiftimisnubibus.hincindeobdudo.  Die  30 
rurfus  halo  h.  ix .  p.  m.  cuiq  exortu  luoae  \iuidifiima , 
Vento  Wi,  thermometfo  172,  barometto  26,  92. 
Freguentiftimae  igitur  hoc .  menfe  halones  fuere ,  Wt 
dubium  ftt ,  an  Tnquam  fiequentius  Tno  roenre  Ad- 
parueriot. 

MeQO$ 


amDmmcteiamsimK.T^^icTAE:  44^- 

Mieafis*  DMeinbris;  obf^irffittibaei  iri  Kifedgeofi  md* 
dimento  quckjue'  &dae  liidt) ,  tt-  moflulmus; 

Barometrt  .alutudo;  maxipa  notats  eft  d.  9.  h.  if 
nOjftc*.  ai'  70,  ventb'  ooy.i^oelo  fereno,    thennometip 
l'9<^s  et  fequepti  die  mane  20*3  >  eadem  barometri  al-' 
tltiidine    perfeiierante.      Minima'  SL6.si7id.a6.  b. ^. 
a;  m.  vento  W4V  ing.enti>  niuiuni>  copia-  fimul  cadente,i 
ttieimometro^  z5$t. 

.  'fHermORi.^trt'  obfe^hiatioiies  m(Hi(trantj  majores  fii- 
^ris  gi^adus  hoc  menle  incidiflfe  d.  io,  ix,  29  et  30;- 
D.  10:  h.  8.  a.  m.  et  h.'  iiip.  m.^o^,  vento  ooV 
barometro  27 .  66 ,  coelo  ferepo*  D.  1 1  b-  8 .  a.  m.  2 1  o;  ^ 
vinto  00,.  coj^lo  feieno ,  barometro  27;  6$.  Eodem 
«fie  ;h.  3.  p.  m:  a'5JV>vento.c>o;  coel6feieno>  barometro* 
2^;  62:  In  bac  bbferaatiotie  idera^  accidit,  quod  d.  27: 
Nov.  feiiicet'  quod'  breuiifimo'.temporQ.fngiiS)  obferuatoie ' 
infpe^nte,  rurfusdecreuerit^.dum  intra  13  minuta  prima' 
rQdfus thermoniietnim  210^  vti  iaantecedenti  obferuaticnieyi 
ilfonftrauit;  Dl  27;  20^;  Dic-  29'  autem  h:  8:  a.  m. 
ftit  2i3vet  h;  4.  p:  m;  2tf3V>ventdo'ov  barometro» 
2^;  <$& ;  coelo  (ecenb  a  duabo^  hoiis.-  In  thermometro  et' 
iMrometro  minutiffimae  bulluiaeadparebanfinfigtiiore  fiigo^ 
le  1k)C,  <|uae  (ua  fpodtc,  decfdfctote  filgorc,  eiranueierurfus. 
Eiusdemdid  h.  6,  p,  m.  217;  bardme(io'2<f;  92:  ven- 
to  00,  coelo  fnUereno;  Decembr;  30.  h;  6.  a.  hi.  2o<f  per 
incegrum  diem  \  barometroquoque  inuariato  27.  o  o  et 
'v%ntooo;  qai  filgoris  grddusi  fequenti  die  31  h.  8. 
a?  m.  quoque  notams  eft,  bartnnetri  quoque  altitudine 
HdQi  matata^coelO'(ereiK>,-h.  6  aotem  poft  nferidiem 

>  '    fiigus> 
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ftigos  hm  ad  198  decreaertt ;  iKiroiiKtio  naK  -variato 
26.  98.  Ceteram  toto  die  31  vapor  fpe^e  nebalae 
magriain  aejis  ve^oacm  occopatat.  Miaimuin  fiigps 
hoc  fi^t  men(e  d.  19  ti.  7*  >•  m.  et  4.  p.  m. 
fcificet  155,  niue  perpetuo  cadentp,  vento  S  4;  ba- 
rometro  t5.  58^  quum  in  obferoatione  ptaecedeflti  (iie* 
tit  atf.  74. 

Venti  vehementiores  hoc  menle  fiierant  d.  x  ia- 
ter  W  et  N  variabiiis  $  et  4^  quem  feqauta  eft  nuu 
lacia,  praecedelbat  ventus  Wi  ;  d.  2,  3  et  4  SW3 
et  4,  fequente  malacia  ad  7  vsqoe  continue;  d.  14 
SW3  ;  d.  15  SW3  et  4,  qui  ad  fequcntcm  diem 
continuauit.  D.  17  SW4',  d.  18.  WgS^;  d.  ip 
S4  etW3;  d.  ao  W4;  lequente  d.  21  malacia,  (ea 
ventooo;  d.  22  rurftis  S4;  d.  23  tV^,  quiper  fe- 
quentem  diem  integrum  continuanit^'  d.  2$  et  2d  W4 
iequente  d.  27,  28,  29  malacla,  d.  30  N  3;  lequente 
rurfus  malacia  dle  fequenti ,  et  tribus  fequentibus. 

Halo  coa^eda  pallidiflkna  cicca  fokm  circi  aoe* 
xidiei  Mmpus  d.  2,  ita  vt  per  nubee  teoues  tran^pareiet, 
{hermometro  177,  harometro  27;  32,,  niue  mioata 
jcadente.  D.  5  paullo  anie  occafum  folis,  ex  vtroque 
eius  latece^  in  di(laa»a  15  cjrciter  diametrotiim  folariaai 
a  9Ae «  columna  vUa  Aiit ,  .  iddis  coloribus  eximie  co- 
ru(ca,  lubro  .colore  (aciei  folis  olsuer^Q,  plane ,  vt  llimii 
fub  ortam  finUs  (iib  fioem  Februarii  173^  vifiim  fiiit. 
Oim  occadi  iolis  4i(pdnuit,  et  coeknn  (erenum  &6tam 
eft.  Coelum  durante  hoc  pl^^nomeno  teouibus  nubibas» 
Quac  ei  infiSBlum  Mis  fki^m   obicaxaiiiat ,  «bdudnin 

oat. 
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«rat.  Poft  occafbm  Tero  iblis  coelum  fereDam  fkdxua 
c(l.  Barometrum  circa  meridiem  erac  ^6.  97  et  h.  i  z 
p.  m.  ^6.  92,  thermometrum  meridie  169,  h.  zi. 
p.  m.  1789  vento  oo.  Die  6^  h.  z.  a*m.  ad  fa.  4. 
vsque  adparuit  aurora  borealis  magna  lucidiffima  fub  £icie 
arcus  lucidi ,  et  radiorum  ex  eo  (urgenrium  ^  rubro 
colore  elegantiffime  ludentium,  et  tantum  non  in  Zenith 
vsque  euedlorum ,  miraque  ceieritate  euibratorumi  tocam 
regionem  intcr  NNO  et  N  N  W  occupauit.  Plagi 
occidentaliSy  licet  nuUis  radiis,  aut  arcu  lucido,  conlfH- 
cua  fuerit  ;  luce  tamen  quadam  inconfueta  oculos 
ferire  videbatun  Barometrum  b.  7.  a.  m.  erat 
^6.  92,  et  h.  2.  p.  m.  ttS.  98;  thermometro  iisdem 
horis  182  et  181,  vento  00.  Pruina  h.  7.  a«  m. 
infl:ar  roris  made&ciebat,  coelo  nubilo^  et  h  2.  p  m.  coelo 
plurimam  partem  fereno ,  particulae  glaciales  per  aem 
cadebant.  Ab  h.  ii«  a.  m.  ad  meridiem  Ysque  co« 
lumna  ex  meridie  folis,  in  didantia  1 5  diametromm  fola« 
xiura,  5  et  6  gradus  alta^  iridis  coloribus  ludens,  confpeda' 
fuitfub  iisdem  circumftautiis  antea  iam  indicatis.  Die  23 
inter  h.  6.  et  9.  p.  m.  halo  lucidiffima  circa  iunam  Yi&, 
barometro  26  92,  thermometro  i<?4,Yento  W4,  niue 
firinae  inllar  minuta  et  copio(e  cadente,  h.  4.  a.  m. 
Decembris  25.  h.  11.  p.  m  halo  paliida  circa  lunam 
vifa  efl:  coelo  nnbilo,  Yento  W3>  thermometro  192, 
barometro  26.87;  mane  erat  25. 72*  D.  28.  h.  10 
p.  m.  itidem  halo  circa  lunam  iatis  Incida  adparuic, 
Yento  o  o,  coeio  nubilo,  nebula  toto  die,  et  h.  inter  a 
et  3  p.  m.etiamniuecadence,  thermometro  202^  baro» 
metro  25;  70;  h.  4.  p«  m.  ecat  27.  37.  DecemlM-is  29. 
Tom.VLNou.Coau  L 11  !i.  xx. 
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b.  II  p.  nn.  halo  circa  kmara,  coeIf>  nabUo,Teiita"W^ 
thermometro  aoi^  barometro  »6.  gt\  b.  4..  p.  m.. 
enit  fl7.  6a.  D.  30.  b.  &.  a*  m.  hulo  circa  lunai» 
-viuidinrimis  coloribus  hiden»^  coelo  pkicimam  parteoi  /e« 
rcnOy  vento  N  3.,  thermometro  flo<5 ,  Iwroinetro  fl7- oo^ 
quod  inuariatum  ad  iequentem  diem  perfticit.  D.  3s 
tota  die  nebnlae  ^cie  \apop  magnam  aeris  leg^onem 
occupauit ,.  coelo  caeterum  (erenor  ventOQO,  thermo* 
metro    inter    2o5    et  198    variato^   et  basometco  % 

»7,00      ad      fltfr     9&r 

A.    MDCCXXXVIIt 

MenduRi  huius  mm  lanuarir  et  Febniarit  o&fef' 
Tationes  adhuc  \n  Kirengenfi  muoimento  (unt  ioftitutae; 

Menfe  laouario  (umma  ia  barometro  altitudo» 
fiiit  fl7*5fl  d.  4.  h.  7.  a.  m,  theimometra  i83P, 
'vento  00,  coelo  nutxlo.  Minima  26.67  d.  z&.  b.  if 
p.  m.  coelo  nubib ,  yento  W  i ,  thermometro  i6^l 
Secundum  tliermometrum  ftigus  (iimmum  boc  meQfe 
ikit  Qotatum  275.  d.  9  fere  circa  mediafm  noden), 
coelo  fiibtereoa,  vento  N  2,  ba«ometco  27.  42;  h.  4.  p.  m. 
crat  217.  Notandum  eft^  intec  mercuritmi  binc  inde 
aereas  buliidas  rurfi»  adparuifle.  Cctcrum  maioies  fri- 
goris  gradus  d>reruati  fimt  hoc  menfe  d.  5.  216.  d.  5, 
S12.  d.  7.  s  ct  9,  2x7.  d.  XX  et  X2,  220 et  226. 

Minhnum  ftigus  153,  codo  nubilo,  vento  S9 
ct  4,  barometto  26.  »0^  qjuod  d.  31.  b.  4.  p.  nn* 
C(Hitigit. 

Venti  Tehementiores  d.  3.  V^SW^j  d,  16. 
SW4;  d.  X7  W4;  d.  19  W3  et  4«,  d.  ao  W4; 

d.  24 
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d.  24  W4;   d.  25  S3   et   4;   d.  2(J  W4;   d.    3i 
S^  €t  4,  reliquis  diebus  omoibus  fere  malacia  regnauit. 

D.  8.  niagna  vaporum  copia,  aercm  indar  nebulae  te- 
nuis  obftifcaDtium,  coelum,  quod  fuit  ferenum*  reddebat  (a- 
tis  obfcurum,  thermometro  217,  barometro  27.  42,  quod 
per  allquot  dies  antecedentes  et  coDfequentes  iDuariatum 
fuit,  Tento  00.  Ncbula  haec  circa  meridiem  diei  fe- 
<]U€ntis  demum  difTipata  efl,  et  coehim  perfeifte  fereDum 
^dum. 

Halones  hoc  menfe  (equeDtes  fuere  obfeniatae: 
D.  14  inter  h.  7  et  9  p.  m.  halo  pallida  circa  lunaro 
companiit ,  vento  oo,  thermometro  176,  barometro 
27.  22,  coelo  (ereno.  D.  17  halo  pallida  circa  lunam^ 
vento  SW2  et  3>  thermometro  i6(J,  barometro  25. 
92.  h.  12.  node,  coeio  nubilo.  D.  19  halo  pallida 
circfl  lanam  ab  h.  9.  p.  m.  per  tres  horas.et  ampiius 
adparuit,  ventoW^  et  4,  tliermometro  i<S»,  barome- 
cro  26«  82,  coelo  nubilo.  D.  21  halo  pallida  circa 
lunam  h.  5.  p.  m.  vento  00 ,  coelo  nubilo,  niue  fere 
roris  infiar  cadente^  tliermometrum  1889  barometrum 
^7«  14  monfirabant.  H.  7.  a.  ro.  erat  27.  21« 
D.  22  itidem  halo  circa  lunam  per  longum  tempus 
viCi  h.  10.  p.  m.  vcntooo,  thermometro  192,  baro- 
metro  26.  98,  coelo  maiorem  partem  iereno.  D.  25 
halo  circa  lunam  ab  eius  ortu  adparuit  ^  vento  3  et  4 
W  ct  S,  thermometro  154,  barometro  2^.72.  D.  27 
h.  IX.  p.  m.  mrfus  halo  lunaris,  coelo  lerenO)  thermo- 
mctro  i85,  barometro.27.  27;  h.  7.  a.  m«  erat  27. 
00.  ifenio  00,  pniccedebat  W^. 

Lll  2  Menfe 
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Menfe  Febcuario  altitudo  maxima  barometrfca 
fcit  2^7  50  d.  22.  h.  II.  p.  m.  therrtiometro  203, 
ventooo,  coclo  per  totum  diem  fereno.  Minima  25. 
27  d.  14;  in  antecedemi  obferaatione  26.  35,  vento 
W4,  qiii  ad  cxigiium  tempiis  tantum  durauit ,  qucm 
excepit  malacia  h.  11.  p.  m.  barometrum  rurftis  ent 
a5  40,  thermometro  164^  niuibus  per  totum  diem 
cadentibus. 

Frigus  maximum  241  d.  23.  h.  j.  a»  m.  ita- 
tooo>  barometro  27.12-,  die  praecedenti  thermome« 
tnim  monftwbat  220,  ct  h.  5.  p.  m.  rurfus  177,  et 
barometrum  27.  22^  coelum  erat  nubilum.  Minimum 
firigus  crat  147  d.  5.  p.  m.  barometro  25.  pS.  vca- 
to  $2^  coelo  nubilo,  et  niue  cadente  copioGdima. 

Venti  Tehcmentiorcs  fuere  d.  2  S4  ct  W4,  fe. 
qaeste  malacia ;  d.  8  W  4  (equcnte  malacia  ;  d.  12. 
W4,  et  d.  13;  S4,  fequente  malacia  breui  ;  d»  14 
W49  fequente  malacia;  d.  17  W^^  antecedente  etfe* 
quente  malacia  per  omnes  (equentes  dies. 

D.  7  inter  h.  8  et  lo"^  p.  m.  rcgio  (eptentrionalK 
multa  luce  fblgebat ,  praecedentc  infigni  oblcuritatC) 
quae  (egmenti  fpccie  adparebat.  NuUus  lucis  motus» 
nuUi  radii,  nec  vUi  colores.  Ventus  erat  00  ^  thcrmo* 
metrum  1^4^  barometrum  27.00,  h.  5*  p.  m. 
25. 94. 

Die  8  ftatim  poft  h.  p.  p.  m.  plaga  coeli  ia* 
ter  NI^  W^  et  NO  fita ,  muitis  columnis  viuida 
luce  praeditis  leuiterque  rubentibus,  et  yix  ad  45 
gradus    eleuatis,   omni    motu    deftitutis^   interdam  ta- 

mea 
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men  iriuidius  micnntibus^  occupata  erar^  idqiie  phae« 
oomeuum  ad  10^^  vsque  horam  conlpeftum  foit  ^ 
tunc  omnis  lux  multo  pallidior  &da  brcui  poft  plane 
dfflipata  e(l  ^  licet  coelum  (erenum  manferit ;  vento  oo^ 
tfaernnomerro  195^  barometro  ^7.^0,  aatea  »7.17, 
et  poftea  17.22  erat  barometrum. 

Halo  circa  lunam  d."^  19.  h.  xx.  p.  m.  coelo 
hinc  inde  tenuidimis  nubibus  obdudto,  ventooo,  ther* 
mometro  191,  barometro  27.  07.  Febmarii  20  itidem 
h.  8.  p.  m.  balo  adparere  coepit,  et  ad  h.  iietam- 
plius  durauit,  vento  00 ^  thermometro  187,  baromC' 
cro  26.  97)  coelo  tenuilfimis  nubibus  obduAo. 

D.  24  int^c  h.  9«  ec  xo.  p»  m»  radii,  (iue 
^iciae^  perquam  lucidae^  2  (eptentrfonibus  ia  ^enitb, 
et  ab  binc  io  merldiem  Ysque,  exporredae  erant^.  motu 
omni  defiitutae^  micantes  tamen  aliquantisper.  Vix 
phaenomenum  dimidiam  horam  durauit ,  qiiod  coelum 
tenuidimis  nubibus  obduAum  vlteriorem  eius  comtem* 
plationem  impediuir.  Alterum  phaenomenum  priori  moz 
fuccedit,  icilicet  h.  1 1  halo  circa  lunam  pallida^  quae  vcro 
ob  ferenitatem  coeli  ibi  regnanten  vix  confpicua  fuit, 
ventooo;  thermometrum  i88>  barometrum  27.  42^ 
antea  27.  34.  poftea  27.  32,  et  thermometmm  antea 
179  et  poftea  195  monllrabant. 

Ha&enus  obferuationcs  Kirengenfes ,  reliquae  hu*' 
ius  anni  in  vrbe  lenifea  fadae  funt,  quae  vero  a  men* 
fe    Oiftobri  demum  incipiunt. 

Menfis  Odobris  huios  anni  obferuationes  leniffae 
inftitutae»  fiierunt  fequentes:     Barometri  altitudo   maxi- 

Lll  3  ma 
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ma  hoc  menfe  fuit  28.  s.6,  d.  i5,  thamometto  16^^ 
veoto  o  o ,  coelo  albis  nubibus  obdu^bo  ;  in  antecedenti . 
<^(eruatioae  2%,  23.  Minima  27.  o5  d*  12,  thcr« 
mometro  149,  vento  S2,  pluuia  paruis  guttis  cadente* 
27.  33>  b.  IX.  p.  m.  die  praecedenti  fiiit,  et  fequeog 
obieruatio    37.  13  indicabat. 

Thermometrum  in  furomo  huius  menfis  fi-igoie 
monftrabat  gradum  1S3.  d.  28.  h.  ix.  p.  m.,  tco. 
to  00,  coelo  fereno ,  barometro  28.  13,  qui  gradus 
frigoris  durauit  ad  diem  fequentem,  et  notatub  adhoc  h.  8. 
a.  m.  coclo  nubilo,  vento  W  3,  barometro  28.  20,  Mi- 
nimum  frigus  151.  d.  5.  h.  3.  p-  m.  ventoS^,  oiue 
minuta  per  interualla  cadente  ,  barometro  27.  35,  ia 
antecedenti  obferuatione  27.  32. 

Venti  vehemcntiores  gradus  3  et  4  fuerunt  d.  « 
SW3  et  4,  antecedente  et  fequente  malacia  ;  d.  4. 
S+;  d.  5  SSW4,  antecedente  et  fequente  malac/a ; 
^.  II  SO3;  d.  20  WZS4,  antecedente  ,  fed  non 
fequente  malacia;  d.  29  W3  et  4  per  aliquoi  dies 
continuans ,  fequente  malacia  ,  quae  quoquc  antecedebat. 
D.  I  magna  iam  glaciei  frafta  in  fluuio  leoifea  coni' 
paruerant,  die  antecedenti  primae  cruftae  glaciales  vi&e 
(iint. 

Nouembri  menfe  obferuata  fiiit  maxiraa  mercurii 
ic  tubo  harometrico  aJtitudo  27.  98  d.  15,  h.  9.  a.  m. 
vcnto  00,  niuibus  minutiscadentibus,  thermometro  1^4, 
Minima  27.  23.  d.  20.  h.  9.  a.  m,  thermometro 
itfo,  vento  00;  in  antecedcwi  obferaatione  27.  <J8  al- 
itudo   fuit.      Secundum    thermometricas    obferuationes 

fum- 
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liimrrum  frigiw  fuit  203.  d.  29.  h,  p.  a.  m.  in  ao- 
tecedenti  obfenlatione  iptf,  barometto  «7.  <58,  venta 
O2,  coelo  fereno  cum  tenoi  nebnla.  Minimam  155 
d.  a,  coelo  nubilo ,  niue  per  iotenialla  eadente ,  Tedto 
SW4,  barometro  27.35»  antea  »7.  54. 

Venti  Tehementiores  d.  x  SW4,  qd  cotftinua- 
vit  d.  1  et  3  per  interualla;  d.  13  SSO4;  d.  iS 
W3;  d.  27  S  et  N4;  d.  30  SSO4,  femper  antecc- 
dente  et  fequente  Yento  vel  debili,  veloo. 

Nebula  tenuis  d.  ip  antea  iam  indicata  eft. 

Halo  pallida  circa  lunam  d.  ix  circa  mediam. 
.tiod):em,  vento  Si,  thermometro  i54,baroroetro  27.  84> 
coelo  tenuiHimis  nubibus  obdudto. 

Decembris  menlis  obferuatioiies  ui  vxbe  Icnifefl 
continuatae  (iint. 

Hoc  menre  nDetctfnus  ad  i$.  ^S  in  tubo  torri- 
celliaoo  adfcendit  d.  33,  coelo  nubilo,  vento  00,  ther- 
fnometro  170^  antea  28.  13  barometrum  erat.  Mini- 
ma  17.  18  d.  1.  h  10.  a,  m.  thermometro  16^3 , 
SW3  et  4,  coelo  fereno  CM)feruatio  antecedens  27. 
58  et  confequens  27.  ^6  indicabat.  Secunduro  ther- 
niometruro  fummum  frigus  205  d.  -4.  h.  9  a.  ro.  Ven- 
to  00,  iereno  coelo,  nebula  tamen  tenuifiima,  barometro 
317.  72,  antea  27.  6$.  Minimum  158.  d.p,  la.  13, 
Veoti  vehementiotes  d.  t  et  2  S3  et  4;  d.  5  S3. 

*      Nebula  tenuiffiaia  d.  4.  h.  p.  a.  id<  antea  iaiti 
fiotaca  eft. 
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A.    MDCCXXXIX. 

Obleruationes  anni  1739'  lenifeae  continuatae  funt 
Menfe  lanuario  fumma  aicitudo  batometrica  28.  30 
d.  4-,  thermometro  ao<^»  TentoOs,  coelofereno,  Trapore 
tamen  in  aere  tenuiffimo  viGbili ;  antecedens  ob&niatio 
£8.  20  et  confequens  28.  18  indicabat.  Infima  altitudo 
a7.  10  d.  24*  h.  9.  a.  m.  in  antecedenti  obferuatioae 
ay.^oet  fequenti  28.  09,  thermometro  2x2,  yentooo, 
coelo  fereno  cum  tenui  tamen  nebula. 

Maximum  frigus  hoc  menfe  215.  d.  17.  h.  8. 
a.  m.  yento  o  o  ,  coelo  (ereno ,  tenui  tamen  tnAmk. 
Infigniores  frigoris  gradus  fiierunt  quoque  d.  i,  208,  d.  4, 
2IO ,  d.  5  ,  2o5,  d.  i5,  213  d.  18,  2x4,  d.  19, 
-S12,  d.  23,  214.,  d.  24.,  212. 

Minimum  ffigus  i58  d.  xi.  h.  xi.  p.  m.  ao- 
tecedens  obferaatio  175  et  confequens  monfttabjt  itfp. 
cbelum  nubilum,  Tcntus  W3  et  4,  barometrum  27. 
5>5,  antea  28.  00  erant. 

Venti  vehementiores  d.  i  S^^Os  et  4;  d.  7 
O3;  d.  12,  W3,  reliquo  tempore  vel  malacia,  vei  ven- 
tus  debilis  regnabat. 

Vapor  fpiffus  atmofphaeram  td  notabilem  altitndi- 
oem  occupauit  d.  x,  coelo  tamen .  lereno,  baiometro 
28.  s8,  thermometro  208,  vento  02.  Eiusmodi  va- 
por  fpiflus  d.  4  quoque  obferuatus  eft,  coelo  (ereoo* 
barometro  28-  20,  tbermometro  210,  ventooo;  d.  5 
vapor  in  aere  tenuis  conipedtus  eft.     Nebula  (atis  fpifla 

d,  16; 
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d.  x6;  nebula  tenuis  d.  17  et  iS;  tenuiifiina  nebula 
itidem  d.  xp,  22;  item  d.  23,  24.. 

Halo  circa  lunam  d.  7  ab  b.  p.  p.  m.  ad  X2, 
ctamplius,  ventoOs,  theraiometro  x8x,  barometio  28. 
05 •  h.  12.  Porio  halo  circa  lunam  paUidiflTima  d.  9 
inter  h.  7  et  8  p.  m.  Grca  mediam  no^em  multae 
fefciae  lucidae  per  coelum  difperlae ,  barometro  28.  02, 
thermometro  180,  yentoOSO,  coeionubilo.  Die  11  in- 
ter  h.  8  et  p  p.  m.  rurius  halo  circa  lunam ,  coelo 
nubilo,  vento  W3  et  4,  thermometco  ii58,  barometro 

27.  p<^,  antea  28.  00. 

Menie  Februaiio  {urnma  barometrialtitudo  28.  xo 
d.  21.  h.  II.  p.  m>  coebfereno,  vento  SSOx,  thermo- 
inetro  169.    Barometrum    in  priote  obferuatioae    etat 

28.  03,  et  in  (equenti  28.  00.  Minima  altitudo  27. 
23  d.  12.  h.  9.  a.  m.  coelo  nubik),  vento  SgOj^  ther' 
inometro  158.  Antecedens  obferuatio  barometrica  27. 
53,  (equens  27.  48,  continuante  ventoW^. 

Thermometricae  obferuationes  monfirant  ,  frigue 
fummum  fiii^e  d.  <^.  b.  8.  a.  m.  x sfi^,  vento  SO2 ,  coelo 
nubilo,  barometro  27.  6S.  Praecedens  bbferuatio  ther' 
mometrica  155  ,  et  fequens  161  indicabat.  Frigus 
minimum  erat  133.  d.  19.  h.  9.  a.  m.  vento  S2, 
coelo  nubilo,  niue  r&  refoluere  incipiente)  barome- 
trum  27.  62  indicabat. 

Venti  vehementiores  d.  x  SO4,  idem  die  (equen- 
ti;  d.  5  S3;  d.  7  W3;  d.  9  W4;  d.  11  S^jd.  x» 
W4;  d.  xp  S3;  d   23  S4. 

Tom.  VI. Nou.  Com.  M  m  m  D.  2 8 
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D.  2&  b.  12.  p.  m»  a  meridie  feptentriotieni 
Terfas,  in  altitudine  15  circiter  graduum  ,  zooa.  confpi 
ciebatur  perqnam  luc<da  y  non  admodum  lata ,  inSi 
quam  coelum  obfcuriffimum  adparuic ,  reliquae  coeii 
regiones  (kl)is>  egregie  lucebaot.  Catarrhi  tota  meoft 
cpidonicc  grailati  funt. 

Menfe  Martio  notata  fiimma  bacometri  altitudo  e(l 
ftS.  12,  d.  31.  h.  9.  a.  m.  (equens  obleruado  erat 
a8.  05  et  aniecedens  26»  00.  Coelum  ferenum,  Ventus 
SiOi,  thermometrum  157  erant.  Minima  altinido 
2^7  30.  d.  14.  h.  8.  a.  m.  Praeceden»  27.47  et/e- 
qpens  27.  35.  Coelum  nubiluoL  Ycnta  Wi^thBimcK 
metia  147.. 

Secunduni'  therraometrum  fr^us  maximum  170 
dl.  20.  b.  8.  a.  m.  in  praecedenti  et  fequentl  obfeniS' 
tsone  160.  Barometrum  27.  80^  ventus  NOx.coeluat 
ferenum.,.  quod  tota  die  ducauit.  Frigns  minimum  14.7 
dL  14.  h.  8i.  a.  m^  yenta  W2„  coela  nubilo,  baio- 
mctra  27;  aa. 

Vientii  Tchementiores  d.  C  SW^i  d^  s^  W+i 
dl  id;  S4;  d.  25:  W4.. 

Aurora.  borealis^  d.  si  inter  T  et  9..  hmm 
p..  mv  confpedla  „  quae.  primum.  fub>  rubediniS'  lucidae 
ficie;  NO  Yerfus^  comparuir ,  tum.  paullatim;  coiumoas. 
ihi  alhuxii  mifit,  ad:  feptentriones  (imul:  propiiis-  accedens. 
Cblumnae:  illae:  omnes  „  quarumt  vltra.  duas.  finaul:  nooi 
KJfier  fiint),  exigpae:  duRitioni&  erant,,  et  colbre:  quodam 
nhiiQ)  ludebanc,,  Tento.O,c ,,  thermomermj  155,,  faarot- 
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metro  27.  73.  D.  1«  intcr  h.  S.  tt  9.  p.  m.  in- 
bedo  qoaedam  infolita  ieptentriones  et  meridiein  Terfiis 
^rifa  eft,  quae  breoi  <di(par;iit.  Frima  rui)edo  eaque 
fiilgeatiilinm  mertdiem  veifus  erat  <,  orientem  haec  pao- 
]atim  pedit,  et  io  feptcntrioDibus  ideGit.  Codum  nuin- 
bus  yarium,  -vento  WSWi,  fequ^e  malacia,  thermo*. 
inetro  155,  et  barometro  27.  53. 

D.  19  inter  h.  9  et  10.  p.  m.  trabes  igne« 
^uinque,  fex,  (eptentriones  veifus  confpedlae,  quae  uuUo 
motu  agitatae  fiierunt,  niii  quod  interdum  vna  et  altera 
difparaerit,  et  rurfus  ^^omparauerit.  Fuanueiunt  veio 
paulatim  >  yento  N2,  therinometio  itfo,  baiometio 
*7.  75  >  «odo  fere  fexeoo. 

D.  30  inter  h.  9  et  11.  p.  m  columoiie  la* 
cidae  «dgoae  flkitudiois ,  et  ouUius  frotus  (eptentriQnes 
Teirfiis  riUt  liiat,  hice  intnndum  iatis  viuida,  interdum 
perquam  debili  lucentes,  ventoO»,  thermometro  isZ, 
barometro  28.  05,  coelo  ieieno* 

Hae  columnae  rurfiis  adparuerunt  inter  h.  a  et  9 
9.  m.  ieqnentis  diei  31,  quae  vero  breui  difparuerunt. 
Caeterum  catarrhi  cum  tufle  epidemica  hoc  menfe^:as« 
ijui  fiiQt.  Febres  qnoque  arxkntes  et  pleuritides  noa 
infrequentes  fiierunt.  In  quibusdam  etiiim  fel»-es  ephe« 
fnecae  obferuatae  iunt.  Sab  medium  menfem  morbilli 
graflaii  coeperuot. 

Hadenns  obleruatlones  in  vrbe  lenlfea  inftitutac  , 

ieqaentes    huius    anni    1739  partim  in  vrbe  Mangafea 

fd&SLG   liint,    quae  incipiuac  a   lunii  9  et  pertinent  ad 
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lunii    x8,   reliquae   KfasDc»arii   ab    Odobris     x8    «d 
fiaem  aaal. 

Hoc  Rienle  lunio  a  s>  ad  i8  (uinnia  barotnetrl 
altitudo  obferuata  Mang^feae  27.  74.  d.  12.  h.  7.  a.  m. 
coelo  fereno,.  -vento  O  x  •  thermometro  148.  Praecedens 
obferuatio  barometrica  27..  70,  et  fequens  quoque  ciat. 
Hoc  die  declioatio.  acus  roagneticae  aliquoties  horis  poft 
meridiemi  obferuata,  odeotiem  verfus  8**  monftrauit.  Mi- 
oima  27.  4.4.  d.  9,  h.  7.  a.  m.  coelo  nubilo,  Tcnto 
WNWk,  thermometro  150.  Minimus  caior  152^ 
d.  10,  h.  9.  a.  m.  Maximus  autem  X31  d.  15  et 
18.  Aquae  in  placeis  fiagnaotes  glacie  obdudtae  d.  &> 
ct  Sf,  et  nix  quoque  ceciditL  d.  ^.  10.. 

Ventos  fcmet  j  gradus^  (uit  WN  W  d.  10,  baro- 
metro  27.54,  thermomerco  X51  et  152.  ADiKedeos. 
obferuatio  barometrica  27.52;  caetenun  mahcia  icgoauit,, 
ct:  dies  Tt  plurimum  feieoi  fuemnt.. 

A  menfis  Odubris  d..  1 8  ad  finem  fiimma  ald- 
tudo>  barometri  Krasnoiarii  erac  28.  33  d.  18.  h.  3. 
p.  m..  vento.  NNWi,  autecedens  28.30,  feqneni 
28.  04,  coeJo.  icreno..  Minima.  27.  07  d.  24.  fa.  % 
p.  m.  vento  W4,.  coelo  nubilo..  Aotecedeos  27.  20 
et  fequens  27,  35.. 

Thermometricae  obferaatiooes  hic  defimt,  ez 
Tariis  datis  autem  concludere  licet ,  tempeftatem  hoc 
menie  iam  admodum  fi:igidam  fuillfe. 

Nam 
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Nain  ^Maaa.  fluuio,  ijinnto  .iain  huius  menfis  die,, 
glacies  pcoflu^t..  D.  i&  ab  h.  9  ad  X2  per  lenifcam^ 
fluuium  multa  glacies  lata  eft  ,  quae  podca.  difpairuii; 
rur(uS)  et  d.  id  cnjflae  glaciales  inflgnis  magnitudinis ' 
confpicuac  erant ,  quae  numero  iam  ita  auftae  funt  ^ 
Tt  (piflifima;  fluuium  tantum:  non  texerint.  O*  19. 
ingens  fligus  et  glaciales  cruftae  infignis  magnitudinis 
per  fluuium.  latae ,  et  (equentibus  quoque  diebus  donec 
d  23  circa  meridiem  glacie  riguerit  flUuius..  Soluta 
quidcm  glacies  aliquoties  diebus  (equentibus  fuit  per 
aquas  intumefcentes ,  fed  lemper  rurfus  concreuit. 

Nebula  d..  t^^  h^  T*  ^-  m*  fatis.  fpifla  ,  quae: 
circa  h.  9.  a..  m.;  diflTpatai  fiiit,,  (equente:  coelb  fereno^, 
et  firigore  aliquantum  remittente. 

YentL  vehementibres  d.  24  W+^  d.  %Si  SW 
et  W4  ;  d.  27  W4.. 

Menfis  Nouembris^barometrica  altitudb  maxima  iS^ 
35.  d.  5.  h.  5.  p.  m..  anteccdens  a8.  17,  fequens  iS# 
25  ,  Tento  00  „  coelo)  fereno,  tempeftate  frigidiffima- 
Trabes  domuum  ooAui  firepitum  ediderunt.  Minima 
itf.  97  d«  29;  Antecedens  oblcruatio  27.03,  (equent 
ft7.  20.  Venftis;  crat  W4,  coelum  nubilom.  Thefr^ 
mometricae  ob(eruatibnes,  defunt.. 

Venti  vehementiores  d.  1  W4,  qui  ad  fcquen- 
tem  diem  continuauit;  d.  12  et  13  SW^-  d.  14. 
ct  15  SW4;  d.  19  et  20  procella  inter  W  et  S,^ 
barometro  27.  14,  antea  27.  40,  et  poftea  27.  63;. 
d.  !t3  SW4;  d.  25  W4;  d.  25  SW4;  d.  27 
W4;  d,  2^  W4^ 
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Caetcrum  hoc  et  ptaeccdcote  mcnfe  fcbrcs  ephc» 
mene  et  ardentes,  fatis  tatnen  beni^e,  et  fine  flrage, 
graiTatae  funt. 

Maxima  barometrica  nltitudo  Decembti  sS.  14 
d.  15  h.  5.  p.  m.  Antecedeos  obferuado  2S.  0$, 
ct  fequeos  27.  95,  Ventooo,  coelo  fereoo ,  et  tcm- 
peftate  frigidiffima.  Mioima  a5.  S5  d.  3,  h.  7. 
a.  m.  anteccdens  27.  20,  ieq.  27. 15^  V.Wa,  coelo 
;^iflis  oubibus  obdudo. 

Veoti  Tehemeotiores  d.  7  W^;  d.  ix  W4.; 
d.  x8.  Nebula  admodum  IpilTa  h.  7.  a.  m.  yentooo, 
i)arometro  2S.  00 j  coelo  fereoo,  ^^me  fiigpxc 
inteolb. 

MDCCXL. 

Obfernadoncs  huius  aooi  X740  a  lanuaiii  s  ad 
Scptembns  6  adhuc  Krasooiarii  fa<^ae  fuot,  fed  dcfi- 
ciuot  adhuc  obferuatlooes  thermometricae;  reliquae  ab 
Oi^obris  t^  ad  fioem  aooi  ioftitutae  Tomii  (Tomt>k)  fuat. 

Meofe  laouario  barometri  aldtudo  maxima  2S. 
40,  d.  17;  h.  7,  a.  m.  antecedens  obfematio  ftS.  39^ 
«t  iequcos  2S.  33  iodicauit.  Coelum  ad  horizonceffi  na* 
Ixlum,  caetera  fereoum.  Vento  W),  qui  iam  a  d.  1$ 
&eviit  vchemeotia  3  et  4,  frigore  ioteofo.  Miolma 
27.  os  d.  10  h.  S.  a.  m.  io  praecedcnd  obfeniatio- 
oe  27.  30,  io  fequente  27.  op ,  veoto  W  1,  codo 
nubiio,  tempeftate  tepida. 

Venti  hoc  xneofe  vehemeatioiies  d.  15  W  3; 
d.  iS  S W  3i  d.  21  SW  4i  d.  «»  SW  3^  ^-  3o 

W3 


W  3  et  4- ;  diebos  lere  omoibus  int^nnediis^  perfedt 
malacia ,  et  dies  fiienmt  ieieni  ^  et  fiigu»  intenfifll* 
mum. 

Nebuk  tenuisy  fiigpre  inten(a^  coela  fere  (ereno 
&■  9^  h»  7*-  ^'  m^- 

Nebula  fpifla  ,  ai  laeuo>  getny.  yentoWsr,  baro* 
metro  27.  80  d.  14^  h.  7.  a-  m.  praecedente  et  Ct^ 
quente  coelo  ferenot 

D»  15  Kurlus  nebula:  fpiflav  bv  7;  a.  mv  inte»r 
S>  frigore,  quae  h.  xr..  a^  m^  diffipata  eft-,,  Tento  oo>j| 
^quente  vento  W3,  et  coela  mixto ;,  d.  xp  fpifia  ne-- 
bnia  h-  7.  a.  m«  praecedente  coelo  fereno  et  lequente 
¥ento  00,  quem  prozime  praecedebat  SW2,  et  fe» 
<|iiebatuc  quoque. 

Sumn»  alt^tudd»  b^Tpmetrica!  mcnfe  F^brugrio  fuij: 
28.  iS  d.  »j^  h.  9.  a.  m,  in>  praecedente obferuatione  9  8> 
G2,  in  ;(equenti  18.  13,.  coelo  ad  boriznntem  tenui' 
bus  nnlHbub  obdu^io,,  fii^te  intenTa  Minimat  2$.  5^ 
d.  27.  h.  S.  a.  m.  praecedc:n&  2<r,  92:  fequens>  .27;. 
37.  Procella;  .inter  W  et  SW  >.  qnae  iam  a  fecundtt 
hora  pofl  mediam:  no(^em  *  regnabat  „  mo3t  intenfius  ^ 
inox  lemifTiufr  „  ihterdum>  cum  iqoermiffibne  cotali» 
B.  7.  a.  m.  pluuia:  minutifiimis»  gptti»  pec  qpadtantein» 
borae  cecidit- 

Venti  vehementiopes'  dl  23;  W  4;  61 .2 5*..  SW 
^ ;.  d.  iS  et  27'  SW  ^  et  4,  A  x  ad<  at  perfe<3iiii 
■Bolaci^  regfiauit,,  coeli  ferenim  et  fiigp»  inoenfiiar^ 

Menfis  Martii:  barometrli  aitiicndb  fiinamai  2*8.  45!:,, 
dL  13»  h^  S«  au  m.  io  anttcedentii  obfecuatwne   281. 
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27,  in  'fequend  18.  40  erat.  Miniaia  27.  25,  d.  24,) 
ia  antecedenti  27.  32  et  fequenti  27.  30,  Teoto  WS 
W2,  coelo  ipKfis  nubibus  obdudo. 

Veati  vehementiores  d.  2  W  4, ,  lequente  ma- 
kcia,  quae  quoque  proxiaio  incedebat;  d.  4  N  W4.', 
d.   XI   W4;  d.    12  inter   W    et    NW4J    d.    14 
'  WSW3,  d.  16  OSO  3i  d.  25  N3. 

D.  10  duas  horas  ante  occarum  folis  duo  pa- 
telii ,  et  ab  iis  Ttrinque  ad  latus  a  ible  aueifum  fa^ia 
lucida  horizontaliter  extenfa  conrpiciebantur.  In  par* 
reliis  illis  vtrinque  terminabatur  colunPinj  ab  horizontt 
extenla  1  et  (emicirculus  fupra  fblum  conlpicuus ,  qui 
Tt  et  parrhelii  a  fole  1 5  circiter  diametros  (blaies  di(bi- 
bant.  Supra  femicircnlum  in  diftantia  12  cirdter  dia* 
mecrorum  folarium  arcus  cruribus  iurfiim  verfis  fiiipen. 
(iis  erat.  Omnia  iridis  coloribus  lucebani,  rubeo  co* 
lore  in  columnis  et  dimidio  circulo  ibli  obuerib  ;  io 
arcu  inuerfo  in  coutrariam  paitem.  Haec  ad  occa- 
fum  vsijue  Iblis  durabant,  nubibus  per  interualla  im< 
pedientibus ,  ne  diftinfte  omnia  omni  tempore  con« 
ipici  potuerint.    Ventus  erat  00  ,  barometrum  27.  57. 

D.  24  ventus  WSW4  ^*  9»  *•  '"•  grandi- 
nem  exiguae  tanram  molis  attulit ,  quam  multae  ni> 
ves  fequutae.  D.  30  h.  xo  p.  m.  circa  lunam  ha- 
lo  pallida  adparuit ,  quae  5  horas  et  amplius  durauir , 
vento  00,  coelo  fubiereno ,  barometro  27.  65. 

MeoGs 
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Menfis  Aprilis  fuinnia  barometri  altitudo  27.  90, 
d.  S.6.  h.  9.  a.  m.  antecedens  obferaatio  27. 65  ,  et 
fequens  27.  84.  indicabant,  vento  NNW  a  et  3,  coelo 
fereno. .  Minima  25.85,  d.  18  b  .8.  a.  m.  Antecedens 
s<$.  95>  et  (equens  27.  50,  Tentt>  W^*  coelo  nubiloet 
pluuio.  Aquae  fluuii  ex  Tefpera  befierni  diei  5  Werlchok 
auAae  eranr. 

Venti  vehemcntiores  d.  8.  9.  et  lo,  W^et  4j 
d.  II  W+  i  d.  12  W^S4  i  d.  X3  WNW+  ; 
d.  1+   W3;    d.  15  0^84;   d.    16    W4i    d.   18 

W4J  d.  24  N4. 

Aquac  flnuii  lenifeae  increuerunt  infigoiter  d.  14. 
D.  x5,  \ento  W4,  multis  in  locis  glacies  in  lenifea  fluuio 
fbluta  fiiit,  d.  xp  ,  fluuii  glacies  rupta.  Solcnnis  huiuf 
rupturae  glaciei  terminus  apud  incolas  habetur  dies 
Georgii.-  Caeterum  poft  ruptam  glaciem  fluuii  lenifcae, 
cruflae  glaciales  admodum  niultae  ad  21  Tlquc  latae 
funt ,  potiflimum  a  glacie  ad  littora  relida ,  et  flatim 
pofl;  rupturam  aqua  valde  incteuit.  Circa  d.  8  Pul&- 
tillae  florcre  cocpenint,  circa  d.  xo  anferes,  et  d.  X3 
cygni  vifi  funt.  Primum  tonitni  cum  folgure  ct 
Jarga    pluuia  d.  29  eft  obferuatum. 

Menfis  Maii  altitudo  barometri  fumma  obfcruata  fuit 
27. 75,  d.  »5,  h.  8  a.  m.  coelo  fereno,  vento  00,  in 
aotccedenti  obferuatione  baromctnim  crat  27.  70  ,  ct 
jn  (equenti  27.  62.  Dies  antecedens  et  fcquens  fiic- 
runt  fereni.  Minima  notata  cft  27.07  d.  22  h.  S 
Tom.VI.Nou.Com.  N  n  n  a.  m. 
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a.  m*  vento  Wg,  codo  maiorem  partem  nubibcB 
(piffi»  obdiKfla-  Aqime  fluiiii  nofte  2  Wertehok  au. 
ftae  eranr*  Pnecedcii:?  obfcruatio  47.12  et  (eqoeos 
27.  2<J,  notabant.  Ventus  antecedens  erat  NWi, 
ct  fequens  W  4  ,  quem  larga  fequuta  eft  pliniia,  fcmi 
horam  tantum  durans.  Poft  hanc  ventus  ex  NW  fum- 
ipa  cum  vehcmentia  fequutus.  QiUim  hic  vixflarccoe- 
piflet ,  ,  mercurius  in  barometro  altius  adfcendit^  et  coc- 
lum  paullatim  ferenum  &d:um  eft.  ' 

Venii  Tchementiores  d.  2  W3,  d.  3  Wj^ 
d  7  N3,  d.  9  NO4.,  d.  II  SW4,,  d.  12  SW4> 
d.  13  W4>  (cquente  vento  oo>  d  15  et  d.  26  W4. 

Tonitru  e  longinquo  auditum  eft  d.  3  circa  h.  J 
«•  ro.  Inter  h.  3  et  4  p.  m.  tonittu  frequens  fiilgu- 
tc  comitatum^  eft  auditum^  d.  25  h.  8.  p.  m.  tonitru 
ct  fulgura  ,  quae  fequuta  ejl  larga.  pluuia  per  honm 
durans^  d.  30  tonitru  cum  fulgure  et  aim  pluuia 
larga. 

Niues  hoc  mcnfe  cecidcre  adhuc  d.  ^,  vento 
WNW2,  d.  7  niues  per  interualla,  vento  N  et  Nj^Wa. 
Niucs  pluuiae  interdum  mixtae  ,  nonnunquam  grando^ 
cxiguae  tamen  molis ,  vento  N2  et  3  et  NW4. 
D.  8  node  nix  cecidit,  et  per  diem  quoque  per  inter- 
valla.  D.  9  rurfusniues,  vento  NO4,  tranfeuntc  in  SO4» 
Grando  pifi  magnitudine  d.  29  cecidit. 

Pkiuiae cccidere  d.  3.  4.  12.  13.  14  19.  aa^ 
2<?.  28;    d.  24  mane  pruioa  admodum  copio^a^  vq« 

de 
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^e  multa  vegptabilia,  iDprirais  ea»  quae  ilorueram^  ^du^. 
ila  (uere.  D.  25  ros  largiis  mane  cecidit ;  d.  29 
ruHus    pluuia,  \t  et  d.   3<* 

Caeterum  fluuii  lenifeae  aquae  frequenter  hoc  men(e 
increuerunt,,  Tti  d.  4,  et  7,  TCuto  NO  2,  d.  21.  22,^ 
24.,  25  ,  26^  vento  W  I,  ct  3,  d.  27.  et  28  ^vento 
W2  et  3.  Vti  aquae  fluuii  laepius  fupra  altitudioem 
crdinariam  adicenderunt ,  fic  quoque  (aepius  in&a  illam 
hoc  menfe  deicenderuat. 

lunio  menfe  barometrica  altitudd  fumma  fuit  '27. 
43,  d.  10  h  8  a.  m.  antecedens  27.  36^,  (equens, 
^7«.  33  1  coelo  adhuc  feteno,  dein  (piffis  nubibus  ob- 
dutfto,  vento  SW  2,  fequeme  vento  WNWi  /  deia 
vento  co.  Mmima  26.  87,  d.  29  h.  6  a.  m.  coelo 
nubilo,  cum  fole  interlucente,  vento  S  S  W  2 .  Proxirac  an* 
tecedens  ^6.  93,  vento  S^W2/  pluuia  tota  die  per 
intemalla  cadente,  fequcns  27.  02,  vcntoSW^,  ^luuli* 
^t  imbribns  per  intenialla  cadcntibus. 

VcDti  vehetnentiores  d.  3  S  4  ,  quem  latga  fe- 
<]uuta  ^ft  pluuu,  d  p  SW3  ,  d.  14  W3,  d.  20 
^  W  4,  qucm  modica  pluuia  (equuta  eft. 

Pluuiac  laigae  d.  i  sntecedeiitibus  fulguribus  pep- 
quam  lucidis,  et  tcnitru  perquam  concudbtio.  Seqnuta 
'ell  quoque  grando  pifi  magnitudine  cum  plunla  ,  quo ' 
fempore  ventus  ex  N  W  (pirauit ,  qui  alias  maiorem" 
Jiei  partcm  inier  W  et  S  W  fiibftitit.  Pono  pluuiae 
d.  3  ct  4,  crnn  tonitrii;  pluuia  cum  tonitru  d.  5,etrf; 
A.  8  circa  occaTum  Iblis  piuuia  pauca;  d.  9  tODitra  CTm 

N  n  n  2  imbr^ 
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imbce;  d.  13  tonitrua  cam  larga  pluuia,  yt  et  d.  17. 
iS.  so;  d.  £4.  fulgura  et  tbnitrua  horrenda  larg^ffioa 
pluuia  iubfequente,  praecedente  irento  S4.,  barometro 
»7  25,  in  antecedenti  obfeniatione  17.05;  d.  25 
pluuia,  vt  et  2(5.  27»  d.  28  pluuia  per  totum  diem 
cum  iucremento  aquarum,  yento  SSW2,  ctd.  ap  cnm 
incremento  aquarum,  aeie  praeter  modiim  frigido»  vca* 
to  SWa. 

lulio  menle  fumma  barometri  altitudo  27. 57 
d.  27.  h.  8.  a.  m.  yentoNi»  praecedente  Os^ecie» 
quente  Wi,  coelo  tenuiffimis  nubibus  obdufto,  fequea* 
te  coelo  lereno.  Antecedens  aititudo  27.  55,  rec{aeas 
27.  48,  aquis  lenifeae  diebus  aliquot  amecedcntibus  ec 
fubieqaentibus  admodum  m£tvi,  Minima  altitudo  26. 95 
d.  X,  vento  inter  WSW  et  SSW  vario,  Iblc  per 
nubes  lucente,  fequente  h.  3.  p.  m.  inHgni  tempeiUte 
cum  lucidifllimis  fiilguribus  et  tonitru  perquam  coDcufI(>> 
rio.  Node  et  mane  per  interualla  lar^  plunia  ceci- 
dit.    Antecedens  altitudo  26.  90,  feqoens  27.  30. 

Venti  vehementiores  d.  16  W4,  barometro 
«7.  07,  antecedens  altitudo  27.  00,  iequens.  27.  is ; 
d.  23  W3;  d.  25  Wj:S4,  altitudo  barometri  2*».  30, 
antecedens  27.  15  et  lequcns  27.  43;  d.  30  N3; 
d.  31  O3  et  4. 

Pluuiac  et  tonltraa.  D.  x*"'  long»  pluuia»  tom- 
tnia  ec  ftilgura  lucidiffima;  d.  2  imbres«cpluuiac;d.  3 
teaaesplttuiae;  d.  4  modica  pluoia ;  d.  5  pluuia  mcKiica. 

D.  9 
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D*  9  inter  h.  3  et  4.  p.  m.  fulgura  admodum  lu* 
cida  ex  S  et  W  prodibant  cum  tonicru  iatenfo,  et  per- 
quam  concuflorio «  qoae  phiala  le^ujta  e(l  largidlma  in 
imbrem  tandem  mutata.  Aere  praccedente  fcruidi(finiO« 
VentusWx,  altitudo  barometri  27.  it,  antecedens 
«7.17,  fequens  27.20  erant.  D  11  pluuia  largiflj- 
ma;  d.  13  pluuia  larga ;  d.  15  pluuia  larga  »  vento 
paulio  ante  ex  W  cum  vehementia  3  (pirante;  d.  18 
pluuia  larga;  d.  19  ingens  pluuia ,  vento  ex  SO4. 
D.  21  magna  pluuia,  Yeato  ex  N  cnm  yehementia 
tertia  et  quarta  fpirante.  D.  23 1  praeeunte  \eato  ex 
W4,  pluuia  largilfima»  tonitru  quoijue  e  loiigiaquo  au- 
ditum  eft. 

Nebub  fpiffiflima  d.  3 1  ab  ortu  fblis  fluuio  lent. 
leae  imminuit,  vento  00.  Aquae  lenileae  fere  perpetuo, 
modo  increuerant ,  modo  decreuerunt ,  vix  vno  alterO' 
que  die  praeteilabente  ,  quia  mutationem  pafl&»  Gt 
fluuius.  ■ 

Augudo  menie  altitudo  barometri  maxima  27. 87 
d.  31.  h.  7.  a.  m.  ventooo,  coelo  (ereno,  aere  per* 
quam  fii^do.  Antecedens  altitudo  27.  66^  et  (equens 
27.  6$,  Minima  27.  oS  d.  2S  b.  S.  a.  m.  coelo 
iereno,  interfperfis  hinc  inde  tenuibus  nubecuiis,  (equuta 
eft  h.  2.  p.  m.  procella  ex  W  cum  grandine  pifi  ma- 
ioris  magnitudine,  dein  pluuia  ^tis  larga^  calor  interdiu 
aeftiuus  in  attc  regnauit.  Antecedens  altitudo  27.  15, 
^quens  27    24  erat. 

Venti  Tehementiores  d  jr  O4.,  delcendente  baro- 
metro  a  27,  50  ad  27.  3»;  d.   14  NW3,  defcen- 

Nnn  3  dente 
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dente  bsrometro  «b  h,  8.  a;  m.  ad  h.  6.  p.  m. 
a  Qj.  fin  ad  a7..  so;  d.  15  «t  »7  O^S^f  d.  12 
03;  d.  a3  0N03-,  d.  »5  SSW3,  d.  atf  W4» 
quem  comltatt  ingens  pluuia,  bafometri  alticodo  27.21 
a  die  %^y  iequens  aucem  h.  11.  p.  m.  huim  diei 
47.  44-  ^'  a8  W3  et  4;  d.  ap  W3  et  4,  agic 
frigidiuftulo. 

Pluuiae.  D.  <?  7  ct  8.  pluuia  larga;  d.  13  hr» 
giflinaa  repetid»  Ticibus;  d.  24  pluuia  temiisi  d.  %<i 
pauca  pluuiaj    d.  a-6  iogeas  pluuia. 

Nebulae.  D.  $  circa  drtum  folis  fpi(&  nebuU, 
(qnae  poft  ortum  eius  mox  diffipata  eft,  d.  10  Q&. 
bui^,  vc  praecedens,  citica  ornion  &>\%,  Caetmim  aquae 
^iHiii  lenifeae  rariffime  auUam  mutationem  pafiae  (iiQt, 
led  modo  incceuerunt,  modo  decretieruai;. 

Septembns  menfis  oblerdationes  barometncae  taa" 
tum  per  lex  dies  habentur,  a  i"^  ad  6^  imra  qiias  baro- 
wetrum  Variitam  a  17.  ^7  ad  S7.  37.  la  mon^oGs  locis 
iliplra  vrbem  lenifcam  nit  iati»  larga  tioAe  inter*  d.  4 
tx  $  cecidit  ex  rel^tione  iiide  proftiftorum. 

Hadeniii  obferaodones  Krafiloiarii  «fidae.  Has 
gjime  6Kcipinot|  io  itineit  TomiDm  Yetru»  joftituto  bt^ 
liitae  funt* 

Dies  nonus  l^ptembns  cafore  et  amoenitate  aediuo 
iimilis  fiiir,  quem  et  nox  fcquebatur  ciariflTima  (lellarum  lu- 
tt  (plendetls  et  tepidi.  Dimidia  vero  tiom  ame  mediam 
jko&rni  iiptentiriotieb  Vtriuft  Hubte  «ilmOduai  iuddc  ccmi- 

rpedla 
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fpe6ta    fhit  ^    horizDHte   m  viciQia  prae  obicinitate  fer^ 
atra.    Qeterum  etiam  coelum^  antea  quidem  rplcniiididi^ 
mum  )  atris  Dobeculis ,  quae,  ftellts  interpoficae ,   haiuai 
lucem  quafi  ilhiftriorem  reddiderunt^  paulhiim  binc  uide 
obdoiftum    fiiit^       Nubes  lucida  ia  feptcntrionibus  breui 
poft  ignco    foigore  ruboreque  corufcabac.       Eodem  fere 
tempore    oriencem   Yerfus  tres  praelucidac  colnmnae  ab 
horizonte  in  altum  ad  30  circiter  gradus  exttnlac    coa- 
fpiciebantur ,  moK  rurfus  difparente^.     Nubes  ilia  luciJa 
memorata  lucem  liiam  admodum  Yarilbat  omni  momento> 
interdum  penitus  rubra  ,    interdum  orientis  imer    nubes 
iblis  inftar   tinda  ,    nonnunquam  et  lunae  inflar  pallida 
erat.       Quadrantis    horae    fpatio    clapfo    eadem    nubes 
orientem  verfuaamplificabatur,  tuncque  conflanter  pallida 
fuit.      Breui    pofl    totum    coelum   obfcuratum  fuit ,  et 
ventus   fubito    vchcmentifTimus    cx    SW^   cuius  afflata 
lux  illa  feptentrionalis  fubito  quafi  exflini^a  y   aut    diflft-^ 
pata    fuit.      Ventus    hic   nec  &euire  defiit  tota  Do<SEe^ 
at  coclum  ,  pofl  praeterlapfam  dimfdiam  horam ,  rurfus 
aliquantum  fepenabatur  ,    partique  feptentrionali   inprimis 
tanta    claritas    induccbatur ,    quae    totam  atmofphaer^m 
ita  clafam  reddidit  ^    quafi  lunae  pleno    iplendore    illu- 
ftraretur.     Hocquc  durabat  ad  h.   I3  pof^  mediam  no* 
cftem ,  quo  tempore  coelum  fpiffiflimis  nubibus  obdudlum 
e(l.      Circa   diluculum  diei  fequentis    infigtli^  pluuia  cc« 
cidit  ,    quam    procella    omnium    vehementifrima    SW 
(equuta    efl.      Ex    hoc    porro    tempore    ad  20  vsque 
venti  ferc  pcrpctuo  faeuicre  ,    copiofacque  plnuiac    ceci- 
derunt.     D.   J8  aliquot  leucas  infr^  Kofchuci  oflium  ad 
Kiann  grauiffimd  obflruata  cft  tempeflas ,   tonitritus  ful- 

guri- 
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guribusque  frequcntiffimis  ftipata ,  qualis  hoc  anni  tem. 
pore  in  5ibiria  a  ncmine  adhuc  audita.  Poft  roeri. 
diem  nix  cecidit ,  faeuicHte  vento  perpctuo.  Diebns 
fcquentibus  19  et  ao  perpetua  erat  procella  airo  oiui- 
bus  copiofis,  fed  d.  21  coelum  fctenabatur  et  ad  fiaem 
vsque  mcnfis  dies  erant  adeo  placidi ,  tepidi  ac  fereni , 
qui  cum    amoeniffimis   Ycris   diebus    certare   pomenrat. 

Reliquonim  menfium  huius  anni  1740.  fcili- 
cct  Oftobris  ,  Noucmbris  ,  Decembris  obferuadooes 
Tomii  inftitutae  funt ,  et  thermometricae  xuifiis  inci- 
piunt. 

Mcnfis  Odobris  maxlma  barometri  altitudo  2S  25 
d.  17.  h.  II.  p.  m.  vcnto  SOi,  piaecedente  malacia, 
ctfequente  vento  OSOi.  Altitudo  antecedens  28.24-, 
lequens  28.  18,  thermometrum  i<58,  coclum  ferenum 
erant.  Cruflae  glacialcs  toto  hoc  die  per  Tomum  ilu- 
vium  latae  funt ,  et  aquae  Tomi  iam  a  tribus  dicbus 
admmodu  increuerant.  Minima  27.  42  d.  29  b.  8. 
a.  m.  Anteccdcns  27. 64^  fequens  27. 94,  thermo- 
metram  X5<?,  ventus  inconftansSSW^,  ancea  SS W4 
qui  tantus  fiiit  node  ad  diluculum  vsque,  vt  hiac 
inde  teda  domuum  tolleret,  fequente  vento  $£  et  de- 
inde  malacia. 

Frigus  maximum  178  d.  30,  antecedcns  xtfpet 
iequcns  174,  ventoSO  c  et  ftatim  fequente  malacia,  ame- 
cedcns  ventus  SSW3  et  4.  Barometrum  »8.  00, 
antecedens  aiutudo  27.  94  «t    fcquens    27.   90  erat. 

Mini* 
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MiDimuni  frigw  137  d.  lo^  h.  xo.  p.  m.  antece- 
dens  148,  et  lequeos  Z45.  BaiometniRi  27.  52» 
ventus  S  t ,  coelum  (erenum ,  tamen  hinc  inde  tenu- 
idimis  Dubibus  obdu6bim ,  lequente  pluuia  xan ,  tenuis* 
fimis  guctis  roris  iodar  cadente. 

Venti  vehementiores  d.  3  et  ^S^^d.  Z2SW4, 
barometro  defcendente  a  17.  72  ad  27.  17  ab  h.  12 
nodte  ad  h.  9.  a.  m.  h.  5  p.  m.  rurfus  etat  27. 45, 
fequente  W^,  et  malacia;  d.  14  SSW3  et  4;  d.  zS 
S3  et  4;  d.  22  SW3i  d.  28  SSW4,  altitudo  ba* 
fometri  27.  6^  antecedens  29.  zO|  et  fequeos  27.  4» 
procella    continuante. 

Flnuia,   nix,    grando.    D.  3*  h.  4.  p.  m.  pec 

interualla  mox  pluuia ,   mox   grando  minnta ;   pcaeoe* 

denti  die  h.  3.  p.  m.  f£t  fiibito  totus   nebidae  cuius^ 

dam  (pecie  obfiifcabatur ,   quae   fece   dimidiam   hoiara 

durauit ,   aduftae  lei  odocem  ^imns ;  d.  4  nix  laca , 

node   Teio  .  niues    perpetuae ;    d.  5    nix    continui. 

I>.  tf    nix  ;    d..7     pluuia    copioA    Tt    et  d.    8  ; 

d.  zo  pluuia  raca;  d.  Z2  pluula,   noAe  Tero  niz  laca 

nuignis  tamea  floccis  pec  dimidiam  hocam  cecidit;  die  13 

laiga   nix;  d.  Z4  niues  magnocum  floccorum;  d.  16 

toco   niues   cecidecunt;   d.  zp  intec  horam  2  et  C^ 

tanta  niuium  copia  cecidit,  Tt  campos  penltus  opeciret. 

D.  20   fpkfGL   nebnb;  d.  22  nix  rara;  d.  .23  nix  co- 

pi<^iflima  minutis   floccis;  d.  27  niues   laigae    medio* 

crium  floccomm,  h.  5  p.  m.  inlguc  quoque   ex   occf* 

dente  iadatum  ell   iafigne ,    coloris    autem  multo  pal« 

Jidions ,  quam  ^efiate  fieri  ibkt;  d.  30  temiis  oebula. 

Tom.VI.Noa.Coffl.  Ooo  Tom» 
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Tomus  '  fluuias  circa  meridiem-  d.  24  g(ati<f 
coiuit  ^  tiieFmom«ro  157,  poftquam  iam  st  d.  15. 
cruftae  glaciales  per  fiuuium  latae  fiierunt  per  ioter- 
valia.     Pec  vices  quoque  iocreuit  ct  decreoit. 

Mcnfi*  Nouembris  maxima  baromerri  altitudo  i^.g  j 
tf.  30.  h.  II.  p.  m.  Vento  00,  coelb  fereno,  thei;- 
mometro  1S7.  Antccedeiis  altitudb  ars.  00,  fequtnJ 
191  primo  fdlicet  die'  menfis  fequentis.  iVlinima 
i6.  82  d.  14,  vento  S-f,  coclo  nubilo  er copiolas  niuej 
ftindente ,  quamufs  tliermomctrum  tantum  r^^  moH' 
ftraret.  nfues  autem  breui  poft"  in  a^quam  refolutae; 
5equens  akitudo  barometri  i%  02.,  procelia  cODtinuamc; 
-ancecedens  27.  45^' 

Fiigu^  moximum  ppr  d.  vo  per  totum  dfcmv 
▼entooo,.  qualis-  et  antecedens  et  confequens  fiiit,  baro* 
fnctri  altitudo  ag.  1^5,,  antecedens  «7.  95,  coofequeni 
»7.  9^.  Miaiinum  j^6  d.  i+,  vento  S4,«)etoiiubite 
et  niuo(o  ^  burometro  26.  &»., 

Ex  Ytroque  latere  folis  bifla  paiclfa  Vifa  fiierunt  d.  iT 
»b  h.  iii  a.-  m.'  ad  h.  i"^  iridis  coloribus  ludeotia,  a 
quorura  vtroque  Iwrizoat^liter  fafeia  pallida ,  io-  imum 
vcro  vctticaliter  ignea.  qtiafv  columna  protcndebatar, 
yento  Si,  coelb  fcreno,  tliermometro  184,  baiome. 
tro.  27  85.  Oie  antecedeori  coelum  tenuiffirais  xm." 
bibu5  obduaum  erat ,  et  roinutiOimiic  mokculae  gUcia- 
lcs  per  aera.  cecideruntv 
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Mcnfis  Decciribris  barometrica  aWtiido  faninia  fuit, 
fiTS.  48  d.  2:7.  h.  11.  p,  m.  Amccedcns  28.  i<f,  lub- 
feqiiens  28.  25,  theitnometFO  173,  vcnto  OSOi,  an- 
tecedente  ct  (ubfequente  malacid.  CoeUim  ferenum, 
\ti  quoqoe  diebiis  antecedentibus  et  coniequentibns  crat« 
JVlinima  27.  30  d.  3  4i.  xj.  p.  m.  antecedeos 
27.  <?o  ^t  fequens  guogqe  zy.  (fo, .  thermometjrp  155, 
Yento  SW  2 ,  praecedente  SW4  ct  lequento  W2, 
Coelnm  niibilum  1  ct  niuofiim^  die  antecedenti  quo« 
*gue  et  fe^uenti  niues  cecidere^ 

Tngus  fiiinmura  ipi  d.  i  li.  ?.  a.  m.  Prae- 
<edens  187  et  lequens  iSo^  barometri  altitudo  s8.  35 
iequens  28.  20.  Yentus  S2,  fequente  5 4,  antecedente 
dfnakcia.  Coelum  ferenum  per  totum  diem  ,  vtl  quo- 
9(26  diebus  antecedeHtibus  aliquoi ,  &quenti  vejo  die 
4:pelum  nubilum  ,  et  fequentibus  quoque  diebus  /iiit^ 
Fjiffis  minimum  hoc  meafe  incidit  in  diem  ^3 
b'  9.  a.  m.  quod  fuit  151,  antecedens  154,  et  fequens 
J157,  barometro  »7.  ;<So,  yento  SSW2,  coclo  nubilo. 

Venti  vehemeotiores  d.  i  S4;  d.  2  S3  et  4; 
.<).  3  S4;  d.  5  S4  ;  d.  14  $4 3  d.  16  SO4;  d.  19 
SSO4;  d.  to  SSD4' 

Haio  paltida  circa  lunam  adparult  d.  i  h.  11 
p.  m.  coclo  tenuiflimis  nubihus  obdudo  ,  thenfnometro 
*7jS,  b^rometio  24.  00,  Yento  S2,  aniiecedeate  et  (e- 

0.00«  A.MDCCXLI. 
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A.    MDCCXLI. 

Obfeiuariones  huius  aani  barotnetriott  et  dienno. 
metricae  Tomii  (iint  coacinuatae,  ec  pertingaac  ad  Aprilii 
•s,  a  lanuarii  x"*  incipiente^.  Incendio  enim  boc  die 
hAo  inflrumenta,  quae  meteocdogicis  obfeiuatiODibitt  ad- 
buc  inferuiere,  fuemnt  peidiu. 

Menfe  lanuario  maxima  baiometri  aldtiMlo  28. 40 
d.  4.  h.  S.  a.  m.  AntecedensaS.  3tf,ieq|ueiis  29.38, 
tbermometio  184,  Tentooo,  (equente  OSOi,  dda 
SSO2  et  3,  pcaecedente  malacig.  Coehun  ieitoam, 
Tti  quoque  fiiit  diebu&  aliquot  antecedeotibas ,  ct  die 
lecpienti.  Minima  altitudo  27.  38  d.*2<f«  antecedeoi 
27.44  iequens  27.74,  vento  NW2/coelomibiIoaiiia 
laigas  ftindente  pulueris  inftar,  tbemxxnetro  152. 

Frigus  maximum  hoc  menfe  205  d.  21  h.  8. 
a.  m.  Piaecedens  195,  (equens  198.  Alcitodo  boio* 
metrica  27.  ptf  •  antecedens  28.05,  (equens  27.72. 
Ventus  SO2,  antecedens  SOi,  liqnens  00,  deia 
S3.  Coelum  (eienum  ,  tenuiffimae  tamen  ncbobe 
in  aSie.  Dies  ties  antecedentes  (ereni,  (cquens  aoteni 
mixcus.  Minimumfiigasz52d.  2tf.  h.  8.  a.  m.  pnM- 
cedens  154  et  (equens  158,  baiometro  27.  3$,  vento 
NW2,  coeb  nubilo  et  niue  pulueris  infltar  copioillfi' 
ma  cadente. 

Venri  Tehemeotiores  d.  6  SSO3;  d.  9OSO4; 
d.  14  SSO4;  d.  18  S4;  d.  30  OSO4:  d.  31 
SSO4. 

D.  12 
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D.  IX  kMer  b.  8  et  9  p.  in.  coelum  intec 
feptentriooeiD  et  occideotein  fiibito  ruberrimo  fulgore 
conifcabat  ,  coi  fiilgori  inox  ex  (eptentrionibus  ec 
poftca  ex  occidente  &(ciae  eiusdem  coJcuris  iung^ntur. 
Scd  haec  lux  inter  Tarias  mutationes ,  et  motuf 
Tix  dimidiam  horam  durauic  >  codo  iis  in  re^ooibus 
paullatim  tenuibus  nnbibus  obduAo.  Adpanietunc  qui* 
dem  mox  poftea  per  obfcnritaiem  coeli»  quali  emican* 
tes  qu<icaor  auc  quinque  fiftiae  io  alcum  fiugeotes,  et 
loter  illa»  etiam  Toa  ec  altera  nd>co  cotore  iofignis^ 
led  et  illae  breui  diQKumeruot,  coelo  adhuc  oUcurioro 
fido.  Coelum  teouiiGmis  nid>ibas  erat  obduftum,  Yeom 
OSO2,  tbermometcp  ifto  botometio  «7.  80^  b,  xx. 
p»  m» 

Teouiflunae  nebulae  d.  so  et  st  ^ruot. 

Februario  menfe  fiimma  barometri  alritodo  s8.  39 
d.  S3'  b.  8  a.  m.  antecedeos  28.  20,  fequens  28.  25^ 
tbermometro  t9St  Tenco  OSOi,  praccedente  malacia, 
ec  fequence  SSO3,  coelum  fereoum,.  vri  die  ancecedeori, 
feqnenri  autem  oobilum  ftiit.  Mioima  27.  02  d.  20. 
h.  8.  a.  m.  aocecedeo»  27.  40,  fequeos  27.  25,  cher» 
momecro  148,  Tcaco  S  ec  SS  W4,  praecedeos  S4,  ec 
fequens  W  4.  Coelam  oubilum ,  et  oiues  ioterdum  et 
exigua  grando  pluiliaque  cadebaot.. 

Frigus  (ummum  188  d.  24.  h.  8.  a.  m.  aote* 
cedeos  iso,  fequens  169,  barometri  aldtudo  28.  itf, 
anteccdeos  28.251  fequeos  28»  i*^,  TeotoSSOs»  aatece» 

Ooo  3  '    d60C& 


^tc  OS  O I,  feqiientes  SrW  2,  coelo  nilbno,  aotca  ferei» 
potlea  nobflo  ec  9)110(0.  Minimum  frigus  «4.0  d.  is^ 
h  8.  a.  m.  antecedens  155,  fequen»  quoqne  155. 
Tento  15SW2,  antecedcntc  S.a,  et  feqnente  etiam  Sa^ 
Coelum  nubilam  ct  niues,  rarae  et  minutac,  yti  qtxxjo^ 
antecedMti  et  cotriequcmi  die  cecidere. 

Vpnti  .vchcmenfiqres  .^.  ^  W^  et3^W4.;d.4 
S.SO4  d.  5  SSW4  et  S4;  d  6  SO4,  duwntc  iioc 
Vento,  IwrQmetcpai  ^  ?7.  99  djefcendM:  ad  7.7.  32,;d.7. 
SSO3  et  4;  d.  8  Sd^.  D.  «o  SS.O4  et  S.4 
P.  a.i  W4;  d.  26  S^;  d.  }i8  SO3  Ct  4. 

Halo  circft  Itnuim  ec  |>er  iongom  fads  tempas 
Itella  jn  ipCo  jialonis  limbo  d.  1 5  iatrr  h.  8  et  xo. 
|).  m.  adparuit)  coelo  plurimam  partem  fereno,  ^ento 
£2,  thermometro  17^,  -baremetrb  2^.10,  feaueos 
jdiitudo  28.  Qo  cia^ 

JVIcnfis  >lartii  baroBietri  idtitudo  fnmma  ftit 
aS.  28  d.  .fS  Jb.  8  a.  in.  ^ntecedens  28.  17, 
ifeqpens  2,8.  20 ,  thcrnjon^etro  iCfS,  itqnto  W  J  ,  an- 
itccedcnte  S^Oa  ,  ct  fequcntc  $^0^ .  xoelum  tenuiffi. 
mis  pubibus  ojbdqanm  ci;at.  Minima  2/5.  85  d  2f 
ti.  iip.  m.  antec,cdcqs  27.^7,  feqMcns  2<J  97,  th«* 
npprocjio  j^2,  fl.  7  a.  m.  J7i»  jo  requeqti  vobiena» 
^one  158,  vento  Sp.2,  praecedtntc  .OSP3,  et  fe» 
^jucnte  SO4  et  W4.  Coclum  nubUpm,  oiue  ad  ci^r 
|>iliculum  vsqne  cadenl^. 

Rigns  maijnum  181,  i.  27,  aiitccedens  itrtf, 
«f^qucns  164,  y<;nto  OSOi,  praccedcntp  Oi  etieqaea» 
^  ^P^;  CQciMm  kffsmi,  i^ucnte  oiibilo  cum  aiuibqs 
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;is.  Mhiimuin  i«^o,  d.  <7  h.  11  p.  m.  Vento  Ss, 
coelo  nubilo  ,  baromecii  altitudo  27.  5  8 ,,  aatecedes» 
27.  ^3,  et  fequens  »7.  4.7,  erac. 

Vend  vehementiDFes  hocmenfe  d.-  4  et  ti  S^, 
d.  xS  W3,;  d.  19  S3>  d.  20  S 4,  barometri  altitu* 
do  27.48,  ai)tccedeB&  27.  aoi-  d,  ai  OSO^y  et 
SO4;  d.  aa  W4,  baroraetro  27.  2«p  antea  2^.97; 
(I-  ^3  S3;  d*  27  .SO4,  barometro'  ab  28.05  ad 
27.  75  delcendente; 

Halo  curcr  hxOtR  debili  Iuc6  d.  xtf  inter  E.  9 
tt  XI  p.  m.  vcnto  O^Sa,  thermometro  154,  baro- 
metro  47.  78,  fequcn»  altitudo  »7«  ^3>  coelo  fercno, 
feqnentibus  tenuibus  nubibns^ 

A  i*"^  ad  it  Apriiis'  obfeniatioaes  ita  fe  habent: 

Barometri  maxima^  akitudo  his.  diebos  viginti  duo- 

6us  liiit  28. 10  d.  9  b^  7  a;  m.  coelo  fereno,  vento 

SO2,  thermometro  155.     Minima  27.45  d.  8  et  9, 

tbermometro  144  venca  SOx,  coelo  fubfereno. 

Frigirs  maximQm  i^i  d.  5,  vcnto  SO2,  baro- 
itietrd  iS.  16  ccfelo  ferebo^  Cator  maximus  127 
d.  15).  h.  S  p.  nt.  TeHtd  O2,  coelo  fereno. 

Venri  vehcmcBtiores  d.  i  O  3  et  OSO4V  ^'  7 
O3  et  4y  d.  13^4. 

D.  2  anferes  et  anates  primom  vifi  (iiat;  d.  $ 
cygni  vifi  (unt.^ 

D.  18  Tomas  ftmfus  ditsi  h  x.  p.  m.  gtacie 
itfciluttis  eft,  et  aquae  admodum  intuanierunt ,  ther- 
xnometro-  192.      Giacieis  iade  ad  25   &tis  ktge   pcr 
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flautom  kta ,  dic  ftqncnti  ceffiivit.  Aqme  qocKpe  pauUatim 
dectenerunt ,  et  Hmpidioics  euafcwot ,  quae  duiaote  inaer 
mento  turbidiffimae  crant. 

Quia  Aprills  aa ,  inccndio  fefto ,  barometra  ct 
thermometra  amilft  font .  vt  iam  monuimus ,  potioia 
tantum  mcteora  menfibus  fcqucntibus  funt,  notata ,  a 
quibus  potiffima  indicabimus. 

Maii  S  prima  pluuia  cecidif,  portod.  i5  mane 
pluuia,  circa  meridicm  autem  et  Tcfpetam  niues  ceadc- 
ront ,  quae  quidcm  brcui  rurfus  folutae  funt,  (ed  pro- 
pter  gelu  mox  infeqHcns,  fiores  iam  in  campis  cq^iofc 
comparentcs  ,    tantum    non    omncs   pcnere.  ,    Mcnre 
lunio  et  lulio  nihil  mcmorabaeoccurrit;  mcnfis  autem 
Augufti  initium  inTarawbe  mcmorabUe,  quia  admodam 
feruidum  ct  feicnum  crat.    Racdpue  ireio  ob  anmtem- 
pus  aeftiuum  notabilis  eft  auroia  borealis,  quae  fnb  im- 
tium  Angufti  adparuit.     Nofie  fcilicet  inter  a  et  3  h.  >oS 
p.  m.  circiter    in   legjone  NNW,  trabes  igpeae  de- 
cem  aut  Tndecim  ab  horizonte  ad  notabilcm  altitodinem 
fuigcbant,    nec  admodum  micant»,  nec  motu  in  fto- 
fus  incurrente  donati ,  igpeus  tantum  fplendor  interdom 
augebatur,  interdum  imminuebator.    Tandem  Qwtium 
trabibus    interccptom   ttrum  paollatim  eoafit ,  <pi  atet 
color  brcui   tempote   com  ipfi»  trabibos  commonicatos 
eft ,   Tode    deoiqoe  tott   Kgio  atm  eoafit.    Sed    poft 
aliqoa  momcnta   totom  coehim  nobibos  obduaum  eft . 
quo   tempore   et  at»  antea  regio  eundem  cum  idicpo 
coclo  colorem  obtinuit,  id  quod  accidit  h.  n«  p-  m. 
Cetemm  ftnior  tHm  dieb»  iequencibua  ttotus  ent,  Tt 

omniB 
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«mnlt  "vc^iecabUia  ita  adparerdk  drca  medkiiD  At^ 
fiiiin>  vti  &IO  attdufnoo  comparece  lolent.  oaioia  fdlicet 
«xficcata  4et  ^juaficoniiwfta.  Vix  flonim  quid  in  campis 
€onfpidcii>ator«  inaiQcque  pbotanim  pais  iain  io  femi- 
ma  ^creueat. 

Septembrff  ai  in  munimeoto  lalotorowenfi  com 
ftieoa  tempefhte  fioreas  finrtiter  ^irauit.  Vefpeia 
<dus  did  ioreoiflima  «rat  tempeflas,  «t  ▼entus  placatus; 
fa.  10.  pu  m.  «tnora  borealis  traoqulla  comparebat. 
Circa  b.  ii.NW  verfiis  trabes  nriierrinra  colore  do> 
natae  con^ici^nmr.  Ciica  mediam  nodem  omnea 
trabes  iuddiflimae  «rant ,  fine  nrbore.  Breui  ante  pro- 
xime  ad  faorizontem,  «nfra  trabes  admodum  obftura  eiac 
regio^  qoae  in  {erenam  mutata  ftit  ip(b  «o  tempore, 
^oo  lux  xn^ibus  adeo  yiuida  induda  fiiit»  quo  fa^ 
fift>ito  coelum  meridiem  veifus  et  ocddeotem  (piffis  no- 
bibus  obdudum  fiiit,  bienique  poft  yentus  fintis  ez 
ocddente  ipirare  coepit ,  qui  coelo  priftinam  ferenita- 
tem  paolatim  lefticuit:;  pio  ratione  autem  inctementi 
ierenitatis  ^  lerenitas  lucis  borealis  decreuit ,  cuius  tameo 
Teftigia  ad  dilucutum  v«que  comparuenint ,  Tua  rd  al- 
ts!ta.  pallida  trabe  ad  illud  vsque  tonpus  perpetuo  in 
coelo  xeftantc 

Odobiimenle  nil  memoiabile  contigit,  niii  qood 
cifca  i6.  17.  1%.  Irtis,  Tobol,  Tura,  aliique  iis  vicini 
fluuii  fiibito  glacic  riguere.  Adnotamus  adhuc,  quod  Aprilis 
flS  huius  anni  1741  in  Krafiia  Sloboda,  ex  relatione  iQco« 
larum,  giando  oui  gaHinacei  minoris  magnitudine  ced* 
derit.  Grando  quoque  oods  iuglaodis  magoitudioe 
Tom.VI;Nou.Com.  ^  Fpp  ^^ 
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Mati  30  ia  K*gione  AlapaichcBfiiim  aerifodiriarom  ce- 
cidit ,  item  Inlii  20  ,  in  rcgionc  Dalmatowctifis  wo 
nafterii  ad  Tetfcham  et  ad  Pyfchniam  fkiuioa  grando 
ingens  cecidit  cum  magna;  fFun[)emor»m  iddura.  Fer« 
tinet  ad  hiftoriam  grandinum  ex  anno  i^foadbucquod 
Septen.bris  4,  ia  regione  lesfaiilow;  lurci  ad  Irtim  flu« 
irium  inter  Tobolium  vrbem  et  Demianskoi  yicum  teojpe- 
ftas  magna  contigit ,  tonitru  fuignrihbque  comitata,.  vbi 
grando  quoquc  ouj  columbini  magriitudine  cecidit^  quae 
tantae  erat  intenfitatis  et  duritiei  \  vt  iblidae  glacici  pa- 
rum  ccflerit ,  nifi  quod  non  qdeo  diaphana  tuerit.  Hic 
definunt  ob(eruationes  meteorologicae  Sibicicae  in  itiuere 
.  Kamtfchatkienfi  fadtae.. 

Caeterum  pi^eterire  non  poflumus  phaenomcna  qoac^ 
dam  (ingularia,  quorum  fchemata  a  loanne  Dtmctrii  filia* 
Bucholz  duce  roanipulario^  quem  Brigadier  dicunt,  cpm 
Cl.  Gmelino  funt  comnminicata,  iam  1727  et  1728  cbfer 
Tata-  Dic  ip  Odobris  h.  4.  p.  m.  1727,  Vdinii  ad  ScJfn- 
gam  fluuium  oricntem   verfus  adparuit  phaenomcnom  fe. 
Tab.Xniquenti  forma  Nr.    Porro  d.  r2  Nouembris  eiu^dem  aroi 
*'g-  3^  1727  Serengiae  Draco  volans  confpedus  menditm  verfus 
motusfpecie  fequenti  N2.  D.  x  Aprilis  1728  h.  10,45/, 
a.  m.  circa.(blem  Seiergiae  obferuatum  phaenomenum  lub' 
ipecie  N.  3.     Quum  horum  phaenom.enonim  defcriptio» 
fpecialior  non  occurrat*  ocqiic  vllae  circuirftantiac  prac-* 
tcrea  fiot  adnotatae;  noj>  obferuaaones  quoqoc   has  fpe* 
ciaHus  enarrare  non  poflfumus.     jncerim  fignrae  adcura*-^ 
fec    delincatac  loco  delcriptionib  fpecialis  efle  pofllint. 

-  Vt  altitudines   barometri    maximae    et    minimac 
fingulotum  aiiQomm,    eatumqtie  difiercQtiae  eo    mekas. 

ia 
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in  ocalos  iDCurninc ,  et  yiio  bbcutu  confpki  quo» 
4int ;  breuiter  quafi  in  tabula  eas  repraelentabimus.  Idem 
quoque  fiiciemns  dc  thermometricis  obferuationibus ,  vt 
ct  haec  qnam  facitiime  coofiderari  pofiint«  vt  alios 
Tfus  nuoc  taceanuis. 

MDCCXXXIV. 

V.     Barometri  altitudines 
Menfe.     Maxima.  Minima.  Di^reotia 

Augufto        27  53     -     -     »59+     -  -     1.59 

Septembri    »7.  5 1     -     -     »7  07     -  -    9. 44 

Oaobri        ftS.  93     -    -     47,  15     -  -     1.78 

Nouembri    a8  9+     -    -     «7- 05     -  -     1.89 

£rgobisincnfibu:>xVlaximj  2  8-  94..Minima  25.  ^^.Diff.^  00. 

MDCCXXXV. 

AltMudo  baromptri 


Menfe. 

Maxima. 

j  • 

JVbnlma. 

DiflTerentla. 

I?nuario 

»8.  7x     - 

r- 

27  47 

-•             - 

1.14. 

Fcbruario 

28   15     - 

- 

a6.  92 

••          "T 

X.  23 

Marrio 

Deficit 

Aprili 

a5.  53     - 

- 

25.58 

.  «^                   M 

0.95 

Maio 

25.77     - 

— 

2+70 

-         - 

1.07 

lunio 

2<J.  38     - 

- 

25.77 

-         - 

0.  61 

hdio 

25.  98     - 

- 

15,4.9 

w         .• 

0.49 

Augufto 

Deficit 

O<aobrl  - 

17  30     - 

- 

2tf.  01 

-     •   - 

X.  29 

Nouembri 

*7  37     - 

- 

25.  52 

f      ■  — 

0.  8S 

I^ecernbri 

27-  47     - 

^ 

2(5.  0.$ 

-        - 

I.  22 

Maxixm  28.  71.  Mioima  S4.  70.    Difieventia  4..  ox. 

Ppp  2  A. 
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A.    MDCCXXXVI 

Altitudo  Caroinetri 

Menfc.  Maxima.  Minima.            Diftrentia, 

lanuario  27. 35  -  -  2tf.  40  -  -  <>•  95 

Februario  17. 45  '  •  ^^-  +»  "  "  *•  °° 

Martio  «7'  ^o  -  -  27. 00  -  -  o.  5o 

Aprili  fttf.  9<f  .  -  25.  85  -  -  '•!" 

Maio  a<J.  80  -  -  2tf.  10  -  -  o.  70 

Iiinio  27.  o5  -  -  atf.  <f i  -  -  o.  +5 

ErgoMaximaa7.<5o.  Minima  45.  85.  Differ.  1.75« 
MDCCXXXVIL 
Boiomem  altitudo 
Menfe.        Maxims.            Minima-  DifeKBtia. 

Oftobri         27-47     -    -     «^-38  -    -     *•  op 

Nouembri      27.  57     -    -     a6.  da  -    -    o  95 

Decembri       27. 70     -    -     «5. 27  -     -     i.  43 

firgoMaxuna  27.  70.  Minima  26»  27.    Difier.  z*  43. 

MDCCXXXVIII. 

Baiamecn  alritudo 


Menfe. 

Maxima.             Mbfma. 

IXfieieQtii 

lanuario 

27.  52     -    -     2(J.  67 

-     .    0. 85 

Februario 

27. 50     •    •     a5. 27 

-    •     X.  23 

Odobri 

28.  25     -     -     27.  otf 

•    •     X.  20 

Nouembri 

27.98     -     -     27.23 

.    .    0.75- 

ErgoMaximai7.  98.  Minima  2,6.  27.  Diftr.  x.  71- 

MDCCXXXIX. 
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MDCCXXXIX, 
Buometd  aldtodo 


Menle. 

Maxima. 

Minima. 

Difierentia. 

lanuario 

a8. 30     * 

•1 

27. 10 

« 

I.  20 

Februario 

s8.  zo  •-• 

•' 

27.23 

- 

0.  87 

Martio 

28.  X2     - 

- 

27.  30 

- 

0.  8» 

lunio 

«7.47    - 

- 

«7.44 

• 

0.03 

Odobri 

28.  33     - 

«1 

27.07 

- 

x.%6 

Nouembri 

28.  35     - 

m 

2tf.  27 

. 

2.08 

Deceinbri 

28.  14     - 

m 

2tf.  85 

- 

I.  29. 

ErgoMaxima  %i.  35.  Minima  sl6.  27. 

Difier. 

2.08. 

MDCCXL. 

Baiometri 

altitudo 

Men(e. 

Maxima. 

Minima. 

Diffirentia. 

lanuario 

28. 40    - 

- 

27.08 

- 

I.  3* 

Februario 

28.  16     ' 

- 

atf.  90 

m 

X.2tf 

Manio 

28.45   • 

- 

27.25 

- 

Z.20 

Aprili 

27.  90    - 

- 

2<J.  85 

- 

Z.05 

Maio 

«7.  75     - 

- 

27.07 

- 

0.^8 

lunio 

27. 43     - 

- 

2tf.  87 

m 

0.  $6 

luiio 

«7-  57    - 

- 

2<J.  ps 

- 

0.57 

Augpfto 

27.87     - 

- 

27.  08 

- 

0.79 

Septembri 

»7.  57     - 

m 

«7-37 

- 

0.  20 

Oaobri 

28.  «5     - 

- 

17.42 

- 

0.  83 

Nouembri 

^8  35     - 

- 

2d.  82 

• 

X.  53 

Decembri 

2848     - 

- 

27.30 

z.  18 

ErgoMaxima  a8.  4»-  Minima  stf.  8ft. 

Di^ 

.  1.  66, 

F 

►pp  3 

MDCCXLI. 
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MDCCXLL 

Barometri   akitudo 

Menft. 

Maxima.               Miniroa. 

Difiereatia. 

Innuario 

as.  40     -     -     »7-  38     - 

I.  02 

Februario 

28  30      -     -     »7.0*     • 

•      -      1.28 

Martio 

2*.  28     -     -      25. 85     . 

'    -     1.43 

Aprili 

28,10        '    -     *7   +5     - 

•    -06$ 

ErgoMaxima  28.  40.  Minima  26   85.  IMvr.   1.55- 

Hifce  altitudinibus  inaximis  et  miaimis  ioterfecol- 
latis ,  elucefcit  omoium  faorum  annorum  fiiiffe  maxi- 
mam  28.  94,  et  minimam  24..  70,  adeoquc  differetv- 
tiam  maximam  4.  24.  Maxima  haec  altitudo  1734. 
menfis  Noucmbris  i"*^  obferuata  1  omii  non  attiagit  ma- 
zimam  Petropolitanam ,  quje  ad  anunro  1750  vsque 
fiiit  29.01,  ab  anno  1750  ad  annum  1757,  29.  10; 
ab  anno  1757  autem  ad  hoc  \>jue  tempus  29,  12. 
Minima  autem  altitudo  24.  70  Maii  2^  1735  Ktichtae 
obieruata,  procelia  laeuire  incipiciue  ,  imiito  minor  eft 
minima  Petropolitana ,  quae  e(t  adhuc  26.  41.  tuit 
igitur  fpatium,  \axiationum  pon<leri&  itrnofphiurae  per 
omnes  hos  annos  in  Sibiria  4.  24,  ddeoquemaius  i.  53 
Pctropolitano,  quod  nunc  eft  2.71  ,  qnnm  antea  ad 
annum  1750.  fuerit  2.  5o,  ct  ab  hoc  ;inno  ad  1757 
2.  6g.  Aliae  altitudines  infigniter  paruue  fiiernnt  1734, 
fil.94;  ^735»  »5-58,^5.94,  25-77i  i73<?i  aS- 
85  et  aliae^  Tti  tx  tabellis  adparet. 

Hadenus  de   altitudinibus    barometricis »    fequitnr 
Tt  nunc  quoque  caloris   dimiautioQes  inazimas  ct  mi- 

oimas 
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Bimas,  cnm-  difTcrentiis  menftruis  et  anauis,  fiue  (ummos 
f^igoris'  ec  caloris  g^adus,  veluti  ia  cabella,  iecundun 
qrdiaem  temporis  repraefentemus»  rccuQduoi  &alam 
thermometricam  Delili^nam. 

A.  MDCCXXXIV. 


Menfe  Frigusrummum. 

Calor  maximus. 

Di£[erentit. 

Auguftj 

143       - 

94 

-      49 

Septembri 

150       . 

lai 

-      ap 

Oitobri 

x8o 

-       139      - 

r      41 

Nouembri 

x&o 

149 

•      31.   • 

£r^oMax.frig.  i  ftoCaLntax.  9^.Di£El  S  ^  pes  hos  (iua(«uietUes^ 

MDCCXXXV. 

Frigu». 

JHenfe.    Maxnnum. 

Minimum. 

Difierentkv 

lanuanp 

aSi 

164, 

-     117 

Februaria 

194. 

i+d 

-       4»    . 

Apriii 

15-8 

I20 

-       3» 

JMaio 

14*       - 

122 

20 

lunio 

I40 

108 

12 

I  lio 

129          - 

IX  2i       - 

-       x6i 

Augudo 

deficit. 

^ptembrl 

deficit. 

O^obri 

»84 

-         X40         - 

•       44 

Nmiembrl 

i85        - 

-         150         ^ 

-       35 

IDecembri 

aoS 

i<5i 

-       47 

£rgoMaxiiiiutii  fi:igui>  2  8  x » ci  C4l>  maximu».  10  8 .  Ditf*  1 7  3* 


4ft« 


CBSERyATIONES 


A. 

MDCCXXXVL 

Cakms  dinuouao. 

^tleoie.  Maxima. 

Mioinuu 

DifBataibL, 

lanuario       19^ 

166      .      • 

30 

Februario     £oi 

150 

5« 

Martio         191 

155      -      - 

3tf 

ApriU          x<ri 

131      -      - 

io 

Maio           z  50 

fip      .      - 

3« 

lanio           140 

X13      -      - 

a7. 

ErgoFrigubfununum  zoi  .Qdor  maximus  z  13  .Difiecaitia  8  8. 

A.    MDCCXXZVII. 

Frigw. 
Menfe.  Maxinuun.  Miulmiinu  Viikiesiat 

Oftobri  190  •  «•  i3<j  -  «  54. 
Nouembri  »70  •  -  X5<^  -  -  '*4 
Decembri      «57      -      -       155      -      •     xoa 

EigoFrignsmax.  270.  Minimum  x3<^.      Differ.  134. 

A.    MDCCXXXVIIL 

Frigui. 


Menie.   Maximuni. 

Minimnn. 

Diffeienda. 

lanuario 

«75 

90 

-      153      « 

IS2 

Februario 

a+i 

- 

-      X47      • 

.      -        94 

Oaobri 

183 

• 

-      151      . 

.      .         3» 

Nouembri 

203 

• 

-      151      • 

.      .         54 

Decembri 

205 

• 

-       158       • 

■       -         47 

£rgo Summum  fiigus  275.  Minimum  1 47.  Dififerentia  128. 

A. 


METEOROLOGICAE  IN  5/BJit.  FACTAE,  ^^ 

A.    MDCCXXXIX. 

Calorls  diminutio 

Menfe.    Maxima.       Minima.         Differentia. 

^Quario    an;      -  -     i58     -  -     47 

Februario  x8(5      .  -     147     •  •     39 

Martio       X70      -  -     147     -  -     23 

lunio  15  2j     -  .     131     -  •     21^ 


£igoMax.fiigi 

JB215. 

Minimum  131.  Du&r.  maxuna  84. 

A. 

MDCCIXL. 
Frigo» 

Mcnfe. 
Odobri 
NouemlMri 
Decembri 

Maxtmum.    Minimum. 
X78     -    -     X37     . 
191     -     -     I4<5     - 
191     -     -      151      - 

Difierentta. 

-  41 
•     45 

-  40 

£igo  liimmus  frjg.  gradus  19  i,etinfim.  137.  Difleieutia  54« 

A. 

MDCCXLI. 

Caloris  diminutio 

Menfe.  ] 
tanuario 
Februario 
Martio 
Aprili 

Maxima.       Minima. 
205     -    -     154     - 
188     •     -     X40     - 
181     -    -     X50     - 
155     -    -     127     - 

Difiercnda 

-  53 

-  4S 

-  31 

-  28 

£rgp  trig.  max.  205.  Miaimum  127    Variitio  thermo» 
metrica  integni  per  lios  mea(e&  78. 

Tom.VLNou.Com.  Q.qq  Quodfi 


^jro.         02SE  RPATtON  ZS 

Quodfi  bt  frigoris  et  calotis  gradus  maximi  intev 
&  comparentur ,  patet ,  omakim  horum  annorum  gia- 
dum  frigoris  fummum  fuiflTe  281  ,  qui  lenifeae  lanua* 
rii  5*"  1735^  eft  obferuatus ,  et  lam  pubficatus.  Niliil 
inuenire  potuimus',  quod  hanc  obferuationem  (u(pe£bm 
reddere  potuifret ,  ihprimis  quum  gradiis  haud  muko- 
infcriores  faepius  Occurrant  ,  Tti  170  a.  X737;  27 S- 
a.  1738.  Alii  infigniores  frigoris  gradus  in  his  obfer- 
Tationibus  (vint  201..  203,.  205.  io8.-2X5:.  241.  252. 
Tti  ex  tabula  patet.  Huc  tsque  igitur  gradus  281- 
fiimmus  eft ,  qui  vnquam  eft  obferuatuSi-  Maximus  ca« 
toris  gradus  cft  94,  notatu&^  i734^  menfe  Augufto  vt 
adeo  difierentia  maxima  fir  187  a  fiimmo  fiigore  ad 
fummum  catorem.  Summo  atore  hoc  maiores  alibi 
obferaati  gradus  (unt  j^ures  e:  g.  in  Sina  Pekim  85; 
Aftrachaai  aV.  C  Lexchio  93,  174^  Augufti  6"j  pa,. 
174<J  luiii  xp,  in  (bfc  erat  58  j  91  1745  lulii  15, 
in  (ble  (^3;  90^,.  i74j5  lulii  1.7.  Iq  Seneggl  abAdan* 
fixnio  X753  gradus  cabris  75.,  qHin'<^534  haud  dobie 
maximus  adbuc  in  ymbra  obfematus^,  fi  obferuatio  refte 
&  habet)  fiiifle  dicitur;.  alios  adhuc  in  variis  terrani(nio» 
cis  pb(eruatQs  infignes  caloris  gradus  in  praefenri  tacerou&. 

Quum  in  tabufa  altitudinum  barometricarum  et  thei» 
mometricarum  praecipue  pro  (copohic  habuerimm,  fum- 
maset  infimas akitudiaes barometricas obferuatas,  ctmaxi- 
mos  frigoris  et  caloris  gradus  notatos  breuiter  reprae* 
&ntare,  Tt  facite  cum  aliis  comparari  poffint^  huic  lco* 
po  non  obftat ,  qiK)d  in  diuerfis  Sibiriaa  locia  dbfeaa^ 
riones  ftnt  ii^itutae ,  Yt  taceamus  alios  T(as.  Muita 
praeterca    confideraQi    digna   in  his  obfeiuationibus  oc- 

euc- 


MBfrBOmtOGiCAE  iN  SimR.  FjiCTAE.  49» 


•curruot,  vc  eft  halontim  fiequentia,  piaecifHie  luoarium, 
<cnm-paia(eleQis6tpaielus,quae  tam  frequentes  nullibi  ibis 
£tan,  et  tam  cpatinuae ,  quam  in  didla  Sibinae  locis, 
▼nquam  fuBt  obferuatae.  Porro  fuat  alta  phaenomena^emo 
^hatica  et  metecxa  rariara  e.  g.  nebula,  cuius  mentio  m 
obieruationibus  lemfeae  indimtis  Bt&z  eft,  auroia  be- 
«ealls  menfe  Augufto  1741  obferaata,  et  alia,  quae  at* 
4entioue  digniffima  elle,  Bcmo.  aon  irjdet,  quae  vero  in 
praefenti  fpecialius  confiderare  non  poffumus,  (patu  eC 
temporis  anguftia  exclufi  \  Tti  quoque  yaria  ex  his 
obferuationibns  fluentia  c6nfe(ftaria-  IpeciaUa  {»:aeterire 
ideo  cogtmur  ,  quae  non  folum  Meteorologiae , 
'~  led  etiam  Geogtaphiae  inleru.ire  pofluiit,  quum  con- 
t-  ^et ,  ex  altitudioibus  barometricis  locorum ,  Tbi  no- 
tatae  funt ,  altitudinem  foli  fupra  mare  qucdammodo 
^-  inueniri  -pofle.  Nam  quo  altiora  funt  loca,  eo  miQO- 
I '  jres  altitudines  barometricae  mediae  efie  (bleBt  et  de* 
Q  L      hcQt  j    contra   eo  m^iores ,   quo    loca    lunt   inferiora. 


n 


l: 


\ 


d: 


Haec  locorum  et  terraram  diuer&  altitudo 
iuper  fuperficiem  maris  npn  poteft  oon  magnum 
habere  influxum  in  temperaturam  coeli  locoram  et  fer- 
tilitatem ,  et  eiHcere ,  Yt  alia  plane  fit  coeli  tem- 
peries,  quam  eleuatlo  poli  et  loci  latitudo  requirere  tI- 
^etur.  Hiac  (aepius  loca  eandem  latitudinem  habentia 
^iuerfiffimM»  coeli  temperatnram  experiri  non  foluni 
poffunt ,  et  folent ,  ob  diuerfam  (iipra  aequor  altitudi- 
seni;  fed  etiam  loca,  multo  mioore  latitudine  gauden- 
<ia  ,  multo  firigidiora  efle  pc^unt  et  folent ,  quam  alia 
Ibb  maiore  eleuatione  poli  fita ,   fi    fuat  editiora    fiipra 

Qqq  2  mare, 
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inare,  et  contra.ea,  (i  (iinc  minos  elata,  mnlto  eit}» 
diora ,  quamuis  eorum  latittKlo  fit  ma«or«  Exempli 
lu  ulenta  m  diuerfis  Sibiriae  locis  occurruat ,  vbi  nk 
iigne  trigUft  r^nare  (()let ,  xvx  vt  terrae  ad  exigiam 
tantum  profimdititem  tempore  aeOiao  legclentur,  et 
corpora  (epulta  pntre(cere  non  fokant ,  quum  e  c »)- 
trarib  alij  liKa,  fub  eadem  quio  maiore  polt  akitiidiie 
fita ,  fatis  finc  temperata  et  fertilia ,  miau&  iupra  vam 
6dita. 

Qiium  praeterea  conftet  loca  orientaliora  dici  fr-gi'.i/oGt 
minu^  onentabbus,  experientia  quoque  faepiuscoii&rmtote; 
inteliigitur  pendere  hoc  fiigus  (aepiu^  poflfe  a  ntiiore 
locorum  altitudine  fupra  fuperficiem  maris ,  quamais  et 
aliae  cau6e  poti(fimum  a  natura  (oli  pendentes  conriu;' 
Ipre  queant.  Sed  dc  bift  ct  alii»  huc  peniauutodi 
coflfideraciooibUd  aiias. 


ASTRO- 


ASTRONOMICA. 


Q^qq  I  INVES* 


1  tf  y  RS  T  I  G  AT  I  O 

P   A    R    A    L  L   A   X   E   O   S 

LVNAE  OBSEKVATIONIBVS  ALIQ^VOT 

ANNO  175  a.  PETROPOLI  ET IN  PROMONTORIO 

BONAE  3PEI  EX  GOMPACTO  HABITIS 

I  N  N  I  X  A. 

Audott 
ji.    N,    G  R  I  S  CHOJT. 

Inter  obferuatioines'  Limarer  Anno  175*2  itv  ob^rtia-' 
torio  Imperiali  Petropolitano  peradas    tres  tantum 
occurrunt  lefpondentes  tis,  quatum  in  Promcxitoria 
Bonae    fpei    inflituendarum    coelum  CeK  Abt^ti  de  I» 
Caille,  Academiae  Regiae  Scientiarum  Parifinae  membio, 
copiam    ftcit ;    Bimirum    obferuatione»  d.  y    lanuarit ,. 
II  lanuarii  et  ||  Februarii  habitte ,  quarura  infiiper  me<* 
dJa  non  omnibus  ex  numeris  efV  perfeda ,  quippe  quae 
obferuatione  ftellarum  fixarum,  quarum  in-  ParaUelo  Lu- 
na  tnnc  Terfabatur ,  carei^.     Binae  autem  reliquae  (atis 
fimt  completae ,  Tt  ex  iis-  vet  ipfo  diflferentia^  Meridia« 
norum  Petropoytant  obferuatorii  et  Speculae  ailronomicac» 
quam'  ia  Promontorio  Bonae  fyei  erigi  cucauic  Cel.  de 
la  Caille ,  collig.i  queat.     Principem  autem  locum  inter 
binas  hafce  obferuationes  tenet  ea  ^  quae  d.  »|  Februarii 
babita  efl;   Luna   tuoc   temporis  Perigaea  in  limitibos 

mxxjf 


/ 


4^       r  N y^ma  jiTio 

maximae    declinationis    borealis  ot  pcope   fizam  {\^ 
haereate. 

Coeli  flutem.  ferenitatem  in  his  obleniadooibos 
fi  fpedas,  prima  obferuatio  inftituta  eft  Luna  Petropoli 
tremula ,  in  Promontorio  vndofa  ;  in  (econda  obfenn- 
tione  correfpondenti  Luna  in  Promontorio  £onae  fpd 
parum  videbatur  vndoia ,  et  PetropoU  minus  tremula, 
quam  in  obferuatione  praecedenti,  quamuis  non  omQi 
trepidatione  deftituta ,  Tt  fere  fit  in  noftra  rcgioae, 
menfe  praecipue  et  Decembri  et  lanuario.  Tettk 
denique  obferaatio  d.  il  Febraarii  appropinquante  ire< 
re  abK]ue .  ylla  agitatione  limborum  Limae  Fetnv 
poli  perada  •  in  Promontorio  Eonac  (pei  e  comnido. 
feafibili  motu  Lunae  vndofo  comitata  fiiit. 

Ab  hi(c:e  autem  circumflantiis  abftrahens,  ad  difie* 
rentiam  Meridianorum  Petropoiitani  obleruatorii  et  Pnv 
montorii  Bonae  Ipei  definiendam,  primo  me  conferam, 
eamque  ex  comparatione  dificrenti.  e  Afcenfionum  reda- 
rum  Lunae  et  fixurum  Paralleio  Lunae  proximarum 
Prtr(^li  obieruatae,  cum  illa,  quae  ex  obferuationibu»  ia 
Promontorio  habitis  fluit,  deriuare  atque  fiabiiire  coua- 
bor.  Eiusmodi  enim  comparatio  ioter  obferuationes  et 
d.  '4  lan.  et  d.  i\  Febr.  in  vtraque  fpecula  afironomica 
fiidas,  modo  fequenti  infiituta,  Meridianorum  diOantiam) 
de  qua  agitur,  accurate  Citis«  .Yt  opinor,  pro  nofixo(co> 
po  declarabit. 


Obfei* 
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ObfeTuationes  autem  ip&e  huc  Q>eAante9,  in  'Pro< 
montorio  Bonae  ipei^et  in -obferaatorto  litipsetiali  Pctm< 
politano  babitae,  in  feqoentibus  Tabulis  exhibentur. 

OBSERVATIONES  IN  PROMQNTORIO  BONAE 
SPEI  INSTITVTAE. 


Temp.  ver. 
App.  adfil  vcr. 
Tobi  fextapps. 


H-  M.  S. 


7. 31"  38 
XX.  4.12« 


M  DCCLII. 

d. 


1;  laouarii. 


Dift.  a  Zcnith  Y^- 
rallaxi  et  R,eira£k. 

iG 


\^     -----     . 

LirobDsprtectdens  3)bc«  Limbus  borealis. 
Limbis  LvLtm  vadoCiw 


M.  S. 


49  53»5  <5 
5i.37.<b.8 


d.  il  lanuarii. 


7.  7.29  J  y    - 

IX.  53.    O    tirciter  «© 


12.     O   271  ? 
12.     2.47J   ^Limbi 


Luoae.    Lislbu\  boreali*    -    - 


50.50.17.  8 
^i5.  42.    2.  9 

4I7. 26.48  9 


Vento  impediente,  horoiogium  tdnpore  tnin|itus  a  ®  noa 

audiebatur.  Luna  quidem  parum  ?idebatur''Yndo(a^  fatius 

autem  fiiiflet  limbum  eius  auftralem  obferuare. 

*    j  d.  II  Fcbruarii.  |  . 

<^.  53*  43    LiatbttsLuiiacprae(edpDS.LiBbi»anfiralis55-^^'3^ -O 


54-5I.4I-3 
54.48.14.2 


<J.  55 .55  ^  y      -     •     -     -     -     - 
s.  »3x93^    " - 

Limbis  Lanae  'Vndantibns    \   . 

•  Loco   55'.  ao'.^!''^  o,  iue  iu 
dJcc,  tegcndumcfty^^.^o^ai^^^o. 

Rrr" 


Tom.  VI.  Nou.  Com. 


OBSER* 


0J3SERVATIQNES  IN  OBSERVATQRIO  IMPES" 
BETROPOLITANQ   HABITAE. 

Qbfeniat..  et   circumftaDt.l 


U.  55 


Dies  obfermt.    Tenip.-  Tct,, 


MDCCLll. 

lan.  yelp. 


7*.a4v'.'3.7/': 


3:5.    9»  I 


ir,  z.  44,  s. 


3«  ^4* 
3>  57i 


Culinioatia    «-    y     quam; 
proximc; 

6*^2^5s^'»;t.Ebnd.Appalf. 
«  W  ad  fil. 
veit.    quadr 
Merid.  qmm 
proxifnflnv. 

Altitud6  ay  tunc  eratzL4,6°. 

7S^'l  micro« 
metrt  1 

Altitudo  itaque    Meridiana 
a-pp^arensa: 

9*.5A'.55,r^t..Pend.  App. 

l^^limbr^ae 

ad.  fil..  wft. 

quadf  Merid. 

quam  pcoxii 

mum. 
Culminatio  Gcntri  ^jecii* 

citen, 
Altit.  oMisgi  3ae  bor  =4^ 
id^-ifil.  +  S*-- 
.    a'*|inicr»- 

I^£S> 


TJ^kJiLLAKEOfS    trkAE,        ^p., 


Ijic»  obleniat; 


MDCCUl. 


;  Temp.  -tcr 


d.  |;l2in.¥e(p. 


Ibi&cmt.'  et  cirrumftant. 


ii*.58*'.5B'^.8 


J9'  i^' 

S2.       O.    13. 

( 

1.  iS.    4 


1 

Ahit.  igitur  Merid.  ^p^ar. 
marg.  3ac 
boT.  —  ^(J*' 
a.6\  20^^.  5 
aere  particuli!* 
glacialibus  re . 
pleto,  LunJ 
tremala. 

aa^SS^^p^^.Pendrs^yo*. 

io*.4jf'.56'<t.  Pend.  App 
PUimbi^ae 
ad  fil.  vcrt. 
quadr.Merid. 
-quam  proxi- 
mum. 

Calmiiaatio  Centri  3)ae  cir 
citer. 

Altic  marg.  3ae  bor. 
r:  42».  10' 4» 
£1.-1-.  4«.  9^1 
micr. 

I o*. 48. 1,51 1.  Penii. . Appj 
a*limbi  3)ae 
fld  fil.  -vcrt 
x]uadr.  Merid 
quam  proxi 
tnum« 


.1 


Dies 
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Dies  obferaati;  Temp.  Tcr. 

Obleraat.  et  circuinftint. 

MDCCLH. 

d.  ^Ud.  Te^ 

i 

Altlt.  itaqae  Merid.appar 
inaig.    3ac 
bor.  =  42' 

Diameter  3ae  horizontalit 

* 

1 

ad    tempuj 

culmioationi» 

,   3aeexmoni 

,  traata  difd 

' 

lunars  pet  fi- 

r   i. 

1 

lum  Terticaie 

__   i 

quadraatisde 
dnda  — 3*^ 

i 

i 

Luna  6b  coelum  Tapoiofum 

tremuk. 

'      •        *     ■     !    * 

i 

1 

Stellast^aralldo  3ae  pioxi^ 

' 

i 

mas,  nubibos 

' 

' 

impeditusob- 

i 
1 

feruare     noo 

j 

1 

potui. 

,,,      A 

1 

-   \         •)                    .  '  : 

23  ^  5,5^-  ^'''Pend.  r  3^0° 

'  cI.HF«brvverpJ  6*  i  g'.  oV, 

Diameter  ^ae  appar.pern- 

{   ' 

•                     1 

1 

bum  8  ped 

roicr.    Aogl 

1  manitunr 

I 

! 

'  =  3«*^  »^ 

I                      »        .   .. 

=  33^8^'.  8. 

. 

\  1  -.  . 

Die 

i 

rAi^ALLAXEOIS    LTNA^,        yot 


MDGCUI. 
(L.i|Febr.Te(p. 


Di&  obieruait. 


Temp.  vcr.     Obtenm.  et  drcurrftant. 


53.  II. 


53.  26. 


6.  5T.  1«. 

57.  »7. 


<J..  5*.  la.  3  5*.!+''.  i'''    .  Pfcnd.  App. 

i^^liitibiijaic 
ad  fill  Tert. 
qiiadr.Merid 
quam   proxi- 
mUm. 
52.  23.     Altit.    marginis   3ae  bor. 


*t 


i:  5  0*^.50 '++■•!  5 
CuImrnatioCenfri  ^ae  quam 

proxime. 
Tranfitds  Centd  ^ae  per  fil 
Tert.  quadran- 
tis,  circiter 
Altit  itaque^erid.  appar. 
-marg.  ^ae  bor. 
=:50°.58'.a".tf. 
Culminatio  ^\S  circiter. 
S^.ip^itf^-^.t.  Pend.  App. 
4^adfil.vcrt, 
quadr.  Merid. 
quam   proxi 
mum. 
Altit    ^^    tunc    erat 
=5o'».50''.+tf«'i3'*-|. 
Hioc.  Aldd.  Merid.  appar 

<«=5i'.a'.xV'i 
Coelo  exiniiie  fereno         . 

*  3*.  5  5^.7'1  Pend.  =:3<5o°. 
R  r  r  3  Cuml 


4D9         i  NV  1EST  IG  AT  T  <J 

Cuin  «d  cakulos  TtriHsque  inco|;niti,  Meriduiat- 
fffum  oenYpe  differentiae  ec  Parallaxis  Lunae  horizontili^ 
jq^tuendoSi  diita  Qoauulla  elttnenta  a  ITaboIis  aftrcuio- 
jxiicis  neceCario  (int  mutuanda,  t%  Tabulis  Halieianis  a4 
^es  tjcmpusque  obieruationum  4am  metnoratarum  f&i 
guentes  accpratiiTime  fupputaui  pofitiones  Moae  ^  pofiti 
.di^erentia  Meridianorum  inter  Gtenouicen(e  obleruato- 
«ium  e.t  .Petroj>olitaQuoi  ;=:  >*.!'!.  lo^'. 

W?-  D.  45  laa:  ii*  3'.  o^^  t.  v.  fob  Meni, 
Pejtropolitano  Longitudo  Gentri  Luuae  vera 
;:r:3*.a<5°.34''.  ^i''''.^,  eiusdemque  latitndo  vert 
X^^'',Si'.t&^''  ^  Auftr,  JiiiK^  pofica  d»liquitate 
E^cclipticae  :z:a3*,  28^30''^,  pro  «odvm  tem- 
«poris  momento  AfcenGo  reda  Lunae  ven 
jz:ii7".4j5^55'<.  9  et  Declinado  LunaeTera 
•==ji<f?. -4-7^2  a^^  7  bor.  Eadem  ratione  io- 
.veni  -ad  i\  lan.  11*.  53'- o''',  -t.  v.  Petrop. 
JLongitud.  ,LoMe  veraiQ  :^'3*.a7».4''.  «a''^.i  ; 
jLjifirudinem  veu-am  —4/».  10'.  ^6^*,  Auft.  Afceiw 
•  /lonem  redam  veram  zr  11 8°.  17^0^.  3  et 
Dedinationem  verom  =ri6°.40^23^^  Bor.  ita 
arjt  motusLuuae  verus  |)ro  50  mia.  pr.  temp. 
iix  Afcenfionem  re(Stam  fit  =3,0^4^^  4,  f&- 
cundum  DecUnationem  auttm  :^  6''.  59^.  7. 
Pamllaxji^  Lunae  horizontalis  xienique ,  quae  ex 
.4isdem  Tabulis  pro  hoc  tempore  prodit,  ae- 
^     . :  <}uatur  59'-4*''  >  -ct  diamcter  Lnnae  horiozon- 
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«75«.  D;  tS  hn.  112*, o^o''  t.  V.  fub  Merid.  Petropol.- 
Longitudo  Centri  Lunae  vera  zi  4.*.  i  i^.^p^S''''.^ ;, 
Latltudo  Tcta  zrr^"  a/s^^''.  /^,  Auftt<.'  Afcenfib 
icdia  vera  m3ii°.  55'.  i'"'.  9'  et  Declinatio 
•vera-  ma"*.^*'':!''^^  Bor.  Siroili  modo  pro» 
dibit  ad  t^^:$o*.o^^  t.  ▼.  Petrop.  Loogitudo* 
Lunae  vera  rn^^.ia".  ^9^27'"';  Lttitudo  vera' 
.  =.  4?.  45^.  o''''.  4'  Auftr.  Afcenfio  re<Sta  ve- 
la  =  13  3°.  25^- 3  3"'^.  8  et  neclinaiio  vera^ 
:rzi2*^2f  57^^  Bor.  PraetereaiParaUaxis  Lu»" 
nae^  horizontalis  ad  temp us  obferuationum  luna» 
num  ■=.  S9'>  20/^4  et  diameter  Lun^  hou^i 
lontalis  n  1*^.38  ^^4, 

»752.' D.  V  Febr.  6*152^.0^'  t.  v.  Petrftp.  Longrtnt' 
do  Lunae  vera  rr  a^.  20°.  ai''.  53''".  4 ;  Latitudp* 
tera  m"  $y.  4/^.  4  ,  Auftr.  Afcenfio  rc<Sa: 
tcra'  •=.  79".  39^.  37'^.  8  et  Dcclinaiio  vera,- 
rr:  21°.  X4''.4L^''  2.Bor^  Itemquet^^A^o^^t.v. 
Fetrrtp.Longltudotunactera:li2*.2o*  5x^25/^8  'y, 
Eatitudovcra  r::  1*^.5  5^:2  8'^  8  Auftr.  A/cenfio 
redita  vera  zf:  80*^.11/^24'''.  5.  et  Lfeclinaxia 
•vcra  ==21'°'.  14/  20^.  7  Bor.  Parallaxis  au- 
ttm  Luriaie  horizontalis  rr58'.5,4"r.  et  diamctcft 
•iQs  horizDntiJlis  3:2''.  2 ^:'^'. 

Hifcb  ftabilitis ,  computatio  differentiae  Mcridtano^ 
cunr  Petmpnlin:  int^  et  Pfomontoiium  Bonae  Ipei  fic: 
«tiit  adoinanda :: 
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Petropoli. 

D  Jjlan.  I X*.  ft''. 44''  S  t.  v,  Td  p* .50'.  a^p^^t  Pcnd. App. 

a""limbi5ac 
ad-^umvert. 
Qaadrantis 
MeridiaDO 
•qnam  proxi- 
mom. 
7.  35'  9.  xt.  T.wl  tf.  aa.  59|t.Pend  App. 

a  ^  ad  id^ 
— — —  filum 

3*.  a  7^  3  5'^.  7 1.  V.  yel  3''.  27^  49'^^  t.    Pc n  d. 

rr-dififerent. 
inter  tranfi« 
tumoyeti"' 
limhi  3<ie. 

Cum    Tcro    23*.  55''.  5  3'^  7    tcmp.    veri,   vcl 
«3*.55''9''^  temp.   Pcnd.   refpondcant    3<Jo',    prodibic 
differentia  Afccnnooum  redarum  a^  et  i""  lirobi  3ae 
d.  l\  lan.  ii*.a'.45''  t.  vero  Petrop.  =:;  5  2°.  2^  so''^ 
Ob  dcclinationcm  autem  fili  verticalis  quadrantis  a  Me* 
ridiano    occidentem    vcrfbs    addatur    o^^.  7,  et  propier 
Parallaxin  Lunae  in  Arcenfioncm  rcdam   4^^- 4,   ita    vt 
Tcra  difiercntia  Aiccnfionum  redarum  a\i  et   x^  limbi 
Lunae  fit  xx*.a''45'''' t.  t.  Petrop.  =152°.  »''.55'"'.  x. 


Simili 
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Simili  modo  in  Promontorio  Bonae  fpeu 

Dijlan.  11^4^1  a^^J  t.  v.  App.    x'"'  limbi  Lunae  ad 

filum  verticale  Sextantig  Me* 
ridiano  quam  proximum. 
7.34.38.   t.  V-   App.   ab   ad    idem    filum 

S^-ap^s+^^^i  t.  V.  ziz  diflfer.  inter  tranfitum  aM 
ct  i"*^  limbi  Lunae,  quae  in  partes  Aequatoris  conuerfa 
dat  difierentiam  Afcenfionum  redarum  a^  et  i^^Mim* 
bi  Lunae  11^4''.  12 ''''5  t.  v.  in  Promontorio  Bonae 
Ipei  n:: 5 1^3 2'. 36'''',  vel  29^41''''  maiorem  ea,  quac 
obferuata  fuit  Petropoli  11*.  2^^.45''^  t.  v.  Qiiia  vero 
motus  Lunae  verus  in  Afcenfionem  redam  pro^omin. 
prim.  temp.  (upra  inuentus  eft  —  ^o'^-^''''^»  patet 
ifta  29^.41^^  refpondere  49^  21^^  i  temp.  Vnde 
(equitur ,  Afcenfionem  redam  Lunae  veram  in  Promon- 
torio  Bonae  fpei  10^14'  ^i^^^t.  v.  eandcm  fuiffe  quae 
Petropoli  obferuata  eft  1x^2''.  45''''  t.  v.  ata  vt  difft> 
rentia  Meridianorum  obfeniatorii  Petropolitani  et  Pro- 
montorii  Bonae  (pei  ex  his  obleruationibus  colleda  ^  fit 
rzo*.  47^54^^.  quibus  obleruatorium  Petropol  oricn- 
talius  eft,  quam  Specula  aftionomica  Cel.  de  la  Caille 
in  Pronjontorio  Bonae  fpei, 

Huius  inuentae  IVleridianorum  differentiae  magis 
adhuc  conftabiliendae  gratia,  confimili  fupputandi  ntiorc, 
ex  obferuationibus  Petropoli  et  in  Promontorio  Bonae 
fpei  d.  II  Febr-  1752  habitis,  differentiam  Afcenfionum 
redlarum  Lunae  ei  fixae  i^M  ad  momenra  obferuatio- 
num  in  ephemeridibus  notata  emere  atque  concinnare 
Tom.  VL  Nou  Com.  S  s  s  iuuabit. 


V 
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iuuabit.       Habebimiw   itaqoe    fecundum    obferuationam^ 
ephi-meridcm  in  obfcruatorio  Petropol.  conditam. 
i7$2.1>;|Febr  C^.sy.z-j^^.s.  c:v»  fiuc  5*:i-9M6''t.Pend. App.^: 

adfil.Tert.qoadr. 

Mer.quamptoxi» 

mum; 
tfi  52%  1«.  3- t.v^fiue5. 14-^  t-Pend.App.i'"'' 

limbi^aeadidcm 
"~~"  '       filum. 

fiinc  o*.  5.'.  L5^'.  2^  t.  V.  fiueo*.  5^".  i.5''^t.  Pend.  =z diflfe* 
tcntiae.  Alcenfionum  redarum  ^y.  et  1?"  limbi  Luaa& 
6^52-^.  12'''.  3..  t.  V.  Petropoli.- 

Etquia  23^56'.  13/^6  t.  vcriTcl  23*!55''.7.''|: 
t  Pend.  aequautur  360?  Aeqjgat. .  crit  difieremia- Afcen» 
fiouum  re<3:arum  ^^  et  1*"'  limbi  Lunae  d.  U-^ebr.. 
6?'. ^^^ii''''.^,  temp.  v»  Petrop.  :=z  jy,i^i.i^\  Ob 
aberrationcm..  fili  yetficalis  qjuadrantis .  a  Meridiaoo  occa.' 
fum  verfus  •  pro  difi&rentia.  akitudiaum  (lellae  ec  CcDtri  • 
Lunaes  addcndum  eil.  i^'^.^  ^.  propter  ParaUnxia  autem 
Lunae  in  Afccnfionem.  reftam  tempore  tranfitus  ipfius< 
per  filum  verticale.  quadrantis  2^^.  2.  fuot-  fiibtraheoda-t 
ita  vt  vera.  difFcrentia.  Afccnfiomun  redarunr  i"*  lirobi 
Lunae  et  ^y  hora  fupra  notata  fit  n  i^.ip^.o''''.- 

In  Promontorio  Bonae  SpeL 

T/  *\  Febr.  6*.  56^  5  5/^  t.  v,  App.  ^tf  ad  filum  vec- 

ticale-  Sextantis  Merid.  quam 
proxim»m. 
6-  S^'  +S  App.   1!"'  lioibr  Lonae  ad 

«— — idem^filum 

adeoquc     o''..  3.^  la'^  z=:  diflfercnt.  tcmp.  intcr  tran- 

Guun 


P^iRJlLJXEOS  IVNjiE.         507 

fitom  ^y  et   i'^  limbi  3ae.,   quae  ad   partcs  Aequa- 

twis    pro    rationc  aa^S^^is^''.  6    ad    260°  rcdiifta  , 

abit  in  o''.48^7^^  6rr   vmc  diflferentiae  Afcenfionum 

redarum  1""  Jirabi    Lunae  et  <^y  in  Promontorio  Bo- 

ntre  fpei  6^5  3^.43 ''^*  t.   vero.   DifiereDtia  liaec  Afcen- 

fionum  redarum  30''.  ^a''^^,  minor  eft  ea^   quae  Pe- 

tropoli  obferuata  foit  eodem  die  6^.  $2 ''.12''^.  3 ;    mo- 

tHS  autem    Lunae    verus  in  Alcenfionem  re^ftam  ex  ta* 

bulis*  Halleianis    depromtus    tunc    temporis    50    min. 

prim,  tcmp.  relpondcns  aequatur  3i''.4<^''^-7.    Ex  quo 

colligitur,  difierentiaro  illam  Afcenfionum  re<^arum  Lu* 

nac  30''-5a''-4  aequare    0^48^34-''''.  6,  quibus  tem- 

pori  obferuationis  lunaris  in  Promontorio  fnbducflis ,  rc- 

fiduum6*.5^8^^4,  rcg)ondebit  6^  5  2<,  12^^.3,  fub  Me- 

fid,  Petrppolitano ,.  ita  Yt  differcntia  horum  Merldinno"^ 

mm  (ecundum  obferuationes  d.  ^  Fcbr.  fit  —  o^.47''.4-'"^. 

Haec  Mcridianorum  differentia,  fi  comparetur  cum 

ea,  quae  cx    pbleruatioflibus    d.  ll  hn.    habitjs    fluit » 

di^rimcn  quidcm  occurrit  infigne  ,  50  nimiram  minut. 

iecund.  temp.  minus  aiitem  fingularc ,  fi  atiimaduefteris 

crrorem  Vhius  minuti    (ecundi   tcm^poris  in  obferuationi* 

bus    admiffum  differentiae   Meridianorum    methodo  hac 

<:onclufie  afferre  ecrorem  trigefies  circiter  maiorem,  fiue 

•30  minut.    fcc.    temporis.     CaetcrHim  autem  ,  vt   certi 

oliquid  circa  horum   Mcridianorum  differcntiam   (latuere 

pofliTrus,  faciie  intelligitur,  obferuationem  d.  H  Febr,  in- 

Vlitutam,  varias  ob   rationes  haud  abftrufas ,  ad  prae(en- 

tem   quidem  vfuro,  altera  d,  H  lan.  perada,  effe  pme- 

ftabiliorem  ,    praecipue  cum   intcruallum  tcmporis  intcr 

«mnfitum  .  Lunae .  et  (leilae  in  obfcruatione  d.  ||  Febr. 

5  si  2  ^uadra- 
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quadrageGes  circiter  minus  fit,  qaam  in  obferuatione  prac« 

cedenci.     Hi(ce    racionum  momentis  indudlus  ,  in  Yfufn 

fequeacis  calculi  ad    Parallaxin  Lunae  definiendam  infti* 

tuendi,  differenciam  Meridianorum  Petropolitani  obferua* 

torii  et  ProiTioniorii  Bonac  fpei,  ftatuam  rzo^.+^^.io^'. 

Ad  Pariliaxin  iam  lunarem  ex  obferuationibus  ab 

Illuftriff    Academia  Scientiarum  Parifina  propofitis,  ex- 

adiiTime    liauriendam  nggrefluris^   ]V!eridiani  terreftris  fi- 

gura  cum  nobis  fit  confiderahda »  necefie  erit  primum, 

ea  calculo  definiamus  elementa ,  quorum  beneficio  ,  pro 

Ttroque  obferuationum  loco^  Paiallaxin  Lunae  horizoota- 

lem ,  obferuacis  Lunae  a  ftellis  proximis  diftantiis,  coQfen* 

taneam,  aftignarc  valemus.     Requiritur  autem  ad  hoccc 

Bcgotium    et   radiorum    tcrreftnum    bina  obfeniarionum 

loca,  cum  centro  Teiluris  iungenriuro  magnitudo ,  fiuc 

potius  ratio  ,  ec  anguli  ^   quem  conftituit  in  fingulis  lo- 

cis  verricalis  linea  cum  radio  terreftri  competenti  mea- 

fura.     Haec  vero    pro  varia  Meridiani  terreftris  cunia- 

tura  adeo  ab  inuicem  dilcrepare  debent,  vt  qualis  quan* 

tusque  fit  eftcdtus  exinde  ad  Parallaxin  Lunae  redundanii 

curiofe  non  inueftigjfie  nefes  ibret.     Duplici  itaquc  mo* 

do  in  fequentibus  figuram  Meridiani  terteftris  conSderarc, 

aique  elemeota  ^upra  memorata  definire  ftatuimus ;  pri- 

mo  Telluri    tribuendp    figuram  Sphaeroidis  eliiptici ,  in 

quo  gradus  Meridiani  ab  Aequatore  Polos  verfus  in  ra- 

tione    qu4m    proxime    duplicata  finuum  iatitudinum  ac- 

crefcuiit^  cuiusciue  natura  e  binorum  Meridiani  graduunn 

meiifura  innotefcit :  deinde  autem  eam  admittendo  figu- 

ram  ,  qiLim  Cel.  Bouguerus ,   Academiac  Reg.    Scient. 

Parifinae  me.Tbrum  ,    per    quatuor  graduura  teneftriam 

menfuram  Telluri  concihauit ,    in    qua  incrementa  gn- 

dunm 
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diKim  Meiidiaiit  ab  Aeqoatore  fequatib  ratioQem  biqua- 
ijratonim  finuam  lacicudinum 

Referat  io.  hjpotbefi  Terrae  Sphaerofdicae  ellipfisTab.XIV, 
ADB   Meridiaaum   tcrreftrem  per  locum  R  in  fuper-  ^*i'  *• 
ficie  Telluris  pofitum  tranfeuncem,        Agatur    normalis 
RP.  in  tangeatem  ERp  loci    R    ad    diametrum    Ae. 
quatoris  in  P    terminata ,    itemque    perpendicularis    Rr 
in  diametrom  Aequatoris.     Data  nunc  ratione  radii  Ae- 
quatoris  AC  ad    iemiaxem  DC,    vna  cum   eleuatione 
Poli  loci  propbfiti ,  quaeritur  loci  huius  diftantia  a  Cen- 
tro  Terrae  RC,  et  angulus  PRC,  quem  fbrmat    vcrti-  . 
calis  linea  RP  cum  tadio  terrefiri  RC?         . 

Vocemus  ratibnen!\  radii  Aequatoris  AC  ad  lemi- 
axem  CDatb,  eleuationem  Poli  loci  R,  fiue  angulum 
RPA/,  ang^lum  RCAv,  angulum  PRCw,  et  ra-v 
dium  RCr,  eritque  ex  natura  ellipfeos  fubawmalis 
Pr  c^-lCr  et  Rr  —Pr.  tang.  /-g.  Cr.tang  /. 
Cum  vero  f^irtang.  «,  habcbimus  tang.  v— ^.-cr^* 
=:  ^  tang.  /.      Dato    autem    angulo    v,    erit    angulus 

qoaefitus  ir  z=  /  ^  v,  vel  tang.  tt  =  — i-i-^'cang.  /  j 
hinc  fub  latitudine,  cuius  tangens  zz  5-,  angulus  it  erit  maxi- 
mus,  eiusque  langens  —-7^  =  ^4—7.) 

Ducatur  porro  ex  Centro  terrac  C  ipfi  RP  pa- 
rallela  C/>  in  tangentem  loci  R  perpendicularis ,  quo 
fa^  erit  in  triangulo  KCp.  1  :  rzrfin.CRpn^cof -tt: 
Cpy  fiue  Cptiir.  cof.Tt;  itemque  in  triangulo  PKCfin.  l.r 
=:fin.v:RP,   vel   RPri:^^,    adeoque    RPxCp 

=-^^:r^-     Q!"a  vero  in  cllipfi  R  ?>^Cp—CD*—b\ 

S  s  s  3  ^   pro- 
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ptodibit   radtus    Terrae    ad    locuin   K   duto)    fiue  r 

jtn.v-coj.1t 

Inueotis  itaque  .formulis,  commode  fat  et  angplum 
Tt  et  radium  terreilrem  r  exbibeatibus ,  vtrumque  iam 
quaentum  pro  quauis  differentia  .axium  Terrae  Sphacrd- 
dicae  data,  ad  quamlibet  latitudiaem  definire  valemus. 
Si  ponatur  ex  gr.  differentia  axium  :=  h?  >  ^^  ^ 
iluit  ex  calculo  Cel.  de  la  Condamine ,  Acad.  Rc^. 
Scient.  Parifinae  membri,  comparatiooe  inter  primum  et 
<S6i  ktitud.  bor.  gradam  infiituca  ,  et  quaeratur  anguli , 
quem  coudituit  cum  radio  ,terre(b:i  ^erticalis  linea ,  et 
radii  ipfius  menfura  ad  .eleuationem  Poli  obleruatorii  Fe- 
tropolitani .,  (quam  interea  ponimus  zr59''.55''|)  habe- 
bitur,  pofito  41=1,  ^="0.  P9534.884,  et  /.=  5^*, 
j5^'.49^',  adeoque  .  • 

U^  9.  997975  3 
M*r=:  9.  9959  5od^ 
la*:;:n   0.00  0.0  000 


i%^   9   9959506 

/tang./~jo.  2375.887 

/^.tang.  /:r:/tang.  «^cz:  JO.  2335393,  hioc 
angulus  o;  =:  59"*.  42^ 44'^.  • 
augulus  /  —  59.  56.  40  idcirco 

angulus,  quem  fbrmiat  Petropoli  yerticalis  lioea  cnm  radio 
tetrcftri,  fiue  'jt=:o°,i3^55''^f. 

Cogrii- 


Cognitis  iam  angute  v^/tt-,  calculie  i^dii   terre- 
fiVis  pro  Parallelo  Petropolitaai  obfeniatoiii  fic  coDCiaaad' 

;^o(ed-  :•  ' 

/.  fin:  V  ±1 9.  93  d^a  6  44 
/.col«7s=r 9  99.99954 

.    i<"fin.v.conTrzt9  93'<J25o8' 
/.'  firi.  /'=:  9-937  2  8*  7  2 


/.-Vj«^:=o.OD05i=3:i^ 


»/1 

jm.  I 

/^»  =  9- 9979753 


//•ii:^  9984.885,  fiue' 
/"ir:©.  99<J5  2  5:(f8'. 

CbafiffliU  iworfus  cafculo  cqUigiturj  pro  ktitudinef- 
0bteraatoriiCel.de  la  Caille,  in  Promontocio  Bonac 
Qjci  33'.55.'.i2'^  anguiHS,  qucm  fbrmat- verticalis  lir 
nea  cum  radio  ad  Ceotrum  Terrae- du(So  3:i4^49"',- 
et  radius  ipfe  rz  o;  9  9  &  5  <^  3  o  2.  Definitis  igitur  hisce 
citmentis  pro  Terra  ellipfoidili- ,  ad  alteram  iain  acce- 
demus  hypothefin  a  Cel.  Bouguero  excogitatarti ,  vt  fc- 
cundum  hanc  quoque  inaotefcat  valor  anguii  tC-  et  radiii 
r,  pr3  vtriusque  obferuatorii  latitudinc. 

Mcthodus  fuppucandi  diftantiam  loci  caiascunque 
in  fuperficie  Terrae  dati  a  Ccntro  T^Uuris,  itemque 
angulum,  quem  format  radius  centnim  Tefrae  et  locum 
propofitum  inngens  cum  verticali  Unea  eiusdem  loci , 
fecundum  theotiam  Ccl.  Bougueri  eiusdemquc.  hypothc- 
fiQ,    quod  incrementa  ginduuro  Mendiam  ab  Aequatore 

TcrfiS' 
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Terfus  polos  biqiiadratis  liniium  latitudinum  fiot  piopor* 
•  tionalia. 

_,    „_.  Sit  AKB  Mcridianus  terreftris,  AC^^femi  diame. 

Fig!  2.^^^  Aequatoris,  CB  femi-axis  Terrae,  DGE  Graui- 
centrica ,  vt  ab  Audore  vocatur,  KGZ  tangens  Cra- 
Ticentricae,  fiue  vcrticalis  linea  loci  K.  Vocetur  arcus 
Grauicentricae  DG  «,  finus  totus  a,  finus  latitudinis  loci 
K,  fiue  cofinus  anguli  KZCS;  eritque  fecundum  hy- 
pothefin  Cei.  Bouguen  «=:p,  arcus  totalisGrauicentricae 
EDr^,  EC=J«,  DC=,',a,tang.  GZ=*^"'^>) 


(^)  Circa  aequationem  pro  tangente  GZ  obferuandom 
efi,  eam,  quam  hic  exhibuimus,  non  omnino  coq- 
giuere  cum  formula  in  libto  Cel.  Boogueri  p.  289 
notata.  In  fbrmula  enim  CeL  Bougueri  occumt 
terminus  ~f  t  in  nofira  antem  *-^'  Practerea 
Tcro  Cel.  Bouguerus  pergendo' concludit ,  taogen- 
tes,  vt  GZ,  efieaeqnaks^  cuniae  int^eEGD 
<-Jarcu8  DG-H,7^«,  ^^^^  ^*  praetcr.  errorem  io 
termino  ^^  alius  adhuc  obiiius  fit ,  niminnn  \ 
arcus  DG  loco  t  ^rcus  DG,  qui  qnidem  ex  fer- 
muta  generali  corrigi  poflet ;  quia  vero  eadem 
menda  pag.  313  et  3x4  efi  repctita  ,  difiiicile  eft 
iudicatu,  vtrum  ipHi  formula  generalis  pro  taogen- 
t,e  GZ,  an  vero  conclufio  ex  illa  deduAa,  fit  er- 
ronea.  Quamobrem  operae  predum  erit,  Yt  tan- 
gcns  GZ  ex  acquatione  generali  Grauicentricae  de< 
finiatur.. 

Huoc 
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=  .V«-H7ra-75-  =  ^^-f-*rr--^«>  «  tang.  GW 
z^l^,-?»,  adeoque  ZWni^tf-i-ff,^ DC-f- *;fa- 

Cum  porro  radii,  vt  AD,  KG  etc.  ipfis  graduum 
Meridiani  amplitudinibus  (int  pioportionales,  et  vice  ver- 
Ta  ,  radios  iam  didos  ipfls  giaduum  Meridiani  menlh* 
ris  expdmere  liceit.  Sic  primi  gradus  latitudinis  radius 
AD  crit  =:5tf753  hexdped.  Gall.  arcus  Grauicentr. 
totalis  ED,  fiue  exceffus  j>o'"'  gradus  latitudinis  fupra 
primum   =^959  hexaped.   hinc  ECr:7<J7y  hexap.  et 

DC 

Hunc  in  finem  producatur  ordinata  HG  ad  F, 
ducaturque  ipfi  infinite  propinqua  bg.  Vocetur- 
abfcifla  HDiir,  drdinata  HGj',  arcus  DGa;  erit- 
que,  demtfla  perpendiculari  GI  in  bgtQVzzdXy 
^gzzzdy,  gGzzdUy  et  GF  — /j<i— j';  adeoque  in 
triangulis  1  G^  et  G  2 1  fimilibus  dy.du-^^a  -y  \  GZ 
fiue  GZrr  JjC/ftf-y.     Eft  autem  inGrauiccntrica 

»==7§,  J'=ntf--(T7?-+-7g)(«'--iy.,  tlU=:%, 
ideoque  du-'-^,  et.^yirCiiiH-ia^j^a^-oV^ 

ds^  t^J^-y^ia^-i:') i  hinc  J^  (|,  a  -y)  fuie  G  Z 

^ai{jT^±m^ZlA^<-:rr*  +  ttJ  (^^  -  -^O 

—  *^^  -i-  .7^  -  r?  =  — ^.7^5 •     Vnde  aper- 

ta  fiunt ,  quae  fupra  cbiter  monenda  duximus. 

Tom.VI.Nou.Com.  Ttt 
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DCzir^iif^  hexap*^  Pofito  igitur  fmii  toto  a^  fiucarcu' 
EDzi,  erit  AD-Sp;  i7935i>  vel/ADz  1.772^1702. 
Radio  GK  in  cisdem  partibuS  expreflb  addenda  elt 
tangentis  pars  GZ,  \t  habeatur  KZ.  Datb  nunc  in 
triangulo  ZWC  angulo  CZ W  altitud.  Aequatoris  in  loco 
K,  vna  cum  hypothenu&  ZW^  determinabitur  ZCjqiia 
cognita,  dantur  in  triangnlo  KZC^  duo  latera  ZK  et 
ZC,  yna  cum  angulo  intercepto  KZC,.  exquibusfiicilff 
fluit  et  angulus  ZKC,  quem  conftituit  verticalis  linea- 
ZK  cum^radio  K^T,  et  diftanria  ioci  R  a  centro  Tei- 
luris  KC,  quae  \t  in  hexaped.  Gall. exhibeatur, iequea*^ 
ti  analogia  Ytendum  e(l; 

AD+DC:  328ioi3z:iKC  ad  numeram  hex^- 
pcdarum  quaefitum.  Quia  vero,  pofito  ^zni,  ADrsp*- 
179351^  et  DC=o.  5333333»  erit  AD-+-DC=S9. 
71 25 S 45  hinc  ad  logar.  KC  addatuf  logar.  confians 
4-7399413*  fumma  erit  logarithmns  ^  cuius  numerus^ 
diftantiam  loci  propofiti  a  Ceutro  Telluris  KC  iahexa-^ 
fiedis  Gall<  exprefium  iQdicabit*- 

Quaeriturex^  c;  pro  noftro  fcopb  angiiliis,  qdem> 
fi>rmat  Tcrticalis  linea  KG  cum  radio  KC  fub latitudinc 
Petropol.  obferuat.  59^  5i5/|,  qcc  non  longjtudo  radifc 
kmduaxKC. 
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iSabebimns  itaque ,  pofito  a—i^ 
Js  zz:  9.  9372872,  hioc 
/j»  =  9.  8  745  744 
7^„=i9.4«5  9<J87 

:f^ =0.1 99775  p 

DC— 77  — 0.5333333 

^"-H^;=:o.73  3i092  =r:  2W 
Porro  /j*  ir:  9.  7 49 1  4  8  8 ,  Yel 
{i:ir«~DG=:o.  5912403,  et 

^^=fDG=:o.  448992A 
Quia  vero  GZ-ZW-G  WrrZWr-lDG, 
eritGZmo.  2841 170 

In  praefenti  hypothefi  incrcmenta  graduum    Mcri- 
«diani  ab  Acquatore  proportionalia  funt  biquadratis  finuura 
Jotitudinum.      Quocirca ,     cum    exce(Kis    vltimi    gradus 
Jatitudinis  fupra  primum  aequatur  959  liexaped. 
ad  logarithmam /♦     -     -     -     -     —9.749148« 
jiddendus  eft  logarith.  ^s  9  hexapcd.    =:.2.98i8i8<^,   Tt 

prodeat  log.  exceOus  $9" -5^%  -  -  -       ""'^ ~ 

gradus  latitudinis  fupra  primum  —2.7309(574,  fiuc 
«xceflbs  ipfe  -  -  -  —538.23  hexap.  cui  addatur 
1«*  gradus  iatit.  meitfura      =r  5^753  00  hexap.  eritque 

longitudo  gradus  Meridiani 

iiib  Pftrallelo  Petropol.  =157291,23  hexap.  Qua  in- 
'venta,  radius  liuius  gradus  KG  per  fequentem  analogiam 
iinQotffrfar; 

Tlta  5(5753 
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5^753  hexap;  AD=57«9'.a3  hexapiTCG; fiue; 
5<^753 :  59-  '79  35 irr  57291. 23  :  KG,  adeoque. 
KG=r59.7+0589 
addatur  G  2 r::  0.18+1 17     vt 

prodeat  KZ=;  60. 024705.. 
Ditis  nunc  in  triangiilo  redangnlo  ZWC  hypo-- 
thenuft  ZW=o.  7331092.  et  aoguloZWC=59°5^j,. 
argumentari,  licet. 

u  ::Z  W=:fid.ZWC ;  ZC,  hinc 
/ZW  — 9.  8<J5*<58(f. 
/fin,ZWC=9  9372872. 

L      J  .. 

/ZCtr:9. 802*1.5 5 8i,vclZCio  53+5353', 
In !  triangulo  -  denique  K  ZiCdaturKZr 5^.024706,  ZC 
=0.53+53  53ietangul.KZC  — 30°.  3t,  exquibusdeducitur. 

tangens  ZK  jC  =:.Z.C  fin.K  Z  C,  adeoque. 

KZ-ZC.coCKZC 
/cof  KZC=:9,  937«872- 
/Z.C=z.9.  8P24558 

/ZC.corKZC—9-  7397430 

Z,C.cof.KZC=ro.  549215 
KZz2  5o.  024705 

KZ-ZCcorKZCz=59.475490 

/KZ-ZC.corKZC=:i.  774338X. 

/fin  KZC=:;9,  5996985 

7.  9aS^.<^oS- 
/ZC=i9,  802455«; 

■  — >— — ^w  , 

Itmg  Z  K C  r=  7.  7  27  8.1 53j 

Anga^ 
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Angulus  itaque,  quem  ^rnnat:  yerticalis  linea  KZ 
cum  radio  KC,  fin.  ZKC,  aequatur  18.22'"',  qno  co- 
gnito  didantia  loci  K  a  Cencro  terrae,  fiue  KC  fequen- 
tii  modo  colligitur:: 

/fin.KZCizipi  <J99<^98<J 
/ZC=:9.  8024558 

;  Z C.fin. K Z C  —  9  5021544 
/tang.ZKC=7i  7278t<J3 

'^SSiTzKc    —  *•  77+3381 
/cof  KZC=:f9  9999938 

AKC  =11.77+3+43 
lhg.:confi:^  addJ  1=4.  7399+13 

/K'C  inhexapcd'  rr6.  514285.5. 

hincKCzr3768027.hexaped.GaU. 

Ertdem  modo  in  hypothefi  hac  Bojgueriana  na- 
dbs  fum  pro  Parallelo  Obferudtcrii  Cel.  de  la  Caille  ia 
Eromontorio  Bonae  fpri  angulum,  quem  vcrticalis  iinea 
cum  ndio  terreftri  conliitmt ,  r:  16^27 ''|,  et  udiuni 
ad  centrjm  l>rrac  dudiim  —  3276132  hexaped. 
Datis  nunc  difhniiis  UKorum  a  Centro  teliuris  vna 
cum  angulis,  quos  ft)rmapt  verticales  lineae  cum  radiis 
terreftiibtjs  ,  ad  l(Ka  propofita  e  Centro  terrae  dudis, 
Lunae  in  Meridinno  verfautis  Parallaxis ,  fiue  horizonta- 
lii»,  fiue  aUicudini  aiicui  vi(ae  cngnitae  refpondens ,  fe" 
quenti  methodo  facillime  determinari  poterit: 

Repratfentet    yERQ^    Meridianum   terreftrem  perTa1>XTV. 
Idcum;  in,  fupeificie    Ttlluris    datum    R    tranieuntem  , '^'6*  J* • 

Ttt3  iECQ. 
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^ECQ,  Aequatorcm ,  ct  C  Ccntjum  teirac.  Diic». 
tur  tangentes  HL  ad  radium  terieftreni  RC^  et  R/  ad 
verticalem  lineam  SRP  loci  K>  ad  orbitam  lunarem 
vsque  produAae.  Erit  itaque  angulus ,  quem  conftituit 
yerticalis  liriea  cum  radio  lerreftri,  zz  angulo  P  R  C,  fiue 
SR/,  qui  vocetur  n,  pofito  nidio  CRznr  et  diftnntit 
Lunae  a  Centro  terrae  CL—Ct.:zd.  Quo  fa(fto  ha- 
l>ebimus  Parallaxio  Lunae  bori^ontalem  ad  verticalcfQ 
Jineam  SP,  liue  (inum  anguli  R/C^rj- cof  H  ;  finuni 
vero  ParaUaxeos  Lunae  horizontalis  ad  radium  ter- 
reftrem  RC^  tanquam  omnium  maximae,  Hue  fin.  ang. 
RLCrr^-.  Ponatur  iam  altjtudo  Lunae  Mcridiana  vi& 
JR^zzVf  eritque 

XC:fin.XRC— RC:fin.CXR,  vel 
drcof.C-y-f  n)  — r;fin,Parall.  altitud.  in  Meridiano, 
adeoque  fin.  Parallaxeos  altitud  zzjcoC{v+U). 

Si  niinc  dicamus  radium  terreftrem  aiius  cutusuii 
toci  in  fuperficie  telluris  R,  angulum,  quem  fbrmat  n,- 
■dius  ifte  cnm  vcrticaii  illius  loci,  7r,  et  altitudinem  Lu* 
nac  meridianam  vifam  V,  erit  fimiliter  fin.  Parall. 
horjz.  maximac  ~j-,  ct  fuj.  Parall.  altitud.  in  Mcri. 
diano  —  ^cof  (V-j-^tt).  Quodfi  itaquc  c  binis  locis 
fub  eodem  Meridiano  fitis  diftantia  Ceotrl  LuRac  cul* 
ininaotis  a  ftella  quadara  fixa  fecundum  declinarioneai 
obferuata  fuerit«  locaque  illa  adeo  ab  inuicem  fueriat 
did^ta ,  yt  diftantiarum  obferuararum  difl[erenria  acque- 
tur  fummae  Parallaxium  Lunae  io  altitudinem ,  ficHi 
oegirio  Parallaxis  Lunae  horizontalis  Jpfi  ex  obferuatio- 
pjbus    dcfiuiri  poperit.       Vocctur  enim  diftantiarum  fe- 

cundum 


cfundum'  declinationem  differeniia  obleruatA  A,  eritqde 
ih  hoc  cafu  f  cof.  {v  -4-  IT)  -4-  f  cof  ( V  H-  tO  =  A ,  fuie 
fi  ponatur  f  — .w,  prodibitjrcof  (^+IT)+j-wcof.(V-f  tt) 
x:A,  hinc  Pafallaxis  Lunae  horizbntalis  ad  radium   ter- 

itelhem'  r,  fiue  ^  rr  m^cos.(w^i:t^couv^'v^^  "  Parallaxis- 
horizontalis  ad  radium  tcrreftrera  R,.vel  jz:^^y:^^^i 


-y-**!»* 


m 


Sccundum  fbrtoiilas  Halce  iam  leui'  negotio  Paral- 
laxin  Lunae  horizDntaiem  ex  noflHs  obferuarionibus  di^. 
finire  valebimiis,  ftatim  afc  diffcrcnya  diftantiarum  Lunae, 
fecundum    declinatioi^cm    a    ftclk    quadam    fixa   Lunae 
proxima  in  Promontorio  Bonae  fpei  ^    et  in    loco    fub 
codem  cum  Protflontotio^  Meridiino,  iti  Parallero  Petrb- 
politano  firb  obferuatorum  ,    et  altitndines  Lunae  M^ri- 
dianae  vifae  in  Ytroque  loco  ex  obfcruatrohibus    ibidem' 
peradis  determinatae  fucrint       Ad  hoc  itaque  efiicieil. 
dutn  oportef  priasr,  vt  altiaidmcs  Lunae  Meridianac  Pe- 
fropoli    obfeniatac    fingplae  Tabularum  Aftronomicarunp 
6pc  ad  Meridianum  Promontorii  Bonae  fpei  reducantur, 
deindeque  dififantia  vila  ccntri  Lunae  culminantis  a  ftclla: 
j^xa    Ludac  proxima ,  fecundum   declinationem  ad  mo 
nientum    culminationis    Lunac    (ub   Meridiaao  Promoc^ 
tiorii  piD  vtroque  foco  rcde  defiaiatuc. 

Antequanti  voro  calculos  ho(ce  pro  fingulis  o&^ 
^ruationibus  fupra  relatis  inftituam ,  c  rc  effe  videtuc^ 
jlonnihil  girca  veram  diametri  lunaris  menfuram  mo^ 
*erc  ^  eamquc  ex  noftris  cbleruationibus ,  quantum  fieri 
^oterit,  exacfinffime  cruere.  Ad  liunc  finem  notandun? 
tft  ^  me  qpidem  diametram  Lunae  apparentem  per  tubnn» 
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8  pediifn>  micrometro  anglicano  exquifitiflimo  munitinn, 
quo  Yti  (bleo,  d.  ^l  et  |§  lan.  obferuare  non  potuifle, 
eam  vero  ad  culminationis  Lunae  tempus  d.  ^|  Iin.  ex 
mora  tranfitus  difci  lunaris  per  filum  verticale  quadrantis 
circa  id  tempus  obferuata  deduxiflfe  =3  2".  5  2''''^;  quae, 
cum  fit  diameter  Lunae  horizontalis,  &cili  negotio,  ad- 
ditis  15'"''  pro  Yariatione  diametri  Lunae  horizontalis 
a  d.  ^l  ad  ||.  lan.  ex  tabulis  Halleianis  ^iefuma ,  re- 
ducitur  ad  diametrum  Lunae  horizontalem  tempori  ob- 
feruationis  lunaris  d.  J|  lan.  refpondentem  n:33'.7''J. 
Forro  accurate  obfefuaui  diametrum  Lunae  apparentem 
per  tubum  8  ped.  micrometroangl.  :in(lrulf):um  d.  o  Vebr, 
1*75»  in  altitudine  Lunae  Tifa  44°.  30^:1:33'.  a'''.  eo- 
4emque  organo  4.  il  Febc  in  altitudine  Lunae  \i&  50'') 
i=:33'''  8''^  8  ,  ita  vt  diameter  Lunae  horizontalis  a. 
hlke  obleruatis  ad  tempus  culminationis  Lunae  dedu^ 
iit  d.  li  Febr.  =:3A'.38'^i,  et  d.  i|  Febr.  3a'.43''» 

Hifce  de  diametro  Lunae  Petropoli  bbfcruata  diSti^ 
<ad  inuelligationem  iam  Puraliaxeos  Lunae  horizontalis 
methodo  fupra  expofita  inftituendam  reucrtor,  ex  fin- 
gulis  obieiuationibus  refpondentibus  ea  ,  quae  ad  calcn- 
lum  hunc  fubducendum  neceflSiria  iudicantur,  fcquentii»- 
tione   definiturus. 

Primum  itaque  incidimus  in  obieruationemd  ||Iao. 
175*  habitam  ,  in  qua  Luna  comparata  fiiit  cum  Pafi- 
licio«    Obferuata  nimiium  eft 


In 
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In  Promontorio  Bonae  fpei. 

Alrit.  Merid.  appar.  limbi  ^ae  borealis  11*.    5^12"^  «irc.  t.  Y. 

refndiio    fubtrahenda  *  -  =1  i.  14. 

Aliit.  Merid.  appar.  limbi '3ae  borealis 

refra(!lione  eorre<fta  c=  38°.  ari'.  27''''.  4 
Semidiam.  Lunac  appatens'((ecun- 
dum  ea  quae,  fupra  de  diam.  'diximus)  zz   '       t6.  44.  5 

Altit.  Merid.   apparens  Centri  3ae 

refradtionc  correda  =:  38°  38^!  n"'.  "7 

Altit.    Meridiana   apparens   Palilicii  —  40».    6^  W^-^ 

refradlio  fubtrahenda  -sz  r.     9.    5 

Alt.  Merid.Palilicii  refradionecorre^a  —  40.    5.  34    p 
Altit.  Merid.  apparens  Centri  3ae 

refraiftione  correfta  rr  38.  38.   11.  7 

Dift:intia  apparens  Centri  ^ae  culmi-       — 

nantis  a  Palilicio  fecundum  declinat.  rr    1°.  27^23^'.  aBor.Ycrf. 

Simili  modo  in  obferuatorio  Petropo- 

litano. 

Altit.  Merid.  appar.  marginis  ^ae  boreaHs  ii^.:^^.i^^^t.'r* 

i=  46".  26'.  20^^.  S 
refraAio  fobtralicnda  zr  o.  57. 

Altit.  Merid.  appar.  marg.  3ae  bor. 

reftadione  correda       zr  46*.  2  5 ''.  2  3  ^'.  $ 
Semidiameter    3ae   apparens  •         16.  45.  4 
Altit.   Merid.    appar.    Centri  3ae 

refradtione  corredta     =r  ^tf*.    8^37 '.i 
Tom.VI.Nou.Com.  Vvt  Haec 
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Hacc  autem:  altituddNMeridiana»  Lunae  Petropoli 
obferuata ,  vt  ad  Meridiiinum  Promontorii  Bonae  Spei, 
fiue  ad  tempus  culminationis  Lunae  fub-  Meridiano 
Promontorii:  redflcatur  ,,  ex  Tabulis  lunaribus  depromtus 
motus  Lunae,  verus  in^  declinationem.  (equenti- iam  mo^' 
do  adbibeatur:  neceflfe  eft : 

Tempus  culminationis  Centri  3ae 
in   Promontorio  Bonae  fpei         ii*.   5'.22^^t.v.- 
DifFer.  Merid.Pet.  intet  et  Promont*-  47,  10 

Tcmpus  culminat:   Ceorri'  ^ae  in 

■  Proftiont.  adMer.  Petrop.redud.    ix.  52.  ^a- 
Tempus    culminat.  Centri  ^ae  ini 

ohferuatorio;  Petropplitano  —  ►  o.     3.    24 


differentia-       o^.^p''.    8^' 
Mbtus  Lunae  verus-  in  declinationem  pro  50  min. 
irriin.  temp.  ex.  Tabulis  Halleianis- fuppuratus-,  aequatur 
^•S9'^'l.  auftrum  verfus ,  hinc  motus  Lunae   vfrusiQ 
declinationem    pro    49^8^'    temp.   erit  —6/. 5 2^'. 4, 
quibus.  fubdudlis  ab  altitudine  Merid.  apjjar;  Centrl-  ^ae 
EoiEopoliobferu.  4<J?:8  .37^'.  i,,  remanebit  altitudo  Me- 
rid:  appar. .  Cehtri  3ae  fub  Meridiano  Pfomontorii  B:  S.  itt' 
F^rallelo  obferuatodi .  Petropolitani  n:    46°.    i  ^.  ^^^\  7 ' 
Propter  decrementum  dedinationis  3iie 
borealis  pro  auda.  paiallaxL  Lunae.  altitud.  - 
fubtraheodafunt:  o:     5:  2* 

Altitudo'  Merid."-  apparens    Centri  3"ae- 
fiib  Mcridiano  Promcntorii  Bonae  fpei  in- 
Barallelo  obferuatorii.^  Petropplitani  cot!* 
wftJii  =:4<5^i^-39.'-5» 

AltL»- 


"1 
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Altitudo  JVIerid.  Talilicii  Tetropdli 

obferuata     —  46^    3^28'"''. 
refracaio  fubtrahenda   .zzz  o.  57.  8 

.Altit,    Merid.   Palilicii  ireftadione  :~  ^6.     a.  30.  :a 

correfta 
AJtir.  Merid.  appar.  Centri  3^^  fub 
Merid.  Promontorii  B.  S.  in 
Parall.  obfeiuatqrii  Petrop.  correda  in  45.     i.    39.   5 

Hinc  diftantia.apparens  Centji  3^e  cul- 
minantis  a    Palilicio  (ec.  declinat.     — 
Diftant.  apparens  Centri  ^aexulmi* 
nantis  a  Palilicio  fecundum  declina- 
tionem      eodem      tenipore      :in 
Promontorib  obferaata.  :: 

Diftantiarnm    apparenfium  itaque 
difFerentia,  flue  fumma  Parallaxium»   n: 

Habebimus  igitur  lecundum  formulas  fupra  tra- 
ditas  A  ~  i\  aS^  13^^-  9  ;  5;.  —  46^  i^  39^^.  5  - 
V=  3 8^.38^11^^.  7;  ct  in  hypGthefi  Terrae  ^llipfoi- 
dalis  fupra  adnvi(rarz:o.99652568;  Rno. 998 56302; 
:iT  =  i3^55^^-6;  ^=114^49''^;  hinc  w^— 1.00204^ 
fiue/wzro.0008870;  ^-f-Il346^i5^35^^ctVH-7rz:83^53^  i^% 


:  .0'. 

o^ 

50^^ 

7 

.Au(t  ^erfin. 

1. 

a7. 

23. 

ra 

Bor.  Terliis. 

1° 

.aS^ 

13^^ 

9 

;adeoquc/cof.(V-f  TT^-p.  89 1 2 1 5  5 
/«rro.ooogS^c 


Im  coC  (V+Tr)-9. 8921025 
^cof(V+7r)zo.78ooi4.a' 


cof  (c;+n)ro.<J9i  3905 
«.cof  (V+Tt)!:©.^  800 142 

«.coC^V+Tr^+cor.Cv+n^zi  .47 1 4047 
/  -  -  -  -  -  ro. 1677323 
|/A'''     «.     -     -      -      1:37*37757 

1}       -      -     -     .    -3.55<5o43^ 
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CoUigimus  itaque  ex  praecedenti  calculo  pro  teni'. 
pore  obieruaiioni^  lunaris  d,  i|  lan.  1752  in  hjpothefi: 
terrae  eUipfoidahs  ParaUaxln  Lunae.  horizontalem  fub  Pa- 

wUelo    bbferuatorU  PetropoUtaui,  fiue  j  =  59>57'''.  9.- 
epdemque  modp  ParaUaxin  Lunae  hQrizQntalem  fub  Pa- 
raUelo  Promontorii    Bonae    fpei ,.  fiue^r^tfo':^''''.^,. 
Si  admittere  placet  hypothefin    Cel.  Bougueri;  circa  fi- 
§uram  TeUuris,  erit  exfupra  inuemis  ^3:32^8027  hex. 
R,  2=:  3275132    hex,    hinc    >w  =:  I.  Ooa+S  ,    vel  /»: 
ZZ0.0010758 ;  IIzz  18'. aaf'  et  Tr^nKJ/. 27''''.+, adeo- 
que  Parallaxis  Lunae  horizontalis  pro.  tempore  obfenia> 
tionum    lunarium    d.  59  lan;    fub  l^arallelo.  obferuatorii 
FetropoUtani,  z=:6o^  o^/  y  et  pro  Parallelo   obferuatorii 
Cel.  dc  la  Cailie  iqi  Promontorio  Bbnae  fpci  rrtfo^p''.. 
In  hac.  obleruatione  AnQmalia  Lunae  Yera  erat  —6*.  29.. 
Argumentum  annuum    r^iVas"!,    et.  difiantia  Lunoej 

A  3.Ql?.==.5:.J7'iv 

Frogredior  iam  ad  (ecundam  obferuatidnem  luna^- 
reni  refpondentenn  d^  !§    lan.  175  a  habitam.     Quamr 
Tjs  enint)    FetropoUi  ftellas«  ParaUelo.  Lunae.  proximas 
iUo  die ,  nu.bibus  impedientibus ,   obferuare  non  licuerit^ 
i^ec  eandem  ob  cau£im  determinati,Q  Parallaxeos  ex  hac 
obferuatione    aequc  certa  "vidcatur ,  ae  illa»  quae  obfer- 
vationibus  d.  i^  lan.  et  l\  Febr.  nititur ,    nolui   tamea 
dbferuationem  hanc  praeterire ,  quin  eam  ad  ParaUaxia . 
Lunae  dcfinicndam  vn.i    cum    reliquis   adhiberem ,    aut . 
ftltem  cxperirer  ;  praecipue  cum  periculum  in  hac  Pa- 
rjillaxcos   lunaris    CDmputariono-  fola    hypothefi  .    quod 
ejrrores  diuifionunrt  inrtrumcntorum  pro  maiori  interuallo 
i^  Umbo  maipres  eifc  poOfent,  totum  inoitinir,     Hnius 

tero 
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Tcro  generi&^  crrores  ih  Organo  ,  quo  PetropoH  y(us 
fnm,  nuilos  efle  renfibiles>  ex  cerris  rationibus,  alio  lCv.o 
indicanuis,  pcrfuarum  liadfenus  habeo.. 

Ad  calculum  hunc  inllituendum  comparanda  eiit 
altitudo  Mcridiana  Lunae  ,  die  inm  nowto  in  vtroquc 
obferuatorio  capta,  cum  aliitudine  Meridiana  Palilicii,  dic 
praecedcnte  et  in  Promontorio  Bonac  fpei  et  Petiopoli 
obferuata,  quippe  qiiac  variationibus,  fiue  viciflitudinibus, 
refradionum  minime  fit  obnoxia.  Caeterum  Luna  hac 
in  obfematione  ad  eandem  fere  altitudinem  Meridianam 
tranfiit  Petropoli  et  in  Promontorio  Bonae  (pei  /  ita . 
vt  fumma  Parallaxium,  ex  obferuationibus  huius  diei  col« 
ligenda,  omnium  fcrme  lit  maxima. 

Coliigitur  autem    cx    obferuatione    d.  ^|  lan.  ia: 
Promootorio  Booac  Ipci  habitat 

Altit.  Mcrid;  apparens  marginis  Lunac 

borealis     -     -      12^  i\37^^-t.v.=:42^33',ii^  i: 
refradlio  fubtrahenda    •  i*   3.  8 

Atltit.  Merid.  apparens  marg.  ^ac  borcai. 

rcfradione  correda      -      -     -    —4^»  3^"*    7-  3 
Semidiameter  Luoae  appareos  16.  37.  s 

Altit.  Merid.  appar.  Ceotri  3ae  refraA. . 

correda  -.  •  -.  -  -  21:4.2^48.45.1 
Altit.  Merid.  Palilicii  refradliooc  correAa 

ex  obferuationc  d.  il  lan-  •  •  z±40.  5.  34.9 
Hinc    diftantia  apparcns  Centri   Lunae  " 

culminaotis,  fecuod.  declioationem 

t  Palilicio  io  Promoot;  obfcruatazr  af.^s^io^^^.ai 

V  TT  3^  Sccu»-»- 
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.Secundutn  .obferuationes  d.  |§  lan-  .in  .obferuatorio  Htfi' 

tropolitano  inftitucas 
.Altitudo    Meridiana    apparens  marginis  Lunae   .boreaUs 

refraAio  fubtrahenda     -    ,z=.  i    4..  ^ 

.Altitudo  Meridiana^apparens  marg.  3ac 

borealis    rcfradione  corredlazzi^a.  .17.  i.  7 
.Semidiameter   JLunae    apparens  .16   37.  ^ 

Altit.Mer.  app.CentriLunacrefrad.corr.  11:4.2°,  o^  ^3^^^ 
Ad  altitudincm  hanc  Lunae  Meridianam  ad  Mcridijaum 
Promontorii_Bonae  fpei  reducendam,  habcmus  tcmpus  cul- 
^minationis  Centri  ^iejn  Pjomontorio—  12*.  .i'.37''t.  y^ 
.MerLdiaiiOwm  ^lifferentia—   o.  47.  10 

Tempus  culminit     Centri  3^e   <in 
PromontorioadMerid.Petropol.reduft.cria.  >^3.  47 
Jempusculmiriat.  Ceutri3AePetropol.— I  r.   59.  -^6 

-differcntiacn  D^^i/  ii^^ 
;Secundum  Tabiilis  Halleianas  motus  Lunae  venis  i« 
.declin*ui()nem  pro  50  min.  prim.  temp.  aequatur  p'.^''  7^ 
Auftrum  verlus-  quocirca  motus  Lunae  yerus  in  decU.- 
nationcm  pro  49'.  n".  temp.  erit  =8^55"  8^ 
hipc  Altitud>  Meridiana  appar.  Centri  Lunae  jub  Me-- 
ridiano  Promontorii  B.  S  in  Parallelo  obferuator»i  Pe- 
tropolitani  .  -  -  .^  •  .  .zi:4i°,5i^2  8'^* 
ob  imminutam  altitud.  Merid.  ^ae  pro 
.au^fla  paralhxi^ie  altuud.  fubtnihantur—  6.  -3 

Altit.  Merid.   appiir.  Centri  3.ie   fub * 

jVleri.d,  Promontorii  in   Parali.^Petro- 

burg.  correda— 41^.51'. aj^'^ 

AJttf. 
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Xltit;  Merid.  Palilicii  PetropoL  d.  ||  lan.  obferuata  et  re- 
fradtione  correda   -  •  -•  -  zz^^C."  2^30'''.  2' 

Diftantia  apparens  Centri  ^ae  culmi- 

nantis  a  Paliiicio  fecundum  declinationem 

iti' Parallelo  obferuatoril    Petropoi.  fub 

Meridiano  Promontorii  Auftrum  verfus— 4M1'.    8'^4- 

Diftant.    apparens^  Ceritri    ^ae  culmi- 

riantis  fecund.  declinationem^  a  Palilicio^ 

in  Promontorioobfemata'  Auftr.  yerfusrr  2°.  43'.  lo'^  2* 

Hinc  diftantiarun*  apparentium  diflerent: 

fiue  fumma  Parallaxium  =:  i^.  27'.  5  8".  2* 

Erit'  ig^tur  in  formulis  fupra  pro  parallaxi  iiori* 
Tfonrali  exhibitis  A'  — 1^  27'.'  58": 2;  vn^i^^s i'.2i".8 ;, 
Vir:42°.48'.45".r;  adeoque  in  hypothcfi  terrae  eK 
lipfoidalis  ^+ n'c=  42^  5'.  1 7''  V  ^ H-  tt'—  43°.  3''.  3 4^^' . 
et  in  hypothefi  Ccl.  Bougueri  ^y-l-II  — 42^9'.  44'^j, 
V  H-  m— 43°.  5'.  1 2"  \  valoribus  reliquarum  quantita.- 
lum  manentibus  iisdem  ,  vt  fupra^  » 

Calculo-  feciindum    ho(ce>' valores-  datos    pofito,» 
prodibit  pro  tempore  obferuationis   hinaris  d.  \%  lan.  in^ 
bypothefi  terrae  ellipfoidalis  parallaxis  Lunae    horizonta- 
iis-  pro    Parallelo*  Petropolitano  z=  5:9^40'' 2  ,  et  pro' 
P^arallelo    Pronftontorii    Boriae'  fpei  zz:  5  9'.^  47''.  6:     In ' 
hypothefi  autenl  Cel.    Bougoeri    fub  Parallelo  Petropol, 
zz  59'.42".4y  et  fub  Parallelo  Promontorii  i:59'.5i'^3. 
T^mpore    huius    obferuationis'  lunaria    Anomalia  Lunae- 
vtra' crat  1^:7^14°.     Argumentum  annuum  =iV24^|^> 
oti  cfaftantia '  Lunae»  a  -  Sole  ~  6*.  1°  '^ 

Accei^ 
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Accedimus  nonc  ad  teriiam  obferuationcm  laia. 
rem  relpondentem  d.  a  Febr.  175»-  peradam  ,  Luna 
circa  limites  maximae  declinationis  borealis  verfante, 
.adeoque  exiguo  valdc  motu  in  deciinationem  ;gaudente.j| 

Obferuauit  aulem  Cel.  de  h  Caillc  in  Promon- 
torio  Bonae  fpci  die  iam  di(fto 

Altit.Merid.appar.marg  ^ae  Auftr. 

<S^5V.58'^t.v.  '-     -       -    -  -r34,».xy.a9^' 
refradio  fubtrahenda     -    -    -       =:         i.  i(S 


m^imih^mm^' 


Hinc  erit  Altit.  Merid.  appar.  marg.  3ae 

auftt.  refraft.  correaa     -     -     -    1=34..  18.    3 
Semidiameter  Lunae  apparens  ex  noftra 

obferaatione      -  .-  -    -=       itf.3*  *^ 

I    "  '  ■  r  1    I  I. 

Altit.  Merid.  appar,  centri  Lunae  refrad. 

corredla       -      -       -       -        ^S+^i^^-Si^'^ 
Altit.  Meridiana  apparens  ^y     -     -     rr  35'.8'.i8''.7 

refraftio  (ubducenda      •  >  .      =z       j.  23. 

Altit.Merid.appar.^Wrefraaionecorreaa  =35-  ^  55-  7 
Alt.  Merid.  app.centri  Lunae  refir.  correfta  n:  34-  *•  31-9 

Diftantia  appar.  centri  ^ae  culminantis 
fecondum  derrmationem  ^  ^y  in  Pro- 
jnontorio   Bonae  fpei  obleruata    -   ^•.^''.^^'''.«Bor.vaC 


Iff 
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In  obferuatorio    Petropolitano   eodem 
die  obferuata  fiiit 

Altitudo  Merid.  app.  marg.  3ae  borcalis    6*.  5  3 ''.  1 1  "i.y. 

Fropterexiguam  obiiquitatem  comuum  3ae 

fiddenda  ftint        -    •   -        -  -    -    3« 

'  ■     ■■  » 

Alt.  Merid.app.marg.3aeborealiscorreAa=:5o.  5$.  $.6 

refradio  fubtralieDda      .     «...     49. 

Ait.  Mcr.  app.^marg.3ae  bor.reftad.corr.rr^o.^^.  166 
Semidiameter  Lunae  apparens     •     -      X6.34.B 

Alt.  Merid.  app.  centri  3ae  refrad.  correAa  zr  50. 40. 41 . 8 
Altitudo  autem  baec  Lunae  Meridiana  PetropoU 
obferoata,  vt  ad  Meridianum  Promontoni  Bonae  (pei  re- 
ducatur »  habemus  tempus  cnlminationis  centri  Lunae  ia 
Promontorio  -  -  -  -  6*.54^58^^t.T. 
addatur  Meridianorum  difierentia  o.  47.  10 

Tempus  culmlnat.  Centri  3ae  in  Promont. 

ad  Mcrid.  PetropoL  reduAum     -    -  7.  42.    8 
Tempus  cidminat.centri  ^ae  Petropoli  -  6.  53.  x  i 

differentia  rr  o''.  48''.  5  Y^. 

Motos  Lunae  verqs  in  declitlationem  fecundum 
Tabulas  Halieianas  (upputatus,  pto  50  min.  prim.  temp. 
in  hac  obferuatione  aequat.  s.o^\  \  Auftrum  verfiis,  adeo- 
<}ue  pro  48^57'''.  tcmp.  20'''.  i,  quibas  ex  altitudine 
JVIeridiana  apparenti  Centri  Lunae  Petropdi  obferuata 
ablatis ,  obtinebitur  aliitudo  Meridiana  appaiens  Centri 
TcMn.VLNou.Com.  Xxx  Luoae 
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Lunae  fub  Meridiano-  Fcomontorii  in;  Faralielo    obienw^ 
toni  Pccropolic.         -         .        -         z:zso°.^o^.2i'^':j'^ 
Altit.  Merid.  appar.  ^\j  Petrop.  obfcraar.  =z  51'.  2^  •14'''.  b 
refradio  rubcralicnda.       •       -       -  49. 

Altitudo  Merid  ^y  refraaione  correcSa  =51.    i.  25.  & 
Alt.  Mcrid.  app.  Centn  ^ae  fiib  Mcrid;. 

Protnont    in.  pamll..  PetropoL  zzz  50.  40^  21 .  7» 

Difhiutia    appir.    Ccntri  3:ie   culra;.         ' 

lccuidtim-  declinationem  a  ^y  in' 

Parallelo  obfcruatorii  Petropol.  fiib 

Meridiano  Promontorii      -     -      z^^o'.  ai''.^;''^.^  Aafl.wC 
Dift.  appar..  centci  ^ae  culm.  fe 

declinat.a^«in  Promont.  obfern.  r=i.    y .  23-  g.Bor.Tetf.- 

Dift..app..differ.  fiue  (urama  Parallaxium  r;  i^.  atf^.  fvj/'.  2v 

Hinc    in  noftris  formuJis  pro  fupputanda'  Fafaliaxi? 
horizontali    Arr  i*.  atf/.  27".  a ;    «>—  sb^T^O''.  2i".7v 
V  — 340.x/;3.i".9   et  in  hypotiiefi  Terrae    cllipfoidaliS' 
fiipra  afluiita.  v  +  IIr  5o<^.54'.i7''';  V+Trrs^Me^^.a  1''. 
In  hypoibefi  Bougiieriana  autem  v-h-fl  —  50°.  5«'  44'':. 
«  V  -H7r.i=  34-'.  17'.  59''i.     Valoribus  liifce-  fubftitutiv 
prodibit  Parailaxis  Lunae  liorizontalis    ad    tempus.  ob- 
ferust    lunar.  d;  i|.  Febr.  in  hyf  oiKefi  Terrae    ellipfoi. 
dalis,  pro  ParaUeloObferuatoriiPetropoKtani  —  59':i6".r-, 
pro    Parallelo    Promontorii-  Bonae  fpei  irsy.as'':^* 
In^  hypothefi-  Bongueriana  autem  fub.  Parallelo  Petiopoli! 
tono    z=  59'.  1.8".  3.,    et    fub.  Parallelo    Promoniorii 

—  5«' 27".  2.      lii  hac  obferuatioae   lanari'  Anomalia 
Lunae     vcra    erat    =:5,Va5?,     Argamentum    annuuin. 

—  af.  16»,  ^.  Diftantia  Lunae*  a>  Sete  =  3*.  1^?. 

Quisn 
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Quum  obferuationibufi  hi(ce  lunaribus,  d.  H  Tcbr, 

Fetropoli  et  in  Promontorio  Bonae  Xpei  habitis,  reipoa- 

^ens  quoque  obferuatio  inftituta  fit  ia  obleruatorio  Regio, 

quod    Berdini  eft ,   et  banc  cum  obferuatione  Cel.  de 

]a  Caille  methodo  praecedenti  conferre  auuabit.     Obfer^ 

-vatio  autem  Berolinenfis  ia  Epiftola  D.  de  ^la  Lande  ad 

Cel.  Kaeftnerum  obuia,    fequentibus    verbis    continetur : 

-,,A.  1752.  d.  23  Febr.  ia  obieruatorio    regio    Beroli- 

^,nenfi  <J*.54/.  39^'.  temp.  v.  limbus  Lunae   praeccdens 

„Meridianum    attigit ,    ct  ad  6^55^50"!  centro  ipfo 

,,Lunae  in  Merittiano  conftituto  vcram  difierentiam  de- 

,,<:linationum    inter    limbum    Lunae    meridiooalem    et 

.,,lleUam    ^   Tauri   obferaaui    o'.3a'.3i",    ftella   ^d 

„leptentrionem  cxiftentc.,, 

Quamuis  m  hac  obleruatronis  Berolinenfis  Telatio" 

ne    altitudo    Meridiana  Lunae  appareus  non  fit  notata, 

leui  tamen  negotio  e«n  ex  altitudine  Meridiana  ^b^  Pe^ 

tropoli  obfcruata  definirc  poflumus,  modo  detur  cleuario 

Poti  obferuatodi  Bcrolinenfis.     Inueni  aotcm  ex  magno 

fat    numero    obferuationum  citca  ftellam  Polarem  ct  .(3 

draconem  An.   1750.  Maio,  lulio  et  Augufto  menfibus, 

prope  dblernatoriura'  Berolinenle  lumma  ccira  habitarum, 

eleuationem  Poli  huius  obferuatorii  veram  rr:  5a'.3o'  58". 

Difi^rcDtia    funiliter   Meridianorum  obferuiitorii  Cel.  4t 

la  Caiile  «1  Promontorio  Bonae  fpei  et  Berolinenfis  &cile 

fluit    ex    difierentia    Meridianorum    Petropolin    intcr  ec 

Promontorium  initio  huius  diflertationis  inuenta.      Quia 

enim   difterentiam  Mcridianorum  BcroUnenfis  et  Parifini 

obieruatorii,  alias  accuratc  dctcrminaui  o*.^^.'.  25",  erit 

di^rentia    Meridianorum  intcr  Petropolitanum  et  Bero- 

Xxx  ft  linenfe 
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lincnfe  obfcruatoriurn  =:i*.7'35",  pofifi»  nimiram 
didaiitia  Petropolitini  obrerdatorii  a  Parifino  fecuodum 
Aei|jatorem  =1^52' o'^  Hioc  adinifla  difiereDtia 
MeriJianorum  PetropolitaDi  obferuatorii  ec  Promoiuoni 
Bonae  Ijpei  (upra  inuenta  =: 0^47^.  10'^,  prodibit 
diftantia  quaefita  PromOntorii  Booae  fya.  ab  Obfenu* 
torio  Berolhieufi  iecundum  Aequatorem  3:0^^0.^.25'' 
ortum  verfus ,  adeoque  7^|  temp.  miQQr  ea,  q^ana  olim 
adhibuit  Wagnerus  in  narratione  (ua  de  ratioqe  ac  me« 
thodo  obieruationum  aftronomicarum  ,  aufpiciis  NoImI. 
D.  de  Krofigk  Bcrolini.  et  fimul  in  Capite  Booae  fpei, 
ad  pirallaxin  Lunae  praecipue  determioaodam,  inftitata- 
rum.  Praeterea  inueni  fecundum  formulas  fupia  eoDclea- 
tas  aRgulum  ,  quem^  fub  Beroiinenfi  Pdrallelo  cooilitDit 
Terticalis  linea  cum  radio  ad  centrum  tenae  duAo,  ia 
bypothefi  terrae  ellipfoidalisfiipoafiippofitazri^^ftp''.^^ 
in  hypothefi  Bougueriana  autem  =19^33'^^;  itemque 
cadium  ex  ceotro  telluris  ad  Paiallelum  BeioiuieDfan 
duiftum  in  prima  hypothefi  =:o.  9970838^,  ia  alteo 
Yero  =:347038<S,  hexap. 

Hifce  praemi(fis,  fequitor,  Tt  difiaotiam  Lnoae 
culmioantis  apparentem ,  fecundum  declinationem  a  ^tf 
(tib  Meridiano  Promontorii  Bonae  fpei,  in  Paiallek>  Bc< 
lolinenfis  ubferuatorii)  ex  obferuacioiie  fiipn  xdatt,  cna* 
mus  hoc  inodo: 


Ak. 
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Alt.  Merid.  2[y  d.  \%  Febr;  i^ya  Petropol. 

obferuata  et  refradt.  corredia    -    m  51*.  i'.a5".i 
Eleuado  AeqtuiDhs  Petropol.  obferuat.  =30.3.  &o 

Declinatio  appar.  ^y  d.  \\  Febr.  1752  n:  ao.ss.s.iBor. 
Eleuatio  Aequatoris  Berol.  ob&ruatorii  =  37.29-2 

Alt.  Mer.  ^y  in  obf.  Ber.  teihi<5ir. correda  zr  5  s.  47. 7.  i 
Differentia  declinat.  inter  marg.^ae  auftr. 

efc  ^y  BeoadinL  obferuata     -  0.32.31 


Alt.  Mcr.  app.  marg.  ^ae  auftr.  refr.corr.  =  57. 5  4. 36.1 
Semidiameter  Luuae  apparens      -      =        i6.%6  x 


Alt  Mer.app.  centriLunaerefra<%.corr.  zz.  58°.  ii'.ia".2 

lam  ad  reducendam  hanc  altitudinem  Lunae  Merid. 
8d  Mendianum  Promoncorii  Bbnae  fpei,habemustempus 
culminat.  centri  Lunae  in  Promont.  zz  6\  5  4.'.  5  &''.  t.  v. 
Subtrahatur  difierentia  Meridianorum  =  o.  20.  25 

Temp.  culminat.  centri  3ae  in  Prom. 

ad  Merid.  Berolinen.  reduaura  =tf.  34..  33 
Temp.culminat.centri3aeBer.obf.       6.  5^  50| 

differentia  =:  o*.  2 1 '.  x  7  "|. 

Motus  Lunae  yerus  lu  declinationem  pro  hoc 
temporis  interuallo  21'.  17''!  ex  Tabulis  Halleianis 
acquatur  10".  7,  quibus  augenda  eft  altitudo  Meridiana 
apparens  centri  Lunae  Beroiini  obferuata,  vtinnoteicat 
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Aliit.  Merid.  appar.  ccntri  ^ae  fiib 

Mefid:  Promont.  in  Parallclo  Bcrol. 

obferuat  -        -        -        -  =58Mi'aft".^ 

Alt.  Mcrid.  ^y  fub  Patallelo  Bcrol.  ob- 

feruatorii  refradione  correda  =1:58.  «7-     7«    ' 

Diftantia  appar.  centri  ^ae  culminantis    —  — — 

fec.  declinat,  a  ^y  in  Parallelo  Berol. 

obferuator.  (ub  Meiid.  Promontorii    . 

Bonae  fpei.     -     -      -     -     -    -  r=o*.is'.44''.*.  A.T. 

Dill.  appar.  centri  3ae  culminant.  icc. 

dedinat.  a  ^y  in  Promont.obferuatan:!.    5.  »3.   8  B.  T. 

J)i&t,  dift.  appar.  fiuc  fumma  Parall.  izri^fti'.  s". 

Dantur  itaque  fequentes  valores  litterarum  in  for- 
inulis  pro  fupputanda  Parallaxi  Lunae  horizontali  con* 
tentarum  :  A  =:  i'.  21'.  8''  ;  v  zz  58°.  ii'.a2".9  ; 
V:::34*.j'.3i".9,  et  in  bypothefi  tcrrae  ellipfoidalis 
fupra  admifla  ?;+  n-^S»  26'.52"i;  V47rz:34°-i<5'-ai"; 
r=ro.  9970  83  8^  et  R  =:  o.  998  5630  2  ,  hioc 
iwm  00 14.8  3 <J>  fiue  /iwzzo.  000^4.39.  In  hy-- 
pothefi  autem  Bougucriana  v-h  Ilrr  58".  30'.  56"i; 
V-i-TT— 34.°.i7'.  59"i-,  rz2  3  2  70  3  8<J  hexaped.  et 
RZ13271S132  licxaped.  adeoquc  iw:z:i.  001  757, 
Tcl  /w  =:  o.  o  o  o  7  6  2  4. 

Prodibit  igitur  ex  hifce  datis  ad  tejnpus  obferuat. 
d.  l\  Febr.  Parallaxis  Lunae  horizontalis  in  hypotbefi 
terrac  ellipfoidalis  fupra  aflumta,  pro  Parallelo  Beroli- 
nenfi  zr:6o^3''.  6,  et  pro  Parallelo  Promontorii 
z=  60''.  8".  9 ;  cx  ahera  autem  hypothefi  figurac  ttllu- 
ris  fub  Parallelo  BcroliBenfi  zr^o^tf^''.^.  et  fub  Paral- 
lelo  Froinontorii  —Co^.h^^t. 

Para- 
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Par^Uaxin  Lunae  horizontilekii  ex:  obfeiiiatidQe 
Serolinenfi:  deciuifliinit  cotnparando  cum  ea ,  quae  obfer- 
vatiooibus  Petropoliranis  innititur  ,  f!iciie  apparet  ,  Qxxt 
felationeni  obferuatiouis  Berolinenfis  circa  differentiaai 
deciinanonum  Lunae  et  ^^  e(fe  noendofaai ,  fibe  ob^» 
feruationem  ipfam  erroneara  y  adeo  vt  ea,  nifi  erroris 
fens  prius  dete^us  (uerit,  vti  nequaquam  poflfimus.  Idi 
praefenci  (ufficit  indicare,  quod-  obferuatio  Berolinenfis 
magis^  cam  oUeruationibus  Petropoiitanis  confentiret  y  fi 
&>  relatione  obferuationisBcroliaenfislocono^s^''.^!^'^,. 
fegere  liceret  o*:3i^32^^* 

Ad  nofiras  itaque  obferuatit>nes  reuerttendo,  ex^ 
eatculis  fupra  infiitutis,  (equentes  colligimus  rationes  Pa-^ 
saUaxeos  Lunae  hori/iontalis  ex  Tabuiis^  Halleianis  fup^ 
putatae,  ad  Parallaxia  eius  horizontalem^  ex  ob(eruationi<^ 
bus  Pecropoli  et  in  Piomontofio  Bonae  fpei  fimui  ha^ 
bitis  caaclu(uni^ :  Ex  obferuationibus  nimirum  d.  «$  lani- 
infiitutis^i  Parallaxis  Lunae  horizontalis  tabularia  efi  ad> 
Paraliaxia  faorizontalem  ex  ob(eruationibus  in  bypodiefi^ 
figurae  telluris  Bougueriana  pro  ParaUelo  Pettopolitano 
dedudlam,  vt  59^.4»'''  ad  (Jo^  q/\  fiue  vr  i.ad  1.00334.;- 
ex  ob(cniarionibu8  d.  JJ  lan.  vt  59^  2o^^iad  $9^.^^^^.^ 
fiue  vt  t.  ad  i.  00615;  ex  obfiruationibus  deaiqu6' 
d.  if  Februarii  V6  S^^.S^-^i  ad  59^.i8^^3i  fiue  vr 
s.  ad  I.  00669.  Inueniemus  quoque  lutionem  Paral*- 
hxeos  Lunae  horizoataiis^  ex  oib(eruarionibus  pro  Paral<>' 
Itla  Petropolitano  colledae^  ad  dus  diametrum  ob(erua«^ 
tam  et  ad  horizontem  redudam,  vr  (equitur :  fecundnm- 
^(etuariones'  d.  4J  lan.  Parallaxis  Luaae  horizontalis^  ia^ 
fijpothefi'  figfira&  teUurii^  Bougjieriaaa^  pro  Farallelo    Pe« 

ttOfO-; 
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tropolitaoo,  iupputata  eft  ad  eius  diaroetniiD.  borizoota* 
lem,  vt  60  ad  33  .125;  ex  obferuat.  d.  H  lan.  vt 
60  ad  33.  037^  ex  obferuat.  d.  ^  Febr.  vt  60  ad 
33.  100. 

Ratiooibus  hi&e  ioutcem  coUatis,  apparebit,  ob- 
reruatiooes  d.  |^  kn.  et  d.  i|  Febr..  habitas,  iatis  bene 
coogniere,  et  cum  difiereotia  Parallaxium  horizoDtalium 
ex  Tabulis  depromta,  et  cum  diametris  LiiDae  oblenn-  ^ 
tis ;  obferuationem  autem  d.  H  lao.  inftitutam  cootit 
aiiquantulum  ab  illisaberrare,  praefertim  cum  decremeo* 
to  diametri  lunans  a  d.  H  ad  d;  ,;  Jan.  accurate  £itis 
Boo  tefpondeat.  An  vero  error ,  qup  dMeruatio  hacc 
contaminata  e^e  videtur ,  cx  verificatiooe  diuifiooum  ^ 
quam  (^i  circa  (extantem  iiium  ioftitueodum  prQpofuit 
Cel.de  la  Caille,  corri^  queat.,  in  medio  leliiiqaeie 
cogor.  Hoc  autem  fcio,  <^>(cniatiooe8.  Eetropolitaoas 
d.  3I  lan.  et  d.  li  Febr.  hab&as,  nulia  egat  corredioDe, 
ex  diuifione  quadrantis  nofiri  orionda,  quod  £him  qua- 
drantis  pendulum  in  vtraque  obleraatione  Louae  et  fld' 
lae ,  eidem  diuifioDis  in  liiBbo  quadrantis  pundo  diebos 
iam  ootatis  accuratil&ne  ^t  apphcatnm. 

Animaduerto  aiutem ,  quod  in  obfeiuatioDibns 
d.  S9  et  ii  lan.  vnius  eiusdemque  maiginis  Luoae,  1n>- 
realis  nimirum,  .altitudo  Meridiana,  et  Petrc^li ,  et  ia 
Fromontorio  IBonae  (pei  (it  obferuata ,  ita  vt  diaawter 
Lunae  erronea  nullum  ^rce  queat  errorem  Hanillaxa 
Lunae  ex  hiice  obferuationibus  ilipputatae ;  quod  vcro 
in  obferuatione  d.  |j  Febr.  habita,  Cel  de  la  CaiUe 
aiuftralem  Luoae  limhum  tanquam  terminatum  in  Pro< 
moDtorip    obfeniauerit ,    ego  cQotca  Petropoli   borealis 

limbi 
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linibi   altitudinfm ,    propter  «xigiHin   corDonm   Lucae 

obliquitatcm,  breui  temporis  intenialle  inter  cuhtnHiatio. 

nrm  Lti&ae  et  ^ellae  i^M  ooadh»  ceperim ,  cum  prae- 

terea  limbus  bic  flelbe  <i^V  ^et  citimus^  totaque  obfer* 

Tatia,  absque  Tlla  quadnintis  pertarbatloQe,  kio  cochleae 

micfometri  <ircumiv£hi,  peraj^  poflet.     £x  iiifce  itaque 

fecandis  lioc  na^itnr  aduerRim,  quod  Parallaxium  Lunae 

iUmroa,  ex   obieruationtbus   d.  g  Febr.  coociufa,  totius 

re  we»  erroris  in    diametrum  Lunae  admiffi ,    adeoque 

Parallaxis  horizootalis  partis  alicuitis  huius  «rroris  parti- 

ceps  «ft.      Verum    quia  <Kametrum  Lunae  apparentem 

fing^ri  cura,  «t  die  ipfo  obieruationis,  ec  die  proxime 

praecedenti;  obfernauimus^  nequeminus  ad  conredionem 

aititttdinis    Meridiame    Luoae  ,    ex  obHquitate  comuum 

oriafid«n  attendimus,  noa  eft  qaod  4e  Panllaxi  Lunae 

horizootali.ex  obfiBniatioaibas  memorato  die  habitls  de« 

duAa  ,    aliisqoe  obieniarionibus  comprobata,  Talde  diffi- 

dafnus. 

Caeterum,  cum  in  obfeniationibas  Oel'.  <?eIiCa!lIe 
tempus  obferuatae  «Ititfudinis  Lunse  non  eft  notatiHn  , 
teaipus  culminationis  Ltmae,  riuc  trsmfitus  ipfuis  ctntri 
per  filcun  Tecticale  fextantis,  cirdter  pro  temporc,  quo 
akitndo  Lunae  obferuaca  efl,  acclpiendum  clfe  exidi- 
rooiiL  Sin  autem  in  hoc  erralTem,  error  hic  aeque  ac 
ille ,  qui  ex  erronea  Meridianoram  difierentia  na(citur, 
in  obicniatioaes  d.  \\  Febr.  infiitutas  cadere  minfme 
poteft  ;  ia  Tt  amplius  non  fic ,  quod  de  Paralbxi  Lu  • 
nae  ex  obleruationibus  d.  ^l  lun.  ec  d.  4|  Febr.  habitis 
fimul  condu^  pro  atcumtiflima  habeoda  ambigamus. 

Tom.VLNoa.Com.  Yyy  Quod 


Quod  ad  differentiam  attinet,.  qiyie  B$ndlaxi  Lip 
oac  horizont^lij.ex.  diuerfitate    figyirae    teliuris-  nafeiiur,. 
ex-  praecedentibu»*  calculi^  perfpicuuga'  eft  ,    differentiam 
inter  hypothefia-  terrae,  elUpfoidsjJiS',   quae  .mertluris  gra- 
duum  Meridianj.  circa-=  Aequatonem-  «t;  cifOiiluim-  Polaain. 
captisi  inaititui;,,  et  thQOHam,  q»am  >  circa-  figUraort  ttUu- 
ris  imagipatus  left  Cel.  Boiigdenia,^.  io-  Parallaxi"  Lunae 
horiziontall  fub'Patallelo  Petropolitanov^vix:-  effe-  adtabi- 
lemv  qoippe^  <^jtje  ad  2?  tanlurt^'  minut^fetqniiaiifiiirgat:; 
in;  Paratfexii^.aut^!  borizonfalii  Luiiae  pro*Pa>ftllel6'Pro- 
nKJfttorii»  Bonaei  fpek»p»ul6-n0aKii(orqm,  fiquidtil*  diffe- 
rentia^  ibi  fit   4.';  ptoj?2m«dum-  minucOrunr  .fecuridoiunii 
Si  parallaxcs*^  Lunie  •  h<»izoataie$'  ParaUelorum;  pifopriac 
^>   obferuatioDibus   d,.  g  Febci  habjtis  ad^Aeqoatorem 
et:  Eo|os»  pro;  ratione  jradlorunv  terr^rium'^  redocantbr ,. 
projlibirex.  hypodi!efi?ftip.ra4aiaJMntai  tenae.  eUipioidaliS' 
Earallaxis  horizqafalis.Lunae-fub  AequaCOre  rifp^as^.s,- 
et'  fub  Eolis  zr  ?9^.  1 1'^  9,  differentia  exiftente  z=  1 5<'. 6. 
SimiH-nJodo-  habcbirou&v  ia^  hyppthefi;  figwrae   tellarir 
Bo^jucrianaie  ParaUaxin-  Lunae  horizopralen»  ad  *l.  lyFebr.- 
fub*  Aequatore  =59'-  32^'« $'>■<  ^»^'  P^lis •  =: 59^-.  1  a''. Sr^ 
etrdiflfercntiamr  =::ao^'^Q.  ita.  vt'  fqmmiitim'^  Paralbxis- 
horizontalisrfub  Acqiiatore  fit    ad  .  Parraljaxini  hdrizOota- 
lem  fub.  Polis',  yv  rario ,,  qaae:  inter;  axe*'  iotCECcdit,  m- 
mirum  in  hypothefi>  terrae'  elHplR>idaJis'ant^    adhibita: 
TC  215.;  ad  -  .2 1 4i ,  et.  itt'.  byppthefi  Bc  ugyeiiasa.^  -rt;  1 795» 
ad:.i7»:. 

$ir  ad  aliam'  adhuc  defcendamus'hypothcfin^ter- 
iseei-  elEpfi!irdalis<  particurarem  , ..  admictendo  ex.'  gr>  -  difie* 
xeariami  axiuofc  cx;.:  comp^rationc:  1."^  gradus^Mtiiodinis^,. 

cumi 


(Cum  gradibus^dkieffis  i(»l£iallia:prd€vaUi^    Aogulari  peF- 
fpcdoque.ftudio  .dimcufw,  jdediiftw  quaniproximerzz^i^^ 
prodibit  ai^ukis ,  qvmi  xodftituic   '^ercicalis    liuea  -  cum 
rado  ad  cenmiKi  Telluris  dvXko  fyh  Parallelo  Petrppoti- 
tani    pbferuaiorii    r::$^<.  5^2",  et  fub  Paralielo  Promon- 
t torii  JJqnae  fpei  — ,ia'.3 f'^ :    itemque   Tadius  »ad  xeo* 
;trum,terrae  .du^is  pro.latit«diiie  Pctropol.    obferiiaioiii 
:r::q  99753.25^  ,  poCto  tradio  fub  'Aequatore  n:  «  ,  et 
pro  latitudine  ProreoDtocli  Booae  ipei  ^^^o.^pSp^paii^ 
;adeoque?Parall$xis  /Lunae  borizontalis  >ex  obferuationibus 
d.  ^il  Febr.  cfub  ParaUelo  JPetcopolit^no  —-59^.  i3'',4^ 
iCt  fiib  :P^rftijeJo  Pjomorttprii  zr  59'.  18'^.  5  ^  cpie ,    fi 
reducatur  ad  Aequatorem  ^et  -P0I9S,  abit  fijb  Aequatore 
Jn  : 59'. a a".  2  ^ <et  fub  Polis  iq   5 9'  ip'^4. .  . Si ,. terra 
ponatar  Spbaerica,  .Parallax(s  Xunae   horizoQtalis  fecuo* 
•dum  rObi^uatiOBes  -d.  i|  Febn/aeqiwitur  59' ^^'.7.  :^Tf, 
quo  porro  iotenigicur/  Par2fllax;n  hori^cptalem,  f^cundura 
;varias  circa  ^ur^m  Tdkiris  hypotlififes,  ex  fumim  P^ 
rialKxium  aJtitod.  oblcruata  fupputatani,  (ub  Polis  Tix  vno 
alterouc  minuto  .ieaindo  'ab   inuiccm     differre^    ci    ad 
;Pacallaxin  horizoiitalem,  xx  ^gwa  terxaeLSphaericare  oriH 
irndam)  proxime  accederc.;  comra  autem  ,   fub  Aequa^ 
tore  .maximas  jfubirc  .dificrentias ,   adco^    \t  Parallaxls 
Lunac  hofizontalis  fub  AequatoFC,  (ecundum  iTypothcfm 
JBouguerianam ,  in  pracfcnti  .<:afu  10^'.  3  ,  maior  fit  ca, 
<]uam  ,ex  hypothefi  .terrae  cl^pfoidalisrdi^ccntiae  axium 
—  i^  irwixa  rConclufimHS  ^^  ct  2.&'  ferctriaior  Pilrallaxi 
.Liinac   horteont^li  ^terrae^I^aeticae  debita.     Qiiacnam 
Tcro    harum .  hypothefium  jpropius    proxin^cuc  ad  \cri- 
itatcm  vacccdat  y  /hic  tdcfioirc  non    pofltimus ,  ct   non 

Yyy  a  nifi 
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nifi  difficUlime  «x-  obfeniatiooibus   PaiaHaxiuin  lananoat. 
ba^^aiK-  iaftitatiS}  defiaicum  iri  crcdiinns. 

(^meuoqiie  autein  bypot^fm  eiica  terram  Po' 
los  Yeriiis  plaaefcentem    adoptamos^,    Rinllazis    Lunae 
horizoatalifr  fiib»  Parailelo*  P&tropoUtaoo    parum    exiode 
immucabitBr ,   adeo    yr  pro  PataHaxi'  Lanae    horizoo»' 
aali  Ten,  fub^  ParaUelo  Pcnopol.  d.  S^  Febr.  1*752  ho- 
si  circiter  7.  pomerid.  mediom  quoddam  ioter    ob(eF- 
Tatiooes    d»  ^  lan.  ec  d.  ~  Febr.  eligeodo,   afltimere 
poffimos  59^.  17^.  I^rdllaxilr  hanc  Lunae  horizontalem, 
fi  cum  Panilaxi  relixmdeati    Tabuliirum  Halieiaaaium 
eomparaueria ,    iiiueiMes  Parallaxia  ex  memoiatis  tabuiis 
fbpputatam  parte  fui  isS^cirdter  eflSe  augendam ,    irt 
prodeac   PaffaHsa»  Luoae  horizoatalis  fiib  Paratlelo  Pe« 
trop^taoo   pnKcedentibus    obleruatioaifous    conueoiens-, 
jta  rtt  eotth  inr  obfematioae   d.  ^  Febr.  Luna  haud 
procid  a'  Perigaeo    fiiO'  et  a  £"*  quadratura  cnm  Solfe 
diftabat ,    Pafallaxlft  horizontalifr    Luoae  Perigaeae ,  iii 
qoadratoris  eom  Sole^  eoaftitutae ,  ad  minimam  orbis  lu>' 
aaris  exceotricicatem ,  ex  praccedeotibus  ob.^eruatiooibus 
fiib  Paialleh>    Petroipplvtaoo   &  =:5^9^7^'s,  pro  vera 
habenda,  ¥lqae>  dum  ex  oUeruatiooibos  magis  accommo- 
dis ,  io  lofbla  Oefilia  accoratiu»  propter  eximiam  coeli 
ftreai^tem>  bd>itis-,    iisque    isJpoQdentibus^,  cedias  de- 
finiatur: 

Pofita  itacpe  interea  Rkralhxt  Lamtie  liorizootali 
fiib<  I^alleio  PetropoKtaoo  d.  ^^  Febr.  hora  7.  circitec 
▼efpercina  =59^.1^7^  ,  et  diaraecro  Luoae  hori^ootaii 
cx  obfeniatioae  circa  idem  tempus  infticuta  "dedoda 
^Z^'''W\  coUigitnr  porro^  Paialioxia  Looae  horiaoa- 

taleiii 
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takih  ,  fiib  Fanllelo  Fetropolicano  eflb*  ad  ehn  diame* 
jtrum  boriaontaiem  in  ratione  aro  ad  149.,  ttegleda< 
cone^oae  iUa  pannda ,  quae  a 'Ibce  erratica,  qna  cir. 
eiunfiidi  apparenc  corpoia  iocida  in  fiindo  opaco»  pofiu,. 
proficilcinv ,  et  quae  is  Tubo  8  pednm ,  (|uo  ad  dta* 
netram  Lunae  dimetieadam  vliis  fum)  8  yel  10  mini 
&.cunda  ,  pro  dbmetro  lunari  adaequare  polTet ,  quiou** 
diamecer  Lunae  obferuata ,  adeoque  et  eius  diameter 
horizoncalis,  eric  diminuenda.  Dllatationem  hanc  dia- 
metri  lunaiis.  Terae  in  tubo  quadnntis  noftri  3  pedimi 
xadio,  coins  btacGcio-  praecedentes  obreniationes  pet^i, 
multa  .maiorem  eflfe ,,  ob  fingiilarero  conTpiciUi  huius 
tnbulad  praefiantiam,  quippc  qpod.  obieda  diffindeadeo' 
cxhibeat,  Tt  nihil  fiipra. ,;  Talde.  dubito. 

Haec  feie  habul,  quae  in.  pmelenti  de  Parallazli 
tcnae  noflrae  latieUitis  dicerem ,  .  addens  q^od  PtoiUazit- 
Lunae  horiadntalis  HaUeiana  ex  hifi»  obftraationUxis  pari* 
te  fiii  16^"^  circiter  aufia ,.  ^r^e  fiicis  re^ndec  me» 
ditationibus  ,s  q)»s  in  pecHliari  difiertationc.  de  erroiibu» 
Tabolarum  lunariam-,  ex  Edipfibus  Sdis^  praecipue  m  ,, 
quas  AiL  17.48.  ec  50  obieruaoi  ^  defihiendis  cnm  era" 
ditis  cbmmunicaiH,  {*)  ofiendcns,  PairaUazin  Lunae  bo*> 
siaaiitalcm  Halleianam  ^.  praeter  noDOuUa  aUa  harum  ta- 
bphram  demoita  corrigen&'«  ex  obfeniackmibus  km 
mcmoiacarom  Eclipfium ,  inciemcntum  capere  debero. 
fcid  fin  100"^  ad  fiinmum  acquafe. 

OBSEft» 
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ECLIPSEOS  3L,VNARIS  PARTIAtlS 

.QVAE  <:ONTIGIT  D.  5f  MARTII  ji^$js.  .HABIX^ 
IN  INSVLA  PESULIA 

AB    A.    N.    GRISCHOW. 

anamuis  vtilitas ,  quae  ex  obferaationibus  Eclipfiuip 
Lunarium  ,  fiue  in  theoriam  Lunae  corrigendami 
fiue  in  Jabulas  JLunares  accuratiorfes  ^exliibendas  redup- 
dat ,  noftris  jemporibus  perntKigni  /non  ffiat ,  *«eiusmodi 
tamen  obferuatioRes  determinandis  Jongitudinibus  4:er- 
jeftribus^  ,ybi  aliae  ^obXeruationes  mclioris ,  notae  defunt^ 
^gregie  ;in(eruire  Aftmnomis  vnotum  eft.  Hunc  itaquc 
in  finem  huius  Eclipfeos  obferuationem  ,  .qu^qtam  ia 
me  ppfitum  fuit,  ^acciviniffime  ^in  ^lnfula  pefilia  peragere 
conftitueram ,  praecipue  cum  coeli  fauor  per  mulros 
dies  ^antecedentes^  ad  iiprologium  Aftronomicum  pcr 
altitudines  Soiis  refpondentes  corrigendum,  adeflec.  Ad 
*  Qbfeniatioaem  auti^m  jplam  inftituendam  ',adhibui  Telclco- 
piunri  Gregori^num  2.  pedum  exquifitiffimum  ,  pq: 
.^juod  fc^iientes  ojbferuationes^  ifauente  coelo,  ^iabere  ;d^ 
^ontig;it. 
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Temp.  Pend. 


58.    3 

raS     o.  47 

6.  41 

8.   18 


Tetnp.  appar.[ 

i  a*.  4a'i  3 3/'  luitium  Eclipfeos ,,  fiue  in- 
greffus   LunaC'  in    vmbram' 
Telluris; 
$i',   17    Vmbra- ad' Giimaldum: 
55.      X    Grimaldus  tbtus  in  Tmbra^ 
i3i    o.  55-    Tycho  incipit  immergi. 
2i  32'  Tjcho  totus  in  ymbram  im- 
merfiis.' 
aV.  53?         i<r.'    8-  Vmbra  ad  Keplcnii**- 
32:49'        27:  '  4.  Copefmcus- immergi  incipir: 
37'     P*        31.  ^4^  |Co|)eraiCMstotusin' vmbra.. 
Fblldi'^  coelam'  maiori'  ex   parte  niibibu&'  tnrbidis'  ex- 
Olcidente  aduedis;  ioaoluebatur/ 
13?.   8'.  o  [14^   a^IiS^lymbfa  vixad  Manilium  per- 

tingere/  per-  fiubes'  videbatur.' 


Coclorurfum  fereno.' 

r3.^.26'.'  7" 


r'4;.   4.  55 

6.   16  ■ 
t7J5veli$ 


i4^2o'.25"<]}rimaIdus  totus^  ex-  vmbra' 

'  egreflus." 

59.  15  jTycho-    apparere"    incipit' ,, 
mom'6nto'  quafi  tcmporis.  • 
'Tycho  totus'  confpicuus.' 
Finis  Eclfpfeos,.  fiue  egreflusv 
Lunae^  eX'  vmbra-  tetreftri.- 


15^  o;  3<^ 
2i.2<Jvel36 


P^ars^  diilci  Lunaris '  ecliplata '  per "  totum'  Eclipfeos ' 
t6nij)u§'nigi-icantis^  erat  coloris  ,<  adeovf  partis' edipfa- 
tae^  veftigium  rcliaqireretur  nullum.  •     Vrtibrae   periphc- 
lia!  vifibilis'  perfe<Ae-  circularis  noa:  erat  ,i  fed  inacq,ualitef<: 
fiTiHubacui;.'- 

Faiiro>^ 
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PmIo  poH  Eclipfeos   finem  codara  ▼ndiqae  «h 
bibus  ta(bi(^  x>btegebatnr. 

Cum  dies  iam  «liqnoc  ante  baoc  Eclipfio  inftni. 
meata  Aflioaonnca  colleAa  ex  obferoatorio  Areo^- 
geafi  efient  fublata,  omaiaque  ad  diftefliun  Petropo- 
lin  parata  ,  obferuationem  huios  Eclif^os  in  praedio 
quedam  lofidae  OeTiiiae,  Kodjal  dido^  babere  coados  fin. 
Nihil  tameo  praetermifi  ,  qaod  ad  accaraodam  hoins 
Eclipfis  obfecuatiooem  pertineret.  Diftat  autem  fixun- 
dum  operaticMies  Geographicas  in  Infida  Oefilia  peia^ 
praedium  Koeljal  ab  obleruatorio  Acea^NUgenfi  in  Loa- 
gitudinem  53'^;  temp.  Ocieatem  vediis,  in  Latitndi- 
oem  vero  5^48^^  ad  Boteam  ▼erfosyita  Yt  obfema« 
tio  iiipra  relata  nnllo  negotio  ad  Meridianura  oUema. 
tojii  Areosbuigenfis  lediKi  queat. 
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OBSERVATIO 

ECCLIPSEOS    LVNARIS 

PETROPOLI    IN     OBSERVATORIO 

ASTRONOMICO    MARTII     17.    MANE 

TEJVIPORE  CIVILI   ANNO  1755. 

5T.  VET.  INSTITVTA 


N.  fOTOmO  et  A.  KRASILNIKOfrjO, 


Vmbra  dfluta  ininargine^iifci  ^ae  apparet 
Vmbra  denfi(» 

Initium  Eclipfeos   adetTe    putauimus 
Initium  Tere  fjtdum  "vidirous      -     - 
Vmbra  attingit  mare  humorum     - 

attingit  Grimaldum 

tegit  Gaflendum 
-     -      attingit  Tychoncm 
Totus  Tycho  in  Tmbra 


Vinbra  attingit  Cq)ernicum 

-  tegit  Coperaicum 

-  attingit   mare  nedaris    - 

-  tegit  Dionyfium 
fotus    Coperoicus  extra  ymbram 

Tom.VI.Nou.Com. 


Tcmpore' 

Tcmpore 

pendoli 

vcro. 

1»  i'3o'' 

I»   6^49^^, 

»70 

X    12    19^ 

X  8      0 

I    13    19 i 

I    9  40 

I  »4-59i 

*>>5,33 

I  20  $21   obr.boaa 

1  i€  33 

I  21  52^  fubdubia 

X  ip  30 

£  24  49  ^  dubia 

X  25  40 

I  30  59  obf.    bona 

X  47    0 

X  32  i^fedimmerfio 

totalis    dubia   ob 

nubes  tenues 

I  51  30 

t.$6  48    bona 

I  $€  45 

223     bona 

I  57  58 

2    3  i5     bona 

a    9     <J 

£'14  24    Ixina 

2  40  56 

2  45  13     bona 
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Tempore 
pendiili 
Appircre  incipit  Grimaldus  -  a^+i^as"' 
TftujGriiiialdiisextra  vmbram2  4.5  26 
Emerfuseft  totus  Diooyfius  -   3    o  aa 
Apparere  incipit  Tycho  -  -  3  2+    o 
Tycho  totus  fxtra  vmbram     3  ^5  ao 
Finis  Echpfeos  fa<atis  eft  -  -  3  4.4  »5 
Penumbra  etiam  reliquic  Lunam 

eademque  priftino  iplendorl 

eft  reftituta      -      -      -      3  49    o    3   54  14. 


T 

e  m 

pore 

vero 

>« 

45' 5  2'^ 

'boDa 

2 

50 

43 

bona 

3 

5 

38J 

bona 

3 

29 

I5i 

fubJubit 

3 

30 

35i 

obf  buaa 

3 

49  30 

booa 

Coelum  durante  Eclipfi  tranquillum  et  maxima 
ex  parte  (erenum  erat,  licet  nubes  fubinde  circa  Luaam 
ortae  turbarunt  interdum  obferuationes,  quarum  maxime 
dubias  hic  omittere  potiu^,  quam  in  fenem  refcrrc 
placuit.  Tempu<i  in  horologio  numerabant  (ludiofi  per 
\ices.  Obferuatio  fadla  eft  tubis  diuerfis,  aitero  61,  altero 
13  pedum;  (ed  in  mon^entis  obferuationum  bene  ^tcr- 
que,  ego  fc.  et  Krafilnikowius ,  conuenimus  ,  pleraeque 
autem  obferuationum  inditutae  fmt  tubis  eiusdem  loa 
gitudinis  6^  pedum  fatis  bonae  notie.  Vmbra  Terreftrts 
bene  fuit  terminata  et  denfi  ,  adeo  vt  nuUae  macuke^ 
quamuis  lucidiflimae,  per  >eam  confpici  potusrint. 


MER- 
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MERCVRIVS  IN  SOLE  VISVS 

LIPSIAE  D.  6.  MAII  ST.  NOV.  ANNO  1753 
HORIS    MATVTINIS    TEMPORE 
CIVILI 

A 
GODOFREDO     HEINSIO. 

CoDgreflus  hic  ^ii  cum  Sole  j    quippe   circa    nodum 
defceDdentem ,  intra  Solis  di(cum  haerentem ,  cele* 
bratus ,    cum    circumftantiarum   pondcre  valde  fe  com- 
mendet ;  in  co  defcribendo    nonniliil  prolixus  ero ,    vt 
cuique  copia  lelinquatur ,    obletuationes  denuo   ad    exa* 
men  reuocandi ,  €t|  ii  e  re  virum  fuerit  conditirnes  in^ 
troduccndi  ,    quas  in  hac  difquifitione  forfan  contemnen. 
das    eflc    putaui.       Hunc  in   finem  generaliter  primum 
obferuationis  circumftantias  enumerare ,    methodum    ob* 
(eraandi  deinde,   cum   obferuationibus  pofitionem  ?ii  in 
difco  Soh*s  concementibus,  exhibere  ;    ct  tandem  conclu- 
iiones  inde  deduAas,  aliaque  proferre,  licebit. 

Mercurium  in  Sole  oriente  videndi  copiam    qui- 

dem    iaciebit    locus    ad   obfeniationem  hanc  rite  expe- 

diendam    elcdus ;    aft  coeli  facies  non  aeque  annuebat. 

Circa  tempus  enim  Solis  ortus  die  6.  Maii  totum  coe- 

Jum   nubibus  obdudum   deprchendebatur ,    quae    quidem 

interruptac  videbantur)  exiguam  tamen  (pem^  Solem  in 

Ticioia  horizontis  confpiciendi,  relinquebant.     Spes  refti- 

tuta    fiiit,  dum  circa  hor.  5.  nubes  dilfipari  incipiebant; 

adipe<5tus   tamen    primus    Solis   non   nifi  hor.  5.  3^^- 

Ziz  z  ideoque 
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idcoque  hoia  inttgra  poft  SbKs  ortum ,  concedetjatat. 
Mercurium  tunc  per  tiientem  diametri  Solis  iam  \xm> 
difcum  eius  prog.reirum  diiudicaui.  Ab  eo  tempore  ob- 
feruationibus  pro  determinanda  ^ii  la  di(2x>  SoU&  pofi* 
tione,  iafra  delcribendis,  incuBui»  quantum  quidem  ca« 
piolae  nubes^  veuto  forti  boreali  agitatae,  permittebant  ^, 
inceptas  opentiones  fubinde  et  praeiertim  Terfus  tem- 
pus  egre0us-^ii  e  Sole  interrumpentes.*  Inde  edam 
£i(%um  e(l\  Yt  momentum  valde  defideraturo ,  egreffus- 
nempe  ^ii  e  5ole,  obferuari.  non  potuerit.  Ciicrfe-; 
miilem  enim  horae  Yndecimae  Sol  nubibus  ipifiis  inao- 
lutus  ,  non  niii  hor«  zi.  i6f.  ^i  confpedbjm  rediit ; 
quo  autem  tempora  jMleicuxius.  diicum  Solis  iam 
defeberat. 

Difcus  Vii  inflar  nuiculae.  nigerrimae  per  tubos 
flfitonomicos.  6^%^i.  pedum,  et  abaliis,  eta  me^yifiis 
eft  circulariter  lotundus  beneque  terniinatus ;  Tapores 
tameui  aut  nubes  tenues,  yel  agitatio  tubl  a  yento, 
adfpeiSum  hunc  fubinde  turbarunt*.  Telelcc^ra  Gre^ 
gorianum  fub.  apparatu^  quo  obieda  lecundum  diame^ 
trum  52  yicibus  auget  r  difcum  Vii  plenimque  tiemu? 
lum  ^  nec  fatis  tenninatum,  repraefentabat-,  exceptis  (pii* 
busdam  momentis^  quibus  iite  etiam  circuiaritec  rotuni- 
dus ,  nigerrimus  et  beoe  terminatus.  apparait^  Sed 
hiiius  Tubi  ea  eil  indoles  ia  contenxplationibus  Solari- 
bus^  yty.  coelo  etiam  iiido,  maculae  folares  raro  perali^ 
quot  momcnta  diilindae  videantut ,  ied  plenimque  tre^ 
mulae ,  fiquidera  calor  ingens,  in.foco  ipeculi  maioris 
excicatus,  aerem  ibi  vpsiti  ebullientem.  et  Solis  inaaginem 
tremulam  efficit.      Annulum  lucidum  circa  ^ii  lirobum 

alia& 


i^  soLE  visrs.         s^^ 

i^k»  Tirutn  pec  Tub^   metHoratoSj    depi^ndeie    noQ 
pooii. 

Macnla  haerebat  in  rol&  ad  m  (figurae  x>.  iituTab.lCV. 
ereAo  declioatae),  cuius  poiitionem  obferu.  &.  manifefta  F>&>  >• 
Tit.  Eft  nempe  di(lantia  centri  eius  a  centra  SoUs  in 
diunio  huius  C^  orientem  verius  capta  =::ao5v  ec 
diflantia  centri-  maculae  ix)ream'  Terfus  a  diumo  centri 
Soli»  feu  m^zz6o  eiusmodi  partibus  ,,  quarurr  diameter 
Solis  continet  5 3.1.  hor.  7.  40^.  cum  Sol  e  nubibus  pro- 
rumperet}.  omnes-)  qui  aderant ,  nouum  phaenomenum 
Ri  vicinia  Mercurii  ad  M  tunc  exiftentis ,  antea  noa 
Tifum>  (igDificabant.  Macula  nempe  ad  n  apparebafr 
nigerrima ,  eirculariter  et  diftindte  terminata  ,  ad  inftai; 
^ii  minoiis ,  euius  diameter  dimidiam  ipHus  Mercurii 
cirdter  aequabat  diametrum%  Mercuiii  Satellitem  Tidifle 
fecile  fibi  quis  pei^dere  potui^et.  Pofitio  eius  ad  »' 
refpedu  ^ii  M  et  fili  horizontalis  HR  oculoruro  iudi<* 
eia  aeftimata  fiiit.  Cum  hor.  S  42^  Mercurius  in 
^  haereret ,  ex  fitu  ipfios  n  refpeAu  q  et  m-  diiudicare 
licuit ,  maculam  n  in  eodem  dilci  (blaris  ioco  perftitifle. 
Exa^^orem  huius.  maculae  p(^tioaem  explorare  alia: 
negoda  non^  permiferunt.  Caeterum  ,  cur  macular  ante 
¥i(a  nonfiierit,  oculis  in  Mercurium  intentis  condonare 
ficet;  fi)r^n  et  fi:equens  coeli  impuritas  adfpeftum  mm> 
nifi  in  Ticinia  Mercurii  ad  M  pofiti  conceifit. 

Quod  ad  corredionem  temporis  horologii  olbilla- 
torii  attinet)  non  obftante  per  ties  dies ,.  nempe 
d.  5.  6.  er  7.  Maii,  tempeftatis  inconftantia ,  ex  re* 
ipondemibus  Solis  altitudinibus  die  5.  poft>  et  die  6i 
ante   meridiem  captis,  opdme  coliigere  licuit  mediam 
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talem  non  (blum  ledegi ,  fverum  &km  ope  codileae 
ad  G  efiecj ,  Tt  in  ido  axis  fitu  buUa  ac^ea  ad  6  qd- 
cta  medium  tubuli  vitrei  occuparet.  Hoc  modo  in 
quauis  alia  libellae  appenfione  «  fitu  buUae  ad  b  crite- 
rerium  dabatur  fitus  horizontalis  axeos  £F.  Tig^iluni 
'  dein  e  longinquo,  ope  alius  libellae,  fecundnm  liiam  Ion« 
gitudineni,  in  ikum  horizontalem  dilpofui,  ad  quod  di" 
redo  tubo,  (Iidoque  axe  £F  horizontali,  examcn  in- 
flitui ,  an  filum  aliqiKXl  reticuii  in  longitudinem  tigilK 
incideret,  et  cum  ea  congrueret.  In  cafii  contiario  te- 
bum  cum  reticulo ,  tubo  AB  intus  infertum ,  tamda 
conuerri ,  dum  congruentia  fili  alicuius  cum  longitudiBe 
tigilli  acquireretur ;  quo  tandem  ik^van  eft ,  vt  bulla 
aerea  ad  ^  haerente,  fikim  iflud  fecnper  in  fitum  hm. 
zontalem  rediret.  Hoc  fikim  in  (eqHentibus  borizontaU^ 
quod  autem  ad  illud  normale  efi,  mrtkale  Yocabinir. 
Hoc  per  (|),  iflud  pei  ( — )j  fila  autem  obliqua  pcr 
(/\)  pro  fiui  eorum  fignabo. 

^^^  ^^  Sub    hoc    apparatu   die  6.  Maii   «ppulfus  limbi 

j^j' /j/SoIis  praecedentif  p  et  fequentis  c  ad  verticale;  fiiperio- 
**'  *  ris  j  et,  fi  fieri  potuit ,  inferioris  i  ad  horizontalc; 
centri  denique  Vii  ad  fila  reticuli ,  fingulari  tamen  »t- 
tentione  ad  verticale  et  horizontale ,  tubo  immoto , 
annotaui ,  vt  fequuntur.  Figurae  3.  fitus  cft  inuerfus 
pro  apparentia  tubi  aflrooomici. 
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> 

Obferuatlo  x. 

Tcmp.  horologU 

5*.4S>'.58".p.ad    | 

50.  p.  V  ad— 

51.  6S  ^  ad    \ 

—  +1.    5  ad  — 

-  451  ^  ad     I 

52.  4is  ^  ad    i 
nubes  pofiea. 

Atceotus  ad  ^olem  e  nubibus  prorumpentem  libellam 
appendere  neglexeram  ;  filum  tamen  axi  £F  paralle- 
lum,  (enfuum  iudicio,  proxime  borizootaliter  diredom 
erac.  In  (eqoentibus  obferuationibus  libella  femper.ad* 
hibita  et  rite  difpofita  fiiic. 


Obfero.  ft. 

Obferu.  3. 

6».ii'.46''.  pad    1 

6*.  1 8'.  36".  /  ad — duh.  ad  i". 

la.  35J.  ^ad  — 

19.     5.  P  ad    1 

13.     6\,  ^ad    S 

20.  36|.  V  ad  — 

13.  31.    'i  ad    1 

.20.  48^.  $  ad    1 

~   $61  5  ad  — 

11.  58i.  5  ad — ■ 

14.  41  f.  c  ad    1 

2£.     I    ^  ad    1 

Obferii.  4. 

Obferu.   5. 

^*.25'.ii".  i  ad 

7*.  7'.  5<5i".  p.  ad    1 

25.  a3t.  p.  ad 

8.  38.     ^ad  — 

47.    .4.  ^.  ad 

9.     li.    ^.  ad  \ 

»7.  iii.  ^   ad  — 

9.  22j.    \;[  ad   i 

28    19.    c    ad    1 

10.     3l.    5  ad — ' 

28.  3*^^    5  ad  — 

10!  52^.    r  ad    ) 
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Obferu.  6. 
7*.  17'.   2i".  p.  ad   I 

—  a+     ^  ad — 

—  44.1    f»  ad — 
~    5(J|   V   ad    / 

18.  25.    ^  ad    I 

—  5o|.    5  ad  — 
xp.  34.    m   ad     I 
xp.  59i     ^   ad     I 


Obferu.  7. 
9*.  i^  38".  p  ad   I 
a.      8.      ^  ad  — 

-  I5S.  ^  ad  \ 

—  53'     ^  ad  Sdub.adi" 

3.  52i     5  ad  — 

4.  2&I-    r  ad     I 
Pofitio  Tubi  non  fatis  firma, 
finita  obferuatione ,  deprehende* 

batur. 


m  eft  macula  lupra  defcripta. 

Obferu.    8.  |  Obferu.   9. 

9^45'.x5i".p.ad   | 


9*.4o'.4ij".  p.  ad   | 


-  53. 
41.     3. 

-  91 

-  3tf. 
41.  45. 
43.   z8. 


^  ad — dub.adj" 

5  ad  N 
^  ad  I 
^  ad/  dub.  Talde 

5  ad — 

c  ad   ( 


-  31- 

-  385 

-  $6, 

47.  ^Si' 
47.  50J. 


^  ad  — 
>^  ad  \ 
^  ad  /dub. 
5  ad — 
c  ad   I 


nubes  deinde  copiolae. 


In  obferu.  7.  8.  p.  Mercurius  valde  oblique  incidit  io 
fllum  /. 

Obfera.  10. 
xo*   44'.  35".  p.  ad  I 

—  50;.  i  ad   I 

—  58.    ^  ad\ 
a5.  I5J.  ?  ad — 
27.     Ss.   r  ad   I 
a7.  a5^  5  ad — 

Ex 
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£x  his  obferuatioDibus  detenniuatio  pofitionis 
centri  Mercurii  in  difco  Solis  requcntem  in  modum 
patet.  Referaot  FB  verticale ,  FG  tiorizontale  filum , 
exiftente  ad  F  redo;'  psci  difcum  Solis  vtrumque 
filum  ad  p  vel  E  et  s  vel  I  tangentem ;  C  centrum  Tab  XV. 
eius;  CE  in  £  ad  FB,  CI  in  I  ad  FG  norraalem»  Fig.  ^ 
GCB  diumum  centri  SoUs.  Centrum  Mercurii  fit  in 
^,  ez  quo  verfus  diuroum  GB  ducantur  ^V  ad  FB , 
\^H  ad  FG  parallelae.  Situs  figurae  4.  eft  inuerfus 
pro  apparentia  Tubi  adronomici.  His  fiidis  patet ,  ra- 
dium  difci  CA,  vel  C£,  exponere  femimoram  di(ci 
Solis  per  horanum,  feu  per  filum ,  quod  in  A  ad  di- 
Trnum  GB  normale  concipi  debet ;  CB  exbiberc  (e- 
mimoram  di(ci  Solis  per  verticale,  CG  per  horizon* 
tale  filum  ;  BV  repraefentare  interuallum  inter  appulfus 
limbi  praecedentis  p  et  ^ii  ad  verticale,  GH  inter* 
vallum  inter  appulfus  limbi  (iiperioris  s  et  ^ii  ad  ho> 
rizontale  filum.  iSi  igitur  detur  CA,  vel  CE;  in  qua» 
drato  CEFI,  dabitur  pofitio  centri  difei  C ;  et  cum 
habeaturCB  expad  |  et  c  ad  |  ,  dabitur  in  AIo  CEB 
ad  E  re(flangulo  rediba  CB,  et  inde  diurous  centri  GCB 
poutiOD^.  Ex  p  ad  I  et  ^  ad  )  habetur  B  V ;  GH  ve- 
ro  ex  i  ad  — ,  et  ^  ad  — ;  quarc  adis  per  V  et  H 
le^ediue  parallelis  ad  FB,  FG  ,  dabitur  locus  Mer- 
curii  m  'i  y  qui  per  ^  ^  ad  GB  normalem  ad  diur- 
num  centri  Solis  GB  referri  poteft ,  ita  vt  Cd  fit 
diftantia  centri  ^ii  a  centro  SoUs  in  ifto  diuroo;  "^  d 
autem  diftantia  centri  ^ii  ab  codem  diurno. 

PeraAa  fic  eflet  conftradio  loci  ^u  in  difco  SoUs, 
dummodo  de  morfl  difei  SoUs  per  horarium ,   cuius  &- 

Aa  aa  A  miflis 
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iniflis  per  CA ,    CE    vcl    CI  cxhibetur ,    conftaret. 

Qiiumuis    aucem    iftam    ex  Tabulis   depromere  hceret, 

conlultiu!)  tamen  erit ,  ex  ob(eruationibus  ipfts  eam  de- 

ductre,  quorfum  morae  Solis   per  verticale  et  horizoa- 

talc  filum    in  obleru.  3-  «t    praefertim  4.  notatae   fa« 

ciunt.     Scilicet  ob  fin.  tot:    fin.  EBCziBC:  EC  et 

fin.  tot  :  fin.  IGC  (coC  EBC)  z^CG  :  CI  (EQj 

Tab.XV.fit.  fin.EBCxBCi:fin.tot.xEC=cof.  EBCxCG;  quare 

fig.  5-  BC:CG=cof.  EBC:  fin.EBC.  lunftis  itaque  BC  (mott 

per  verticale)  ,    CG    (mora    per  horizontale)  ad  anga- 

lum  redtum  ,  duAaque  BG,  prodibit    GBC    inclinatio 

diurni   ad   filum    verticale;    et  fi  BC  in  B(  transfeta' 

tur,  et  per  ^  ad  GC  parallela  ce  agatur  ,  repraeleoa. 

bit  ce    moram    difci  Solis  per  horarium  ,    quain    hoc 

modo  r=  ~-  iecund.    temporis ,    vel    a'.  1 2^.  inueni. 

Inde  et  ex    declinatione    Solis  borenli    16".^$'.    datui 

diameter   Solis    apparens    in    partibus*  circuii    maximi 

In  conftruAione  loci  ^ii  lecundum  Ichema  Iig|] 
fae  4,  diametrum  difci  Solaris  femper  in  531  partcs 
aequales  diuilam  fiippono,  quae  in  lequentibus  partes 
fcalae  dicuntur  ,  re  vera  autem  quartas  partes  (ecundo- 
.  rum  temporis  referunt ;  in  quibus  partibus  deinceps  re* 
liquae  menfurae  exhibentur.  Hoc  pado  radius  CA,CE, 
vcl  CI  conficit  a<J51 ;  et  ^i^.^i^'.  circuli  roaximi 
relpondent  531  partibus  fcalae. 

Cum  in  obferu.  7  et  9  appulliis  ^  ad  )  imme- 
diate  non  dentur,  eos  ex  cognita  diumi  pofitione  et 
leliquis  appulfibus  collegi ,  et  quidem  in  obleru  7. 
9*.a''.aoi'''',  in  oblera.  p.  p*.45'.4a'^    In  obleru.  10. 

autem 
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autem  cum  Soi  iam  ad  meridianum  appropinquaret  , 
ct  lade  error  i  fecundi  tcmporis  in  mora  Solis*  per 
filum  verticaie ,  fi  forfan  daretur ,  eximium  errorem 
in  coQftrudione  pofitionis  diurai  producere  valeret,  an- 
gulum  diurni  cum  verticali  (11:65^  51^)  ct  moranj 
ifiam  (=:29x.  part.  icai.)  calculo  indag^are  et  adhibere 
placuit. 

Methodus  ^ii  pofitionem  definiendi  fupra  tr^dita 
ftpponit ,  Mercurium  durante  tranfitu  per  fila  reticuli 
locum  (iium  in  difco  Solis  non  mutafic ,  quod  cum 
rigorc  faftum  non  fit,  huiusrei  ration^m  habefe  opor- 
tet.  Manifeftum  autem  eft ,  quod ,  fi  Mercurius  eo* 
dem  inftanti>  ad  vtrumque  filum,  horizontale  fcilicet  et 
yerticale  ,  appuiiHet  >  vei  >  quod  ad  idem  redit ,  filo* 
rum  interfei^ionem  (emper  traieciffet,  nulla  corredtione 
ob  mutatum  ^ii  locum  opus  fit,  fed  ad  ipfum  tran- 
fitus  per  filorum  interfeAionem  momentum  locus  ^ii 
referri  debeat.  Omne  igitur  difcrimen  ^  quod  ex  mu* 
tatione  loci  emergere  poteft ,  recidit  in  intcruallum 
temporis  inter  appulftis  ^ii  ad  horizontale  et  verticale 
filum  \  quod,  fi  exiguum  fit,  crrorem  fenfibilem  efiice* 
re  nequit.  Pone  enim  interuallum  iftud  aequale  vni 
minuto  primo  temporis,  et  Mercurium  ,  numero  rotun-* 
do,  intra  8«  horas  diametrum  Solis ,  feu  531.  partes 
fcalae»  peragrare  ;  variatio  loci  .  circiter  i^  part.  fcalae 
conficiet ,  (eu  crrorem  in  obferuatione  —  \  fecundi 
temporis  producet «  qui  raro  in  eius  modi  obferuatio* 
nibus  euitari  poteft. 

His    ita    conftitutis   in    obferuationibus  memoratis 
id  efficere  allaboraui,  vt,  quantum  fieri  potuit|   inter- 

Aa  aa  3  val^ 
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talluii)  iDter  appulfus  ^  ad  —  et  |  eCet  Talde  exi> 
guum  }  inde  corredionem  ob  rontatum  ^ii  locum  ne- 
gligere  ,  et  medium  interualli  iftius  momentum  pro  eo 
fumere  licuit.  ad  quod  locus  ^ii  conftrudus  alligenir, 
momenmt  obferuatmis  deinceps  Tocaodum.  Tabula  fe- 
quens  cem  diftinde  explicabit ; 

Interuallum  Momentum  Obferuation» 

interappulfus  iecundumtem-  Temporeve 

\^ad  —etad  I  pus  horologii  ro  Solari. 

!■  obferu.     i.  x'.  ^6\'^,  5*  5©'.  57^'-  5*.5<J^  »''. 

2.  o.  55I.  6.  >3.     3.  6.     S    14.. 

3.  o  iil.  6.  fto.  4«.  6.  1$  53. 
4..  o.  75.  6.  27.  8.  6.  aa.  19. 
5.  o.  44^.  7.  p.  o.  7.  4.  12. 
tf.  I.      I.  7.  17.   5+'  7-  13«     ^. 

7.  o.  xaj.        9.     s.  14.       8.  57.  27. 

8.  o.  15^.  p.  41.  I.  p^  3d.  i(J. 
p    o.   xoi.       9.  45   3<J.       9    40.  51. 

10.  o.  ft5.       xo.  25.     3.     10.  20.  18. 

Simili  latiocinio  id  ,    quod    ex    difierentia   parallaxium 
Solis  et  Mercurii  in  computum  tratii  potuiflct ,    omit- 
tendum    putaui. 
Tab.XVI.  Praefto  nunc  erat  conftrudio  lchematis  quod  dif- 

*"%•  *'  cum  Solis  cum  diuroo  centri  DCV  et  femita  ^ii 
vi(a  A I E  (itu  eredo  exbibet ,.  in^  qua  numeri  ad- 
fcripti  loca  ^ii  pro  obferuationum  numeris  reQwnden- 
tibub  denotant. 

DepreheD£i  autem  fiiit  in  paitibus  icalae. 

Diftas- 
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laobf. 


Diftantia  centti 

Diftanti^  ^ntri  t^ 

^ii 

a  centro  Olis  in 

a  diomo  centri 

diarno  centri  Oiis. 

SoUs. 

if.     X    - 

-    98  orientem  Terliis 

9  boream  verfiis 

2  . 

-    73i      -      -     - 

-     5s  auftrum  verC 

3  - 

-66       -      .      - 

-      8     *     -     -    - 

4  - 

-    <Ji        ... 

-II      -    -     ..   * 

5  ■ 

-    ai       -     _      - 

•     325    -     ■*     -    - 

6  - 

-     8S       -      -      - 

-     37     -     *     -    «• 

7  - 

-   94i  occidentcra  Terfiis   89    •    •    •>    - 

8  - 

- 130      -     -    -    . 

•     tiil    *     *     .    4. 

9  - 

-137»      -      -     -     - 

114.     »     <■     -    » 

lO  ' 

-  173       .... 

I33i   -     *     -    - 

Sic  quidem  kxa  ^ii  referuntur  ad  diumum  conftan* 

tem  )  qui  tamen  reuera  fitum  (uum  reipeAu  eclipticao 
durante  tranfitu  ^ii  per  folem  mutauit.  Cum  autem 
Tariatio  indinationis  diurni  ad  Eclipticam  ab  obicru.  x 
Tsque  ad  lo  nondum  3I  minuta  prima  conficiat,  quae 
Ttique  in  (chemate  fub  fenfus  xuxl  cadit;  praeterea  Tero 
error  adhuc  minnatur,  fi  angulus  Eclipticae  cum  diumo 
pto  tempore  coniuniftionis  centri  O  et  ^  accipiatur, 
hunc  =16^51^^  =:NCD,  quo  ecliptica  NC  orien- 
tem  Terfos  fuper  diumo  CD  boream  Terfus  eleuatur* 
adhibeie  placuit. 

£x  conftmfto  fthemate  innotuit ,  ang.  VDE 
Tel  CDI=A7°.  15^,  quem  iemita  ^ii  cum  diurno 
centri  Solis  fbrmat,  nec  non  DC,  diflantia  Terticis 
hnius  anguli  D  a  centro  difci  C  =x  84.  part.  fcalae. 
Hinc,  eidftente  ad  N  nodo  ^ii  defcendente,  in  Alo  NCD 
inuenire  liadt  ai^tuim  eeUpticae  em  femta  ^»  vlfa 

CND 
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.CND=CDI-NCD=io».23|,  et  NC  dijlantiam 
nodi  a  eentro  dijci  =  113,15  part.  fcalae  Tel  zz  i  a'.  46". 
circuli  maximi  Angiilum  CND  ponuut  Tabulae  Hal- 
leianae  =:  10».  24''.  i<?'^  Caffinianae  =10'.  23^44"; 
NC  vero  Halleianae  n:  12^.58^^1. 

£  ceniro  Jifci  C  ad  edipdcam  NC  excitata  fit 
perpendicularis  CI,  quae  locum  centri  ^ii  in  I,  tem« 
pore  coniundionis  centrorum  O  et  ?  refpedu  eclipti* 
cae  mondrat ,  ec  latitudinem  ^ii  auftralem  in  (/  de- 
fignat.  Erit  ergo  in  Alo  DCI,  ang.  DCI  (=  com- 
plemento  ipfius  NCD  ad  reAum)  rr73*.8'|;  et  indc 
(ob  CDI:=27M5'.)  DIC=:79*  3<J^i.  Quaproptct 
ex  data  DC  dabitur  latitutb  auftr.  ^  in  d  nempe 
CI;::::39i  i3-  patt.  fcalae,  vel  zz^' .7.o^^\  circuli  maxi- 
mi.  Hanc  Tabulae  Halleianae  =  %',  o.^"\  ,  Caffiniaoae 
tantum  :zro''.59''''.  aflignant. 

£x  C  in  femitam  ^ii  viiam  N£  demiiii  ilt 
perpendicuiaris  CM,  vt  CM  fit  diflantia  minima  cen- 
trorum^  et  in  M  locus  Vii  in  momento  minimae  cen- 
trorum  difiantiae.  In  Alo  CMI  ad  M  redangulo  ex 
datis  DIC,  vel  MIC,  etlC,  dabitur  CM  3^38,461. 
part.  fcalae  ,  vel  =:  %'.  1 8'^f  circ.  roaximi  ,  et  1 M 
=-7t05/Ti.  part.  fcalae.  Diftantiam  centrorum  mioi' 
mam  6ciunt  Tabulae  Halleianae  znx^ac^^  Ca(&aiaoae 

=  o'.5r'fo. 

Pro  inueniendo  motu  horario  Vii  in  (emita  vi&, 
ex  confirudio  fcliemate  difiaotiam  cepi  locorum  'in  in 
obf.  I  ci  10  —  305.  part  fcalae ,  cui  interualium 
temporis  —  4*.34'.  10^^  rcfpondet.  Inde  acquirinir 
motus   horarius  :i:66|part.  fcalac  vd  zzii^.s^^l  cir- 

culi 
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'cnll  maximi  ,  quo  4Eum  Tabulae  Caffioi  et  Halleii 
qptime  confentiunt.  Scala  fic  parata  fiiit,  cuius  ope  ia 
partibas  temporis  diftantiam  fingulorum  Vii  locorum 
a  ioco  eius  I  in  c^  explorare ,  et ,  &da  comparatione 
cum  momeotis  obTeniationum ,  4empus  tmiunOimis  de« 
t^gere  licuit ,  Yt  Tabula  -docet. 

Diftaritia  loci  </  V  O         Momcntum  <f  centro* 
in  tempore  «um\i!  etOinEcIiptict 

■t  loco  ^  ia  .tempore  vero 

Obferuat.   i  -  -  i^ft^^^ao''^  S.  -  -  ^.  i3'.38'^. 

a  -  •  I.     2.     15    I  S  •  «   -   10.  29 

3  -  -  o.   $6,    15  }•  i  -  *    -   12.    S 

4  -  -  o.  50.    20   )  ^  -  -    -   12.  39 
•5  -  •  o.  10.     o  J  §»  '  •    -   14»  la 

7  -  -  I.  45.     o  ]  8    -  -   -  12.  27 
«  - 


-  -   2.    23.   45    }?^     .    -    -    t2.  3« 

-  -    2.    30.     30    j  ;$       -    »     -     lO.   21 

-  •  3.    7.    o  J  i»  -  -   -  13-  *• 


•o  -  -  a»     7»     o  o  g* 

Medium-7*  12^x7^^. 
Tabulae  C^mi  tempus  <f  vcrum  ponunt  Parifiis 
^2*.35'.  22'^  quod  Lipfiae  erit  =r  3*.  is^aa''^,  vnde 
emergit  infignis  difierentia  inter  calculum  et  obferua* 
tionem  =3*.  5<5'-55^''.  enormis  aucem  f^-odit  difcre- 
pantia ,  fi  cakulum  fecundum  Tabulas  de  la  Hire  cum 
ob(eruatione  comp£u:es.  Ifie  fcilicet  Lipfiae  Tempus  x/ 
drciter  ponit  die  5  Maii  poil  merid.  11^.30'',  quod 
^''.^^'^.tempus  <f  ex  obferuanone  praecedit. 

Tom.VLIMou.  Com.  B  b  b  b  Si 
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Si  ope  horarii  rcdta  IM  fiipra  inuenta  coouerti- 
tur  in  tempns ,  habetur  tempusper  IMcrtf^ao^^j  et 
nfde  Momentum  minimae  centrmm  difiantiae  1:7*.  5^  57''» 
Lipfiae  tempore  vero. 

Tabulae  CafTiniaQae  iftud  afrignant»  fub  Meridta* 
no  Parifienfi  =2*.3a' 44''''.  temp.  vero  ,  Halleianae 
aatem  (iib  Merid.  Grenouicenfi  =r<S*.47'.  la''^.  temp» 
▼ero,  quod  Lipfiae  erit  —  7^3(5^.  32".  ita  vt  calculum 
ex  Tab.  Halleit  obferuatio  anticipauerit  o^.^o^.zs'*^^ 

Tabidae  igitur  Halleianae  douq  exemplo  prae» 
(lantiam  fiiam  in  moribus  ^ii  praedicendiscommendant,. 
excepto  tempore  >.  in.  qpa  limae  adhuc  fiint  (ubiiciendae. 
Miriun  autcm  aoti  e(l,  tantas  Tabularum  aberrationes 
hic  locum  habere ,  cum  iis  vnica  tantum  obferuatione 
Tranfitus  ^ii  circa  nodum  defi:endentem ,  ea  (cilicet 
Heuetii  an.  x66i,.  vti  Ucuerir.  Caeterum  notandum,. 
calculos  fecundum  Tabulas  Cafflni  et  Hal/eii,  ad.  quos. 
prouocaut^  peradios  e(fe  a  Cel.  Baermanno.y  Mathem* 
ProC  Wittenbergenfi^  et  quidem  pi»  obleruatore  ia  centra 
telluris  pofita.. 

TandeiiT.  ex  fiiprs  fnuenta  CM,  et  radio  dilct 
CA  in  Alo  ACM  ad  M  redangulo ,  redam  AM  et 
dpe  h(»arii  (emimoram  tranfitus  rzj*.  56^.  8''^.  defi- 
nire  licuit,  quam.  Tabulae  Halleianae  ~  3^  stf'.  ip'^, 
0(finianae  :=:^^.$S\ji/^.  pronuncidnt.  Hoc  modo» 
ex  dedudilo  diftantiae  centtorum  minimae  momentO' 
colligitur    Egrefifus    centri    ^ii   Lipfiac    temporc   veroi 

Feruenerunt  ad  mamis  nonnullae  huius  Tran(rtn& 
\![ii  obferuationes  aliis  ia  locis  fadae ,  quas  cran(criber6 
cxpediet.    Scilicet  Temp» 
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Londini 
Neapolt 


Laxenburgt 
Bononiae 


Temfr.  vcto 

lo*.  1 1 ''.  5  2^^.  Exitus  centri.  Qbferuator  Bird; 
Contadhis  interior  -  -  -  Gartani 
-    -    •  exterior 


II.     $.  51. 

XI.     7.  a8. 

II.  16^  — 

xo.  54.  41.. 

—  57.  23. 


10. 

56. 

a. 

xb. 

54-  +5". 

— • 

57. 

25. 

lo. 

55. 

4. 

Wrsicislauia&  11. 

2<f. 

0. 

— 

28. 

30. 

Eoutus  centri 

Exitus  cenfri    -    -   -  -  Franx 

Contadufrintefior  .  .    ^       , 
.  ^   .     tub.  8.  pea.^ 

-  -     -  cxtenor  *^ 

Exitus^  centrr 
Contaftus  interior 

-  •   •-   exterioc 


tub.  x  i.  pcd.. 


Exitus  centfr 
Contaftus  interior 
-    -    -   exterioc 

xr.  27.  15.    Exitus  centrr 
G5ttingae      6.  $6.  20..    Diftant.  minimacentror.  =12^27^'*, 
7^    3.20..   Cooiunflr.  in  long,  cum  lat.  zz  2^.  3  o^^^ 
Fada  comparatibne  cum  refpondcntibus    momen- 
13»  ex  mei»  dedudionibu&  inuenitur  Meridianorum   difie* 
xentia  LipfienGs  et 

refpecSu  Lipfiae 
Londin-     =  o*.  5  o^;  1 3 ''".  occideniar. 
Ne  pol^    —  o.    5.  23..     oriental.  . 
Laxenb.     z=.o   13.  55.      orient. 
Rinon.       czo.    6.    2,      occid. 
Wratislav.  zr  o.  25. 10.       orient. 
GStting,.    —  o.    8.  57.     occid. 
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Additi* 


Additam^entum 
:ad  praecedentem  diflertationem 

JL    3V.    GRIJSCHOFIL 

EgKflus  Ccntri  ^ii  Patjtiis  dbC  io^ao<.  7^*^  temp.ier. 
£gre(Ius>  Lipfiae  ex  obfeiuat. 

d  JHeinfii  %»puiC    -    -     xi.    £.5 

^iff.  =    o*.  41^58'' 
Proptet  ParalL  add.  -  -  -      14. 
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This  bqok  should  be  letumcd  to  the 
Library  on  or  bcfore  the  last  date  stamped 
below. 

A  fine  ol  five  cents  a  day  is  incimed  by 
retaining  it  beyond  the  spedfied  time. 

Piease  retom  promptly. 


